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ANALYSIS 
GEOMETRICA 

SI V E 

NOVA, ET VERA ME-. 
THODVS RESOL VEN DI 

TAM 
PROBLEMATA GEOMETRICA, 

Q_VAM 

ARITHMETICAS QV JESTIONES. 

PARS PRIMA .DE PLANIS. 
A V T H ·· o RE 

D. ANTONIO HVGONE 
-DE O MERIQVE, . 

I I I SANLV~ADRENSE. 
_U __ lLLVSTREM DoMrNuM 
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G A D lB V S typis Chr iflophori de Reqttena, 
amzo Domini 169 8. 

CVM PRIVILEGIO. 
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· .. ILLVSTRf ·DOMINO·· .. . 
:1) 

' ) . ·~ - ( 1 t: 

J?·· JOSEPHO BONE.T 
CAM·PODARVE~ ·. . ~ 

• • • ( o • ' • • • ~ • "" • ., • • 

• (• ~ J , • • • 

... .. ' 1 

V plici iure , Amp'Jlfsime· V ir; 
_Analyfls mea Te. 'Patr~num 
quc:crit ' a fua enim offi.cipüt 
grarinrdine itúpuffc'l.¡ &a íl:u­
·dio-!:1 n.obilitate- toa· cbtrcpd 
ad Te confugit. Nondum em-:: 

bryon,titi.llabat in mente, & ia~ favores Do,.. 
m1natioriis·rore· pr::eJj babat,concitabatur f::ctus 
& parnis tandem ir1lncem editur., vf fi q ni el 
emolum.emiOrbisMathernadous cxinde hr.n1..1 
riat~ hher.alinai:i tu~ pot~u s ,. q u_am ~.u.di~;t't~e? 
debttumfateatur:Iure.ergo hac dc'\~1'i1él:a obh7 
gatione, quod benefiéium rcdpir; ob{equiuri:i 
reddit. Nü minus, quam Sol·í-i ;&· Modces 
omni tcmpore· Mathefi' fuoré patrociniumj 
non vt tam al ta~protctl:ione ab 'ÍnviGlia · mü_. 
uiatui·,cüm fibi prrecipuum v'endicer·alfci-t'a-8 
v.eútntes rátionc·.potius· ·, · :qt1;arn · :u.1 thoritrrne-; 
propugná.r.e;Jf~d:\et 'in centro.qiliefcut,& pt.é!J 
pria ~xplendcfcat:.fede;:cu'rn i1ihil m á gis ;pl"in~ 
cip~bt~s; & .Magna~i:bus~h~c.íl:udij ~e~éi·; a'mt~ 
J.og1cum v1d·eatrn-. ·Jure 1grtm·· hoc ·a'ttr.rda. 
magnete.fub.auípicijs:tuis An~lyíi's in~a . t i(&t 

· "1 1f 2 quief~ 
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quiefcere,& explendefcere intendl:r.Tu en!m 
antonomafl:ice El Contador vocaris , & , quos 
natura fortitus es, fplendoribus fulges. Qyid 
de Te, quid de tuis Maioribus dicam?Modef­
tire ture infiitutis arceor , obfervantüe mere 
fiimulis vrgeor; fed dum vtrífque cogor, me 
cúélis fatisfeciifc arbitror ,fi ea dumtaxat,qu-a:: 
pe Te o:mnibus fatis nota fufpiciunrur., & de 
1;'uis apud alios fu se fcripta legürur, breyirer 
expofuero, · ' 
- Ex Crefar-Auguíl:a Aragonum Capitali 
Crefarea Cinitate, qua natus,Matritum te pe­
ne pubentem contuliíl:i, vt ardentem fpiritum 
in Regalí fervitio, qurefl:oris munere,fi poifes,f 
exerceres ; fiquidcm ínter c::eteras humanas 
Iittera~, quibus. operam navafri , Mathemati­
cu~ geni us in Arithmetica Te ita praélice de­
tinuít , vlt nova compendia circa minutias, 
pr.ius quam duodecimum annum ageres in 
p uhlícam vtilitatem ederes; ea tamen, qure ad 
r.ationum_libros ducendos pertinebant, tibi 
metipfi fervans, quod quibufdam ,·qui Regia 
conventione, &. aurhoritate Galeonum Claf­
{es infrrue.nd<ts fufceperanr, anfam tribuir, vt 
tan ti mométi negotium dextcri.tati ture com-­
llilendarent, T'e ·, licet invitum, Gades •attra­
hendi)vbi magis:ínhac.<Iireéhoile mirandum, 
quam Ex teris7 quorum ex omnibus- nationi­
bus pinrrmi extant,imitandum prrefiafri.N on 
tibi proprí~ncgotiationes ex voto fucceífe-

runt, 
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.runt,quod rurfus o.ccaíio fuit, vt ·Te,.& quz( ... 
torem hrecRegalisVeéligalium arx,& Ciuem 
hoc Illufirifsimum totius Orbis Emporium 
obtinerent.N ec meritis tuis debiti defuerunt 
honores. Indiarum Comercij Regio título· 
Qyxfior condecoraris,& creterarum expedí-. 
tionum primus tot folus ampleéleris , quot 
pluribus indigebant Qy.refroribus.Nil firqui~ 
dircétione ·rua difpoíitum ; & integritati tu~ 
commiifum inRegalis .I.Erar.ij ceda.t incremé­
tum, & in mirabilis dexterit3.tis rure laud·em; 
& refiimationem refultet: Qy.id ad vtrnrnque 
non :Contribuifii lah<>ris ? Acf nego_tioruil?­
exitus 'no ;Vas fubminiftrafri.foúnulas-- ., & ad 
calculi faCÍÍitat'em novas invenifii pra'xes,. 
ita vt inftantane.-e operaiiones ·in "qu~mtitati­
h:us . magnis- ,~ e is , ·quas•r logaritrhmiún~.hÍJ. 
hel).t r; longe prrefiantiores vidécrn.tur~ .N·o~ 
vi tameri ta:bUlai'um canonis clávem tibi .re, 
fervás, donec publicam facias , quod , ni af-.­
íidure occupationes 'prrepedÍiíen.t. :-1 iam eíf~s. 
executus. Qyid mirlum, fi Te Natura. habi­
lem, & paternre ha bilitatí's hreredem:. fecerit~ 
Sumptuofifsimi pro Antigua:Augufl:a,&Re­
gia fundatione , arque ccleberrimi pro pro,, 
provido, &,prudenti frudio Illufirifsimonim 
Senatorum, Xenodochij,quo·d C~fár-Auguf~ 
~re decus, &'toti orbi miraculum efr, Ratio ... 
na lis fuit D. Orontius BonetD·om .. Ture:dig.,. 
nifsimus Parens·, íta p~re c~teris in .ha c. (acul~ 

tat~ 
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t'-te e.xpecl1fus., vt fl aliquid- arduu·m ~ocr::urre:; 
rét colilputandu·m,quodadMngifrratuin fpec~ 
taret, frarum illi commiffom effet , ii1 quibus 
infignem peritiam fuarri ; quemadmodum in 
cxt~:cis in ipfo ~on!iítorio eximij' ·confilij fuí 
fententiam:vltro contrihnebao.• ,·· ·: , ) 
· ·Non tui Gadibus degemis ob1ita efr At;a.; 
gonia,Te potius litteris fub Regís nomine éi_. 
tat<)l:ijs-,ad generalia RegniGommicia,pro ip..; 
:Cius•corona;rione ·aelcbraiid.«,) &rit~r·um ! ,, ite"' 
n1m"q11e ad ea dei:n:ccps éelehr'ara , convoca·..: 
vit, vt in lnfaniiotmm_(lte'lm!7tto ip[e "interciiCs, 
quCJ.Iiadmo . .dfu1fu Páteu.ndus iri.imufiera ·.in. gu::r 
beniat~o;nc .Gw ifatis~-6? íRegt1iX~~-1itrrribus· fa~ 
·lis obtinc'nda, oeJnfcriptus afritenii:. · J 

H xc quidetn in tefl:imopium nobilitatis tux· 
diq:a,fuffi.derenp hon taJmé ideo,gioriof.'l· cog-J 
1:1om.inatun·íilenti-<1 relinquam. FloTet in ·•Vr!.[ 
be Jacca pr im.owmRegumJede antiquifsirria 
Do mus B®nct, qure in. 'duas divifa ·Do minos 
aga-ofcit~ v~1ius1D .At}'lio~í u m Bén'l:ardum Bo~ 
net:,& .altcrius .DPetrum.Pauluin Bonet,quo~ 
rum liic ncpos ; i-lle eorifobrinus efr D~mJ 
Tu:.re.; C0ronatur -clarifsimo Í:'mguine de La-: 
Sa.l~,& ~barca nodo it_a fhiél;o, vt ,1tr:i.q'7e f~-3 
m ih(l¡ .ba;.;:Sala,& Bon et Capcllre -~ .... M1 diaelis 
in ~athcdralLEcdefiiíint; atque a'Joanne de 
La-"Sala,.& J oanila Bonet. c0nfortibus funda-/ 
t re,vfu, do.mini0, & Patronatu.reque fungán,..; 
túr,qJlernndmódum Capellre inioro vulgo 'de. 
· ~ et 

• 1 
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el Campo er~~a":~ad o~et'ifioném; qúre~ <quoún2 
nis.fit corpons S: Orofi:e Pyrert~01;um moa~ 
rium Patronx, dominio fruuntur, & concuP­
t.cni:ia curp Capitulo· Eccldi~fl:it:o,& ·S::ecubú 
Sena tu eo·die~ qui in . perpetua m memoriám 
Sacri Corporis ú~ditíonis, anno· 7 59 ; Iudkc 
Ciuitatis Martino de La-Sala faCtx, fdrus-ce­
lebrarur. ~ · 
r Arduum equidem foret., nec _hrec epifrola: 
capere poffet, ·Ú clarifsimas 'fl:irp~s La-Sala, & 
Abárca,quibus prreter alias, tua fplendet illa--· 
qüeáta;feorfim ·deícribendas fufciperem. .D0 
firiél:a tamen vnione ambanrm aliquid ültem: 
referam.DominnsDomusAharca,ArcisO lim; 
in qua ipfius progenitor D. 'San-cius Abarca;· 
huius nomirris primus,coronatns fuitRex,Pa-. 
latij hod~e CoiílÍtis de La-Rafa , trinm q'uas. 
hab.ebadiliarum vnarn Duci · Gandire ·, ,alre.:.: 
r.aril Duci-Vilhéformoftre; & tertiai-n.-D0mi~ 
no Domus La-Sala vxores tradidít: Confan.:.. 
guinitatem alia conneB:arünt · connubia D: 
F nmciféus de La-Sala vxorem ·duxit D:F ran-" 
cifqün Abarca ; cui parentes-<fuere· D: Phi-·; 
lipus· Abarca Dornilms ei'ufdem Domus., & 
D. Francifca lñiguez reque· Regio fan.gumé 
D.Garci~ lpiguez íecundi Regis Suprarbis:; 
primi Garci-Ximenez, &-Regin~ 9. l ñigre 
prirñogenii:i, procreat-a. D. Jo'fephus ae La­
SalaDominusSamanes·in DOmo Abarca c.qm 
filia DQ.q,lini Ga_uini mau-imoniJ.ll!l .CQnuaxin 
é .• :. D:Pe-
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Q.Perrvs c¡l~ La-Sala,&·AbarcaDomuiXime­
nez pafiter a Regil5us aefcendenti nn p_er So.:. 
rorem dedit iu matrimonium cum filio eiuf~ 
dem D o mus, cuí maté~· erar D. Hyeronima 
Bonet,confobriua tua, {X D. Miclit'lelis Hye­
ronimiBonetin Cathedral:i :faccenft Ecdeíia 
Canonici, Viri ingenio, prudciltia, & 1ittcra-· 
tura celeberrimi dignifsima Soror. N ec vlre­

ri~s pergam quin prius prrediél:iD.Petri,quem 
hofpitem tibi. carifsimum cb_gnovi, mortero 
tecum condoleam. <lEid non expeél:anduin 
erar a nobili Iuvene, qui Regís fervitio dedi­
tus, dux iam faélus,. & s~ptam profeél:us ita 
accenfum.fpi.ritum Gontra M·mros exercuit,. 
vt magis quam ho:fribus proprio ardorifuccu­
bueridiíl:am tamen cum tibiD.Jofephus An• 
ronius Torrcjon La-Sala , & Abarca confo­
brinus.ruus tibi folaminifuerit, qui m01·i:e D.' 
Petri fuccdfor Dvmus, & fpiritus hreres ip­
ftus memoriam fufcitare, & Maiorum fuoi·um 
vefl:igia infcqui aggredi.tur , cni íi arma pla­
€ent, ipíius Pater D . .Jofe'phus Tórrejon La­
Sala, & Abar.ca, qui pro fen·itijs; & Regí, & 

Patri~ f.1él:is Caíl:clliSpeluncre Caíl:ellanus ef­
fici tan.dem meruit, exemplar prreclarum efr .. 
Si vero litteris·itícwnbere lubear ,_quid non. 

imitandum. -prreítat' Ooél:i&imus · :avub.CuluS" 
eius D. D. Btaíius Torrejon·La-Sála & Abar~ 
ca,in Cathedrali Jaccenft Ec<!leíia_ Archidia"" 
conus Gorgre,..Qlim Eccleft.rc.,.Iudex,.& :Vi~a .. 

nus 
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rius (]ener~lis :Ar.~hiep¡fcopatus H1fj>a1en1is, 

nunc tandcm in S.T.t;i~una:liAragonire Apof­

tolicus Inquifi.tor, qui ita eruditus,& prudens 

eminet; 'Y't omn·es, qui eum noverÍn~, tam vo~ 

ce, quam fcriptis fuavirer in fl:uporem rapiat. 

· N.on folu_m J.acca'!Dornus Bouet florefcir,liu~ 

ius etüm·:Qeguominis viris illuítribus 'dingre. 

piures extant in Orbe, quarum illa origo. Ita 

earum,_ qme per totam Aragoniam difpcrf.~, 

nobilif.sim~ fufpiciuntur, ttra illi, prppinquif­

fi~a fatctw; licet non deíit alía q u~ úb.i·prin­

cipium omnium adiudicet.Sed q~arnvi$prop 

ter immemorialem amiquitatem a~lcCp$ fit 

. origo, fl:at pro te monumentunJ, V ulge Salva 

de In[a~so1úa; quod in Bartinonenfi ~it:chivo 

cufl:oditur, vnde confb.~ l,tegem A,lpi}onfum 

in Commitijs Oppido Alagon, ~nno , r 2. 89 ce-

· lebratis, Jqann-cm Bonet ciyem Oppid~ Alfa~ 

jar.it~ claro .C1nguine huius · cognominis pro­

crcatum,.; & Oppido Grañen oriundum ~e­

claraífe, ex quo redes cxtant in oppidis ipfis, 

n_eplOQ. Sallen, & La-Frefiled~. , . 

. Ex pr~diél_o Oppido Alagon .Matritmu 

profettu.s .illufl:ris V ir D , ro·atwes Pa11;1h1s, )3o;­

net; Mqnafl:erij Clariífarum · Virgin~m Pa·~ro~ 

nus, Ot:dinis S.Jacobi Eques ,.Regis P~iliP.pj 

IN oPapifcr r atq u.~ ÍJ' S.~c;:r§b8.?i StJpJ:,€ll)Q .. AfP.r 

g9.ni~ C:qq.filioJu~MSl~~!bris a f~cretis, inge­

niofifsimum 1ibnam mutos loqui docenteni it,t 

lucem edidit, atque m4:abile~.49t.c~, q~ibus 
.t-· ,1{ pr~-
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,· 

ph-etlitus:Ma't,· ~d Gafli~tlirfr~nám '· & Mauii ... 
tanüún -LegMtis oíl:indit.- \ .. r. 1 ,··;:.f·· í · .. ,¡ :)! ·i. 1; 

. · ·ín: V aleiitia' ID. Jacobi!,~ Fíi'W~§uRtekió::.~n.­
gi.üm~· cre·tus·de'Domo Patla;s--iñl'@u:talOtiiadi:~ 
t:i', 'Comituni d·e Sinarc:is proge·níto't.::; · D:_-Eli.:, 
fabetlúm'Bonet·:v.xorem duxít , ·&tánti Viri 
virtute ; · & fplendórc noí~ ·parum COiide<W~ 
taris.· · · : · ·¡ ' ' 

· : Nec deeíl:.qui ex ho.c .Principatu Cat~~lo~ 
niz Bon~tes origin~r i!:>s faciat, _afi~re.us~ eXiin~ 
de fe iD:At:agoniatn co~tnl~íie,quai1d6 fiab vi~4 
tbtiofts Regís D .. J acobi Vl.llgo ~~ Gonqrt~flf!do'f' 
véxillís: hi fo rtifsimi viri contraMauros belli.:. 
.ge~a,ntes.ita-v1rt~te, ~ üreimitat<t :ptic.tár~le~ 
ru~r, vr récupera& yal~ntía,&'fúbíugatiS' Jh~ 
Iéá~ious taútüfn' ir-; M~ioi:i~·a terr-~~orij ; N_l~o~ 
hu:s Bo~et n:aé.tüs füei'ít, qua.muqi. Oppidum 
Sailtan~-t1ia)ÍdátGReg-i~p .. Jaco bi ~~~aq.kr(}:l í ) ,Ó.ci 
ÚI;n"datum; I_&'!ili:a: _plf~~·a '~~-dÜ P.?f~ :vidélí-tN~~ :. ~ 
.... _. N e~ t-~nt~-gf.~tt!i• e~ó~s rélhnñlit Naüárt.á.!' 
Extat enim ~xi~1de CaítéHum '., 1~ui inf¡gtiht 
'fu. m. ar~ep-t~a ;A~-ila ~xp~!'J,íis r~1~~~ , ·q_brre _Í·Ifg-é.:. 
tuJ ; . .&41rB:dteq& tym~oN.E;.t I~.e~o:r~!}nr ~eb-no-, :n·~;;c. ....... ,.,..~¡;,.'\d .· -. ,, . --..!, ¡:.¡ .J, 1 { '~ ,., •.• . m en ·:ev¡:.r:c;'l,- t""1-~'"'t·.Ka·~?m~~u.~'\::lr~t ~ ... --', • , , -{ 
-._ ·:Nlc·Ga~tiia ífM(c~Iorf:al c.irult· ;· "abf<.Tue'· atla 
~nJi:h ~J,igi.·~(!!~. ~~t i~.í~~-¡~'01;tq_Ii tñ_ : 4ilis{€lá:dfJ. 
frtnt~o:gworu{6I~1fé1ii~n~{Vi~f~· ,~~FJ:qem~­
:P.~re ifttiftr~t>~. vígdtt-Í~/ia :oppídís; P-~ó~f-ótij 
~'~~Hv~r-titUspai~tí2i'lffli:irtent.( ·' . .. , r :• ·• . · ~ 
:,~ .:!!alfa támde1~q-úf~t; ~'tí~rg~fq:ui~ · \rit~s ~itl. 
•,.,< ¡;-~r tcris, 
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tefis, & ·armís,.,immo, & fanélita.te celleberri­
mos, hoc nobilifsimo cognomine üúignitos, 

fqrt ita fuerit, quis recenfebit? Pro me loqua­

tur Joannes Petuus Creceníis, qtú dum Am.:. 

phiteatrurnR omanum fcriberet", iam a I 20_0 

retro anni$Bonetes fl9ruiífe aíferir, eorumque 

glorix augufios totius O rbis termines exiíl:i­
~nar: . l nter·plurjmos .,. quor_Lt'm gefl:a refert; 

magnnm illum SeJlatorem-Bonete,quoMcdio- . 
lanum confcriptoPatrc honorabarur;comme­

morat,& Cremonam,quia tantiViri patria,-in..:. · 

~cr a li<\,f.~lice·reputat. VenerabilemCominum 
B:oner, inter alios marryres .~qujtes S, A.frreBri­

xüe annulT!eratum,comminifcitur,qui pro de­

feníione S.Romame Ecclefire , dum ipfa.contr:a 
Henricum¡Germanorum R egem, o b fchifma, 

quod in Italia prpteruus fufcitav,erát,hella.ge­

rebat.,fanguine;m effudit.~ufebíumBon~te for­
tifsimu_m.Clu-illi .militcm in eodem bello ca1~- ­

mo,& enfe·d.imicantem defc:ribit.Sanéhuntan­
dem.Eufebium (ne ·omnestepetam)q~en1 fm­
guine, & virrutibus ipíius Magífi:er S. ,H yero­

nimus nobilifsit?m~n exto}Jit, riec 'ipíiús ~mu­
lus Rufinus ;perfici-ari audet; imrno S. Eccleíia 

iú:ei1:1fdem leého¡iihus approb.at,1)ac:illufirif~ 

funa ilirpe .pr_ócr~atum affirmat:\ . . . · 

-:. P1imter C;tfrelhim,,pil.eJlm, , .five Yi:t5retuni 

( quod It;d i Bonete profcrunt, nos vero íi·mo­

:t:e_ J ac<::~níi v.timür .,: álJ.tr \=a(tálonico ; di'cimus 

Bonet) ratione huius lnclyti,cognominis , vt 
: .. r pote 
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¡)'ote fortitúd~nis,&ingenij exprefsio propr~:t, 
nobilitatis ture '·iure infignia confevvas~ Sunt 
qui Iitteris pr'im:ipium tribuunt, alij vero,qui 
potius quam1 Minervre, .Martis hreredes eife 
gloriantur, piléum Regis, quadamlraditione, 
fuiílc afTcrunt , quem perditum expugnato 
c ,ifrcilo, e hoíl:ium manibus extorfit V ir ille 
il~uíl:r!s, & :~ortis, qui propterea C:aíl:ello , . & 
piieo mfigmtus,'& Bonet cognommatusíbrps 
creditur otnnium. Litteris nigrum Virrctum 
favet in aliqtiibus Scutis depiél:um;in alijs ve-. 
1·o purpureus píleus arma refonat, vtrumque 
profeél:o eis,qui tot f~culi~, litteris, & armis 
pares fnlferunt convenire videtur. -···· · 

Q.!:wd autem ad aliud attinct eognome.1,1 
Carttpodárve brevius me expedi'am , fed noh 
m¡m)ra dicam:. Illi foi'tifsimi Viri , qui lEtem:i 
Regís V cxillum, dum Mauros tanto te1npore 
Hifpana~Prouincias infefrantes in Campis Ja­
-cetanis proflig'abant ' fuper arbore afpicere 
meruerüt,Indyd funt progenitores tui.Qyo~ 
,quidem miraculum campum , qui paleíl:ra; 
monrem, qui tefris, Regem , qui dux tantre 
vitl'ori~ fúerant? hoc gloriofo cog~omine ho­
noravit. R(i:x: ·errim _Suprar~is diétus fuit, pri.: 
mus ~cili'cet ~tagonire., Prog~.n~tot ver o ~uus 
Camp0.dar:be, five Campodarve cognomma­
tus, an•quia in ipfo pradio frrenuus 'miles pne 
. ~reteris excélluedt , vti' & ipfe Catnpns: e~y­
·nlOH;fumpfer!t1~an yero. ab ipfo.Regio f~mgui­
, . .. " nc; 
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nc drigirretPJúaxerít, apud Crbnblogicos·hon 

invenitur. I-Ioc quidem pofl:remum Ro~ur ~ 

Crux,qu~ in.m¡r_acul! tefl:~mo~iutp. Rl'Ü!l;i Re­
gis infign~a fu.nt . ~ ~ Scl!t_um v~nu.fl:anr tuum 
fuadere v1dcntur. Vermú· quomodocumque 

fit antiquifsimam huius cognominis nobilita­
tem Cafl:ella , quorum altemm m Opp·ido· 

Campodarve ~!?- pr~diél:o Campo,_coden; n~­
mine flmdato, al terum.in Oppido 'Boltañ a, re­

que te.fl:anrur. l.fl:ius·Dominus,Prrefentis·avus·, 
fororem habuit D .Catharina:m Campadarvé; 

quam paternain aviam ~btinere, & tam.pr:e:­
dari fanguinis párriceps fieri mcruifri. · · 
- Te igitur bendicum, Marhematiol'lm, & 

generofumAnafyfis meaMcecenatem .irire me­
rit<? exquifivit; ,Q ffiáa gratitudinis; mere be-­
nignu~·· accipe ,~ &amicitiall). érga me iam pri:... 

aem habitam.'profequito.r ,.atqtie'Ín'puhlicum 

~molum~ntüm fub diuina proteél:ione fadí»". 
viue,diu 'vi u¿.~ ' · · . 

( 

'Dbffiination.is. Ture· ·: \ o 

\ . 
o ' · ·Obfequenti&imus~Servitor· 

o' . 
- ' . ' 

~.D:A?itonius fh~go:de Oineriqu·e: 

1. • .. ·:' 

:.. 

R.A.: 
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. . . . . .. 
- • t .. • "' • • ~ ~ ••• , •· J "'- .• • ~ . • • 

. :POrrENT.lSSIME.: DQMlNE"' j :. _ 

,·: ,,1 ' '. ')·"'-.¡ .. ···"'· •r··,,,1f'"'''"".--r¡· 
. . · . . •.• ' . : . • • • ,l . ,; ·'~ .í \ i .l.i ~ - ,,_ .. J ... ~· 

E)( ?~·a?í~t~f.Q :G_e!jiJtJq.{íf /e-$~~(iqrt!Vb c_~tj }itt~.~ 
, . · !us; Analyfis GemTidtnca;Attéfqne.-D. !!.11.:o 

f.onió 1-lztgrmé de Om&riqtte Ú¡Je (}adíta?~O, qttem 
Í1J {t~.cf.?n.pyp/iftJ?fl :e.tlei·ª dejide_lf"at.c ,~Per!egi- opiú 
injig?te,7~fti.VJ;ole ·ntfY(Últ{tJmitec.r¡_méjJíq?1ib.ús,qitaJ 
P·'rr traéJA{P,ftr-.eg1:"ik/Jt»"./~cF-1zorvitá~e ,.._a e l~c.i!ít a~ 
t. e 1netbodi rart~'l!Z; & v11iv/i1jálitate rifo!vemlz 
pr ob ~ema:t tP.:(i7tg.ular:t: iq.uti. eJii!n Jl b ,'ald s jl~r 'fJ arios 
g:J:r9is 13: {(J:b.JrJ1.1.th~.l:; 'd~pn·eb.e?f{a, ·tai:Jd.e,mft/eJ; f1t 
-pnrt d.odemqúeJtt¡ami¡r:.¡encui.rit,ri:/ iwuá1it: , · &; 
7fttt/fq.fola.prop,O.n,mdi.modo Refoluta. iam ojl~1J.:: 
dit, & dem~flrq,t;dEdipum dicerew·inmul#s,,q!d 
ProbJema v1to ve-;jit, nOtt.inmedium ,_fed i?Z v~i­
ve.tfinn .orbcm •ct/iir~t~ ·fJiltJJj)é..f/at::Mzt!ti Ana!yfim 
JPectofamtentartmt, '& i1ljigtlia momtmenta Rei­
pub/icce !ite.raríce reliquerunt, multi refolutíouem 
fi{_#A'!IJ~~rJ~Yl_1fl:ltf.áfl!f'Y.ttpfs&'JgregiamM~tfema- . 
. tts ope,-am J?Z e o locarm1t?{ed hcec A11a/yjisG eome~ 
~rict):Wntm.'q.u¡: tiriipie~t~:ftidi1ió.rem {oit~m ttaé!~. 
mihi.vicletur.in.Je.rtílifo.lo Bceticte,, '& ce/eberrimo · 
portu ~aditiino, vt euts. Refolu.ti~ufS ve/ ponz..a 
Hejpertdum aurea·, ve/ leélas Amencte opes n01~ 

lf._· .,,. . in-
, ~ ~. . 
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i~jttrí'a di"ttré poffe~·,fi.tonfe~a1ititr tJim Atttho: .... 
ribm,qtiOS tZd margmem cttat dt-n'n eademProble-· 
ma~a propj.nit.; ;S_clegit. 1;P<~f!-~ttjita M~ikcij]ar 
nJm, & qttO!i[fJ!ltces.1·epertt quta tel'npore'>prtecef . 
fe.r~~1rt i1t propo1t~1t~~,ffJ!l~éí1t~_-'!n!'ec-c1it i11 ;ri!fot:.. 
ve?tdo.,aperto /atifw.nopb1lomat.hts ca?JJ.po.pr;JJt't:t:~ 
r.rmdi Út 'e'I'Ia,qiíte .AflP.iiJ1.úsrúi:l i1lvia;•'t{IdjJr tei t!tpr.? 
ta filerunt:'2.!f~':é: !Jfti~-ll~$,~f(si~mm:of,f;!f c~~~e~f -
fittttrttny gr.{tt~mttm ·pmntbttS)l&' R,etpubfjc;¿:}z~ _ 
ter ár.ite perutile. Sic cerrfeo,folvo,&c. bz Collegio 
í/?tJiier.ia.trJWttritJ:irtit?Sócit:lñl)~T-':r;$'-f.~~~~~~ ·- -r-. 1*"''" -· " ~'$.~""' ~, .. ':f..;"( ,.. ~,~ ...... ... ~ -.¿) 

cembris 1697: 
·s._ '·Jfrobus Krefa. 

; ., r ~lf ¡§j){MMf\:fJh!Jfi!!-~Ytl.JJ~CY.}-\. "'""-[~· 
(B~fq~i~:~~;~é~>m~~H~ l?!WY»m~rf.é , . 

.. .:,~~F .. y·~R~9?1are:/9~-~P?5f.llV:'1iit(!f h.~~M 
cm tJtufus efl:: Anaiyjrs 'Geometrtca , 1\uthore 
D .Anton. Hugone d:e Omerique citra ipíius 
authoris voluntatem proximis decem ann is 
imprimar,aut alibi terrarum impreífurn inCaf-· 
tclhRegn i ditiones importet, venalemque ha-· 
beat : qui fecus faxit confifcatione librorum, 
& aW1 gravi pcena mulrabitur. V ti larius pa ... 
tet in eooem diplomate dato Matri'ti- z 1-. De~ 
cem bris· x 69 7· a D .Francifco Daza Regio Se­
cretario referendato·, & apud D. Raphaelem. 
~aenz de Maza reg.ifirato~ · 

LI--. 
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· · ~ .LICENTIA- ORDINAR1I:··, < 
' ' \ . - ~ \' 

.... .. : .. . ,.., '·· , , u , . · 1·,, r ,'.t-1 · · ' · ·Li\'' ,, \~ ,, ... 
• • • 1 • • - 1 • ... •• 1 •• '"' ". • , \_ ' J \, • .... • '· l ~ ~ .... ) .. 

~. D.u\ntqni~lP?l~tillo, ~'C~rdos· lnqu~:.: P • fit(\)r Otdmaríus , V tcarms Gen.erahs 
M:J:tritenfis adimprefsionem huius libri,cui ti­
t,ulus. c~u:~A:t11lljfitíGeo1n'etrít·a; Auth'ore D .An~ 
tO)lio,fHrg_onc de 'OmeriCJ:ué ,; , li'centiam 'Con .. 
cefs~t, v.t 1atius,ex'ipf.-1Aicé.nti:r confiar. Data 
Matriti die s• Decembris~r'697'. , · .. · 

' '· \ • ., .. ,\ ···r.)· ••• ' ,'\ ~-~ (\' ' \ .J ,,",.( '· \''' ¡.(· . .... .;t -
~·, ~ '•!..:.,)\ oH ...¡ :_J:-t,,,j .,\ ~~.,\~\ '\ ,,,{; • ~ "\ . \..) \ "\ \) • • . ~ ... . '"' \_ 

~~~-'§~~~~--' •.' .. r. ; \' 1 '{ ·, . " \ , . ... } ... 

.,. l ··: R.A 
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_R~A.J?.JosEPH. r.- ti·i .C.Añis· . .. 
Societ:átis l~fu :in :C()t~,cg~:·~·ad¡teñft Oiín. 
MathefO?S Prbf:efloris.~cgíh_d~ Aaaiyfi Geo­

metrtca O .. A·~l.ton:'J ~ u~?'s d~ ~ID; e- _ 
. . . . r~q·tt~ .. : · "· ... . 

. t ·v . DI C 1 V M . . 

Q Vi prit'!~s.ferri ex_ aff~iflrt Jl__erct~fei l6pidií, 
·rv('rtwtatem., atqne nnmobtlem m · vtrtlm­

§Ue p(}lum celJver_fiotmn fagaci obfetv lJtíone 11:1~ 
titvit" ispr~(eflo i1tgmtitmt -vtilitatmvl,& ""olrt"" 
IJJeiJtorttfll./egéte hutJtamtm ditauit ge1~ris, & jibi 
tnm pr ~clari ín11mti gforía .1J011JCJI ÍnJnJ01't alt 

.t¡utB_fitfi.t.: .. Notq, erat fotisjitperqu,:.v#,eribres itlis 
phiiq(opbis hnius la}idi31•aptrix{erri vis: t amill 

maximam il!am, & nobi!ifsimam vírttttem" qrtlt _ 
fl_ilic-et.ferro ilfittts., & affi.-;élus . .j/fudBoream ver~· 
fies ·aftidtiO /Pd1are f(lciat ep1-~{un: obfet:i¡Jation~s · 
,¡f: verbo quidem attigere. Hit1c t{}tm» ·~wtermn . 
JJauigmtdi Occeammi [ole1·tia1v i1t 9totiti.a·Jle.fla-: · 
rttm· Promrmtoriorrtm.;ter1~arum., !ittormt~;q'tte 'dii­
-vetjitate pojftam ~ qui Ji in alto tnarj 'Vbi pr-tete·r 
.crc!a.~n,, &·wtdatn ftihil patere~, ·t e11Jp(ji4tis .{tett.i'" 
tia deptdfi·depre'hetzderétttr~ natús dh·igtfld~ di[. 
rip!inam mtlfam temte·nmt a!iam~quatiJ q.rttt Af. 
trórum,· So!is.,&·Luntt Jlt-tt~motitqrtt c.emmrm(lra"" 
b'atur~fi' titf1Jf1.1t"'cd_fit ·?¡on·infre<¡ile11t·i crxiJJtiS ;utbi:­
lum, attt obfcurmn Y1.jlrorum.¡1ifl!ellíotte prohibe­
re!, :tu m imttgitJaria qttaáam Jocorttm ,, ad q.tttt 
tcn.rJeiHtnt.1 t4.1!t'tp1ione .. , '.fJtJt vjfis P'1.:-:g ·'1fitf.r'i1z~s 1J,, IJVI1' 
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avip¡¡~, ~P.t. ¡l~t11Jt'!f1l.~tg_ruw·V~p,efu ,;_ :&. _¡Ú¡ua­

':.!.'~u1jf:.,¡y;~!f:frPs.41~{e(V_ncog~hap~tl:~· fd!!o 
... fiifhtr'" eYl.:ut {r.n,r11enfo tel!uns Jjiatta nofl'ra ~(a:; 

té d~V/lfl, &! t.otoj¡/t.~rjt..f!~ o_c~c,anf!_ 4izt.~_l!fa: tú/i 
tam diui'iú i1íventi l:!mefliio,vt a11ti'quis ignorata 
ita nobis perpe.tu.,a. o./Jtiviotze _(epulta ma11jt/Jen~. 
Hatui abJt.'milc q1údcm Ettclidiani.s elementis .acct­
dijfe ;~ewin'éJf! mibi it~(t'áar-i exi(litJietíi', .í:¡ui f!u-. 
goniahant iflámAnaly/i·m Jedtt.fa m edit atióne j)er­
penclerit. E~úm ver o Geometricarn A_nalyjt'hí ~~~c­
v.fque in cajfmi1 p!ttrimi'e nobi!~/jimis ~-ttiits tettiHs 
i11gmijs ( vt veteres o:ñitta?!~) fmtavére,' ii1 qrü- · 
htJspa!mamjibiprterrípere a!tji.fimt Vieta,.Def 
UJrtes ,Schóot'enfjmb''olt's 'Cj 'uibuft(.mtJ adj'ítti látcñ­
ti's r¡ttantttatis, & obuolttt~e JPeciem,& i11iag;inenl 
Jitbr;bfitn·e reprtf!/C11fantibt~S. His tarne,n {tepe lóft..: 

.. gis i~ineriq!'$ portttm fe1~(ter:e ,fiepius Vi~.d~f(IcttÍ-· 
t'tlte, 'q11a_ft ~~j! t/Jmp~f!atis defJ11:fft, retro 'af!i fimt; 
JJu_mr¡t¡am tiimen Geometr.ica demO?~/frtttion.e (fi.:. 
it:t de.ijs conci1mandis ert~ditum ediderit traélatL7 
Sal:rooien) vi~m , qrtmJ~ ?J107l/:r'anú~t vtcmnque 
flérnere pot.:Jere. [nerat ea visEttclicli.anis.elem:m.:. 
. tis: abditci tamm, & incomperta·, vt úz milg1te~e-
~erticitas,_.qu·a1n 11on cafü aliquo, vti d~ magm~e­
perhibetttr,fid acri & prE11e diuino ingenio, tU!O 

mi1Ítf~· it~dife.lfo./litdio primitus·deteffain 11ovo iflq 
romratu 'tr luf:idijsi?'I'J.o, ·& eximio·Viro ·D. "A.ntvflto 
Húj,o11é de Omeriqtu! ferio prontmciare 1i01t ab­
'ltf!.am. Our htec afferam? f1¡ promptt~ ~(l A1ialyjis 
··ipfa,dttm ft.uera,fldatte?rta·?ntflitatianep'ercur~ 

t'IJ-
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ratür:maior.a,prá!./lat .'qtt'áJPozuf.et.·Httcv.fqqe.ht. ... 

t~!'-a,&promor¡toriainGeemetr.icattavigatiou~ le- .· 

geba11tttr: ntttzcOceeanmtJ. totiusGcome~Yiá!,qttmz- · 

t its qttanttts ejl, certis itint:ribits adiri p~fle proizfí!. 

c~o:~atqt~e adeo t cmta¡J~ bttic facultat,i;-;¡ófb:rt. tettlt_ r;, 

& vn.o opere. iflo.,acce(sio;zein-fqéla.m,quantm/1. 1·e;. 

tro aélis quiHdecim.feculis jitis iti emdiiis elmim-. 

torú .commentatiouibuS.-Arabes, G1·ceéi, Latiniqtfe 

tJ~II fe.cere quidem,fid{a{ft¿,ro~{e-i-ec.qper:mt. ~ Si .' 

q it~s etiam nttíKC i11gmió {U o, co;rfi {tts i1Jqú¡'ft.fionem . 

de integro fi:.flipere á{fe/let, uúbi djjimjiwtmi '?t01t1 

,dé_jp~ro, újfi tO prteitJ.dicio ag áttir , t¡M 1Jiaxinia' 

p.1rs homiiittm }Jí:'efentibtt.-s mHt &qtta'in áJttir¡túta:' 

t_em propendet )& credit nos atttir¡tto.m m ,fJCl!fa, & 

mve;~ta/oi,go iutervallo teqttare 11o;z po/fe ; & ji 

no.tta.alicrúus flictJtitt:'acce(sio temetttt ,.htmc lw:. 

it~{ce ,.~¡ et~eJJfttf~~ fore, vt·at~t.~tt i¡{!r: i11ci~~t ,qute 

ab ant1qu~J'ate_ !t.bata:.Ju1~t.;:aut//itte,. t1t. alt(l_r, r¡tt te 

ab (!n~iqrútate.iam_prjdem Í11dicata, 6--:n:)eftq,ilf 

o.Vifitq;¡erii./am meritoúffií~e;atit j}ireta_·ge_Tt~e,C/i 

faéttltqt e. hlf!natJa vtr itifl¡t~~ temp~rir ,:(ive anti­

tpú, jt've 110VÍ ?. au{fioré'fli~1ztf..q,r!i!n :fla'tu pfrme 

defPerato, qtú·o~(J.etrica1tte Jiro, túttfitort~1J~ la­

úore ·no~1pm' titr'itmt ?fetifimni.fal!acias '· ,~ .. ittdic ~~ 

infi.rmitat~?i; réptttá:re·11on_dttb~tmzt..'.At- ea ejl btt­

JtJ! fiimtite ma.i~jlas,-.qtt~e fib~foi~~ ca_!culis· ·á~ttbo:. 

.:¡;a11ie¡'Jttan úmciliet; &- ea ~jl htútú 11oui operis:f~ 

lidarttm demó1zjltatio1titm co1tjlcl1Jtia, .& .acolott-

1lbia~ ·vi qttánllbit qttantm·nv~~- -;J'efltt~~1.teiú ' vel 
i~ijc(iüatlt/ún éleiJ¡critor~t11$_1ZO!itia. ~b.íi.f)~;Ji. fofil-=: 
~ · 

t 

© Biblioteca Nacional de España



, 

li. treguiio i?z.fmte titrtn, ,,~ ahat. f!!!~ maxim4· dt~c· 
torhrnticijs im() gt•atite h1J:bc1rd~E Jimt,ljtTiRempr~­
b!icttin litterariatff. tétate.,l/:r.(.$ctt.fo adefJ' .emditii 
ta!i h(}rlor,ario attxit; r¡ú'rnru!!ttr.p1'o[eff():.;attt cx­
cogitare..fo/ertius..,. uut· capejfere for~ius, tmt exe-
1Jit~(ii.f/ti/í.us,t1tii pe~fiarr; fw!ii!itt's ¡rotuílfi:t~ E'l 
D qtcO,·Vt {¡maxiJno·.huttCJ tetatis Í1tgmio,mihifo11-
ga co1tjitetudi11e itottJ ·, maioYa .fperare-a1fgtt1'01': 
faxit Deus, il!i vita fitperjit: a!troF·e1n,/~ftperejl., 
Jl.atttmGeomctria, qmmz.!Juc~{t¡tte ·Obtt1JtÚt , ?J 
Br.etica..noflra fli(f;a;~¡f4:rrmzc~ftetur.. Síc opto, rlr 
D. a. M. prlEC01''.ln Domo Profif{a.fli/Palm(t'So­
mt1ejit.Kale11d.FebYuar. A. M.DC.XCY!l l. \. 

Jofephus.de Cañas~ 

·> R-A.lP·.\CA..ROLt P'ovvEi 
Soci~büs Jefu in·.C'..ollegi'oGadicenú Math.e­
k ~ Profdloris ·R egifin Analyfi Geometricz. 

' D . .Arrtonij,Hugoois d'eOrr~erique , 
I~ VDIClVM 

N. 0/i~!e~ vt cred7:tur .,fwet .meta!lum arge~:~~m: 
vttttnny. 'fJ.u/:grxm"tr.cttnrl's'fji foa·.nOfJ ji/Jt ob­

~f/et /it btilitasr fÍitmtJo.trá"Y.'- trttr'O;-c'O!iJrc argent(}· 
affo1is,.pritJc.ipiml1tpie ugnr;fiirt~r·v,iverfofe. om'­
ui117n,..fedpotit(s bis. omni:út.rs r~mmá~t, fettej'qut 
ev·tm.e(cit i1r atwa:s . , qttlZmmed~j's quibtifcumtjtte. 
atlfo{itl.it atisjfn&!R. peril:U( atur.-Ng'tz. bo.c.·w1ic.e /de 
. :, . ¡,.., 
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ÍtJcfJn¡íjlúJti /j(J(- ierrlt" drm~ proftro; !JaÓetMat!ú-. 
l110tÍca, 'fU~ C~tteroqtújO/ídas t(}?¡firt fc.ieutias, 
etiá {tttlf!lmercm·irun;.Amtftti't·am ñu¡ream flati:. 
;a vf.rtuU lfft¡rtilibrtt1ttem pote?Jti'as; Aridimeti~a 
.fPecie pollc11tem J prmcípi:mt qrce- 'TmÍÍVer.faJis· .Ll'.fa­
tbefto>S;fed 'l!(qur: mm e folidrtatis g.eumctrir:~'im-
paticntem.CmtJ eJ!et i1t.flattt prwe 1rtemerq{o1q,tia,­
!mP eam ?to-uerat.D'ioplranftfs ,.vfqtte adeo· infor.._ 
mis er.at, 1rt confujis ljtiantitatibuis.pri7ni'tivú.; 11it 
,;ijf ,·em d!fcretam,. hanci¡ue i11 parti'mfari· ta?ttú~ 
mderet, dorre' Fra11cif{;u.s Pieta prtedié!OIJ lf!Can­
titates comra 'Violentiam conctt[siom.t11~ itafinJbo­
J;s. iNvoluit vt etiam remcontimramr/iri?t vnivC,·­
fo!i proderet:Ve,rmn quee:fjmbolis rnclí~/írr-am va­
ftde imaginatioffi praft¡.fit;.vtjiúmnOr Fratrcifátr 
Scho()IW nixtt1 vix afiqna improvc,nedttm /H co11-
ám;'e inde'excfttdip'{}tzcerintr Mmr: t'tmdán Exi­
míus Vir D.A11tof!ius Hugv·de Omerif¡tle, .. Aíui/j-· , 
ji-m olim a P/atóne ideatamyad'GeonretriccvntiioH:.· 
fjlentiam., qttvdvnice-dejídern!Jamr , perd'u.xii ~ 
rathego:riamqNe nobi!ímn flientiarnm hoc merctv­
f"Ío iu prctiofitmnretal!um co11fo!idato attxit~l.&m 
ver e magt~am l No1'J tam-m,. vt iu m-agnis jiet:,it:/o:... 
le¡,. aug-et propterea apparatmn,. medratte' quíliar 
tantum ji11cm ajfeqttjfttr,. qttiupotiannifas _farit 
Yiet~fjJe&i'f!s vt expeditiú:s., materiamjitlf. pro· ­
prij S·&o!oribtts contemplátttr' rvt clár-it/tS , r-ert.w( 
propmjfotiil'ms atterJdit fVf connatttr alíus ,incogni'... 
ta teqm; om11ia in tormmmi: em'u11r. cat'!fo i1~{etjuii.. . 
. lu 1Jf {ompendiojius; hi fonpliCíof'ibm qmmtita· 

. . - . rj, 
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tib~s vtr.{atttr, v_l (m·i!it~s,prqfPicitir,refJits'focie~ 
,{los, vt jectwiu;,flopz~vJ expandit.'"vt c~r~iús,fleo~ 
m~ trice licet aigu~nmtádo Arithmetica complct>­
titm: w vnivcr,(aliu.s,verbis coopera~ur vt ~ffi~·a~ 
cittS,rit'e co.<tcimtata adhibet elemema vt tlegaJt­
tiu.;,d~!fereutes aperit. vi as vt ittctmditiS. , & ·ex 
c~r.ta fcimtia prteeligit commodiores vt ·vtili.m 
pro.b!ema fimuffllvat, conflmat; & demonflret. 
Elementa Ú1quam -;-·it'e concinnaia adhibet, 11am 

(j(~te_fixccmi alij lmerpretes co?mnmfati .fimt1 

it(eofor~nidi7te ctÚtl{qtte !egmtis tmimmn i11qrtie. ... 
t(Jr:tt1it,quod laborar,e1zt iguoratttia . . huit~¡C~/infs, 
/ive, vt ita dicam, obieéli attributionis 1mic'e do~ 
cetuis:qt!.te & qual~a eJfe debeam e!emmta ad fo 
condtf.C~ttfia ; · .v11de a.fFeriJr.e audea?n plus cm;;/¡¡., 
JJtettti.ex huitts a11aly[eos Í1ltrod!tflione in .. elemm.­
tq}·ed{.t1Jdar,e , q uam. ex .fex~etztonan hucv_(que 
l11t.cr.pret~tm !ucubrati01tibu.~ . . Hanr; tJttdan¡,po­
.tim 4-tifir-iptionem, q·ttam exquifitailt kmdem ex-. 
pr:.diU:it;con:placmtia mea quac{rimnJs ,,· !t¡tttun ~~~ 

:djes:att.gere 11on dcjitút,ittgis hu)tts analyflo.s excr-~ 
étatio, D eo de re tam vti!i dmttt't· gratite, A1t~ 
t~ori-congratu!atio., mihi detentjonü i11 lúrt~ne. ve~ 
~Jia. !'!: Col!egio Gadice1yi SocietiJtis .'lefi1 20ja"! 
~Zf.Nlrtt l698 ... ·\ • ,, , . 
-.::.r. '.:J . ~, " 

*'· .. , , . Carolus P avvet ' ; 

. . ' 

. ... ' . 
· .... · . . .•. ; . ' 

e _: • . .. 

LEC. 
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'1 ' 
lECTORl ... 'i : 

.. 
: .: 

' ~ 
:EÁrun:·~·qu~s ínter vi!re varietate~-~-j~ercr_c . 
. ,. pot.uJ", has l~cubratwnrs Geornetncas n-
. bi .Leétor ami ce· íinccro .. irnpertior . animo: ' · ' · "· 
·V rttiín rogo, propoíitiones,t~m ql.f:as .cum j\u- 1 -~"'0 >~ 
thoribus ~n l"!la1~gine citatis· ~onferrc poteri~, · : ~ ~ 
()Uam rehquas: a me excog¡tatas,ante o~nma .. ;;~ 

-~difcutcre v.eli:s,pi.ethodumque ú.hab~lcris.pb~ oi' 

tiorern,Or;bi ~athcmatico,qui tot freculis an- . ·. ¡ .: 

- ~ :xius eam l.nquiíiuit, decludere digneris .? · pri:-'· .. ~ 
· . ·mus ero; quitibi grates refera.m; fin veró ve­
. ram viam analytical'n in hac prima parte- ·ape-

'~ · · ruiífc v idear, gratus incede,benign~1s cor.rige; 
-. frelix promo'Ye, & reliqua , qure fuperfunr,. 
cxpeél:a. V ale. · 

' . 

. ~ .,, .......... ---.....!...----~·--·~--------.. 
ERROR;ES. CORR.I9ENDI 

Pa¡,. Lin. ErTiir. ~ Cor.rjg~. ' 1 24- · ñ1utu 

3 . x. concds'it co.nce~i · 2). produ"él:ioni 
o. 17. media mediam r¡. 2;: . E 
7· 8 . quorum. quarum . . l 6o. z.fubtraéHonem 

!1.0. 2 0 . . .vcl . & . nltlone 
33· · 1 & 1·3 dimiando- -dimidiando- 6"'·. .30. Joannis . 

. '38. : >7· 4· · .. · . 3· . \ dS·; 14. argumenta~ 
45'· ' 6. fit: '· fi t\11' 

I'). permant · perm.anr.· · 69. 4· . icrcm · ' 

, !" r 
muttra · 

produéhbrici. 
. Et : 
fubtraél:ione 
rationuin· 
1Joannes 
argume'ilta~ 

mur . r 

x6. ~tc.b.b.& · · vtc.b . & \ ·¿o .. 6. : . +hxa 
. '1·9 '. . i. .. ~ci~tati · SG>ci~tatJs · 7 x. I .) ., cG>ncluqétem 

5o. · 23 -U:U~tl·ph~awr·, I1;1Hluphca- \ 
··. vel d1v1for .faétus , t1onem, vel 77. 14. eadcm 

, . · · . . diviíione m f<.él:am' 84. 9'· ca'dct 
. . p. ·I_). fubtrnél:lo fúb.trahcndo~ l v8. ¡¡,_.,, 

ii:lé:nf · 
46.~x 

cqnclüd& 
re m 

·eamde1n . 
cadat · · 
· fe 

fi 33' deprehentur deprehen- 88. 6. iit 
detur 1 I • e 

. 53·. 3 6. 'im,primam im propriam j 1 3. re'i 
-'5fi-.. 23· ex.tremas extremos 89. 4·: ompi~u,~ 

• • • 1 

& 
reél:os 

~un.~ ~mnib~ 
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ANALYSIS 

~GEOMETRIC A~ 
~ 

.,. ~ 

1N!~~~A~=:::.O· ·~ 
Oltqnam e'lementis Geome· 

tricis inf1ru&us fuerit, qui 
Geometra vocari Cllpit,fw­
él:umque Golligere laboris 
{ui: a liquám ílbi viam pa·r·a· . 
tam habere dc:bet,cuius ope 
virm, & facultatem cu·inf­

éumque Geometdc~ propofittionis refoJutio.;. 
nem inveniendi acquira-t. 

Hxe quidem vi~, qu~<:'omque illa fit,analy~ 
fis/eu rcdolutio diát·nr ; & on'lni um co-n!'enlli 
ita definitu·r. Alfuríi:[Júoqu..t(tti tttmqriam concefi'i? 
p'ct ~tf ,·1't~.dúnceps confeqllulllÍtl' ad aliq11od concéf­
(um proceckit.r.·R!e·g:reífl:ls' ver o a conceffo·ad q'ure­
fitln'n Syu~hefis~ feu éOil1pofido nominatur.- Ve- . 

~ run1-
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z ANALYSIS GEOMETR: 
rumenimvcro ifta definitio nihil nobis certi 
promit ti t.In aflumptione quidcm quce,Gti tam· 
qua m concefs.i aliqua indl: interdum difficnl· 
tas,in eo confifl:ens, quod data, & qu~flra ad­
commodam contiguitatem reduci debeant. 
Iam ven) poflro qu::dlco tamqoam conccífo, 
qu<enartl e~ mulcis qux deinceps confequuntut 
digenms?Q}lorfmn tendimus?Hxc ornnia pro­
feéto nobis incerta reliquernnt A.uthores> vodc 
fic,quod qmndo ablhufa , & Ü1trica.Lt i_nter 
(lata,& quxfita dl: connexio, hxreat analyfl:a, 
qoo fe convertat nefcicns,. Fateantur omBes, 
~::que vetemm quifqnam per6ciari auderet 
cum po!1quam tot, tan taque volnmi.na luc de 
~re conlcripfi11e.nt, vt nobis tradit Pap-plls initio 
libri feptim i;nullam tamen.babuiífe veram ra­
tionem refolvendi,ex ip.fomm propofltionibus 
non temere ft1fpicentur i.nniores. Ex recentio­
ribns au.teL11 Algebrx fpcctof:E Ctllrores hanc 
vim refolvendi Ghi a.diudi.care vldenttfr. Vtí­
!lam reguc facilis, ac rcfolutio algdHica , eífct 
geometrica demonO:ra.tio; fed tamum abetl ,. vt 
poftquam nn1hos annos i.n concinnandi.s de~ 
monfl:racío.nibus geomet:ricis ex el.! colo Alge~ 
brico con.Íi.1m.pídbn,. v.iolent:am eflje niethodí1 
in Geometricis. ptJtaver.im, viamque omnino 
Geometricam ineundam conclufer im. 

An.alyGm igitur n.o!lram nos ita deñnimus~ 
.AJ!i~mp-._. 
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INTRODVCTIO. _ __ ; 
r:A Jfumptio qu«{tti tamqwzm concefsij , ptr neccjfJrias 
confequcntias ad certmn, f!J dctammatum finem pro~ 
gredims. H~c equidem dcfi nicio nobis fecurum 
grdfum promittcrc viclctur. Conabimur pro­
mi[a adimplere ; fcd qnoniam ardtram nimis 
aagred{mur mate ria:~l, fcnpum tct1

0
aiífe nobis 

o~ 

fuadere non audcmus; fufpicicndos potius tan-
tonun vi.roru rn ,qui de rcfolucionc fcripfcre 
vcneramnr labores, atquc fxlicio rib us inge nij> 
no(hos iudicanJos,promovcndol'que, G forte 
condu<:ere vi u fuerinr, relioqnimus. 

DE FINE AN ALYSEOS. 

OMninm 'problenHtum, qll::e proponi pof­
funt,relolurio ita fe haber (mirabile die­

tu) vtevolucis eorum condition.ibus, magoi.ru­
do iqcognita , alij magLútud1ni not.-e a:qualis 
ta nd~m apparcat , ve\ tan tu m ncce<Tc íit mc­
diurh,feu qnartum tenninnm proportion:l bn, 
vel d.uos terminos,quorum fumma , aut diffc:­
rentia nota fir, duobus datis termiois recípro­
cos invenire. V el, quod in idem .rccicl1t : ex: 
quatno r terminis pro portio na libus datis extre· 
mis,Jaraque fumma,aut dtffc:reotia medio rum, 
fingulos exhibere. Q9od cum ita Gt, hoc pro­
blema,quod pafsim confhuendum occt~rrit, in 
elcmemtis cxprdfum hab:;:ri debebat. Sunt 

· A il emm 
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4' ANkLYSJS GEOMETR. 
cním·elemenca quxdam principia demonnra: 
ta,& ab omnihus fuppofira,vd prebationibus-, 
&: efE:&ionibus com munibus, & fre'}tleDtihus 
abl1incce liceat. ltaque illud .-,ítendendum, & 
elemcntis adiung(mdu 'n iudicavimus. C~te• 

rum cum magnimdioum recrprocarum , vel 
vt raque lioea reéta , ve! vtraque planum die 
p :>fsiot,vel deniqoe mixtorn ex vtraque altera 
ftc linea reéh ' & altera planum e quo in ca fu 
ft.~mnu,aut differen tia petitur ab ipfo plano,& 
p oten tia reét~) hoc loco de duobus primis ac­
cidenübus , qu .-e ad problemara plana pcrci­
nent, agemus. T ertium veró, & qo:;e ex eo 
oriuntur ad problemata folida fpeaanri a, vt in 
rioltr:;e methodi expl icatione commodius pro­
ccdcrc; pofsimlls,[p<Jcia Ir tra.;larioni folidornm 
refervabimus. f-loc tamen animadverfum volu· 
mus, problema planum ideó voc;¡ ri , non tluia 
in illo de planis agim r; fcd q ui.1 itlíusconnruc· 
tio vna ad fummum media proporrionali indi­
get. Solidum vero non quia folida traétantur, 
q.uod in problema te plano contiogere folet;fcd 

quoniam duas (<J,ltem medias propor­
tionales opportet inue~ 

nü~ . 

. . 
PRO· 
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IN1:ROQ:YCTJO. 

PROPOSlTIO PRIMA 

ELEM_ENTIS ADDENDA. 

OVAS RECTAS, QUARVM SVMMA, 
aut t!iffi:rentia nota fic,duabus reél:is datis 

. . . 
rectprocas tnvemre. 

· ·' DATA SVMM:A. 

Oporteat primo du3S recras invenire ltX & xb 'quanun 
fmnína G.c data.a b, datis pe·& e qreciprocas. ' 

' 
. 

CONSTR VCTIO. 
Inter_pc & c1 media inveniamr cd, ctt.i xqualis ex vtro-

vis termino b recrx datx 11 b perpendicularis excitetur ~(, I 3 · 6. e f. 
ipfique ab parallela ducatur e. f, occurrens fem.icircuto 
fuper candem ¡¡bdefcriptoinf, & demittatur perpendi­

cularisfx. Dico ax. xb,qua:rum fwnmaeftdata ,:b, reci-
procas effe datis pe & cq. 

DEMONSTRATIO. 
. . . 

~. 

Oum eni.m ex confrnihione fit 6·gf x paraHelogram-· 34· I ·el. 
mwn, 
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14.6. el. 

,. 1. el. 

47·I.el. 

~~ ANALYSIS GEOMETR; 

mmn, eritf-: ipfi bg, idell rd ;"Cqualis : ergo re&anguh,m 
fitb ax & xb rc.:bngulo fiib pe & cq erit xqu:1!í! , en m 
vtrumquc~t:qualc ht qua::\r.1to /-<, feu cd: ergo brera.1x & 
:.:b bteríbus pe & cq en!Ílt reciproca, & propordom.lcs pr. 
a.v xb. cq Q}od crat f;lcicndum. ~ 

ALIA DEMONST RATIO. 

QEon.jam ""ab divif.1 efrxquai.iter in ,J & inxqnalirer in 
x crit rcLbngulum a x b éum. quadmto mx xquale qm· 
drato mb, fct:l mf; fcd qnadrarum mf' x qmtur qu~1dratis 
mx & xf érgo guadr:!<a mx & .1./xqualia emntrc.:ran~-u· 
lo a::b cum llt\'ldr.lt0 mx, & dcmpto communi qu:dra<::> 
mx, rcmnnebitrcébilgulum 11xb ~t:qlulc qu:drato xf, ícu 
d, ideO: rett.:mgulo pcq: ergo latcraax & :.:b bteribas pe 
& a¡ erunt rccipr-.>ca,& proportionales pe 11x. xb ({¡. ~od 
erar f.tcicn4um. 
t , .. 1 '· J .. 

DETERMIN ATIO. 

Oportct autem rcébm cd, media fcilicet ínter recipro­
cas datas pe &a¡, non m~.iorcm die, qua m mb , femiíi.un­
ma vide!icet par¡:ium reciprociruJn quxlitanun ax & xb; 
a.liter enirn femicirculus ¡¡.fb reéhun non caperetjx ipú rd 
:equalem;vnde impofsib.ile erit problema illud, quod ta· 

libll$ 
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JNTRODV.CTIO. · 1' 
libus partibus confrrui debeat, vt ex ipfi1 confl:ruél:ione 
Í:'ltis apparet.Pr;-ctcreat quoni:un in cvnftrnétione liberum 
cfi: alteram parte m ~x iam pro parte maiore, ia.m Fro mi­
nore confi:ituerc, poterit propterea problema talibus par­
tibus conftrnendum non raro duas accipere iolutiones. 
<.zyod femel.monuiife fufficiat. 

DATA DIFFERENTIA. 

Oporteatfecundoduas reéb.sinvenire 4X & bx, guó~ 

mm di1ferentia lit d:-tta ab, reciprccas dati.s pe & a¡, vel ip­
fi cd, qnx media eft inter illas. 

CONSTR VCTIO~ 

Ex vtrovis termino b reétx dat::c tt b perpendicu bris; 

crig..ttur ftt. ipfi cd xqu:ilis, bifcét:aque trb in p ducatur H:, 
cuius intervallo femicircult!S defcrib:ttur k g x. Dico 11x,& 

bx, qünrum differenria eft d:lta tb,reciprocas eífe datis: !~. 

&cq, feuipfi,~ 
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t : ANALYSIS GEOMETR. 

-- - . 
' . ' -

J. J ... 

/ 
1 

DEMONSTRA TI O. 

Cum enim ex confuu8:ione Ítnt 1·¡ & px, nec non .t p & 
¡b ~qua les: erunt etiam ~qmles kb & ax: ergo reébngu­
lumfi.Jbkb&bx,ideftfubax& bx xquale erit quadrato 
b,;;, hoc eir cd vel refrar.tgulo fub pe & cq: ergo la~era 4X & 
h la'eribus pe & cr¡ enmt reciproca, & .proportionales fC· 

nx. bx. ((¡. ~od f.1cere oportebac. 

DETERMINATIO. 

Poffiimus in conll:ruébonealteram partem·ax íam pro 
parte rn.aiore, iam pro minore acciperc, vnde aliqliand) 
problema talibus partibus conffr-uendum duas poterit fo-
lutiones admittere. · 

Al.IA- DE1\10NS'FRA TIO. 

6.z.el. ~ 1. Qfroniam lf'b.ctivifa efu:bif:ttiam.:in•p ,.& ei:aaij<:in~r bx, 
t fetL"'tt, erit reéhtngulum fub li.~ & h CtJin ;quadrot-o pb 

47 · I ·e · a;qu~le qmdrato px, ideft ¡g, feu quadratí~ ¡b & bg: ergo 
•.__ demp-
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. INTRODVC'riO'. - '_ (_~ 
dem pto communi quaél.rato pb, erit refrangulum fub -1tx 
&h xqu:llequadrarot·g,idefrcd, vél re...<br.1gulo fub pe 
& UJ, atql¡e la:era ll X & bx lo.teribus pe & cq Cl"UI1t t"CCÍpro. 
ca, & proportion:Ües pe. ax. bx. a¡. ~od erat facie~dunL . 

SCHOLION. 

Multis alijs modis , quos coníulto omicti~ 
mus, conil:rui, & dcmón(hari poterit hoc pr.o· 
blema,quod Geometrastam antiquos, quam 
reccntiores minime la tui t. Sed non fatis n1iror 
eius vniverfalitatem ita illos prxterijífe , vt ip­
fum tamqnam fcopum, ac mecam refolution1s 
in elementis non pr~miíferint. Prima m quidem 
partéR.P.Clauius ex l;'elletario,tamquanr fpe­
ciale probk·ma,ad prop.t3. lib.6. element01um 
atru:ic . Secun.lam f.we eadem f.icilicacc afferre 
potuiaet,. fi vcrar.umqu_e Gmul yci!itas ip.fi ob-
via fulífct. . . 

';IJ 

B PRO~ 
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~ ANALYSlS GEOMETR.' . 
' . 

. PROPOSITIO II. 

DUO QVADRATA, QUORUM SVM­
ma, aut differemia· no ta fit ,.duobus qua.: 

dratis.da tis reciproca invenire. 

/! -----C-· -i 
Jjr~{ 

a""--· .. · -«~P.~~~ 
DAT A SVMMA~ 

Sint primoinvenienda duo·quadi:ata ay. by , quon1m 
fumma fit quadratum darum ab, datis quadratispc, & c:j 
reciprcca. 

CONSTR VCTIO.. . 

Ad datas ab.pc.cr¡ guarta·1nveni:J.tur·bg, & ipfi.rcciprcra 
inveniantur (per pr:rcedentem)fegmenta .tx. x b, & con~ 
nefranntr a y. by. Die o quadrata ay, by, quonun fumma eft. 
q_uadratum ab reciprQca.e!fe quadratis¡c, & cq. 

DEMONSTR.ATIO .. 

Cumenimex confl. Ab ad pe fii: vt cq ad b(, hoc effad 
~zJ.Et,. ob funilitudinem triangulorum.aby x'by, 11b ad 1.y· 

· · · • • ·· -r:r · íit ... r_ ... : .. J. ·· : 
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INTRODVCTIO. n : 
fit v.t·by ad xy: erit ex xquo pe ad ay vt by ad rq.E1·go ctiam 
eorum quadrata cnmt proportionalia , quod emt f.'lcien­
.dum. 

Sint fecun­
do invcnit:.. 
da duo qua­
dmta "Y & 
by, quornm 
di fferétia fit 

DATA DIFFERENTIA. 

guadr;ttllm a 
datú ab da-
t is quadra!is 
pe & cq reci- j1 
proca. ~ 
1 

CONSTRVCTIO. 

Ad <b.t:l.S .rb. pe. (1{ quarta inveniamr bg, cui ( per prx· 
cedentem) reciproca inveniantur fegmenta ax. b:-c, quo­
rum differentia Ílt ab,defcribarurfemicircu1us a y x fecnns 
brin y & ducanmr .rr. xy. Dico quadrata ~;· & by,quorum 
differentia ef.l: quadmtum datum ab reciproca ¡;:[fe qua· 

dratis datis pe & rq. 

DEMO NSTRATIO. . 

Om1 cnim ex conftmébone fit .tx ad b~ vt bg ad b.te, & 

per 8.6.cl. fit AX. adxy, vtxy adbx; xquales erunt bg & 

xy. Ef.l::mtem ex confrr . .<bad pc,vtcq adbg,hocef.l:adxy, 
&ob íimilitudinem triangulorum aby. bxyef.l: a~ aday, vt 

byadxy: ergoex~quoeritpead4y, vtkyadtq, &eorum 
. ; B z g,ua· 
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·I~ ANALYSIS GEOMETR. 
quadrat::tei:unt-proportionalia.~od facere oportebat. -¡. 

DE iEQVATlONIBVS QUADRA· · ~ 

T 1 S. 

Cum per p:-oporti.onaTes- diíferim~ls·, anaty­
fts,feu refoh]ti0.tandiu p~rgit quou[que mag~ 
nitudo incognita alij not.-e.zg.ualis tandem in~ 
v.e niatu~, vel quartum terminum propor~iona~ 
lcm, veJdu.os re~i·jJl'ocos ioqui,rere oportcat. At 
v.c ro cüii1 per comp·arationem planornm ar­
guere cogimur ,. hoc ipfum de rcciprocis f::epe 
fu.O.ali-o.apparétalreétn.Eft enim meta refolu~ 
ti o ni§ , vnde· v l teri ns progre di- non e-¡.; pedí r-~ 
qn~.dam xquatio,,qu::e· quamvis in proportio~ 
na 1 es. ref.ohua,.pa r tes rcáprocas .redderet in ve-· 
.11i e nd_as;_ urh-ilon~:inus;in fe ipf.1 manens, finis re-· 
foluti onis.haberi· deber p·roprij fsimos .. 
. H~cigitur· vlúma x.q_uatio trir.·ii ci ter acci­
dit,. & qu:amvis per mod'um corollarif prim.e· 
·Propofiti:onis-explicari poterat·; vberio-ris doc-· 
trinx ··gratia· triblls-iequentibus propoíitioni.':.!. 
hus.e.a mexpl~uare conabimur~ . .. · 

· ' o ·. PRO'-· ·: ; ... 
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.. INTRODVCTIO~ 

PROPOSITIO· III.. 

RECTAM INVENrRE T cu1vs QYA­
drarum ctun da to qtndrato ~qua le fit re­

éhngulo fuh·rpfa,& alia reél:a 
data. 

Sínt dat:e rcéb:: 11b. bg & oporteat reé.l:atn lfX invenire 
cuiusquadratutn cum quadrato dato 6g xqnale lit rex.'bn::. 
gulo ft1b ipfa, & datar.b. · 

\ 

,JJ 
1 

a..___fft l ~· a .x 11~ 
Hoc efr refoll.1ere hancxquationem,vel aliam eiufdem 

fórmx .. 

Pt:Xt't+ bg.f; .-A ..... !Jax-•. 

CONSTR .. & DEMONSTR .. 

Con O:ituatm .. a b·. be ad reél:os anjgulos, bi fefraque & b ~· 
m, centro m intervallo 11 m fcmicircuhls·defcribatur, & ip­
fi ab parallelxducaturgf,. demittaturque· perpendicubris 
fx; quxxquaüseritipfigb. Dico tam I!X, quam· :<b .. rec­
tam.effe, de qua qureritur;. 
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·x~ ANALYSIS GEOMETR." 

X 1ft 

~oniam enim 4b divif:t eíl: xqmlitcr iu m, & in:equa­
liter in X: e!"Ít re-.1::mguJum axb CUill qu::tdratO m.-.: feu X'll 

:tquale quadrato llm, feu mf, idefr quadr:ttis mx,&.xf>vn­

de dcm pto communi quadrato mx rcmanebit retbngn~ 
lum .tx!t :rquale qmdrato xf, feu bg. 

Hucvfqn(: rept:tita eft.con!lruaio,& demon· 

firatio reciprocarum,ibí qu4dcm ob xqua lit<t• 
tem reétangu.Ji axb, & qn.tdrarj hg concluditur 

ax. xb. reciprocas cfle ipfi bg. Nunc autem pro· 

p oíirum concludcmm. 

Qlvlliam igitur rcébngulum 11xb :rqu::tleeO: qua rlrato 
bg-, addito commuai quad.ra.•:o o~x ,erit q uadra.tt111111-" cum 

prop. 3· qmdrato bg :rquale rev'bngulo 11xb cwn quadrato ofx,hoc 
z.elem, eíl: refrangu!o bax. Igitur reél:am invenimus ex, &c. 

Eodcm modo oH:enditur re8:am xb problema cfficere, 
quia cum quadrarum bg :r:¡ualc lit reébngub 11xb,addito 
communi quadrato xb; crit quadratum :~b cum quadrato 
bg. :rquale reé.hngulo ttxb cum quadrato xb, idetl: re(btn­
gulo ,tbx. Igitur refran.1 xb,&c. Q1od erat facicndum. 

PRO-
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INTRODVCTIO; iJ. 

PROPOSITIO IV. 

RECTAM INVENIRE, CVlVS QVAr-: 
dratum ~quale Gt reéhngulo fub iofa > 

& alia reéta data , vna cum qu~-
drato dato. 

Sint datx·reé\:~ nb, & 
by oporteatquc invenirc 
r~'bm nx, cttius qua-­
dr:uum ~qualc fit rec­
rangulo {ub ipfa .tx & 
data ab. vna cum qua-. 
drato dato b(. 

Hoe eft refolvere 
hanc a.:quationem , vel 
aliam eiu!(!em formx .. 

CONSTR. & DEM0NSTR.. 

Inciiucntur 11 b. ke- adra'l:os angnlos, bifcfraque ttb in! 
ducatur f~'<,cui xqualis ponarur px-. Dico ~x eífe rcébm, 
cle t)uaquxritur. · 

Qlcniam enim ¡¡/¡ bi'feél:aeft in 'p, & ci :tdijcitm bx: crit 
rc&.tngulum nxb cum quadrato pb xquale qnadrato px, 6.2. el.. 
{cu pg, ideft q,uad,ratis.p~,.& bg, & dempto conmuni qu:t· 
drato pb: erit reérangulum axb xqualequ:tdratobg. +7·! · cl. 

Eec<f~adem confuu·étio, & dernonftratio·re· 
cJpro.-
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¡9 ANALYSIS. GEOMETR. 
ciproca_q.Jm, ibi enim conduditur ( propter 
~quali:tatem)ax,·& .xbreciprocas dle ipG /Jg: 
propofitum ~utcm ita concludetur . 
. Ql}oniamreétangulum nxb xquale efr qua:drató bg;ad~ 

z .z.d. dito communi reéh nguloxab: erunt refrangula .1x~, & 
xa b, idetl: quadratum ""·~qunle reéhmgulo x~b, & qua~ 
drato bg. Qwd fucere oportebat. · 

.. .. 

PROPOSITIO V. 

RECTAM INVENIRE · , CVIVS QVA­
dratmn Ctlm reé'tangu!o fub ipfa , & alía 

refta data ~gua le Gt dato qua-
drato. 

Sint dat~ reé'l:x ah,&. 
bg , & oporteat reéhm 
invenire bx, cuiu.s qua~ 
dratum cum reétangnlo 
11bx ~quale fit quadrato 
bg. 

Hoc ef\: · refolvere. 
l1anc xquarionem, vel 
aliam fimilem. · . . 

CONSTR. & DEMONSTR . 
. . ~ .... ~· ... •r :..., ..... 1 • • ~ 1 

• • • t 

~clinet?-tur .;b,bg.afl:r~&os :ln~l~·., . ~ ~Y:ifª·~k fjjfa-
. riam 
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INTROPVCTIO. . :!r¿"f 
·ria:n;· in ¡,ducatt.n;pg;,-cui :rqu:~.lis fiatpx. Dico bx re&a.rn 
··eífe, de qua qu:Eritur. . . : · . 

Q_Joniam ~gi....•ur bifeaa.-dl: ttb in p ~ & adijcitt.n·.bx: erit 6 . .2 .el. 
reétangulmn I! Xb cu~1 quadro.to pb :rquafe quadrato px, 
idetl:pg, vel quadrans ¡b~-& bg. Vnde'Clemptocommuni ·47-I .eL 
q uadrato,pb-erit.reéb.rygulum axb :rqua1e quadrato:bt· 

Huc '.![qu·e,eadem eA: c-onllruétio,& der:nonr~ 
tratioreci p.ro:carom, ·itn nw pro p-. ante·cedentis. 
~oniam·refrallg!!tltltn· a;x'b·xqHale-efl: g:uafuatoibg; :& 

~tiam ~q~Jale:reétaf!glilo ttbx., cum quadrato'bx:.erit qfl::t-
dratu'm bx cuti1· r-eérat1gulo t?bx xquale quadrJ.to'bg>.quod .3··2 .el. 
·erat oíl:end'enclum. 

Sunt .igi;wr-co.nf peEtus ~q ua,tio tmtn ·qua: ·vo­
cantur·qtu dutz, i n·lmnc-mod.um. 

· Ptxa +Yg~ ._A ..... a&:ax. 
'Pt X lJt ,_.L\- Jt;b! ff, X+ .b gb-. _.-

bxt+ nb:bx ..... A- ~gb. 
ln pri ma:::Eq11a·cione .vtraq u e -pars ttx, v<e 1 :x"'h 

Ütisfa-cit,!in {ecunda-,pars rn;Üor .ax, in <tenia 
pars n1inO'r bx. 

Algebrz qt1idem t:u'ftores ·numquam dne~ 
ci p·t'ods eogi'ta•mn·t; {<?d1'in· ali:~uiJ'lanl m·;;;tqna~ 
'tionum,·qu:t ea'fdetn reciprocas exníaent,ifem~ 
·perincidenlnt . . C .t'tal :igi'ttlr ;ipfz 'recip-roc~ 
~qu·e ver~ re&x 1ine~ fin t , ·nequc vna ea mm 
·dig_oofci..p.0fsill ,, ·qt:Jia-ll:}l~era ·u~nulitmo.eefea:c, 
l i"Pn i&~ ratfices 'faff~ iure. voca.fi vid:eotu·r ti­
·~i:d:C.tii.hihirf.itíi:fcitdailt~r. 

C RE~ 
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. ' . 

ANALYSIS' GEOMETR: 
'· ' ·. 

RESOL VTIO IN NVMERIS PAR TIVM 
., ·recipwcarum,& ~quationum,qux va­

can tlll' quadra t.:e • 

<2J:tando problema in n1:1meris refolvend'um 
pFoponitur,hoc efl: cum quantitates magnitu· 
~inum in numeris exprimuntur, fácile ex prx~ 
t.liétis reg~:da·m fibi quifque eruere p·oterit; rem 
uilülominus excmplis placet explicare~ 

DATA SVMMA~ 

. , ~xruntur du9numeri (ax, & xb) quorum ::tggrega.:. 
tl1111 fit l<;>. e ab ).reciproci duobus numeris datis. 6 & 3; 
(p. (>"y ) ' '. • 1 • ,.,¡ c,oc cq . , 
· , · • : .VEL PROP. 3·· . . . 
'¡ . ' • . .b. 

, ~~~it~1r mm1erus( 11x .V:~~xb) ¡ cuius~ qp4elratum cum; 
(}!.l~d!.'W? dat~ 2 r .( b.~, feu f" )1 :-equale ;íit re~ngulo fub. 
i~fómimero'(11:"' \rel'.;(b)& ~ato:tu1n)~r? ro C:b) P.irní· 
d.mm aggregatl( ab )1 o eft·5. (pro m+fen thb )a ctHus·qua" 

l J...... 'J d 
ra~ 
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. · INTRODYCTIO: : . ·:r~ 
·dr;tto Z) fi anfe;::ttur 21 . (pt\Xluétum :\6 & 3I, quod qua­
dratum ¡:,fe u bg reprcfenrat) ren1anebit .¡..cuíus v .(ideft 
radi..x qu:tdrata) cf\: 2. (pro mx )qui numerus 2 f¡ dimidio 
~ggregati ') e 11 111) :tddarur, & ab ipfo(;.vb) aufcramr, pro­
venient numcr.i q1:1:diti 7 & 3· (pro ax,& ·"") eruntenim 
proportion:Ües 6. í ·3·3l ,cricquc t:tm 7 qu:un 3 numerus 
qui xquationem prxdiébm effiót, quia +9 quadramm 
ipfius 7 curo 2 x facit ¡o. prcdu&um videlicet iub ipfo 7• 
& dato IO. Et eodem modo 9 quadr:::tum iplius 3 cum 
z 1 ftcit 30 nempc retbngulum íub ipfo 3 , & cllto r-o. 

ALIVD EXE.MPL VM. 

· ~xruntur duo numeri, qnorum fu mma fit 8 rec ipro~· 
ci datis numeris 7, & :z. Ve l. Q!:xritur numcrus , cuius 
quadr:J.tum cum qu:tdrato dato 14-. xqt~ale íit produB:o 
fub ipfo, & dato numero 8. 
. Dimidium aggregati 8 c(L¡, a cnius quadra!O I 6. aufe­

ra!·ur I.¡.(produé.tum a 7, & 2. vcl quadratll l11 datUIU 14) 
& rem:mebit .2 , cuius radix: eíl: v 2. qux ú addatur ipfi t¡., 
& ab eo aufer:ttur, provenient numeri qnxflti o~k+- V 2, & 
4-- t/.2. qui reciprcci funt datis numeris 7,& :z. quía pro­
portionalesfunt 7,4+ 1/2, 4-- t/2 ,2.Et t:un.¡.+ vz. 
quam 4-- .¡ 2. ~t:quation í propoíiroc farisf.'1cic, quadmtum 
etllllll8+ 8v'z. ipÚUS4-+ v'z.cum quaclmto 14.fr,cit 
32+ 8 v'z,qnod. aggregatum xqualeeíl: produél:ofub 
ipfo4.+ '' z. &dato 8. Et eodc::m modo quadratum 
18---8 v' z, ipfius 4r-- V 2 cum quadrato 14 faciq_z---8 
V 2 ,nempe re&anguhun,vel produél:um fub ipfo 4- .¡ z, 
&datoS. 

úAT~ 

( 
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"it> A'NALYSIS GEOMETR. 

DATA DIFFERENTIA .. 

Queruntur duo nu­
:m_e~i e ax _& bx )quorum 
diflerenna e .rb) fit 1 z 
r<"ciproci datis numer.is 
(pc,&rq)z& f.. 

VELPROP.4. 
~:erirur numcnts( .rx) 
cuius quadratum :equa~ 
leftt l'C<fr::tngulo fub Ípfo ( 1x) & dato· llUtnerO U (Ah) 
'\'nacum quadracodilto 2.8 ebg) 

VELPROP.) .. 
Qtxritur numerus ebx) cuius quadí·atumcttm reétan~ 

gulofi.tb ipfoebx ) & dato numero 12 ( .rb )xquo1lefitqua• 
draro dato 2 2.( b,~} 

Dimidiumdifferentíx e nb )r 2 e{l: 6, ClÚllS quadrato 3 6 
f pb ) adCI.atun. 8( produfrum l~tbfr.cq 7 & 4..vel qpadratú 
clarum 28 &-exorgcnt 64, cutus· ll. eíl: 8. (prop<~ feu px) 
fi·igitur prxdifrum dimidium (rp feu.pb ) 6. addrrrur ipfi 
.s· .. vcl'ab:eo at~,furantt, ·P,i.OV6nimt nl1mtlr.i qnxfitj ( .rx& 

bx ) r..¡;, & z.qui omnia·complcnt. Suntenün 14, & 2 re­
áproci datis:num eris 7, & 4· quía proporrional~ funt 7· 
X f. z. 4· Et numerus maior 14,.xqL~ationem· efficit prop .. 
f:.e¡uia.quadr;¡tum r 96:iplius r;¡;. xq~talc efr reébngulo 
útbipfv 14& dato nnempe·r68.vna cum quadtato da­
ro 28. Etnumems minorz·. xquationem ef1iCic prop. 5. 
quia.¡..quadratum ipfius z.cum 24.reéb.ngulo fub ipfo :z. •. 

& dato IZ facit z 8, nempe quadrutum,datum :z. !l. 

ALIVD EXEMPLVM. 
~:truntnr duo numeri quorum differentia fi.t 14. re-

-·~ cipro-
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INTRODVCTIO. ::z r 
ciproci dacis numeris 18 & z:- . _ 

V el-quxritarmunerus cums quadrantm :rquale fit rec·· 

rangulo fub ipfo ,. & dato numero 1 4..vna cum dato: qua­

/ d'rato36 .. 
V dqmerih.tr numems cuiils quadratum: cnm re&an• 

gulo fnb·ipfo,& dato numero 14 ::equale.fit quadrato da· 

ro 36 .. 
Dimidium clifferentix-_I4e0: 7 .. cuius. quacfrato 49 Íi 

addatur 36(produétumfub 18, & z·, vel' qua:dratum. da· 

ntm 36) comportetm"8:f, cuius radix quadrata. eít .¡ 8), 

& addito,& abblato dimidio d1Jferenti::e· nempc 7:-et<unt 

'V 8) +· 7,.&_ V 8f-7· numeri.qu::efii:i,ditferunrenim.I4, 

&reciproci:fúnt datis. 1.8,& z: quia:funt: proportionales x 8. 

V 8) + · 7 .. v 8')---7· z· •. Arque 1-34+ 14 .¡ 8). quadra­

tum maioris v 85 + 7 ::equale· eft' reéblllgulo fub ipfo 

V 85 +·7, & dato 14 .. nempe·98+•I4 .¡ 85, vna cum 

quadrato dato 3 6: Ertandem r 34---·1 4· oJ 8) .. quadratum 

minoris .¡·8')-7 ,cum-14 v-85--98-produao fi1b ipfo. 

V 85--7, & dato.-14. facit 36 .. cJ.lii xq~talis. eíl: quadrato 

dato 36 .. 

DE QVAORATIS RE'GfPROCfS,. VEI... 

de ~quatioot:.tl\ladrato-q~adrata. 

Jrr numeri's eodem,modo refol vít or- pro¡>:.' ·· 

ac prima refoluta•c fi,J10c folum·addito\tlempe 

quod ex.i-rtventis numerisexrr~llantm. radices. 

Na m G du·os nutneFos opurteat exhibere·, quo-· 

rumquadrata xq·ualia Gtit' d:!to·quad-ra-to· f·o;. 

& dat.is-quaoratis-6 & 3~- rec~procra· ; . qprerenui 

enmt duo··Aurmri ,,quótum.fumma·fit· t o· cl~ttis 

6.& 3tredproG-i ,. &. per.·p·t~.Gcdent1!·r.ñ1op-er~-
t1o-· 
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,~.z AN AEliS1Si '-GEOMETR: 
tion_e t~ obrinebimus7 & 3 ·, quoruin ·riid-icc~ 
:fu.t~'\l. 7 ;·Bf. '{ . 3iry qu::efit.is tH1mcris,&c. 

Hicobiter notand'um dl ma'g'niwdines,quas 
Ar:i~hmetjqi->& e'tiam·Gemne_tfre,qui ex; q lcu­
·lo Algcbríco demonfhatioo-es Gcometrícas 
,co_nc~g,l1 á hq u~dra t_o-q u~ d ra tu m, qua d ra to-cu­
J:_tfí* >¡S{?. V?HJ1,t,per 'p'roportióp_e.n1' (!m plicem? 
fl·U_t 'Cél:Upofitam cxpl icari debcrc;. Na m ~ltio­
:rem magnirudinem ru_b tribus dimenllonihus, 
11cmpe ft)b lo~gi~Lldine;l atimd inc ·, & pt~ofun~ 
'clit'a. ~~ ·nátur~ ~óricludit;neq.uc.alias nofcir .. 

: : 1 ... f .) ' ~ t. + .• .- ; . . . - ·-
1 

DE ARGVMENT A TIONE. -

' ... Ol1ZC\]~)1_qu~ G~· cónn~xi9 i ;, -~er data;& qu~· 
Íi'tJ a.d.'pro'portib¡1a1h~a té'm~vel ad z~l·l! a i:ita te m 
naruralitcr rcvocatur, vnde in rdolutioriibm 
p:eqin¡,p'~t ~iona,les, vd pcr ~qual itarem,«I'gu; 
men ta.ri .o_JJ9~~~t~ 1epdcm {cilicet mod_9, <1 oo ip· 
Í:1 refolutio,coinmodins, & proprins fecnndum 
prx(criptas co n di tiones~ i nll:itllenda vid c:ltur. 
~q .vctroqq e mod<? Ggnis ..:r-- , & ---, b::>c efr plus, 
& minus vti licet,nam vbi G eometría his voci­
bus vtitur, bis charaaeribus claritatis, & byeví· 
pt;is.gratia vt.endmn vidctnr. 
¡ ~~ u:m a u t1~~1l pe·r proporti o na l~s diíTerend o, 

ornn·es modos, qui ex lib.5 .elem. cru i poíTunt, 
J-furpar~ -dcbeamus)non inGonfultum erít, o m-

.. ... .. . 
u es 
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INTRODVCTIO·: . :z-3 
nes úgumentationes, qu~ ibi h:~ben tUt;, . fx ali· 
quas,'qn:ls illls :fdiunginios recenfere, '&-fimof 
omnes aliquo vniverfali cmlccpto dcmonúra­
rc, in gr;~tiam eorum: qu}bqs demonfi:ration~s 
elemcn torum circa hanc rem.moldl~ fiont. · 

No m in~ quibnfcu m que magnítodínibus im­
pone re li bcrum dr , & ab omnibns vGtatnm. 
~1 isenim magnitudinem ·quan11i·bet concep· 
tam vocari a, vel b, prohibebit? Qpis dcnomi­
natorem cuiufcumquc rationis m,vcl p interdi­
cet nominari ? Ira Cimil íter cum dicimus fit a 

C]U~cumque tHagnimdo.; c::ur non eoncipere li":' 
cebit: numerum, linc~m, planum, ve! folidum? 
Et cum dicimus fir a: gn~vis magnimdo , & fit 
ap, alía magnitudo c_ompo~ta q~ idem ~'>:' ipfa a 
iuxta quamli.bet muhiplic,ª.tionc1;n p, ,ct~.r: pon 
concipicnd~ crunt rnagnitndi nes61jl & a eiu C­
dcm gene ris, 9l;Jarom -habic-odo fit ipfap? ,li la 
fciiÍcet muftipl'i Jait-io fecnnaum qnam ' ipía ar 
contine t ip fatn it, vcl 'ah ca'continecur. Hispa":. 
ficis fit pro huius tei fundamento fequens pw­
Púfirio • ... 

., ¡." 

"' •. l 

. ( 1 ••• ' .. 
1 • 

J 
., '· : ' 

., . ., - . ·: ) ' '• . .. -' 
~ 

. . ' 
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:H ANAL Y SJS 'GEOMETR. 

· P:rto-P •. FvNDAM EN'T.ALlSJ. 

PROPOSITIS' QUIBUSCVMQVE QUA.~ 

tuormagnitudinibus proportlonafibus faéh.1m 
fub ,extr-emis.::equal e d1 faéto .fub mcdijs: 

& contra. 

. 'Sit>.c.r, & b du~ quxlibec m'lgnirudiqes-, &fint "! >- & 

~¡ili~ d,u~ compolir~ quídem exip.fis.a,. & b iu.xra quár 
cun1que multiplic_ationemp..: ·ergo crit eadem ratio imer 

ttp, & .. , quam i11rer bp; & b., qna-ndoquidem ipfa "/l con­

ciriet ipf'a:ln "' vehb ea ccmrinetur,·eodem modo) ac ipfa 
-bp-iph'l-1~ b.cor.~iner, vel ab ea ·continctm ; nimin1m per 

m;.llt;~'plic:!,ti.onem erund~.q1:·ergo ~p. a. bp. 17. funr qn:l.tUO.l! 

·u1agnimdi~ v,ere. , & r~litet .p:roporcionales: ~rgo~p~ 
fa&'9m fub exr~em!s ~qua le paree .tpb faél;o fub m~dij_s; 

·ergo.concipiantut ve.l nnrneri>vell'inex),ve~.pbna, vel fo-
1-id>J;g;<~R~rat\teJ: a~f.l'ldriftr.ttmm 'eft fitthm1 fi1b -eXtremis 

;:;;qu3leelfe Jaéro.fub medijs-. 
AL l ' T E, R. 

!?~t rat~o, qux, i}lt€~ du·as m_~i'li~l:ld~~ quafcumque 

:...ei~:~f<!eb generi~ ~, ~k~ift.it .~r,, l)GC ·eÓ:11t· d,i..vicknda 

-(fe u potiu~ dcprim.enda) peii 'li, & ttt ; ratií>. in ter c. & d) 

& lic c>nmes rátiohes ·more tlrithmetico exptim:1ntur. Hbc 
poíito. 

Sint primo quatuor quxcurt1que ·maghitud.ines pro­

·portic>nales "· b. c. d. Dico Ad faéhurditb extremis xqua­
le cífe be faéro 'fúb h'ledijs. 'Cum enim ·ex hypotheíi fint 

propc>rtionaJ.es lf. b. c. á; erit ratio ; xqualis rationi ¡. 
-w;rgo fi ;tqualiter"é~eventur per b erit .t xqualis.J , _& fi 

- ~ 

' 
itenan 
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_;· INTROD\~CT!O. . ..;"2:) 
iten.un e!eventur per d cric a d xquale be; erg.o ad fafuun 
f¡,tb·exrremis xquale crit.bf faéto íitbmedijs. · ; 

Sint fecundo a. b. c. d. quatuor magníntdines, ita ve fu· 
.é(um at/ f~tb e~tremis xquale lit faéto b.c fub !~1edijs.Dico 
propofiras magnirudines proporcionales dfe. Cum enim 
.ex hypothefi Lit 11d xquale be; fi xqualirer deprimantm: 

per d erit " xqualis.¡, & fi itemm dcprimantur per berit 

" lis' 1 11.. 
11 li . ·' -¡:e qua d, 1oc en r::ttJO b xqua s rattOUJ. -¡ : -trgo 

11 .• b. c. d. funt proportionales, quod crat ofrendenduifi. 

COROLLARIVM . . , 
Hinc f.'lcile colligirur, íi propofitis quamor rerminis 

·tf. b. c. d. fil.:.1:lU11 fub cxtremis ttd mains fuerit fafro (ub 
medijs be : mtionem 11 ad ¡, .maiorem effe ratione e ad d. 
Nat.n cum ttd ii:ipponatur maius, qu:un be, fi xqualiter de· 

~riman tul! per d) erit a ;11aior quam -J' ~ · fi ÚerLÍ.Ú1 dé. 

primantur per berit¡' maior quan) ; hoc eft r~t~o a ad ~ 
maior rationc e .ad d. Et .contm fi r~~tio ; · maior fuerit 

ratione ~ ,eievando per b,erit amaior quam ~, &: iterú 

elevandoper d erit 11d fafru m fub e>:tremis maius be fa&:0 
fub medijs,&c. · · 

Eodem modo oíl:enditur fi propoíitis quatuor termiiús 
f;¡.-:hun fub ~xtremis m.inus fucrit fafro fub medijs , í::ttio­
ilem primi ad fecundum minorcm effe ratione tertij ad 
quarturu, & contra,&c. 

Pcr !JaiiC )mica m propofitionem 01t111e-s modi '"'2."· 
JJJ~~~tt~di,a fe ~11)1~ce~z !ndepende1iter ,d~lJ!oliflran.tflr. 

P. 
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·-r.G ANAL YSIS. GEOMETR~ 

d. r e .. I!. 

5· 

FORMULJE ARGVMEN--
T AN Dl P E R PROPORTIO· 

N AL ES .. 

ALTERNANDO .. 

Alternando arguicur, cum, propolitisquatuor terminis. 
proportionalibqs,. com paratur antecedens. ad anteceden• 
rem. 

Sinrprop .. 
Ergo alcern.funt prop .. 
~iifub cxtxcmis, & medijs. 

Si antecedentesfuerint di­

ap-. a~ tp. b. 
ap •. bp. a. !J •. 

apb .. 

.v.erfL generis., alternatio locum non habet. Noluemnt 
cnim.Geometrx inter magnitu,dincs.heterogencas coníi­
di::rare.racionem .. Eg9 vcro alternationcm non horrerem, 
tum.qui:uario inter homogeneas poterit confenrari, tum 
eti:un quia ínter lincam,& planmn ( exempli gratia)ratio­
nem conftiruerelicer: illam fciücet b titudinem, qu::e pro­
venit ex applicatione plani ad line::un. Vnde. (j duo plana 
acldi1as lineas applicaca, vtrumque·vtrique, laritudines 
produxerint xquales : abfurdum non exi.fbmo dicere, 
quod·itafe habeat(fecundum quanriratem, ideft btitudi­
nem) alterum planum, ad fuam refr:tm ( deprimentem) 
v.c reliquum pl~num achefram fnam .. Maxime cum vc­
rumlit,elfc vt plaoum ad pbnum ita refu ad refram,nam 
aliteé latitudmes non efficerent ::equalcs. 

\ \ ¡.,. : .. N O T A .. 
t 1: ·:·\ ' 

Himcrn~dn-m'(U'gumenrandi 'per·alternationem ~ five 
. . per 
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. INTRODVCTIO. _ >1.1 
per mutationem non memini. ap ud Aurhorcs .o~crvatum 
vidit!c,nifi quanc\o propoíit!S quatuo~ tenmms propor· 
tionalibt!S, fecundos, & tertius eorum loca permutant. 
Sed pari 1ntione primus, .& quartUs loe~ permutare pof- . 
funt. N a m íi fuerint . 
pr?portionaleS .. . b.c.d. .Sint prop. a. ~. e. J.: 
ent ad _ i\_. be , & , 
permutando etiam Ergo:~lterS.P. d. b, e, as 
·erunt proportion:>.les Qúa fempcr d b 
d. b. c. a. quía codem /lt - A- e 
modo ad -"'- 'br. 

Pari iure íi fuerit f:téh;m db, idefr fub a & b ad fufuun 
rd~defrfubc&d,vtfadg: erit faél:um fub exrremisabg 
faélo íi.1b mcdijs cdf 
a:qual~.E~fecundus 'Sintprop. ab. cd. f ;~. 
& ternus m:cr fe, & E . , b11 t\ edil: . & tent. "o-- 'J• pnmus, quartus JI' 'b 
interfedimenfioncs Ergoalr.S.P. n. c. '1 . g. 
poterum pcrmma- quiaetiamerit. abg -"'- cdf. 
re,poterimus inquá 
dicere ergo permutando, a ad cerit, vt faétumt?f fub d & 
fad faélum bg fnb b & g: Qgia faétum fub extremis abg 
faéto fub medijs cdfeít:. :\!qua le, vti erat .ante permutatio­
nem. Et íic de reliquis dimenfionibus. 

H unc modum permutandi dimeníiones- terminomm 
proportionalium leétoribus commendamus, quia ipfc in 
noftramethodonon parvam prxbet facilirarem. 

INVER TENDO. 

Arg~Jitm,cum con'fequens ad ~ntec;edentem ro m para- de f. 13: 
tur. . . 5. 

Smt- pre..p. llft. a·, 'hp. b. · · 
Ergoinv.S.P. .a. ap. b. bp. 

<l_~i~ fub extrem.& med: apb. 
COM;~ 
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2& A-NALYSIS GEOMETR: 

COMPONENDO. 

d. f . Arguitur,cum aggregatmn rationis(idefrterminorm1i 
e · 1 4· rationis) ad confequentem compar~tur. 

fp. I 8. 
Sintprop. ttp. a. hp·. b. 
Ergocomp.S.P: tlp+ a .. a. hp+ b. b. 
Q!ia fub ex.trem.& med. apb+ ab. 

Huic modo artttmentandiduos Jequentes adimzoit 
<J o . 

'1\,: P . ctaiÚM,omnino 1Jtiles.,f5 mcejfarios. 

PER COMPOSITIONEM RATIONIS 
CONV.ERSi\M. 

Arguintr, cum aggrcgantm rationis anteceáenti colll:' 
paratur •. 
Sintprop. ttp, 11 . Ep. b .... 
Ergoper comp.R.conv.S.P. ap+a. ap. bp-t-b. bp. 
Q!ia fub extr.& med. appb +apb. 

PER COi\IIPOSITIONEM RATIONIS. 
CONTRARlAM. 

ArO'IIÍ!tlr,quando antecedens ad ao-oreQ'atum rationis 
o· ;:>O o 

comp:r,-atur. 
Sint prop. 
Ergoper C:)mp.R.contr.S.P. 
Q.!iafi¡b.extr.& med:, 

.· 

'ap. 11: bp. b. 
ap. t1P +a. bp. lip+ ~; 

~tpp~ +apb: 
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INTRODVCTio; 

DIVIDENDO. 

A rguitur, cum differentia rationis ( ideft in ter· termi-
JlOs rarionis) conf~rtur confequenti. def. I). 

Sintprop. 
Ergo clit1id.S.P. 
~ ia fub ex t.& med. 

ap. 
t~.p-a. 

a. bp. 
a. bp-b. 
apb-flb. 

pro.I 7· 
h • . L1b.5 : 
b. el. 

I-l11ic ctittm modo dttos (cq-uentes , dnobus prioribus 
comfpondentes,aditmgit 11(. p. CL.fviM. . 

PER DIVISIONEM· RATIONIS 
CONVERSAM. 

Arguitur, cum confequens ad differentiam, m tic ni& 
comparamr: 
Sint prop·. ttp. a. hp. fj~ 

Ergo perdivif.R.eonv.S.P:. a. ap'-11. b~ bp-b~ 
~ia fub ext.& med.. ~tpb-ab. 

PER DIVISIONEM; RATIONIS 
CONTR:ARIAM 

Arguitur, qt'lando antecedens confertur düferenti:r;. 
qua fuperamr a confequente •. 

Sintprop. 
Ergo per divi(R.cont.S.P. 
~ia fub ex.t.& med._. 
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30. AN~LYSIS GEOMETR; 
' 

CONVERTENDO. 

Arguitur,qu::mqo antecedens a.d Cliffcrentiam rationis 
def r 6. comparatur. 
í · Sine pro p. 
pro.r9. Ergoconv.S.P. 

~tia fub extr.& roed. 

ap. "· hp. b. 
dp. ap··a. bp. bp--b: 

a ppb--apb. 

VT VNVS A O VNUM, 
1ta aggregata. 

Arguroeotari licet,quando, ve quilibet ~ntecedens ad 

p. I z.;. fu u m confequentem,ira infertur e(]e orones antecedentes 
fimul,ad omnes confeqnentes fimul. Oportec tamen, ve 
fint eiufdero gcneris, ve in alternatione diximus. 

Sint prop. np. a. kp. b. 

Ergovn..addtaagg.&S.P. ap. 11. ap+-bp. tt+b. 
~lia útbextr.& ro~d. ttap + apb. 

'VEL ETIAM SIC. 

Sintprop. 
Ergo vt agg.ita r.ad I. 

~iafube.'C~~& m~d. 
1 

~ap. a. hp. J,, 

ap ... bp. a +b. bp. b. 
apk+. bbp •. 

. Hic modus argttmeniandi co1ttrariam arg!.mzenta­
ttOit~m 11on k abe t ap11d E-uclidertt,lzu¡ue irt mpdis argu­

ftlt'{tandi enip11e.ratttr. Cum ~rttemlJtilis ji.t ad ommit.· 

tmdttm alte!jzatio!ftm; )lt eQ)Iti licea! feq;~~~s modtH~ 
qu~ 
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. INTRODVCTIO.. 3i 
qui illi coiztrarires eft,eicmmtis adirmge11dus ¡i~~~~r: 

VT VNVS AD VNVM,. \ 
ita difft:c~·nci~ .. 

Arguere licet qu:mdo, ve quilibet :mrecedens ad fuum 
confequentem, ita infemtrelfe diflerenci:un duorum an­
cecedentium, ad difterenriam duorum confequentitllll)& 
e contra. 
Sintprop. 
Ergo vt 1 .ad 1 .ita diff. 
Q~ia litb e.'<t.& med. 

ap. fl. hp. b. 
ap .. a.. ap-bp. a-~. 

aap-apb. 

VEL ETIAM. SIC •. 

Sii1tprop. itp.. d. hp. b. 
Ergovrdiff.ita.I.ad I.&S.P .. ap-bp .. a-b .. bp. k·· 
Qtia fubext.& med.. apb-bbp .. 

EX lEQVALITATE .. 

Ita exxq ualitate arguere licet. 
!t. Supponanturprop. 4 •. d. e. 

Et etiam •. b •. c. e. f. 
Ergo ex ~qual..S.P .. a. d. c. f. 
Etaltern. a •. c. d. f. 

DemonO:ratio patet c1:u1fsima, qwa.ratio 4 ad'J in prim~ 
proporcione eft, vt b ad e; fed rario b ad'( in fecunda pro­
porcione eO: vt e ad j: ergo ratio a ada vna,cadem~e eft. 
cum ratione e ad l 

F-~· 
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ANALYSIS GEOMETR~ 

EX JEQ.VALITATE. 

Iterum ex: xqualitatc arguitur hoc 111:odo: 

Sint pro p. ti. b. e. 
Et ec.jaffi. b. c. d. 
Ergo ex .zqual. S. P. a .• c. d~ 

f. 
(', 

f. 
Dem.onftratio liq¡¡et, quia in .prima t3ro portione f.1.él:um 
af xqualeefr bt; fed ÍJ1 fccunda,bt" cfr xqualc cd; ergo af 
eritxquale cd;ergo d . c. d .f crunt proporrionalcs,cumea· 
'dem a:qualia faéh refriruanr. . 

Hos duos medos arguend1 ex xqualir:1te paulo aliter 
tradit Euclides. Sinr, ;,.quit, tres m:l!!nirudmes tt. b. e, & 

prop 2 :t 1.i d j' 1 . v &: • :1 x tres . e. . ve xquahrcr piures , fintque propor· 
eJ 2 3• )• .ti011:1leS A. b .. d.e, & eti.<tm fint proportionales b. C. ~.f; cf. 
. • go ex xqualitate e mf't:rt ilie ) cnmt ptopo.rtionalcs 

".c. d.f Vbi notandum , vi m concluíionis in co po­
firam effe , guod 4 •. b. d. e, .& eti::mi b. c. c.f fint propor· 
riomlcs: ergo quod fint ex vna parte a. b. e , ·& ex ~ürcr:1 
d. c.{, quidadrem ? Idem dicendum eíl: de fecundo 

él f 8 modo , & in vrroque , .c·ur r.:ttio ordinara , & perrur­
&e · 

1 
· bata definiatur, pbne neício : iu pt:imo enim rationem 

eÍ 19·5 · communemJ<.iú·eéhm, vcl :tlrernam video, & in fecundo 
· reciproca m, vrr.:tmque legitime ordiuaram. 

Porro quomodocumquc coníideretur, ex eo jnfertnr 
conduf!o, quod in vtr:tqne proporcione duo exifl:ant x · 
quales ter mini, nempe b, & e, Vnde legitime inter reli­
quos fit comparatio. 

DIM.I DIA NDO.) VEL DVPLICANDO.. 

Pro; ter di él:: os modos) frcquenter a rguitllr duplicando; 
tri· 
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INT;R~l(VCTIO.: . · . o ,- ~l 
triplic~mdo,&c. vel dim~artdo, aut rnpa1t1en1 .,ce. vd 
omnes ter minos, vclantecedentes,vel confequentes, vel 
denique duos,q LÚ vnam rationem coníl:iruuur. o 

~int prop. 
Ergo duplicando ~ntec:.SoP. 
Q!iafub exrr.& mcd. 

ap. a. hp. b. 
":J.tlp. d. ?.bp. b. 

?. npb. 

Et fic de cxteris. V nde híc modus,elevandi, & depri.._ 
mend.! vocari potemt, ve vniverfalis imellig:¡.tur. 

DIMIDIA NDO , ET DVPLICANDO. 

Hunc modum :ngumentandi addere pr<l!­
<;liéb s. Cumma nos cogit commoditas ., qux ex 
eo ontur. 

Dimündo igitur,& duplicando, ve! duplicando,&: di· 
midündD,argumenrar:i licet, quando <luplica~ur antece­
dcns vnius rationis,& altcrius confequens dimiruatur, & 
contra. ' 
Sint propo (lp. a. hp. b. 
Ergo dupl.& dimidOSOP. '2 ap. d.. bp. ~b. 
~ia fub extr.& medo apb .. 

VE;L SIC. 

Sintprop. a p. a. 'b!J. 
4 

h.' 
Eígo dimid.& dupl.SOP. ap. 1 2.a. 'lbp. b. -
Q¿ia fub ex t.& rned. apb. · 

Idem procecjit triplicando,& p-ipattiendo, & fic dein: 
ceps,vnde lúe modus, elevancü>& deprimendi fimul v~ 
ocari poterit. ~ 90M~ 
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ANALYSIS GEOMETR~ 
.~ 

COMPONENDO, ET DIVIDENDO." 

Componendo,& dividendo Gmul , vel e contra divi­

dendo,& componen~o, arguere licet, qm~d? ag&rcg:t­
tum ratio1úsdi.fferennx comparatur, vel aifl:erenna ag-

gregato. 
Sintprop. 
.Ergo comp.& div. 

Q tia fub extr.& med. 

ap. a. bp. b. 
np + a, ttp-tt, bp+ b, bp-~ . 

11ppb-ab. 

VE L SIC. 

sintpr9P· 
Erg</cl.iiüd.& comp. 

Q!ia (u~ ~xt,& med. 
~. ' ( ;'J-: 

ttp. 11. bp: b. 
ttp-a. ap+ a, bp-b, bp +b• 

appb~.1b. 

Rrmc moduin clegantijsínmm expninmr ,&J fa cite, 
'ji jlyltts ncfler non pl.1werit~ {M l!rit rflendere, )lt ele. 

mentís illm11liceat adi11ngcrc. Nnm ccmpon.fimrt ag· 

s,regata in ratioue confeqttentittm, &J fimíliter divid. 

dijférenti.e rationum remmrent Íll eadem ratione confi'­

'}tlentimn;vnde aggregata, ~ dijferenti,-e emndem fer· 

))(lJ1tTationem. Eadcm facilitate, fqui alij fuerínt, 

qui in elementis non cxtent , demoiJ.flrnri potmmt. 

Htec de proportionalihus. Tran{eamr¡s. iam ad Mgu~ 

mmtiftationmn iliteqnalium. 

FORMVL JE ARGVMENTA NDI PER 
: . ·. RATIONES INJEQ.VALES . 

./. .. 
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INTRODVCTIO: 35' 
Omnes argumentat!oncs,quibus in pt·opor­

tionalibns, idelt in duabus xqualibus rationi .. 

bns, vtimur, in doabusetiam rationibus Ína!~ 

qualibus,cum opus fucrít , v[urpare debemus. 

HuiuGnodi argumentandí fundamentum icci­

mus in Cocollario propoGtionis fundamenta .. 

lis, quibus hx~ adde. 
Sine dux qurewmqne magnitudines 11, & r,, 

& Gnt ali:.:e du:.:e ciufdem generis ttm, & bp. com· 

pofitre qnidcm ex riplis a, & b, iuxta quaslibet 

in:.:equaks multíplicatio nes m, &p, quarum m 

fuppo oa tor maior. Ratio igitur 11m .1 el a maior 

erit,qnam ratio pb ad blquando quidcm am plu­

rics continct ipfam a, quam bp :pfam b, ex eo 

quod m ponatm maior, qua m p: ergo h:.:e q.ua .. 

tuormagnitudinesam. a, bp. b. duasraciones 

in:.:equalcs confiituunt, in quibus.bam faél:um 
fub ex tremís maius patet abp. faéto fub medijs, 

quía fi xqualitcr dcprimantur pcr ab remane .. 

bunt m, &p, quarum 111 ponitur maior. Hispo: 

fitis ira proceder e licet. 

.. 

ALTERNANDO.' IJ ·!: . 

Sitiatio~ 
Ergo al1:ern: 
O!_lia faetum • 

llm. a. +1· hp. G. 
am. bp. +q. a. ~-. 
bam. -tq. abp. 

~od ita lege, fit ratio Al» ad a maior quam ratio bp ad 
. - --- . El - ¡,. 

- ..... _ ... 
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36 AN ALYSI~ GEOMETR: . . 
b: ergo álternando ent ratiO a m adbp maior, qua m ratto a 

~db. Demonfrramrquiabamfaé\:umfubextre.mis"maius 
eft abp faao íüb medijs>e.x pr~cedenribus. 

Si autem antecedentes non fuerint eiufdem 

generis,idcm dicendum dt,quod in pro portio­

na) i bus .. 
His charaéreribus ob brevitatcm vtimur, vi~ 

ddicet -+1· hoc dl: maior qnam , vd maius 

qua m, & -q. hoc dl: minor,.vel minui qua m. 

In hunc modum reliqu3! omnes argumenta­

tienes infiicui, &: demonlhari potetun t, quas 

~onfulto ominimus>ne nimis prolixi vidcamur: 

N O T A~ 

in rnagnitudinibus. proportioHalibus ap. Ep: 
a~b. pofuimus p pro numero,quo magnimdin<:s 

a & b ana~ funt ' qllapropter omnes quatuor 

~amdcm fpcc~cm confecvant. Sed fcitu dignum 
arbitramur, i pfam p fupponi poífc- pro nova di­

menfione. Itaque fi a & b linc:re reébe fuerint,& 

ipfas requaliter , idefi fub requalibus angulis,. 
deYatas concipiamus.per reéram p. provenient 

planaap & bp,. quz in ter fe ertHH in eadem ra­

tione,. qua m habent in ter fe bafes a, & b,&ma~ 

Iüfc(hun fit id ipfum). quod in prima prap.lib. 
6.elem.olli:"nditu'r. Et eodem modo fi a &b pJa ... 

~a fuerint. tefultabunt~p & bp folida in cadern 
¡ationel&c. · 
'U - -- · Pra: 
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INTRODVCTIO. ~7 

Prretcrea fi a & b numeri primi ponantur, & 

cp & bp numeri compofiti , quorum communis 

mcnfura flt p) omnia, qme de numeris primis,& 

com pofltis in clemencis ollencrun tur ,.facili ne· 

gotio cxpcdienrur. 
Nolnmus tameo przdiél:os rnodosarguendi, 

in quzfrionem revocare,neq.uc íl1per his in are­

na m dcfcen•iere , vnufquifque commodiores 

dcmonGrationes eligere poterit, cum nobis 

fuffic iat pr.-ediétas vcritates fuppofltas habere. 

Hoc tamen monere volumus. demon[l:ra tio­

nes proportionalium hunc in modum cciam in­

fiitui pofie. Supponamus quatuor magnitudi­

nes proporcionales a. b. c. d, quo poGto ~ per 

propofitionem fundamentalemerit ad faétunl 

fub cxtrcmis,bc faéto fu b medijs ~quale. 

Ergo fi fuerint prop. a. b. c. d. 

Erunt ctiam comp.prop. a+ b. h~ e+ d. d. 

O!_tia fubex cr.& med. ad+ bd. - h .- bc-tbd 
& a uf. bd~ ad _,.._ be 

. ~emadmodum ~qua lía erantante compo~ 

fitionem. Et íic de c.-eteris. 

DE. RA TIONE COMPOSIT A. 

Ratio ex rationibus cemp.,ni diciru r- qua~ 
do 

/ 
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33 ANALYSIS GEOMETR: 
do rationum quanci tates incer le multipiícat~ 
aliguam df-=cerint rationem.lt.-a ddinirio s.tih. 
6.clementorum. Et quoniam Aurhores , ve 
hanc definitionem cxpli9enr, ad numeres con­

fugiunt;nos abfl:rattius,&vniverfalius rem bra: 

vicer exohnare conabímur. 
L 

Porro quid ratio Ílt· nos docet dcfinitio 4) 

lib.5.eiemc;1tomrn, videlicet ratio eH: compa· 
ratio duarum m:tgnitudinum cínfdem generís 
in ter fe/~cundum habitudinem)dd't quatenus 
vna altera m contínct, vel ab altera continemr. 
R :ltionís vero quancit:ts illa clt , qwe ÍJfJem 

tcrminis ipílus rar·Íonis (nvc il!i numeri, Gve li­
nc<e, Gve plana, íivc Colid,¡(int) con fl: itu itur, 

q uod divcrfum dH deoominatore rJCioois.E(l: 

cnim denorninator i de num~rus, qui rariona­
Iitcr, vel irrationa li tcr cxp 'icat qnoties ante· 

ccdeos contineat coníequcnrcm. In qn.tn tita­
t e difc.reta faél:a com?ara tio:1e nn .n ~ r i ad llll· 

merum ratio pa tet, & vcrifquc termiois <JUan · 
titas confl:ituta wnfpicicur , & ínCuper di vi· 
den do a ntecedentem per con íequentt:m den o· 
minator in note fcit. Verbigracia. 

Sint duo numeri 1 'l & 3. Si igitur compara­
tur 1 ':2 ad 3 fccundu m habitudinem, hzc com­
paratio dicitur r.atio ; G vero ipfi t 2 & 3 acci~ 

piuntur,quatenus ipfe 12 divifibilis el't: per ip­
~um 3) h::e<.: aífumptio ambonH}} quancitas efr 
~ - illius 
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li~TRODVCTIO: 39 
illiusrationis; (i randem numerus l ~ diviclituJ 
p er numerum 3 quotiens 4 denomina tor dt 
eiufdcm rationis, ofiendit enim , & exprimí e 
babitudinem, hoc c(l quod nurnetUS 1 '2 qua­
ter contine:lt numermn 3· 

In quanti tate autem continua res alicer fe 
habet, Ham ratio, & ipllus rarionis- quant¡tas 
femper exprefTx liquen e; verum r.1 tionis der.o~ 

.nlinator oculrns manct,quod cnim in quanriraA 
tC difcreta l)Cli;Ura difpcnfavit neri, in continua 
prohibnir. Si nt flü<e reébe l i nc~ a & b, fi. com­
p:uan:ust~adbft;cund nm habi tndinem, dici­
mus ratio 11 ad b, & huius ration is guantitas ij{: 
de m ,, & b con fici m r, & dici nHJs a per b, qna re-
11Us m:~goitudinem t1 d iviGbilern concipimus 
per magnitudinem P. C~tCfl1111 ars 1101-l extat 
ad divi(.kndam t1 per b, ita vt nobis fcire· Ji¡¡;ca·t 
quomodo a comineat b, boc efl: qtwtics b me­
t i~ tul' ipíam a, & in!l1pcr qDanta fit pars rcma­
n eiH , V ti denomin:l tOr r rt rionis a ad b ( qui ll ~i­
merus cíl) e:xhiberi pofsit. 

Bine í! a,.& b du:E qu;l!libct magnitudiHcs 
fuerint eiufdem gcneris:& lit.ter:ta & b, quibus 
ipl~ tmgo icudines dcnotantl!r~ , inl.hr minu._ 

tia! hoc modo difponantor 'Í , reprefentata 

maoebit t am ratio, qqam ipflus r~tionis quan· 
titas. Ratio quidclll cuxu fraél:i?nem profera.¡ 

-· • 4 mus. 
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40 ANALYSIS GEOMETR: _ 
mus a ad b, quami tas veró cum ipfam pronun· 
t:icmus a per b, quibus pofitis (')mnia, qux de ra­
tione compofita invel\igari, & demon(hari de· 
beant, facili negotio poterunr obtineri. 

Ex: pc~diéhsfacile cxplicabimus quid fina· 
tio compo{ir:, nam (i quamitas alicnins ratio· 
nis XC]u;:liducri t quantitati, quxgignitur ex 

multiplicacionc quantitatllm ::diquarum r:aio­

num, illam rationem 'x his rationibus compo­
(lram cffe dicimus e nec minus vcrc illam bis 

omnino ~:e qua le m die ere poífumm) fint du~ ra-
.. "&[, . {i 1( 

twnes ¡; 7 , quarum quantlt:Hes unt ¡& 

! , fi igitur h~ dure qnantitatcs fecund nm le-
c 

gcs frJaorum inter fe multiplicentur, provc-
• . nb r. d . . [ 

n1ct qnant1tas bc' qure ti cpnmatur per •p a m 

E, refultabit quantitas requivalcns ~' qu:e ra· 
e 

tioncm reprcfen tata ad e ergo ratio ~~qnalis 
( 

dl: vtt ifque _-rationibus 7; & f, & ex illis com­

.pofita diclmr> a e i taq.argumcntari poffumus, vt 

aadb,&bade,itaell aad e , &locorationis 
fimplicis a ad e fnhrogare poffumus rationem 

·cb~npoútam a ad b,& b ad e, & e contra, quia 

refpcél:us a ad el vtrifqae refp~él:ibus a a Q b, & 
- - b ad 
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INTRODVCT1. O, 
hade requivaler: -· · 

Pr~dié!:a ex e m plo con firmabimm. 

e 

Siot dnoparallelogramma re&angula, pri· 
mum íub la ter ibus·c:J, & d, fecundum (ub b & e 
contenta. Faétum igitur ttd fub laccribus a, 
& d aream continet primi , faétum vero be 
fub lateribus b & e aream fecundi comprre­
bcndit, qua re vt faél:um ad ad faétum be, ita dl 
par;¡llelogrammum ad parallelogrammum. 

ad 
Sed ratio fc> ideO: faél:i ad faétum,componitu~ 

a d 
ex rationibus -b 1&- (nam a hz duz quanti-

a d e 
tatcs-b ,&- inter fe multiplicentur eamdem 

e ad 
quantitatem producent¿-; ) ergo vt faa-um ad. 

~d faél1.1m.~ct ita e(\~ ad b, &d ad c. Er. fi liat 
. · F · raci~ 
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• 1 • 

e 

'h d 
ll'atio...- rationi- <Eqnalis, fi íiati'nquim vt d 

. q e . h d 
ad e, ita h ad q>quantitas -, quantitati - erit 

q tt e b 
requalis; ac proind€ fi ql$antitates· ¡; , & -q 
in ter fe multipliccntur, q.uanütas-prov~nien~ 
nb a 
-b , hoc efi, íi deprimatur per b,q.uanritas -. ~· 

q nd ' q 
qualis erit quantitat'i ¡;:ergo vt a a-d b, & d a<l 

'e) ita efl: a ;¡d q,&c. . 
· Bis ita p1 zmifsis fequcntes: propoGtionef} 
ob~rva. · 

N V .M. r. 

· Si fiterint qnxcumque magnitndines eipfdeni geneti~ 
ratio primx :td v ltimam componir~r ex r:ttionibus inter-
tnedijs. · ·· 

Si.nt a. JJ. c. d. &c. 
~. Dico. v.t a .• b. & b'; c. & e; d1

• ira a. J. 
' -. ·' Sint 
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. · INTRODYCJ'IO;·J ... .4., -
Sint m:1gnitudincs "· b. c. d.&c. Dico ratiouem prind 

a.acl. v!rim::un d.COllJponi eX: Gttionibus intcnnedijs 1t ad.b, 
& b ad r, & e ad d. N :llll .Ú harum rationum quantitates 
' .A , & . r_ 1 . ¡· . . 4 b "­
-, -' -mter 1C mn up ¡cenrur,quantttas provewer _ ....., 

11 e t! '-.. a bcd 
qux, 1i deprimatur per br,relinquet quantitatcm -¡' ho~ 
cil: rarionem a ad d. Qy:Jd erat ofiendcndum. 

CORO LLAR[VM. 

Hinc liquido con!ht qLtomodo ratio fint­
plex c:ompollra fiat,& corn poli ta in fimplicem 
coove rtatur. :Si enim · 
fuer i t ratio a:~dh , &in- d . /J. 
ter rerminos d & b.quili- v.t a.[; ita a. x & x.V.' 
bet eiufdcm generis in-
ter jiciatur x:erit vt a.ad 

. ., 
a x· 

b ita tt ad x, & x ad JJ; quía qtlantitates "';; & ¡; 
t1X 

quantitatem producunt ;¡,, hoc eil,dcprimen-
a 

doper x,quátitatem -¡;'· Et eodem modo fi 

plures interjiciantur quantitates. . 
a e 

Si vero quantitas fuerit compoíita bd, VÍ• 

delicd qn~ componitur ex rationibus tt ad h,& 
~ ad ~, ipfamque in ~ationem fimplicem con-.. · 

F !1 v~r .. , 
- ,J 
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:44 .ANAL YSIS GEOMETR: 
b 

vertere vdiruus. Fiat ratio - 1 vni ex compo~ 
e g 

nentibus d ,~qua lis, hoc-dl fiat vt e :td d ita h 

·confequensalteriusrationisadg. Vnde ratio 
llC 11b 
bd ~qualis erit rationibo ,hocen) deprimcndo 

tt 0 dC 

per b, ra tioni-; .Et loco rationiscompofita>:¡;¿ 
<:) 

{ubrogare poterimus ratienem fimplicem ~· 
a 

qualem- , & ita deinceps fi ex: pluribtts ratio· 
g 

nibus com pofita fit ratio. 
N V M. :z . 

Si fuerint dux mtiones compofirx xqu:ües: ftéb fub 
:lntecedentibtiS vnius, & confeq uentibus alterius ínter fe 
erunt <'Cq u:tli:t. 

Si t vt a. b & c. d. it'J fg. & h. R.. 
Dico t~cgk ..... ,\-fhbd. 

Sit vta ad b,& ca9-d,itafadg ,& h ad 1:. Dico faétnnt 
fi.1banteccdentibus prima~ rationis "· & e, & confequenti. 
bus fecundx g & k nempe fl,cff) xquale effe. faé.to fh b d, 
fci lícet(ub antecedentibus fecundx ¡; & h, & confequert~ 
ti bus primx b & d. . 

Efterrim vttt ad b,&caddira f.-t&um acad ('lfrumb:l, 
& fi.rniJirer vtf ad g,& h a_d k ,jra fafrumf~' ad faétum g 1:: 
Ei'go'vt·Mad hdiraerit fh. adg-k, & faéhtro fub ex.tremis 
<Aegk fa&o fub medijsfb b d requal~. ~od erat oft~ndcn~· 
odam. . . - co. 

- - J 
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INTRODVCTIO.' 

COROLLARIVM. 

Hiuc conflmzt duo rlegantifsimi modi arg'iiimntmz­
di in rtttionibtts compojitis. Videlicet pemmtntionis, & 
in}Jerfionis. Poffimt enim tam a11tecedentes ínter f~ 
quam co11[eqru:ntes in ter fe in qualibrt ratione compJ· 

jita pem:utm·i. Et flt ratio compo{zta rtttioni comp~{itte 
fi1erit ~qutdis: qui/ibet aJ;ltecrdclls Milis , & qui/ibct 
confequem alterius etiam poffimt pemmtari. Et prte· 
terea, 1u.elibet r.1tio 1mirts Ílnmti poterit,hac ift potc­
rít acl alteram lrttnfponi Íllve1je Jr~mpta, nam femper 
[.1Aa fub a1Jtecedwtibus vnius,f§ confoquen~íbus al~e.-_ 
TÍJIS enmt in ter fo ~qualia. 

PERMVTANDO. 

Sit vt 4. b, & c. d. ita f. .'!,· & h. ~. 
Ergo p~rmant. vr e b. b. & a. d. ita IJ.g. & [f<. 
Nam. cagk-t..-1Jfbd . 

Videlicet fact.'\ fub :mrecedeaiióus vnius , & confe· 
quentibus al~eriu:> femper funt intér fe xqualia , vti in 
principio er:.1nt. 

Eodemmodo. 
Sit vt a. b,&c.d.itafg~&h. k, 
Ergo permut.confeq. vt a. d) & e. b i t;~..f k, & h. g. · 
Namfaéb. - ~cg~ ..... ¡..-f~~~· 
&c. · 1 
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4,6 AN At;L.YSIS GE.OME:'fR: 

RVR,SV$ · PERMVTANDO. 

Sit · vt a. !J; & c. d.ita f.g.&h.k. 
Ergo perm.:mt.&.con[ vtg. b & k. d. i t~ fa. & h. ·e 

Namfaéb. .gJ¡. ac -t\-f/J bd. 

, N empe fa·~a fub antecedentibus vnius,& confeqnen~ 
t1bus altenus iemper inter fe permancnt xqualia. 

Sit 

Ergo iavert. 

Nam 

INVER TEN DO. 

vt tt. b, fS c. d ita f,~, & h. k 
Yt .a.b.itafg,&h.li.,&d.c 

ag/:..c ..-.'\ ..... (hdb. 

Etquemadmod,ut.nratiocaddadalteram partem x• 
quationis rr:mfpofitá efr inverfa,üa fimilirer qu dibet alia 

ratio,,.rel etiam omnes ex vna ad alteram p.utem rranfpo-. 

ni potenmr, fi inverf.e fumantur: na m temper faél:a fub 
antecedentibns vnius rationis, & confequentibus alterius 

imer fe enmt xq ualia, q1,1emadmodum ::equalia era m :m·. 

te inverfionem. 

NVM.3.· 

Si fuerint qu:x:cumque proportiones; fuéta fub ter mi:· 

nis hmnologis proportionalia enmt. 
' 

Sint proportionales 11. !J. c. d. 
Et etiani f mt prop. g . h. k. . J. 

.Die?. faaa ~ife prop. ag • bb. e k. dt. 
.... .... 

Sunt -..... --· 
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lNTRODVCTIO; . . +T 
~ntenimin prima r·opoltione rationes :tq\ta.ks : & .¡ 
& m fecunda f & L.Igitur fi multiplicécur quantitates:e· 

.t a & ' . al g 4 . qu;ues b ¿Fer quantmttes ~equ es-¡; & 7 , proven!ét 
quailtirates :rqua les :: & '~e& erit vt faétum ag ad fa.. 
futm bh, it:1 fa étum ckad faétum di. Faébergo fub ter­tninis h:>molog is,&c.Q10d erar oftendendum. Et eode~ modo procedí tur íi plurcs fuerint proportioncs. 

COROLLARIOM ' ·· 

Hinc manifd1um fit, fi fueri·nt dux propor:. 
tioncs n. b. c. el. &g. /;. k. l.banc·oriri proportio;. 
nalttJCem compol; ram, videlicet vt a· ad b-, &g. 
ad IJ ita e !fe e a d d, & k ad t. Na m vt frrftuin ag. 
a-d bh ita ell ck ad c/t 

COROLLARlUM .. z: 
Hinc etiam coJl.i(Jitnr , Ü fuerít cmxfibet: 1:' ~ proporci ona 1 iras en m poíira. V crbi· gratia •. 

U t. a ad b & g ad "~ iiacad d,& 1< ad l ;· fte­
rit amem vna t ~ tio illarum a ad b, vni rationi; 
harum e ad d a!qua lis: rcli qnam rationem g acl. 
h, reliqnre racio1l i k ad J'dTe cti<~m a:qtn lem .. 
C.umenimílrvtaadb:,&gadhiracadd, & f<; 

' . a~ ck ad l: erunt quam1tates ~qualcsbh & dt ;Ced po~ 

nun-::-
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4-~; ANi\LYSJS GEOMETR.: 
tt e d' , 

nnntlll' quancitates reqnalcs b& ;¡: igi tur, 1~ 

vid en do i !las per ill:as, reman~:bunt qnan tita tes 

~quale~ ~ & ~,critqne ratiog ad h rationi k ad 

~ 1 x qualis. Vt proponehatur. 

H.ec [11te nobís de rtttio11i compofittt ditltt }';l{i­

Cimtt. Sed quoniam affirimus rationtm co111po{itam 

_~tqttnlem omnino ejfe rationibus compontntibus ; lmde 

qt~if¡ue inferre poteft ip[.1m ratiollelll compnfitaiJt ag~ 

gregat,1m eJfo ipf.mmz rt~tionum compOilentium ( área 

qnam rem non pnrttm ínter Attt!Jores control,ertitur}zoJZ 

ideo inconfultum erit al¡,orit!Jmum rationis , quenz tJt 
P. Cnrolur Powel e S9cútaté l e fu 0/mz Leodij, nunc 

Gadibus l.l.1the[eo~ fj_~ofe jfor docet 1 c~~rirfts impertiri. 

R. P. 
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XNTRODVCTIO. 4-9 

R. Po CAR O LI POVVELL 
Societati Iefu, inCo llegio eiuf­
der.o Societatis Gadibus R.egij 

Profeiforis Marherna-. 
ttcre. 

ALGORITHMVS RATIONVM. 

n Vandoquidcm obieé\:um Mathematicx ell: quanri~ 
'-'....ras in ab!hatto, haud aliter clifcernere ootdl: intcr 

' quantitatcs diverfas eiufdem gencris, qua m ratione 
in~qualiratis, na m xqualitas hlc idem fonabit ac identi- Def..,. 
t:t~, qux ex duobns terminis requiíitis ad coníl:ituendam 5 .el ' 
r-J.tionem: facit t:mtum vnum, eftque proinde in rationi- ' 
bus nihil,íive medium in ter pofiti vas & ncgativ::ts,hoc efl: 
nuioris,~~ m..inoris inxqualiratis. 

Infiniris p:m·o m:xlis induci potell: in qmmit.ltes eiuf­
dem generisin:"equaliras, hoc dl: ra:io;comprehenduntLtr 
autem a nobis tantum illi quos fuppeditat ArithmetlC:l, 
per Additionem, Subtrillionem, Multiplicationem, Di­
viíionem, Compoíitionem , & Rcfolurionem potentia· 
ntm , omnes citra mutationem fpeciei quantitatum in 
q u as agunt. . 

Compofitio potentiarum, innomin:tta licet :tb Arith­
meticis,vendic~t fibi quintum lowm, iure quo multipli­
catiotettium,Cupcrftruitur enim illi, quemadmodmn illa 
~·:lditi.oni1 refolutio potentinrum, íicut & di viíio, duplex: 
~ir,& vfque adeo, vt quantuuwis arithmetice operando 
1dem fir, dato dividendo, & divifore eiufdem fpeciei cx­
quirere numerum quotientem,acdato dividendo, & nu .. 

G me~ 
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~o ANALYSIS GEOMETR: 
mero divifore, qu:rrereeiufdem fpeciei cum dividendO 

parten} quo~am,tamen longe diverfo modo dat<l. potétia,. 

& radi<.:e exqni.ratur N umerus cxpouens,& data potentia. 

cwn Exponente quxratur mdix, nam ille,quantumcumM 

que eo indiguerint viginti illi viri qui ipfos viginti annos. 

laborando C:mones Logarithmorum condiderunt,vfque 

adhuc ftmuna improbitatdaborat. 
H x operationes,fex licct numero, tres tan tu m fpecies 

perfefras.rationum coníhtmmt, n'lm binx, & binx ope~ 

rando contrarie producunt eafdem , rantum in diverfo 

íbtu negativo. velpoíitivo; Pri.:n:un, educunt additio vel 

fubtraého per quantiratem denom inatricem eiufd:em 

fpeciei cum terminis xqnalibus propoGtís, addendo, vel 

íubtrahendo eamvní eomm in difcrimen ab altero:& vo.­

catur Arithmetica. Sccundam. Multiplicario, vel divifio 

per numerum multiplícantem, vel dividentcm vtrnmvís 

r.:erminurn,& vocatlll geomeiJ:Íca. Tertiam. Compo!itio, 

vel refolutio potenti:mun per numerum exponenrem a­

genteminalterutrum terminorum, & vocatux potent.ia· 

Iis. . 
Antequam omnimn fpecímen cxhibeatur ,. ínvat prx:­

monere e..'<ponen::em fi·aél:um v.g.1, nihilo minus quam 

multipli<;:ator, vel divií.Or fraé'l:us,operari contrarie fono 

vocum, extrahendo ra.dicem aun fiu:cre prx fe fert po­

tentüm, & vice verD, qno<.Leo diligentius notandum , i11 

q uantum Arithmetici necdu m memionem fecerunt po­

tentiarurn fi·,u..'brum,quas tamen non e(l: huius loci.expo• 

u ere. 

© Biblioteca Nacional de España



INTRODVCTfO. . 
3· 3· Proponatur aliquod vnum bis poficum. 2 7 1! ...... A~ 2 7 a. 

Anrecedenri addatus,vel confequenri fu o- 3. 
trahatur qu:tntitas 3a:. 

vtrovis modo fit cadcm ratio arithmc- 1. .3. 3. }\ 
cica pofiriva. 30a ad 2 7 a, vt z 711 ad 24-s. 

N:unfi ex antecedente fubrrah;ttur J. 3 . 
.confequens 2 J~t, 2+"· 

V crobiquc deprehendetur deuomi- J. 
nator . . 

Q!2 i antecedenti fu btr. vel confeq.ad­
d.refiituet ~eqúalitatem. . 

Ubi fi antecedenti.lilbtrahatur cotl!e-
quens · 

3 3 
27(f. ,_.A_ 27.:)&c. 

3· 
27"· Dcprehentur denominator in ~dden-

do & fi1btrafrio uullns o. 
N.unantecedenti vel coníeq.addjttiS 3· g. 

Yellilbrr.xquation.reünquit intaél:á 2 711 _A_ z 711. 
S«;dlianrecedcnti fubtrahattor , vel 1. 

confeq.addat.eadem quantitas 3a. 
Fieteademratioquxanre,fedncga- 3· 3. J. 3. 

ti va 24<t ad 2 J.1;vl." 2 7" 2.d 30:t. 
Nam fiex aoteced. peroperationem J. 3. 

imptopr.iam fi1btr. conlequcns z 7 a. 30.1. 
Deprchendett1rdenominaror quian.- ~. 

te,fed negaos - 3 :t. . 
~iantcccdemifuo modo fitbtr. vel .;. 3· 

confeq.add.refutuet xqualitat. 2 7" .-A- 2 J,r.&c: 
Anrecedens multipli.cetur vel 1 

co1úeq. dividatur per numemm 4 3 3"· 3 ,.; 
Fiteadem ratio geometric:t poíitiv:t Sxa :td z 7 lf.Vt z 7" ad 9a. 
Nam íi anrecedensalteromododivi- J· 2 . 
, • datur a Confequente ~ j'A. ~-'• 

Deprehentur ídem denominator j.c. 
Qli antecedenrem dividens, yel con· 3· .J. 

(equenr.rnul~.reitituet ttqualit~t. lJa ..... .ó-< 2 7 .c.&c; ·vh· 
. ! © Biblioteca Nacional de España



Y-' ANALYSIS GEOMETR. 3· 
Vbi fi antecedens dividatur a confeq. 2 7 "· 
Deprehendetur denomin. in multipl. 

& dividend. nullus I. 

Nam antecedent. vel confeq. multit. 3. 3· 
~el divi.xqualitat.reiinquit inta3:á 2 7 :z ,_.A ...... 'J- 7 A. 

Sed fi an.tecedens di vid. vel coníeq. 1 . 

multit.perenndem numerum.. 3a. 
Fiet eadem ratio qux ante, ied nega- z. 3. ~. 4 · 

tiva: 9,1adzta,vt27a-ad8ra. 
Nam ú antecedens per operationem 3· 4. 

imp~opriam dividat.a confeq. 2 7·l 81.1, 
Deprebendet. denominar. qni ante ...... !.... 

fed deprimens 3,z r 
QE¡i antecedent.fuo modo divid. vd 3. 3. 
· confeq.mnltit.reíl:ituet xqualitat. 2 7a ..... A ..... 2 711. 

Anteced.ag~tur in potenriam, vcl 
confeq.in radicem per numen un 3. 

Fit eadem· r.~ltio potentülis pofi!i- 9- 3· ; . -;; 
V:t , I9683.1:1d2Ja,V1:27'1:l.d)tt. 

N a m íi anreced ens confer:1t porentiá 3. 1 • 

. cum confeq. 2 7 a. 3''· . 
Deprehendetur id~m denom.inator 3· 
Q::i antCc\i:dent. a gens it1 radicem vd 3': -~ .. 

confeq.in potent. rea·ituct O!qual.it. 2. 7a ~A.-. 2 J a. 
Vbi fi :mte.::edens menfu¡·etnr 2i con- 3'· 
· feq. vt radice 2 '1 ,; • 
Depreh~nd.etur denomina t. in poten­

tijsmülus 
N am in anreced. vel ccnfeq. age1~s, 

:;¡:qual.it.rdinqu:it inta&-~1111 
Sc.d fi :mteced.agatl1r in radic.vel con 

l. 

3. 3· 
2 7 a ,....A,.... 2 7 ,; • 

feq.in.potcnt.per wndem numer. :5· 
Fie~eaclt:mratio qux a:nte)ed nega- r. 3. . ~· ., .: 

ttv:r. . . . 3 a ad 27 a ,.vez 7 a ad1968.3 a, 
Nam fi anteced.per operarwn.lln· 3· 9· 

. , pr,im;.munenfuretUpl confeq.. 2. J.~~ ·l9 6 8 3.a.. · 
De~ 
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INTRODVCTIO! 
Peprehendeturdenominatorqui an· 

te fed extrahens 
~iantecedenr. agens fuo modo ia 

radie. vel conf.in pot.reíht.xqualit. 

C omperto qua ratione rationes r . ponantur poútive, 
neuriquam,& negative, hoc efl: quom0do addantur , & 
fubtrahantur xquatit;lti, li ve ni hilo rationis , quandoqui· 
dem denominatcres e.ius arithmeticus o, geomerricus 1; 
& p"otentiaEs item 1 nihit tribuant vtrivis termino de no·· 
vo vnde diftinguantur (nam omne quod eft fine refpeétu 
ad ahud dl: vnum) cadem citra dubium methodo crunt 
addend:-e, & fubtrahendx al.icui,hoc eft invicem,quxque 
in fua !peci.e, licebitque fundaref<1hem rationem arith-. 
metic;l!11 inter rationes, ecdem iure quo ip(-e d:mtur ,hoc 
eft quo per fe ipfas fe diftinguunr ab xqualitate five nihi· 
lo,qux proinde, iicut o Ít1 abfdutis, poteíl: in refpeél:ivis 
effe terminus hniufcemodi rationis; & ex pr<~diéhs fimt· 
arithmeticc proportionales. ' .. 

3· 3· 3· 3· 

(
ari thmeticx 30<~ ad 17,).) (24-~:rch 7"· 

4· 3· 3· 3· z. 3• 
Rationes <geometúcx8 Iaad1J<I.:> 2Ja.ad.zJ.t. ~9ao.cl:?.7a. 

e . . ~-. 3·) e J. 3 
potential. r968 3,. ad2 7 ~ - 3" a:f 2 7.1. 

Cdrrefpondentibus arirhmetice dencminatoribtJs aritll.-
3 3 . . . . ' .. 5~· J & metlCIS +3a.o .--3.r., geometnce~reometnCls- r. - , 

• • . ~ - V . I 3" 
geometrice potcntialib\isl 1 .. .!.. "\ltr.i'qlie et1itrr xqne dé .. 

l 3 
pot<:nt rcpetiram cpemtionem, hi multiplicationern vni:. 
tatis per quam coníeqnens ,. vt radix n:ultiplions, eft 
rzmum ; illi :rdditionenr confequentis· pofiti dtra ftatun1 
nihili, nihilo. 

Cu m etgo' a:0-demh efr, v ef h1btrahend:1. ra:::io r:1tiónf1 
exguirat}¡nrnius ill:lrum denominator, cpe ctiliiS 3'1i:qtró 

ex 
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H ANALY.SIS ·GtOMETR: . . 
.ex mod.is pr~diétis alteri prout prius xqualitati applic€.: 
tu r, &; reriato termino per denominatOl~rn immutatO;. ra­
tio:fumlha veheGdu;¡.' mánebit'p~nes terminum novu{l'i; 
& llltemm a denominatore immunem;quod .. non dl: aliud 
quam per regalam trium , .operando ad modum ratio­
nllm, ratio11em prorrahere, vd contrahere quanritatem 
alterius rat ion is applicatx ad terminum com munem vtri--: 
<tU e;· hin e ex folo iuwitu CO!líl:at definit ionem illam zo; 
Ji.b . 'í. Euclidis, qua in:er qu:tslib~t qta.ult itares ordine po· 
!itas, ratio primx ad vltim:un cotn.p0nitur ex -ratio ni bus. 
iutcrmedijs, in omm.genere rationis, non in:iige.re exp:>'­
fitione q1:1:t!11 adhibent nonnulli in remedium tan;:u m 
erroris} fe prius commilsi in expofitione ipfius mtionis:& 
qmndoquidem rationes poten~iales indigeant omnD­
diorr modo hoc idem pr~cíl:andi,& regula tri u n i in illis lit 
paru;n vfitata,iuvabit ,& fufficiet inibi tantum. exempl;¡ 
facere: proinde. · 

14 4• r z. 
Proponatur ratio alíqua p:::>tentialis b ad b 

' :>· r.' 
Cui (tt addenda ratio z 7 a ad 34 

~ Huius menfurato antcced.a conf.qu~ratur denom. 3· 
~i antececknt.alterius cu bicans, vele cmúeq.exrrahens 

radicem tertianl, facit potentialiter proporcionales 
3· l. 431 • 1 44· 12., 4• 

z7~:td3a,vtb adb velvtb adb. 
. . . IH· xz:: 

Et conneétit duas ration.f!>er terminum commun.b vel b. 
432. 144· 12, . 14-t: ·x'z.. 4'¡ 

~o confrituto iu medio b b b vcl b b b 
""tJZ. 12, IH 4· 

Manet ratio fumma prenes extremas b ad b, vt b ad b. 

Ex alía vel eadem ratione 
1.¡..¡.. I 2, 
b adb. 

Sic fubtr~hendaque ante addita efl: ratio 
Penornmata a ·· - · - · ... · · 
· -- . 

3· r·: 
z7tt ad 3a. 

. 3 
Ex 
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INTRODVCTIO. . ·- -55. 
E :K ántec.:úterius extrahatllr radix 3. vel cubicerui' confeq 

.. 3• x. 144• 4s. 36. 12. 

Fietpotential.proport2Ja:td3 11,vtb adb vtb adb. 
Et conneétenrur cU.tx 1-ationes per tcrminum comnmncm 

J 4-+· tz, 
b velb. 

- r44 . .¡.&. u . q.;.36.n; 
~o conftituto in extremo lic b b b vel fic b b b. 
Manebit ratio difrerentialis prenes. reliquos 

48· 12 144• 36. 
b adb,. vtb adb. 

lc:j4• n, 141· IZo 

Ratio crgo·b ad b. m:tior eft ratione b ad· b pcr nti~ 
3· l. 

nemdenomi natricem. 2-7 a ad 3•f. 
144· 12.. 48. 12. 

Ratio aurcm b ad b' maior eft r:-.tione b ad b pcr 
3· 1 . 

eandcm r:nionem deuominatricem. z 7 a 2d 3.-t 
Ergo íimt arithmetice proportionales rationes porent~t-

. . J44· 4· l-4+ 1 2 . 48· 12~ 
las b· acl b; b · ad b, & b ad b .. 

Correfpondétib.geometric~ denom.i.~'ltorib . 3 6. r z. & '~· 
nec non.arithmetice mtionibus geomctricis:expotrentiunt 
144-ad+, I·4+ad 12,&48 ad u.addifferentiam 3 ad r,. 

proinde in ex:ponentibns darur vbique fpecinleH r;ltio­
nmn ge0merric:m1m: . 

Q.tod regJ.!la tri u m alio modo cxccutimli m:md'etul.' 
quam qui ordinarie adhibeatur, f.'lcit prxter conformir~­
rem cum doéhina prxcedente ipfa rei necefsiras, na m m 
porentij:mihil darur correfpondens ~quarioni proclucen­
dx ínter terminos medios, & extremas proporrionis ac­
tos in invicem, qt:ia porentia non ex mutm·; fed ex-idell" 
cica prcdué\:íoni ex uro-ir. ~od funul efr in ca u fa cur ra• 
ti~~l~ potenciales ne~1eant per fequencem ~iam compo­
ftt!Orus, agendo terminos homologos iuxra míhmtum ~-~ 

- uo~: 
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56 ANALYSIS GEOMETR: 
rionum in mxicem, addi vel fubtrahi, qui e!l: commodior 
q ll atemts e\'Ítat ter m in os ncgaci vos, vel fraétos } & a dc-
nom i na•:o:-óus prxfcindit,prvut G.:q uimr. . . 

3· 3· 
l 'ropon:1r:Jr ra!io r.rithmetica 16.1 ad -~a. 

3. 3· 
Cui fit add.::1da ratio z Ja ad 24.tt. 

Add.ttnr :mtecdcas antccedenti , & confequens con fe. 

(1UC::ltÍ ecce üunma rationum . 
Ex e.ldem vei <llia ratione 

Sít íubtrahenda qux ante add.ita cf'c ratio 

H oc efr in verfa. fcu faéb negativa 

3· 3• 
43.1 ach811. 

3· 3· 
x6 t ad.f.1. 

3· 3· 
2 7 rt ad 24 .• 1, 

3. 3· 
24- .. ad 2 ¡.t. 

3· 3• 
Addatur vt ante, ecce difterentia rationum 4o.t ad 31 a. 
Sunt ergo arithmctice pr.:>portionalcs rationes 

3• J· 3· 3· 3· 3• 
4311 ~d 2811; r 61 ad+t, & 40-tad 3 1.1. 

. 3· 3. 
Exill:enre communi denominatrice racione 2 7:1 ad 24-A. 

Correfpondentibus irem arithmeti<.c de- 3. 3. 3 
nomínatoribus I ') 11. na,& 9" 

3. 3. 
Ita vt fumma denominatorum. I 211, & 3 .1. 

Sir denominator fummx,& differenria differentix. 
D~beret fubtraétio fine inver!ione cxcrceri per fltbtra­

él:ionem, uifi interdum immineret periculum terminorú 
negativontm, ficut & in gcometricis per divifionem, nifi 
ob periculumfra6l:orum,pront fequimr .. 

Pro-
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INTRODVCTIO.' )7 
2..2. 

Proponntur mtio gcometrica I<j.')-11 b ad 1 -zttb. 
3. z. 

Cui lit adden&t ratio .2 7,z ad 9.1. 
-----Antecedens ducatur ia antecedcntcm : & .confcquens 
52. 3· inconfequcnt.eccefumma rntioaum38íl8nb ad roUab. 

2 z. 
Ex cadem vel alia ratione I"H•ab ad I 2ab. 

'2.. 3· Sitfubtr:théda qu~ ante add.efr ratio íic iaverf9" ad 2 7 .t. 

4 2 • 4· Eccc dilfcrcntin rationum I 2 96ab ad 324-1~. 
Sunt crbo arithn;eticc proportionales r.ltiones 

5 '2.. 3 . 2 1.. 4 1 • 4• 3888a b ad 10811b, 144 abad rub,& D96.1b ad 324.•b 
3· :z. Exifl:ente communi denominatorerarione ~ 7 a ad 9a• 

1., 
Correfpondcntib.geometr.denominatorib. 36ab. r u.b.+b. 
b1 ve in geomerricis ::equc a e porenrialibus produél:um 
dcnomimtorum u 11 b, & 3-dlt dcnominator fumm:-c, & 
qucriens diftercntix. 

Ratio huius proccffus pntet ex eo quod fi vni rationmn 
addamr hcc modoxqnalitas cxpreffa in :mrecedcnre al- ,1 x.t 6.' 
cerius bis pofito, quod vtiquerationem non lxdet, & al- & zo.I 
tcri ftmilitcr in coníequente huius,ritc difponentur ratio- p. I S. 5. ncs ~dditioni iuxta priorem modum , quia confequens ¡. 6. & vnins, & :mtecedens a!rerius confl;<buntur xque ex con- 2;. I I. feq uentc,cc aJ~tecedente cnnundcm primo oblatis; prout 
hic conf ped:ui exhibetur. 

3· 3· 3· 3·~ S unto rationes arírhmetic.addend. 16:-. ad 4 ot,& z7 4 ad 2+ -.. 
~ .. . . 3. 3 3 3' 

Iuxta dié'ta fic vtriq; addit.requ::tl. 2 7" _ A_ 2 7 .• ~ 4' ,_.A- 4". 
3· 3• l· 3· !3 manebitfml'..ma p~nesextrema 43a ad 3 u,& 3 1 aadz8a~ 
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t8 ANALYSIS GEOMETR. 
Nam xqualiras in medio,cum idemíic ac identitas,potelt 

3· 3· 3• 

fic contrahi 43a. 311r. 2811. 

Et relinquentur pure tationes addendx ad communem 

rerminum in medio, hoc eH: fubbto illo. addenrur. Idem 

eveniet in geometiicis inrerieého 3 24 a+b ij fdem cerminÍ$ 

fummx qui fuperws produél:i fu u t . Demonftrat:t fie ad­

ditione·, fupervacanemn eft fu btra.:l-ionem commonfrra­

re, cum pendeat ex toro ab addirionc. 

C om perro q u :J. ralionc rationes primo & den u o pona.n-· 

turtam pofttive,quam negati\·e,hoc eft qnomodo addan­

tur,& fubcrahantm nihilo vel invicem,eadem citm dubiú· 

methodo poterit iterato :tddi & fttbtrahi quxvis determi­

nara túhilo, & de ioccps quotiefcmnquc h.bu~rit, hoc e!l: 

falte m Jpedetcntim e defieieutibus eriamfi modis hiíce. 

compendiofiorib1.1s,& xquivalenribus) JULilciplicari per· 

ID!mertl!11 pofirivum, vd negativum, nec non· itl! vicibus, 

iqtegris mel,:.lr:<ri a minori: di vi di etiam per numertml,. 

fed aliter; & cum 1ivifor eft numerus primus, per íimpli­

trem LiU::lntumvisdifficilemoperationcm: lrccbitque fu11-· 

qarc·eriam ratioilé geomctriC:\Ill ínter rationes. Ccerero­

qui etiamfi foret pofsibilis. duého ration.is in rationcnr,. 

iux.ra.placita huú:Jcemodi opcrationis, mut:\remr ~oecies 

vrnu.!v1S cb.1ébrum, & infiniraretur, hoc efl' impofsioilit:t~ 

t.etur ratio inrerp.rodnél::tm,.C-<: quamvis producentiu111. 
3~ 3t· 

Propon:~.tur ratio aHqu:t ar.ithmetica 2 ¡" :td 2 +,1. 

Multiplic:mda per numcrum 3 

M l . ¡· . 
, u. t1p tCctur vrerque rerminus-. per 3> fiet 3'· 3~ 

t=atio t6pfa prxced€ncis 8J" :td' ¡za. 

After:rvel eademratio 
S1t dividendaitem per . 

D.i:v_idatur vterque terminus pec1.,.fiet ra-

tiO ihbrripla prx cedenris 

3" 3 .. 
lJa ad 24.(~ 

3·· 
3-· 3· 

9aad8:1. 

Sunt 
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INTRODVCTIO. 
S unt ergo geometrice proportionales rationes 

3. 3. 3. 3. J· J. 
8 ra ad Jza, 2 Jaad z41~& 9a :td 8.t. 

E.xiíl:entc communi denonün:uore numero 3· 
Correfpondcntibus item geometrice dtmomiaaroribt.Js 

3. ; . } 
911. 3.9. 111. 

Ita vt tri plum den::mtinatoris 3 t íit dc1wnlinator mtionis 
tti.pb~, & fubrr.iplumfubtriphe. 

Propon:ttur ratio geometrica 
Multiplica.nda per 

Cub:icctur vrerque ter.minus, ñet 

A1rem vcl eadem ratio 
Sic dividend:l item pcr 

3· ~. 

.t7 a ad 9.1. 
3· 

9· 6." 
l9683.cad 7Z9.L 

6. 3. 
6-J.bad 8b. 

3· 
2. 

Extmhat.ex vrroq; termil1o racli:.:: cubic:~,fiet trb ad zb. 
Sunr.ergv geometrice proporrjonales rationes 

9· · 6. 3· 2. rJ . 3· 1, .r. 
1968 3 a ad 7 29.1, 2 7 a o1d 9 '~ 6~ ad Bb,& 8b o1d 2~·. 

3• J, ~· lo 

Corrcfpondcntib. potent.denomii't. t. 7 a. 3a. Sb. & 2b. 
l t:l ve cubus dcnomiB.atoris 3 a', lit denominator rationis: 
rripb::,&mdix cubica denominatoris 8b

3
, denominator 

fubtripl:e. 
H ic modus procedendi fundatus in-compoíirione qu:l! 

en m rationibus poten.tialibus addendis non quadrat, ne­
dnm mulriplicandis quadmbit, proinde confungiendum 
dr in his :td illum qllo in progrefsio.nibus ratio quxcum. 
que , & qn:tlifcumqne co.ntinuatur pederentim ver(us 
vtra.mvis partem cerntm numerum terminorutn, vel in • 
. ter d::ttGS extremos qnxritur medius ' ad,quem ratioab 
v.no extremo verfus alteruu1 certum nwnerum vicium 

con· 
• 
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6o ANALYSIS GEOMETR: 
continuata,prxcifse pertingat,& fu ndamr in fimplici ad­
ditione, vel fubtraébonern rationc prout fequitur. 

3. r. 

Proponatur ratio pctentialis_ z 711 ad 3 a. 

Multipl.icanda per 3· 
Cubiceturdenominator 3, & ex antecedente extrnhatnr 

radix,vel potins confcq.;\garur .in potcntiam expolitam 

a cubo 2 7' & ecce inrer terminum novurn' & innova-
. 27· l. 

tu m mtiotripla propofitx 76:z)) 914H+987r. ad 3·"· 
64. 8. 

E adem.'l'el alteraratio b ad b. 

Sitdividendaeri:lm per . 3· 
E xtr:J.h:ltl!t r:J.dix cub. ex-denomin.8', & perr:~.cl'icem 2 . 

E::-:r:·:lhatur ex anteccd. ra,Iix vcl qu:~.dretur Vt :1nte con-
:¡. Ó, 8. 

fcq·.& ecce r::>.tio fubtriph b · ad b. 

Stmtergo gcometric. prqport. in ratione trip!a r:nioncs 
27. l. ~· 1. 6.J. 3 . I Ú, 8 ~ 

762 'í )97 48+987,1 :::i 311, z JIT :~.d 3 .• , b ad b, b adb. 

Correlpondentib.potcnr!al.clenominarorih. 2 J. 3· 8. 2. 

& in exponcntibus dattlr ilrr.ul fpccimen í.ltionum gco­

mctricamm: ita vt denomil: .. rorc; rt;·iufcluc generis ci[­

dem fub.iace:mt Icgib~Js. De :~rithil.eriá; íi.Jpc-:\':>.caneum 

eil: 1imile in g'radu remifsi-ori commcnmri. 

Pori'O ínter du;"!S r:1rion:es ex:qnirerc dcn:Jmimwrcm 

gccmerricnm e fi fcr:c integcr cll:) dcft:éhl orri~ ípecialis, 

dl: excrcerc pedetcnrim multipüc:1tiüncrnminoris doncc 

:rquerm:úoremnurner.•ndo additioncs; tantum in arítlr­

mcricis valer cti:.<.m divllio dcnomüutoris m:üoris per il­
lum minoris,oo r~ricncm !liperius aflar:u:n. 

Sedimproprietas·cítfermonis bquendo de ti1t·mffi, 
:vt te;:mini vno plures annis fméhfica6onis ira propon:~n­

rm· quafi magisinillisquam in· rationibus correfponden· 

ti bus numero aónomm verfr.retar cardo d'ifficultatis; ne­

qtt~minor i.neptia monlhatur in indagando duos medios 
COO• 
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INTRODVCTIO: 61 
continue proporcionales inter extremos datos, quafi om­
nium numercrum ma.xime facilis cz.ptn binarios , eí!"et 
c.ffcndiculo)& non potius rernarius cum reliquis primis 
quifemper xqualis funt pertinacia:: h!c in trifeé.bone , & 
reuquisdiviíim1ibus rationum ~<;eometricarum, & alibi in 
diviÍi.onibus :n1gtllorum, quon~m conceptus geometrice 
rcfpcét-ivus ad ronun circuirum circuli , f.1cit vt aliquo. 
medo illos libi vendicct !t:1tus rationum geometricamm. 

Fnlluntur ergo qui qu:mtitares rationum gcometrica­
rum (btunut in earum denominatoribus de ot'ibus non • egit Eucl.i.des,nam e quidquid fit de ariduncricis omnium 
rationpm m:rximem:.terialibns ) huiufmodi dcnominn:-· 
(Of(;S {j 111lll & ratiOlltlll1 fJOtCI1tÍaJil1ll1 e de quibuS l~CIUO 
licet o;:di.ne fequcntibus hactcnus commentatus eft) i11 
o m ni rigore funt numeri qua r::~.tion:Ücs, qu:t irratioi!ales,. 
& q:tOd qu;~libet ratio habct qu:llltitatis 'll1lltt!:ltllr a có­
tinua non a difcred; error furreplir in denominando quaf­
<bm mti:ones :1 numeris d,pf11m, triplam, &c. qnod aliqui 
incaut i ita intellexerunr qunft in gcwmetricis locum h::t­
bercntbiJJMij,tema.rij,&c. non animadvertentcs huiu( •. 
cemodi voces duplfl,. tripl.r,&c. hlc appcllardi.lpra:mte~ 
ccdcntcm dt~plrtm,triplt~m,&c .confequentis, non ipfas r:t­
tioncs qu::ein fe funt vn.c, ncque dicuntur dupla, trip/4,. 
&c.niÍI rcbtc :td ali:un cuius fuut duplicat:r,tripl ic.tt .e ,&c. 
Et fic n1tcnte Chriftophoro Clavio intellexcrunt Eucli- Dtf..;ro­
dcm Interpretes nol1nulli,.intcr qucs rwminnt folummo- 5• 
do Fcdcricum Commandinum,eft vcroeiufdem fenten-
tia: Z:l!mbertus, N icolaus T art<1lea,q ui in ter cxtcra· , ad 
hunc locmn, arguens Camp:mum erFOrtllll in expofitio-· 
nc buius dcfiaitionis 1 o.ltb. 5. commi!fonun e ft forte 
C:unpanus fuit i1le expofitor) f:llub.rirer monct caven .. 
dum elfe i poneQdi.s exemplis rerum alio fpefrantium in 
numeris: Atha..qafius Kircherus in ftJa Mufurgia l. 3· c. 3· 
fub titulo De Log.ijlicá. Rationmn;& qnidem nullibi vehe~· 
meutior inftantia fierí porefr quam hlc,_ quis enim Muü.• 

e~ 
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t5:! ANALYSIS GEOMETR. 
,ex intellig.ens neget intervallmn quod dicirur diapente, 
hoc eít quinta, componi ex additione tertix minoris ad 
tertiam m:úoreru ? N orum eítautem tertiam minorem 
confici ex fonis in ratione 6 ad 5 ,maiorem in racione ) ad 
.4' & quinta m vt 6 ad +' qu::e cít, iuxta diéb , fmnma ra· 
tiomun prxcedentium,ergo fi veraeít :1dditio in ter vallo· 
rum, vera eriam efi: illa rationum. Eft item M. Oz an:1m 
in fu o D ifrionario Mathemarico Gallice edito,ad defini· 
.rionem rationis compofitx, quamvis fibi poftea contra· 
d.i<:at verfans adhuc i11 Arirhmetica,.cum definit rationem 
·ínter dHas rationes geometric:Js dTe rationem geomen·i· 
cam denominatorum, & iüper hoc male fh·uir com P. 
Gi:egorio a San-Sto Vincemio,& alijs prvporrionalit'atem. 
rarionum geomcrricarum arihmeticam loco geometric::e: 
& lonas More Eques in ft!:t Arithmerica Anglicc ícripra: 
pl:ures citare no11 finit libron.un p:trciras. V crum ad 
exemplum ranrí viri, prxcurrente Volumnio R odulpho, 
deviarunt non pauci, ínter quos Gregorius i Sanél:o V in· 
centio,quihacmaximeex caufa vitiavit fuam Qladra· 
wram Circuli; Andreas T acquet in Elcmentis, .IEgidius 
Francifcus Gorignies inli.1a Logifrica vniverfali, Bernar· 
dus Lamy,J oaones VVallis, & alij fubijcientes rativnes 
geometricas legibus fraétorum , etiamfi hi effenti:Jliter 
fi.nt numeri, ilb:, fatente Gregario a Sanél:o V incenrio, 
ql1antiratis tanntm in obliquo: creteroqui fi adeo fatagi­
mus abll:rahere a rationibus geometricis quod habent 
quantitaris, vel faltem cerras quantitates earum loco fub. 
fhtuere,q u::e cum illis íh iél:am analogiam ineant, numeri 
deHominatores ( quos aliqui interpretes ad def.). 6. abu­
tenres verbis Euclidis, vocant quantitatcs rationum, cum 
'Conll:et q~Iantitates, qu~ ad efficienclam rationem ex m­

tionibus compofiram,inter f~ multiplicanrur,elfe ipfantm 
·terminas, qwn & numerus multiplicatus per numerum, 
n on producit piufq uam numerum) deficiunt in eo q uod 
·intendere debe&nt opcrationes gradum vn\Irn vt proxi· 
' me 
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·INTRODVCTIO. 6;; 
meinfel'ioribus in rationibus correfponde:mt : qui veró 
perficiunt funt Logarithmi cerrz cuipiam rationi, e: g: 
decuplx~ arr:umptx in vni_ta:em apra::i~nam reduél;is-om­
O:bus ranombtlS geometncis ad mmunum con1eqnen­
tem 1 ) ideft ad denominarores.loco anrecedenrium , & 
incapacem denominandi geomrrrice vniratem loco con­
fequent!s, & collati~ munibus cum.denominatorc LO _,. vt 
radice, 1píi 10 obnnget ex poneos: 1, dcuommatonbus 
maioribus numero w,Log;uiEhmi maiores vnitate,mino­
.t:ibus minor~s,hoc eft fra~l::i , denominatori a~qu;:-Jitatis. 
vnitati, omnis. potenrix incapaci, 0, minus quam vninu:i, 
idefr fraa:is, denominatoribus rationum negativ:u:um 
minoriúnxqualitaris, Logarithmi negativi. , & hornm 
Logaritlunomm additio correfpondebit additioni, ratio­
nmn denon'l.in:otarum a numeris q,uorum fi.mt Logarid,_ 
mi, fi.1btraé'rio Jübtraéhoni,&c, Er,quod fortafsis a paucis 
animad ver fu m eft, di vifto maioris per minorem , menfu.­
rationi vnius ration.is peralteram .. 

De rationilms arithmcticis,& potentialibus allatis p~­
eipuc :1d dariorem expoíitionem geometrieamm, fuper..¡ 
fluum eíl: fermoucm ex. diétis fponre fluencem :unplius· 
protr;¡here. 

Diffili:Ltltares.R. P. Chrifrophori Cla:vij (cuifoli.bene· 
rdpondifle eft crercrisomnibus (;ltisfecifTe )Ümnes,offen-
cluut ünationi.bus quas vocat,~qualitaris, &. minotis.ina~- ... · ~ 1\ 
<l}ualitatis, nondum <l quoquam in debito fratu negativo . ·• 
collocatis, adeoque vere vdit adverfarios .Ü.1os , [¡ verum In l& 
dl! voluii.Ie illos,(b.cus negativüm:memores,femper logu{. ad hoc 
de rationibusmaioris in:x:qualitatis:, cumilk.r-& defenfor' tdite,&· 
illius contra. Meibomimn loannis VVaUis·,. in fratu vtí;in fu a 
erediderunt fraéto,ab hiíce offendimlis liberi:incederent; hijlori.c> 
verum quidem eft, numeras fra.él:os-multum fymboliza- .Alf.ebr._. 
re cum negati:vis, vüpatet in, Logarilun.is:,. adeoqm~ f~e- c.zo. 
~ie~n v~ritatis prx fe fer_c eo~m. d!fc~rfus,qui tamen h~~-- : , ·~ ~ 
lucmandeprehen~tur Ul·a~lJ~· tllttorubus· noll geomer;r¡--- ~ "' 1.: • 

cis · . ...... ·-
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64. AN.ALYSIS GEOMETR: 
ci~; folique ftatui negativo dcbctur hxc prerrogativa oni.:: 
nes pari cnmlibercnte per-cmrere ; ncque inconfcqucns 
dfe viderur credcre illos qui relaciones minoris illa?quali­
tatis propter denominatores geometricos fr;1..:l:os habent 

pro rarionibus fi·aétis , eafdcm propter denominatores 

arithmeticos negativos lubicuros, vel falte m. babere de­

bere, pro negarivis; qnod tamen videtur abfurchun cum 
inquantit:ttibus abfolutis, quod fub vna confideratione 
eft negll.tivum vel fratrum,idcm fub omni confidcr:ttione 
foleat e He neg.ativum, vel fr<té\:um. 

Obijcit prxtere~t P. Cl:wius,quod (i Compofitio Ra­

tíonnm cft ear~Hytdditio, Euclidis definitio i o. t.) . hac 
de te '~erraturjfltheorcma, adeoqncindigeat demonftra­
tione. Refpondet N icolaus Tarta lea fttpcr hoc Campa­
no, Euclidem non a!fererc e¡j~ , fed dici ra~ioncs fecum 

compoftt'J.S dstplic.tt tW'l. tripliut:tm,&c. Sed& folet Eu­
clides in fu.is de.finitiotabus il1differeater vti vocabulis if, 
&dicituradíignificandumcaqua? ex iplis terminis de­
bent dfe nota, intcr qux t:tm in hac det. ro. quamzo.l.'). 

Secutus communcm notionem, quod qua? in communi 

extremo conuc.étuntur ho1bcantnr pro aclditis; definivitin 
10. quomodo ratio eadem fibi addira multiplicctur, f.< in 

:zo.quomodo quxcumque rationes in lo1 1gum addantur; 
demoníl:rat veroad prop. 23.1. 6. Compoíitionem pcr 

4d ji11. dué\:ionem ab hac additione non differre,reduccndo ea m 

/.9. ad P...atum huius, quo argumento vti conatnr P. Clavius 
addemonfl:randum exindc illud qucd fit ducendo úvc 
multiplicando non poífe effe aliud quarn multiplicatio­

nem; íed potins retorqucndum eft argumentum,dicendo 
id quod fit extendendo in loilgum' non poíle crre ~liud 
qu:un :tddítioncm, pra:fercim manenre materiali r:u:ionic; 
pcenes ipfos terminas, quomodocumquc nobis placinun 

. fuerit com¡:>ararionem ínter eos fucerc. 
ct.p.zo. Obijcit I>.Ioannes VVallis,:1dhibito textu Grxco, du. 
htjigr. plicem.eífe:compofitiGneni·ratiomun;vnam p.er additio­
~'!.· · ,_ · nem, 
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INTRODV:CTIO. · · 6-J 
nein,alteral11 per multiplic3.ticnem,adeoqucEudidi con~ 
formem el~ doél:rinam Clavij. Refpondet Commandi­
uus, ]lm.iores proportionem clcfinJt:l.ln q . vd decimo 
quinto loco !n bb.). appofu.iífe , J1equc ,compofitionem 
magnitudinwn eandem.efic q.tt:e compcdlcio ·proportio­
num,:lllgeturqu.idem pere:un denomiuator VUttate , fed 
'iu:mti hocinrerfitroltionis, atiunde petendum eít , nam 
denominator . .ex.iguus fic auétus ;mútum, grandis panuu 
mtionem :mgct. 

Duplicitas qux magis vrget eít comparationis,qux vi.­
detur inferre inter duas r-.1tion.es minoris in:rqualitatis, 
Yn:un fm1l1Leffc maiorem,.& minorem altera ; n;un qux 
eít plus minoris in:rqualitatis,ad c0mmunem confequen· 
~em p~·::cbebit minorem :mtccedentem,crgoell:.minor;& 8 e · - p • . J. 
pote!l: lU11Ul elfe dt~ptic.ttt!, Yelt rip!ictrtl1 >'&c. aherius ,-er-
go in linea multipticationis cllm:lior, & .evertit'l•r tcn;s dtf re. 
krehber quintus E I.emcutowm. Refpondetur negativa · 
(ltb refpe.2:u arithm~tico~ .prout -fcrc vnice .confemntur 5 · 
mtiones in 1.. 'Í. -eíle maiora quo minus recedunt a nihüo;· 
at fub reípeél:u geomctúco, vt minus ef.tic:acü in-multipli-­
cando, e(fe minor~: 
Sic---4in hac Analogía arirhmetica +4.--+.z.. ~-2 . -.:.4: 
Etl: m.inot quam --z ,:tt in hac geomctrica -t-4-· +z. ---4.---2. 
~fr maior, nam vtrobique prior ratio -1-4 ad +~.eft ma-
IOt:is in~q.tlalitatis,crgo .cft pofteri.or arithmetica -2 ad--+ 
&-geometrica -·4 ad ... .z.. Er idem conringit fraétioníbus 
~ l!:: i fub.refpeétu geometrico , . 4 ad 2 vt; ad;¡; 

& pot~nti::tli 4 adJ. vi:·,¡ ad{ .. 
~od affert P.Clavius de ::tntccedente, & confcquen­

te vt agente,& paffo, & .non \'troque agente vel vtreqne 
paífo, alienum eft ab ipfa definitionc racionis, qux -coníi­
H:it inter duas quantitates eiufdem generis: fcd íi lubet ex­
hibere fpecimen doél:rinx rationum in agentibus folis, 
h?ud IJ)alo loco erimus; n:lln funt agencia alia alijs vehe· 
menriora,in ij fdem gr:1dibus cum opera::ionibus arithme· 

· I ticis 
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66 ANALYSIS GEOMETR. 
ticis fupra citatis. Homoagens.(tiudis. viribus in pondns; 
·addit vires nihi.lo; fi adiuvatur ab alio, adduntur vires vi­
ribus,. & dl: virms compof.ita:ducnun ad ilfam unius in ra­
tionc arirhrnetica denominata.a viribus.auxiliatricibus al­
terius; íi íolus adhióer vefrem:, mnltiplicat v!res in mriom.e 
geometrica d'enominata.a vicibus:quibus [ongimdo veJ:is 
ii potentia ad hypomodion continet diíhntiam ab h ypo­
mocl.i.o act pafii.1m; íi adiiw:u:ur abaftero e tia m: cum. vefre 
ftinititer immediate :~.gente. in paffum,augeturvirtus mul­
tiplica.taper addiricnem a[terins.item mulüplicatx; in r;l-· 

tione :rrithmetic:J. ab illa denominara., quaíi nulla adeflet 
multiplic:ltio,qux Gftit quxguein fu o ~refre : fed [¡ ve..­
ttem agitiu.vefrem, prottt fi't per axes· in peritrochio, 
mu1tiplicationemaddit mnltipticarioni, & producir vir­
tutem,comp.oíiram qnx eít ad il bm vnius·ve6bs in r:ltio-
1re geomc:n:ica faéh ex:lono-itudinibus :unbomm, ad fo­
lamloogitl1dínemdiéh veltis; deu:)mínata:a -tongitudine· 
alterius:,ii1tel~gend'o femper· per- longimdines vea·ium 
vice.S:qtribus.parsJpeébu¡sad potentianl.conrinetalteram. 
fpe.:fantem ad pondl1s;compon.itur autemratio geometri-· 
ca aci:vtramvis.,~eél:is vnius, in r:~.tione arírhmetica dcno­
minata,ab: altera ve.:Xis alterius :. fi adhibet plures. vettes. 
xquales·agentes:inin.vicem:, augetvires primi in ratione· 
potentinli:denominata· a numero e.orum,,& mtio·nempri­
mi.ve...'l:is per eundem multiplicat: quxomnia. ad amuC: 
íi·m q uadtant doé.l:~in:-e hic.tradífrx, viderínt ad verGirij fi 
tamrvhiverfaliter,& coiúecutívHu:un~ta.materü:: appl.i.-. 
~are:v:~.leanu. ... - . 

.. 

i i ~ 

, .. ,, 
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INTRODVCTIO: 

FORMVLJE ARG UMEN ... 
tan di per lib.2.Elemen ... 

q r o_ru.m.. ,. 
ARGUMENT A T.IONES L 1 B. ~. ELE-
1nct~torum, omnes de di v i Cio ne .reél:~ línea!: ver· 
fancm·, ·qnodquide1.n vnam con·ftituit imp'Iici­
Pm conditionem, in quacumque ·propuÍitione; 
in qua de compar.atione planorum a_gic.ur, & re­
.él:a :di qua occturi t di vi fa, <H1t dividen da. ·O!:Jo-­
niam igitm harum argumentationuw frequcn­
tiísimus, & vtili(-;imuseft víus) breviccr de -Hlis 
ftylo no!ho-verba f&cienms. 

PER .x. 2 . l;:LEMENT . 

Per prima m lib. 2 .Elemet}tontm arguitur}cum aO"eritur~ 
reéhmgulum ft1b duabus reébs lineis xqua1e eO"e reB:an­
,gulis fub altera carum, & fmgulis [e_gmenris alterÁUS 

X 

e 

Sint dure reél:x linex ~b,& cd,qtt:tn.lm .tb .divifa~fi~ ~n 'l.l!ot...: 
cumque partes A.;c, & xb,& c. 
E¡:go per I.z .el. .. 11b: cd _ A_. ax:cJ+ .xb:cá. 

' . 
. PER z. z. ELEM. . ~ .... 

Arguitur qna.ndo 9ívifa reéta vtcnm9.ue, concJudifuf 
~ 1 ... rec.-

1 -·. ·~ 
·~~. 
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6~ .ANALYSIS GEOMETR: 
re&angu1a fub tot::t, & quolibet fegmentontm a>:qualia dfe 

quadrato totiu~ · · · 
X /; 

Sít reaa .«b vtcu m que di vi fa in X 

Ergo per z.z.elem. abx+ b~t.~ .-A_. Abtf. 

PER 3· z. ELEM. 

·Peq.2.arguintrquaudodivifa reáa vtcmuque·,afferl· 

tur reé:tangulum fub rota, & vno fegalentorum xquale cf­

fe reB:angulo fub fegmentis , vna cum q_Lmdrato prxdifri 

fegmenti 
• 1 

X 

Sit reéCa áb d'ivif.l vt<>nmque in x 
Ergo per 3.z.el. ab.'< ....... A ...... axb+ xb>J, 

Veletiam,ergo b.1.'< >-A-- 11xb + .1x..t. 

PER 4· i. ELE}';tf. 

Per 4.2 .argmnenta!'ur quancfo d'lvift refu vttumquc,. 
d'icitur quadratu m tot ius xq11atc e !fe q uadraris fegfnento­

nun, v~;cumd'u pfo r cé:tangufo !i.lb-ipí'is cohrcnto. 

a X 

Sit recta ab·divif.'l·vtcumqtte ia x:. 
Ergo per 4.:z.el-.. 11b a ,_.A_ .cx.t+ xGx-fHxb. 

PER f· :z. ELEM. 

Per 5. 2 .arguin1r;quando di vi fa reéta in xqualia, & nort 

:equatia,aíferitnr reél:angulum fi.1b in.xqualibus fegmentis, 

vna.cum.quadrato intenru:di:t feéhonum xquale e1fe qua· 
.dr.lto d.imi~~ - - ~- · Sit 

·- ·- . . - -
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a mxb 

Sit reéh ab diviú xqnaliter in m, & inxqualiter in x. 
Ergo per 5 .1. .el. axb + m.Ym ,....A;.... amA~ 

PER 6. z. ELEM~ 

Per 6. z. argumentatur quando dívifa reéh bif.1ríam, ei 
dia adijcitur,& a!feritur,retbngulum fub compoíita , & 
adjeéb,vna cum quadrato dimidix xquale elf e ei, quod 
ex dimidia, & adj.eéb, t:unqu:un ab vna: linea defcribirur 
quadrato. 

b 

Sitreéh .1b biJariam íéfrain m, & eiadijciatnr h.-:; 
Ergoper6.z.el. tt.«b ·+M1M ...... A.- mxm. 

PER 7· z. ELEM. 

l'er 7· z. arguitmr qtra11dodivrC.1. vtcmnquefinea reét:l, 
iJJfertuf qnadrata totius , & Ynius fegmcntorum :-equaliac 
~ere duplo reé?cangulofub.tot11,.&diétb fegmento,vm mm. 
quadrato ~lterius .. 

X 

Sitreé\;.1. ab vtcumq.ue cfivifain x. 
Ergo per 7 .1.el. aba~ "·""·t -A ...... zbJx+ xhx 
Vel etiam, ergo~tba+ xbx -A.- 211bx+ ~xa 

PER 8. z. ELEM. 

Per 8.z·. arguítur,quando divifa reé\'a.vtcumque ; cbrr~ 
dudítur qtiadntplum refr.anguli fub toca, & vno fegmen­
~orum, vna cum q uadrato alcerius~~q_ uaie eífe ei'> quod a 

· ~ota, 
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fo ANALY'"SIS· GEOMETR. 
tot:1,&.difro. f~gmentq¿ramqü:un ab vna reéh defcribitur 
qu~drato 

X b J 

:Si.tre.:):a ab vtcumq~te divikt in x,-& fiiat by ipfi.xb ttqualis. 
Ergo per 8.z.el. 4Rbx-+- 1xa _J\,_, ayz. 
U el fiat 1 vtt ip!i.~~Kxqualis. 
Ergo per 8.z.el. IJ.b.xtt+ xbx ,...A ..... v_bv. 

Pf.R 9· z . ELEM. 

Per9.:t .nrguitnl"qu::tndó divifi1 reéh inxqmlia, & non 
xquati.:.l,aflcritnr quad~~~~ partium inxqualiun~ :l!<J.uali.a­
eífeduplo quadrato dimidt~t.: , vm cum duplo quadrato 
inrermedix. 

" m x b 

'Sit refra .-b di v ifa xqualiter in m;& inxqua1iter in x. 
E 1 ' . 11 rgoper9.z.e . . 1x~t+ .:(!ox ,._.A,._. 2<WJa+ zm.v:m. 

PER 10. z.' ELEM. 

, Arguitur quando divifa refra bifariam, ei adijci:ur alia, 
& concluditur quadrata compolitx, & adieél:x , xqualia 
e ífednp1o quadratodimidi;"E vna cum dupb quadraro in. 
termedix (idcíl: eius,qux a dimidia' & adiefra componi-
tur.) . , .. JJ. , 

· a m bx 

Sic reéb ab bife8::1 in m, & ei :tdijciatur b:c 
Ergo per Io.z.el. ax.i! + .bxb ,_..A...., z~m• + zmx111. 

· .Fl.e foltlt'al1.tldtie>tU,1u,ún lih. o. . 'e!ementomm 'f!X 

di)liji~ze·refl_it ti ~~e t:t~orjgi1te11~ tr abunt .Se~-quoni~tm Ere­
di~ 

~ ¡ 
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INTRODVCTIO. . . 7:! 
elides , eíu{que ÍIJUrpretcs .equa/it,,tem t:mtttm ínter 
quadrata, & rcFl:wgula contemp~ati Jtmt ; non 11bs re 
erit Ji. L éélorcm meJIIft.J1J011itum'Jnlim, ipfos eodem mo­
do intcr r/x,mbos,& parnlldogranim1l .e.¡uiangula lflqua­
litaWJJ contemplm·i potuijfe ' · )Jt do[irir.a 'lliiÍl'Cifnlior 
e'J•nderct . 1 taque prinmm tf,eorenltt fic eg!J proponerem. 

Si fuerint dna:. r<.: ét;r; linc.-e,feceturqne i·pCa· 
rum altera in quotcumque feg.menta : f:1él:um 
fi1b illis d t1 :1bus rcétrs in quovis angulo x qualc 
erit fJétis in eod:em angulo fub infeél:a, & fingu­
lisfegmentis divi{x. 

Et cxpo/itis d1ltlb1u fi~m is ¡wallclogrammis- ,. qtt.t~· 
mm 'llllcl (1!b angulo reElo , f5 nlterlf. {ttbafio qtl ()11is an­
gula continéretm· ,.ij(dem. )Jerbis, de reEE.mgulis , f!J' quí-· 
lmfvis parnllelogrammis concludetem p~¡njitmn·. Et co­
dem modo de re.lfqt~is tiJ<'Orem.Jtibus: , qJJte' de fiélio¡¡e· 
reFE.e lincte. 1mfantur. 0!_od, cmn op1u fuerit ,. qui{q1~e . . 
cxrqm potmtr 

P1 ,ewea monere )Jo/imzU:l has propo[ú í01m lib. '2 . e l~ 
In tmninis 'lmiverfalioribfJs:explican debrúj[e') propter­
er:·quod reAa,. qute. internredia· vocat11r ,. ianr femidijfe­
WIÚa, iam fem~fumma fit ¡nrrtium in~qtlaliu¡n > "Vt ma..-
1Zifeflmn fiet.in {rtbjeqtmuib.us •. 
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D 'E PRINCIPIJS 
elementarij s. 

Omne problema ab alío 1ndcpenden ter re· 

f'()lv i debct, videliceteKfolis pr~ncipijs clemen­

tarijs>qu;¡propter omnia i lla p'rinci pi a vni ver fa~ 

lia ' a qu1busrcfohnion·is ars dcpcndere videa· 

tur > ~ndcmentis d-cbent con t incr i. Sunt (]lli 

magnal &erndira volnmina lcripfere, propofi­

tionibus plena,qnarum concatcnatioira indiílo· 

lobilisped1fl.i-c, v.t ve! ,v na m propofitionem in­

tell-igere neqneas ni om nes antecedenres perce­

pe·ris. Sunt etiam -qtili a deo meditat.jone m a gni­

tiJldinum dclcCtan-tur, Yt fpeeiaks, &. recui·Íares 

conne~iones, quas in.ter illas fpe--culant-ur,nobis 

fhtim proponunt. Immo en m aliquod rcfolvc::­

ünt problema ·, ipfum ce.u theorema tradunt, 

tamq1:1am regtillam ad ·tale probletna refolven· 

dum. \inde .fit, quod infinita fere exifl:ant par· 

tiCJJla.ria pr~cc:_p.ta,quibus inacccfsihilis ( aliun~ 

de f_¡cilis, & íucunda) v.id.eatt_Jr fJepmcúia. , 

U ere duo pr~cipua G eometram deccre exi· 

flimo, ni mi rnm ele menta perficere, & anal yfim 

promovere.Perficientur quidem dementa, fi :il­

la tantum rheoremata comple.él:antur, qu~ vni­

v.cr.fales > & primiciv;¡s doceant n1agniwdimJm 
con-
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INTRODVCTIO.' 73· 
connexiones , & ilh folum problemata conti­
neant,qure vniveríales effe~iones emdiatJt.H<:ec 
fola,principia fane vocantur, reliqua enim om4 

nia tam theoremata)quam prob!emeta ad artem 
refolutivam per.tinenc. Promovebitur vero ana· 
lyfis, fiad vniverfalem modum refolvendi prx-. 
cepta faciliora tradantur. Vtrumque· iam alijs 
relinquimus, & interim fequentes propofitio­
nes,c¡u<:e nobis neceífari~ vifao¡ funt, per modum 
corollarij,ant fcholij in ele mentís cxplicatas cu­
pimns. Na m qua m vis mens erat loco huius in­
troduétionis, ipfa ele menta( ferv;tto ordine pro­
poGrionum Euclidis) arbitra tu noftro concin­
nata prremi ttere ; nos á propopofito abfiínere 
temporis incommoditas coegit. . 

Ql10d ením clemeota perflcere oporteat ~ ex 
co perfpicuu m fit,quod plerique omnes Scrip4 

tores, vel ipfa comprimere, V€{ ipía protrahcre 
cona ti fuerint; infreliciter tamen.Q_li enim bre­
vitatem affé(hrnnt, p!ur! omiferunt necdfaria ~ 
qui vero integritati confuluemnt' plura aggre· 
garunt inutilia. Et omnes( quod mirum dt) nx4

• 

vulos,quibQs elerl').enta laborant, & qui Mathe,. 
feos nitorcm deturpare yidet).tur, pr~termi(fos 
reliquerun.t. 

ln·ipfo limine Iohannes Lunefdos paralto ... · 
gifmum dcprehendit. In prima cnim prop.lib.t 
fe círcUlos interfc:carct negit, non quía falfum; 

K fed 
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ied' quia non ofienfmn. Superpofitio in quarta? 

& oéfava eiufdem. libri mech~nicam oler. Pw­

pofitio 4 'l ~ diminuta proponitur, & determina­

ta demonfiratur~ Et huiuftnodi a li <~ m·ulra ,qu:& 

infinua re Cufficiat; plura quid e m> quam vt hic 

tecenferi poisint .. 

PRO·POSITIO VI •. 

S h r~ Diffácntia. duorum q·~ladratorun:t ~qualis dl: 

~~~ ;,;; rcél:angulo fubaggreg-ato,& diffcrenti<b 

;.z.d.. lacerum. 

Sintduo latera mb. mx·:Et 
fiat ttm ipfi mb xqt,:Uis, 
deferiproque. fuper 11b fe­
mic;it:culo , . erigatu~ per­
pendicularis xy, & iu.Qga­
rw: 111y.. Qtroi'l:ian;l. i~itur 
"b divi.fa di: xqualiter in 
m,& inxqualitcr in.~, erit 

; .. z. el , re&an guhun .lf x b <mm 
.quadrat!:l mx¡:t¡q¡;~~e.fjj_ua-· . · 

drato »Jk· , feu. rny , hoc·~fr ql,\!lPía.ris xy, & ·mx : ergo 

dempto communi q uadrato mx, eritquadrarum xy,diffe-

+7'· I . ielitia'fcilicer quad'ratorum m y, ide'ít mb, & mx, ~qua le 

,¡, reaangulo trx b, hoceft fi¡b ax(fLmnmlaremm a m,. idefr 

m..b;& mx.) S:f¿wl¡ ( -diff~¡;entia e01'Llfi1.d§m)~lQC.k~rat often­

qe~ll~l,· 
AllTER. 

•• • 
Sint 
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'Sint. ®G-.lat~ pb.px, 

75 
· Scholio 

& fiat "]l ipíi pb xqualis , ~. 
·erig arurquc .pe~.eendicu- 1 
hrris 'by;it.a.vt duéb. f.y -:e- _¡_ ; 
qua lis ftt ip fi px. Qloniá · . ,r 
igittlt ab bifeéb efbn p,& ____:.,2.:..---
adijcitur bx ·: erit 1·cébn- Q p 0 ¡..'JC 
golum axb cnm quadra- .,b 
topb ::eqnale quadt:atot x, . 
feu P.Y , hoc efr quadratis 
pb, & by, vnde dempto commnni qnadrato pb, remanebit 
quadra~um by, differenria videlicet qmclrárorum P.Y, iddl: 
px, & po :-equale refr:tngulo ,¡xb ) iddl: fttb ax e aggr~gato 
larerum px & pb, ideí1 -ap) & bx( differetilt:Ía eorumdem px, 
& pb.) ~od erar ofrendendum. 

COROLLARIVM. 

E X ha e pro.poG tione perfp icnum efl:, fi re a a 
ab dividatu r$1!qtral iter1n m, & Íne"ec¡ualitet· in x : 
refrangu'lum ttxb ~quale eífe differenti~ qua­
dratcrum mx, & mb. 

Et etiam O re él: a ab di vid·atur bifariam in p, & 
ei :ldijciarur bx: reéhngu1nm axb :;equale d.fe 
differcnti:;e quadrat.orumpx& pb • 

. PRO_pQSITIO VII. 

r.d ¡rop 
6. z.cl. 

·6, l .r!. 

•) 

' 1 

Si.re~a.linea divifa fue.r.i.r,i.n ,parte.slé'e'quales , & SclDLi'ó 
· f:ina:.aLJ:a.lc:.,s: intenn.-edia fe~ionumJemidiffe- ' Ji:! u 11 ¡·2 -

rcattia;eft.pa;r,lih;rru·imequalium. tlem. 

Sit 
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76 ANALYSIS GEOMETR: 
a g m x b 

Sit reéh Ab divifa requaliter in m,& inxqualiter in x. Dico 
intermediam feéhonum mx femidifferentiam effe partium 
11x,& xb. Fiatgm xqualis ipfi mx,& quoniam 11m, & mb 
funt xquales: & xquales erunt reíidux a,f!.. xb: lgimr ínter 
11x, & xb, ideft ag differentia eritgx, ideftduplamx,adeo.. 
qneipfa mx fenudifferencü. ~od oftendere oportebat. 

CORROLLARIUM. 

Hinc facile infertur differentiam quadrato­
rum ax & xbzqualem eOe reaanguio fub ab & 
~mx, idefl: dupla mx, videlicet fub aggregato,& 

9ifferentia laterum ) vel quod idem en, duplo 
1·eétangulo fub ab & mx. 

PROPOSITIO VIIL 

Schol. Si reéh linea di vi ía foeri t bi fa riam, & ei adijcia .. 
Ad 6 z · · d · r n. · · d n. 
~t · • t ur qu~p1am: wrerme 1a lC'l-llODlllll, 1 eu com:-
. • poíira ex dimidia, & adieéla, femifumma cft 

adieél~, & compofir~ ex tora, 
& adieéla. 

k a m IJ X 

Sit reéta ab divífa xqualirer in m, & ei quxpíam adij.: 
CÍ:\tllt bx. Die o intermedia m feétionnm mx femifummam 
effe parrium .1x, & b.~. Fiar ka ipíi: bx xqnalis. ~oniam 
jgitlU'IImJ&mb,necnonk,,&bxíi.mtxquales, & xqua4 

· - les 
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INTRODVCTIO. 77 
les erunt km, & mx: ergo kx fumma erit partium AX, & bx, 
ideft k .1, adeoq u e mx femifumma. Q!od erac oftenden4 
dum. 

COROLLARIUM 1: 
Hinc manifefl:urn fit rcétangulum lub ab & 

~mx. idcfl: dupla mx, ve} quod idetn efl duplMm 
reéiangulum jub ab, & mx ~qua le eífe differen­
ti~ qlladratorurn AX. bx ~ videlicet fub aggre• 
gato, & differentia latcrum. 

COROLLARIVM '· 

E tia m patct femidifferentiam ~tm partiurn ax, 
' & bx , & femifl1mmarn earumdem mx, partem 

maiorem componere ax.Item diffc:rentiam ínter 
eadem fcmidifte rentiam mb , & eamdcm femi~ 
fummam mx, partem die minorem bx. Hoc ip~ 
fum ioferre licet ex antecedente propoíltione. 

PROPOSITIO IX. 
. Sch1!. 

Duo quadrata ~qualra funt quadrato differen. ad J,z. 
tix larcrum vna cum duplo reéhngulo fub el! 

ijfdcm laceribus comprc:henfo. 

X 

Sint duo quadrata, quoru.m laterafmt refra: ,h ~ & if:l~-
- - Sunt 
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Sunt'igicur bina q<radmta ~b, & A :X xqualia qn:rdra~0 xh, 

7.z A. -rrempe ditferencix :laterum •b, & a x, vna tu m dupl0 ret­
tangulo b.tx, videlicet fub ifdem laten bus ab, & ax com ~ 
prehenfo. Ergo duo quadrata,&c. OEod erat oíl:endcn­
dum. 

PROPOSITIO X. 
~hol. Duo quadrata ~qualia funt d.uplo quadrato-

.:,. 9· ~ . rum femifumm~, & i'c:midiffcr~ncí::e 
laterLJm. 

a m x b 

Sirrefra Ab divifa xqualiter jo m, &inxqualiter in x. 
Suntigicurquadrata ax,& xb ocqualiaauplo quadratorum 

9.2.tl. am,& mx; fed amdl: femifumma laterum ,1x,& xb; & m.>: 
.eorundem femidifferentia: .ergo quadrata ax, & xb xqtla­

per 7. lia funt duplo quadratG>rHm femiíummx a m, & femidi.ffe: 
buius rentix latenun mx.OEod erat oftendendum. 

AL I TE R. 

a m b X 

Sin·aétara·b divifa:xqualiter in m, -& ei adijciatur qua::­
, piam bx. Suntigitur quadrata 11x,&bx ::equaliaduploqua­

IO.i.el.dratorum Am,& mx; fed ~m eft fenúdifferentia, & mx fe­
mifumma laterum .ex,'& 'bx. Igitur quadrata . .rx, & bx x­

ptr 8. qualia'funt.dupl~Jad~tomm-femift.Jmmx, & femidiffe­
brmu. renri::e1aterum;nempe mx.,& am. ~od erat oíl:enden­

dum. 

PRO-

r 
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. PROPOSITIO X:I. 

J.n omni triangulo differentia quadratorum la- schol. 
tcrum ~qualis el1: d iffaen ti~ qua~ratorum~ ad 47· 

qu<e fiunt i feg.memis bafeos. I.rl. 

e e 

Sít tr-iangulum quodcumque abe, cuius pt!rpendic.n lu m' 
rtl, Íltqve kl.rus a e, l.a.tere be maius. Dico di.fferenti:lm int~r 
quadrat<l. nc, & cbxqua!CnHtífedifferenti;l'! ínter qu:¡d(::tta, 
a4, & db.Cum en.i..n:i quadratum u reqJ,J.a}e.Gt qqaclrati.s 11d 
& cd, quadratum ve¡;o kc xquale quadratis 4b, &. cd: erit 
( aufcrcndo xql:lalia ab xqnalibus) di.ffere¡uia iuter qua-· 
drata u, & be xqualis differentix interquadrara ~4, & d_b. 
Q!.ud cr~:: oil:endendum. 

SCHOLION. 
CtJm . .a.l,l.tem dífl:~nmti~ qu;:¡·gratqTLHJ1 (ld 46.· 

~qua lis fl~ (per 6.huius) reétangulo (u.b aggrega· 
to,& d1ffaenti.a parrium:perfpicuum fir; ifl om· · 
ni t ria ngulo differentiam quadratorum ]acerum 
~qua !cm eífe reétangn lo fuh agg.rega ro,& diffl!-:· 
ten tia fegment'orum bafeos:-

PRO-· 
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PROPOSITIO XII. 

$e Lo!. In omni triangulo quadr:tta laterum,& fegmen~ 

•d 47. torum baieos permut:atim fumpca inter 

.t.et.. fe funt requalia. 

e e 

Sit triangulum ttcb, cuius perpendiculllm e d. Dico qua~ 

dratalateris ac, & alterni fegmenti db :x!qualia eíTe quadra­

tis lareris cb, & alrerni íegmenti a d. 

Eíl: enim quadratum ac :x!quale qua.dratis ttd, & de: ergo 

addiro quadrato db, erunt quadr.tta ac, & db :l'!qttalia qua­

dratis ad, & de, & db, hoceft quadratis ad & cb. ~od erat 

oftendendum. 

PROPOSITIO XIII. 

·Sc~o!. In omni triangulo quadrata laterum fimul 

ad9.& fumpta requalia funt duplo quadra torum 

xo.t.z. femib:dls, intcrmedire> & pcr~ 

ekm. pendiculi~ · 

Ello 
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Efro triangulum quodcumquc ,be>. cuius perpenchcu­
Jum cd, bafis autem ab divi!a lit bifuriam in m. Dico qua­
dr:lra laterum a e , & be xqualh efTe duplo quadratorum 
IWJ. md,& cd. 

Cum enim quadr:uum ttc xquxtur qmdratis i1d, & ctf, 
quadratum vero cb quadratis db, & rd: ernnr quadrnr:t tiC,& 
.b( xqualia quadratis .td, & ab cum duo bus qmdratis cd;fed 
quadrata ad ' & db e per 9· & ¡o.lib. 2. ele m.) ::equantnr 
du.:lbus quadr:1:is a m, & duobus rnd: ergo quadrata .1c , & 
br xqualia erunt duplo quadratorum am, md, & e d. Q!cd 
crat cfl:endendum. 

NOTA. 
Si rC'éta dncattlr me,potcrit 1pf.1 reébrmn mtl, 

& de quadra ta, qua re c¡uadrara latcrnm ae, & cb 
a:qualia enmt duubus quadratis am , & duobus 
me. 

PROPOSITIO XIV .. 
In o m ni triangtl lo, reél:angnlum fub aggreg' to, l t 

& di fferentia latero m :Equale efl: reébngulo !~'~3·6r. 
fub aggregato, & el iffereotia fcgmen- 3-el. ' 

torum b afeos. _ • · ·· 
L 'Efro 
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. ;Efro tam oxygonium, qua m ambligonium triangulum 

·tcb,latera a e,& cb,.bafis ab,.& perpendiculum e,~· Minore 

latere cb vt radio circulus defcribatur bpd, fec:ms-bafim ah 

(pwcluéhm in ambligonio triangulo) in p. Ducatur ¡e , & 

hrus M protrahatur ad d. Erit igitnr in vtroque trianguk> 

ttd fumma klterum, & a m. Eorumdem differenria, eritque 

in oxygonio baíis ab aggregatum fegmc.ntorum,& 11; ipfo­

rum differenria: fed in ambligonio ap erit aggregatum, & 

ipf:'1 bafis sb differentia fegmentorum fui ipfius 11g, & bg: 

ergn (pu 36.3Arm.)reEbngulum dam fub aggregato ,& 

ditfere.nria b tenun ~-¡:qnalc erit rcébngulo bap íi.1b aggre­

g~li:O ,& differentia ( ve~fub·diifercntia, & aggregatO) feg• 

mentorum bafees, quod ofrendcndum erar. 

COROLLARI:VM~. 

Scholi'ó Cnm igitur reétangula íint ~CJ.llalia d¡¡m, b.1p; 

ad 1 4·· e 'e (A l 'b 6 t·)· Uul. . f1 ,.x. 1 4. 1 • .e . . . 

IN OMNI. TRIANGVLO:. 
Vr 11b oa!is 
Ac!'.td fummam latcmm. 
Ira l!m differenria l:tterum . 
.Ad ap fummam, íive diifert:utiam fegmentorum oafeos.: 

- - :Vide::· 
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tNTRODVCTIO.' s3 
Videlicct fummam in ambligonio,di.tferentiam in oxy­

~onio n·iangulo. 
Et et.iam quadrando, dimidiando,&c . 

. PR OPOSITIO XV. 
In otmli triangulo: reéhngulum fllb f·atel'ibus 

.requalc c(t reB:angulo fuh perpendículo) 
& diametro circuli e ir cum!Cr i p ti. 

Sit triangulum ttdb, cuius altitt;dodg, & circumfcriba­
tur circulus, cuius centrum e, ducatur di:uneter dh, & iun­
gatur hb. Dico reB:angulum fub lateribus 11db xqu:1le erre 
reébngulo fub perpendiculo dg, & di:unetro circuli cir­
cumfcripfi dh. 
~oniam enim anguli 4, & h funt xquales ( vt pote in· 

fiíl:cures fuper eamdem lb) & an':rtüi g, & db!J in íemicir­
culo reéti; erunt trian gula adg dbh limilia, quare vt ad ad 
dg, ita crit dh ad Jb: ergo reébngnlum fub lateribus adb x· 
quale erit reétangulo fub perpendículo dg, & diametro db. 
Q,!;!od erat oftendendnm. 

PRO..i 
J 

sdx,fi.ñ 
ttd q , . 
6.elcm. 
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PROPOSITIO XVI .. 

Schol. 
adp. 
3-d. 

In omni tri~ngulo angulus cornprehenfus a pe~ 
pendiculari, & reéla, qua! angulum ·vcriicis bi­

fa tiam dividit,fernidiffercocia efi angu­
lorum a.:l ba ílm •. 

• J 

Sit triangulum ifd, cuius perdcndicubris fi, reébqne' 

fli bifariam fecct angulum verticis 4'd. Dico angulum bfc 

femidiftcrentiam efle angulorum ad b:lfim a, & d. 
Perpendicularis fe cadet int~1s. C um enim :mguli a, & 

J!fc, ideft anguti n. ~'fl, & bj( xquates fint aogulis cfd, & d. 

( quü vrrac1ue p:trs rcfrocfl: xq_mlis) íi addatur ·angulus 

bfr; ernntanguli .1,& nfb , & duo :tnguli bj( xqu:Ues angn­

lis bj~. cf'd. & d,ideft angulis bfd, & d. V nde fi aufcrantur 

anguli :-cqu:1tes afb. bfd: rem:mebunt.angulus A, & duo an­

guli y e xquales angulo d.Superat igitur angu tus d. angu­

fum a dttGbus angulis lifc,adevquc angulus bfc (emidi.ffe. 

, rcnria efl: eonundem. 
Perpendicu laris fo cadat extra Q 10niam igitur angu· 

•tus ""J~1:qmtis d1: internis d{c, & dcf'; :tngulus vero reétus 

dcf xquatur an¡?;ulis -, & afé: erit :mgulus adf' xqualis·an­

gulis .1. n..fc, & dfc, hoc eft angulis a. ~fd, & dnobus dfc, vel 

. apgt1lis a, duo bus bfd, &, duobus df'c, vel tandem angulis 
• - - · - ~ ¡J; &; 
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,_ INTRODVCTIO. 85 
a, & duobus bfc. Superat igitur angulus 11dj angulum a 
duobus angulis bfc .ltaq u e íemidi ffercmia eoremdem erit 
angulus bfc. Q wd erar oftendendum. 

N O T A. 

Cum perpendicularisfi extra triangulum cadit, perfpi­
cuum eft ipfum angulum vcrticalcm af'd ditferenti:un eiTe 
angulorum ::td perpcndicularem 11j{. dfi. 

At vero wm perpcndicularis fc cadit intra, ipfe angulus 
bfc e qui femidifferentia cft angulorum ad baJim ) {emi· 
differentia etiam cft :mgulonllU ad perpendicubrem aje. 
~(d. Daotu\'enim:mgulixqna1cs4b, f:c lfd, quarefiad­
datur angulus bfc: erit angulus afc :rqt!alis angulis bfd , & 
~fe, hoc eíbngulis cftl, & duobus bf( , quare angulus bfc 
fcmidifterentia eft angulorum af'c, & ifd. 

PROPOSITIO· XVIt. 
In Otlllli triangulo {j a v.ertice :!d bafim (et.iam 1 1 

n. G 1:. • ) n d Swo-. prorracram, 1oposiUcnt re\.-ca· ucaturcum vno adS.6. 
laterum angu lum confl:icuens :l!qualem ango- (/. 
load b~fim , ipfi lateri oppofico:erit quadratom 
ipfius 1areris :l!qua le rethngulo fuhbafe, & feg­
mento contermino. Reérangulum ve ro fub late· 

rib1:1sxquale re-:1::\ngnlo fnb bafc)& ip:.. 
fa rtéta doél:a •. 

Sit 
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Sit quodvistriangufumttbc, &a \'erticecin balimlfb 
refra ducatur ex. faciens cum latcre M angulum 11cx xqua­
lem angula tfbc ipfi breri acoppofito. Dico quadratum ip­
fius la::eris r..c :equale elfe reél:angulo fub bafc:: ab,& fegmen­
to con~ermino IIX. Refrangu lum vero fub lateribus Hcb x­
qua le refungu b fu b bafe ~b~ & ipfa re3:a duéb. ex. 

Cum enim angulns ~o: angn lo 4bc fit xqualis , & angu­
Jusbac communis, trian gula erunt fimilia abe, & ~:xc: ergo 
erit vt ,J. ;1d u, ita M ar.l a.-:, & quadratum a e :eq uale rec­
mngulo fnb ab, & :tx. Et eti.am eritvt ab adbc, it4 uoád ex, 
& refrangulum fub M, & be refrangulo fub ab, & o: xqua­
lp. Q!od erat ofrcndendum. 

PROPOSITIO XVIII. 
Si triangula vnum angulum vni anguln requa­

Schol. lcm habuer·int : rario 1aterum v·nius trianr.:uli 
ad

1
1 3· circa nuiorem angulum maior erit ra tionc l~te-

6.t . , . . . l E , rum atterms cu·ca mmorem angu um. te con-
tra íi raía latemm vnius tria nguli circa alium 
angulum maior fu erit ratione laterum alterius 

circa alium angulum ille i11o ent 
mator. 

Sint 
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t? 

· ~ 
qi<--------'~ í1l )7 

~ 

Sint duo quxcumque tri:mgub acb. mqp,angulos c. & q:. 
xquales habentia, fitq u e angulus m maior angulo a. Dico 
rationem m p. ad mq. maiorem effe na.tione ab. ad u . Et e 
contrafi ratio mpadmq m~ior fueritratione .<tb. ac\ M, an·· 
gulum m. maiorem dieangulo a. 

Circa acb fcgmentum c.irculi defcribatur angttlum ca. 
piens Mb,.~ ~at angulus bag :mgulo m a:quaüs, & iucga­
nw.fb. EntJgmtr:tnguJL,s g in eodem fegmento xqualis · 
angulo e, ideft q; a e proinde Gmilia erunt trian gula agb. 
mqp. Eft autem a.~ minor quam .<~e quía remotior a centro: 
ergo ratio ab ~tg,.ideft ratio mp, mq maior· erit ratione ab 
Ar. 

Co nverfam autcm hoG modo ofrendémus. Si igirlt r ra.­
tio m p. me¡ muior fuerit r::ttione ab ,;e, fiar vr mp ad m1 , ita 
11b ad ~tg, qua: necelfario erit minor quam ac,vt fit ratio mp: 
mq, ideft ::b. ag m::tior ratione db . .u,.vti ponitur: ergo pun-· 
&u m g cad~t in periphcriainter a, & e : ergo angulus bag)· 
ideí\: angulus m, angnlo bM maior.erit, quodoíl:encle•e o-:_· 
porte bar: 

Httc propifitio aliqwmdo 'Jftilis 1fé poterit, &'ims· 
adijci, 111M~ P. Cl.!'VÍIH Í/l.Scbofio prop. '2 3·lib.6. tL. 
rmm. 1 . f!1 4~ attrtlit~- - · 
...... . - ~-.--- .. 

' 1 

1 
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ad I 1· 
6.d. 

88. ANALYSIS GEO:METR.' 

PROPOSITIO }CIX. 
Tri<mgula xqualia bafes &altimdines habent 

reciprocas: Er fi bafes, & alcitud ines fucrint 
re.:iproc~, tri angula crunt 

a:q ualia. 

Sit triangttb xqualia r.bc,& mpq, & primi Ítt b:tíis ab , & 
alritudo if; iccundi verv bafis mp, & abtLtdo ,,/;. Dico 
propor:icnalese!í.:: .b 11.p. qh cf: 

Fiant fupcr eafdem bafcs .íb, & mf, & fub eomm altitu­
dinibus bg, & pk, in.:mgul is reéhs b, &: p triaugula abg , & 
m pi.:, qux xqualia erum propoútis, e in ter fe: ergo tri.angu­

I, 6 el b Abg,&mpk, ideft abe,& mpq, circa:l:quales anguks rec­
' · · · b, & platera habeut reciprvca, idea: bafcs,& alritttdincs, & 

proporcionales funt ab "'P ¡k br , h.Jc e!l: ab mp qh rf: 
Parí rationc (i bafes , & :tlmudines fucrint rcciprocx, 

hoc eftú fuerint propx:i0nal~ (in triangulis ~<h: , & mpq.) 
Ab m p. qh cf; vcl (in ipfis xqualibus abg, & mpk )ab mp pJ: 
bg: triangub crunt :cqualia inter fe abg, & mpk: erg'l etiam 
i.pGs xqualin. abe, & mpr¡. Q8od erat oíl:endendum. · 

PRO-
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PROPOSITIO XX. 
·• 

Jn triangulis firnilibus, fi a.b requal ibus angulis schot: 
demittantur perpendicuh: omnes partes· vnius nd +· 6~ 
trianguli,omnibus partibus bomologis alterius et, 

vnam, eamdernque rationem in ter Ce ha· 
bebunt, vidclicet altitu-

dincm. 

Sint duo tri:mgula funilia ttcd, & mqg ; fintque angtilj 
.c. c.d. angulis 111. q.g. xquatcs,&abxqualibusd,& g per­
pendicttlares cadantdb, &g.p. Curo igitur 11;& m, inter fe; 
nec non e, & 1 inter fe ponantur ::equalcs, & ad b, & p fint 
rcéti, triangula ad altitudinem vruus abd, & .bcd tri:mgulis 
ad altitudinem alterius mpg, & pqg erunt íunilia, vtrumque 
vtrique, quapropter vt bd ad pg, ita erit 11d ad mg, & ita "b 
ad mp, & ita de ad~~q, & ita bcadpq. Vt igituraltitudines 
ita ftmt partes vnius adpartes homologas alterius. 'Qf.tod 
erat oilendendum. 

COROLLARIVM. 
Hinc patet triallgt~la-(tmilia, teqrutlia etiam ejfo , fi 

jli'tfterea pars a/jqu.<t )mitts, parÚ homp/ogee alteYÍf~S f'f!.t_ .. 
rit ttqr~,~~~s >'~~m propor~io erit .ttijtMlittltis~ 

M NO~ 

© Biblioteca Nacional de España



• 1 
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N O T' lf. 

Totalis·::equatiras duonun·triangulbrum ex tribus con·· 

ditionibus , quarum vm.fl.ltem.fitxqualit;ltis, procedit. 

Vbinotandum, q~od ::equ:1litas duorum angulorum in 
tr.iangulis 'non fit conctitio xqualitacis; fecltantum propor:.: 

tionis.N am G'quis in triangulls adc, & mgt¡. angulosa,. BG 

m d.ixerit effc ::equ:ües, fólum arguit, de m ifsis perpeadicu• 

lis db, & g¡, trian gula adb, & mgpeffcflmil.í:1: 
Ita que tora lis zqnalitas duor~mr triangulorum ex· tri· 

. bus partibus :-equalibus, ncmpc ex trib.us lareribus,in pr:op. 

8 .lib. L.clement.o!l:enditu r .Ex duo.bllS .vero.p:wi:iottS·xqua. 

libps, & vna,proportione,Ccilícct ex duobus.lateribus, & 

angulo comprehe:1fo,.in.prop.4. E t dc11ique ax. v.na parte 

::tq uali,& duabus proportionibus, vidclicet ex duobns an­

gulis,& vno laternm.in,p,rop. :z.6.eiufclem libri .. 
Hic quidemfiftit Euclides, qui perpendicula , & feg· 

menta b;:Jeos, & anguli.vcrticalis ' · ab ipíis. pcrpendiculis. 

fn~.h,cum de xqualit:lte tot:<li tri~ngubrum agerel',negle· 

xit. N os autem ~perxprrerinm rl::ixímus tyrones animad~ 

.:verter.e, ipf:1. perpen,clicula,& fegmenta ,. P'4'tes eti:un,elfe 

pr:.-.:cipuas tri:mgulorum, & ex ipí¡'s,i!las t~es conditiones,i 

qu.il{ns cm:mn totahs xquaHtas clepe11det., conftitui poífe{ 

.g. Si in trian~tlis.Adc, & mgq.btus.ad, & angulus adr"X.­

~~a~.\ fuerint h\teri mg, /}e (lngulo mgq, & prxterea bafes, 
.. & 
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& altitucHnes prooortim1ales; xqualia, & .Gmitla, idefr to: 
tatiter xqualia.enmt n·iangula,&c. 
S~il.itndo au.tem rriang0!orum ex duab.us oritor pro­

pomombus. Et!ta probatur m prop.6.& 7 .Id.>. 6. elem. vi~ 
de1icet ex.proportionc duorm11 latermn, & ex ·xqualitate 
duorum angulornm, qtwd .altemm confriruit proportio­
nem. Parí ratiouein pro p . .¡.. fimiliwdo ofi:enditur ex dua~ 
busproporrionibus,fciticetex xqualirate duomrn anCYulo~ 
ruin :vnius cum duobus :mgttlis alrerius. N am.,quod t~rtius 
terrio fic xqualis, hoc provenir ex natura triar~gulorum 

prop.3z.Jib.1. Eodc1n modo in prop.). etiam fimiücudo 
demonthatut ex duabus proportionibus, na m licec ex tri~ 
bus propon¡itur; ex dnabus po!iris, tertia ex xqualitate -ra­
tionis oeccff.1rio procedit, vndefufficereaicere triangul:i 
etreúmilia lfdc,& mgp,ex eo,qnod ad ad .te fit vtm'( ad mq, 

& ad ad de ve "lg. ad,gq, cum ex xqualitate ne<:effilrio fit 
·ac addc,vt mqadgq. 

Ita funiliter triangu1a ernnt fimilia fi :mgtilus aagulo 
fu~rit xqualis, & proportionnles baks, & alrirudioes,&c . 

. , 

H tec qrúdcm jiifjicémzt, 1Jt quifque totalem ~qttati­

ttlt~:m ex tribus cowliti.mib;u,qtMmm )!Jittn1 {altem Jii 
.~eqttalitatis: &$ fi'vil.itrulillem e~> dlla/qlls,proporttollibM¡ 

proponer e,& demonjlrttre pojrit. 

· P·ROPOSITIO XXl. 

Si duo circuli fe mutuo tctigerint , per contr.c­
tnm autetn qu~libet duca.cu r re&a, fimi lia rcg- . 

m enta fecabit, atque in punél:o cgntaél:us · 
i n'l'atione diame.rrocum 

dividc tur. 
M.z Si~ 
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Sint duo circuli" aliJ, bgc fe.interius, ve! exterins contin-· 
gentes in b punél:o,_per quoore&a. qux.libet clucatur dbg. 
Per centra aurem ducatur abe, qu:t: neceffario tranfibit per 
b.,_& iungantur 11d; & gc. 
~oniam jgitm :mguli d, & g in femicirculo fimt rcfri, 

& ad b x.quales, eruntin.triangulis abd,& bgc,rdiqui a, & e 
etiam requalcs, videlicet qno~ capiunt fegmentadb, & bg, 
quareipfa limilia erunt: Et qrtoniam trian gula abd, & bgc 
funt requiangula erit reéb. db ad reétam b.g, vt diamcter ttb. 
ad.diametnun be, qnod erat oíl:cndcndum .. 

t' .... ... .. . ~ COROLLARlVM .. 

Hi'nc manifeftmn. fit íi per contaétum duo­
tu m ciF<ml:orum fé. intc rins,. ve l. c:x terius,,contin-· 
g~ntium, duxqnxlibetdncantm: reét:x triangn­
Ja ficri fimil ia, qualia,effenttriangula abd, & bgc, 
etia.m íi abe non tranfiret per centra,. quía vtra­
que dividhm in b. in rationc-diamcrrorum, vnde 
ta rera.circa c.ommunem:.angplnmb. fuot propor-· 
ti:ona lia .. 
•. 
< PRO· 
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PROPOSITIO XXII. 

Si ci rca duo trian gula fimilia fubeod~m vertice,. 
& ba fibus parallclis conftitu tá,circu Ji dcfcri­

bantur:. fe fe in eodem vertice con­
tingent. 

Rtec propofitio con 'ver fa eft antecedentis •. 

Sii1tdi..to triangulaíimilia t.bd, & cbg fub eodc~~, verá ce 
b, & bafibus parallelis confi:ituta. Circa •rianpllum ;-,1.:c­

mm cbg circulus cbg defcrib:mli, & pcr b mngens duc:l:.n 

hk. Deinde círca tri:tngulum reliquum.abd circulus dc[cr.l· 
batur abd. 

Qponiam ex com1:ruétione be fecat, & bk t:J.ngit circu­
lum cbg crit angulus g angula cbk' a;qualis; fcd ob fimilitu­
dinemtrianguforum, angulüs.g xquatur angula d: ergo x· 
qualcs erunt anguli(bk, & d; fed angulus.(bk xquatur an­

gula nbh: ergo ~ngulus nM xqualis crit angula d, quare 
(per converfám} 2-3-elem.) t~b fecat, & bh tang!tcirculum 
a~d; fed bh etiam cx-conft. t::uagit circu!nm (bg: ergo circu· 
li 11bd, &di'{, fe contingcnt in b, quod oftcndereoportebat. 

PRO-· 

• 
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PROPOSITIO XXITI 
Sj duo circuli fe interfc cucr.i nt~re&a,qllxvtrum.< 

que ci rculum fecat , proporc.iona li ter di vidc t.ur 
a pe.ripherijs,& reéh ,qu;:e pllnél: :J.inter­

fecrion.um co¡,Üungit. 

C ircul.i ü b. afb. fe in­
tcrfecent in puofris a , ·& 
b, duébque ab , fccet v­
trumque circulum qHx­
libet reéh de, circulunt 
quidem r. c-b in puné'cis c., 
& !J; circulum vero r{b ir1 
pnnétis ¡; & d; reétam de­
niquc ab in pnnéto $· Di­
-co reétam de proport lO­
rraürer divifam .eífe ir1 
punétis /1. g. f videlicet 
pl'oporrionales die fi. gf 
dh.hg. 

Q.toniam enunin circulo acbh fu nt prop orcionales ag. 
gc.gh.gb,&in circulo tt(bd. proporcionales ag . . '!/ dg. g!J: 
eruntex.xqua1ira::eproportion:t1es gc.gf dg. gh. & divi­
dendofc.gfdh.gh. quoderar,&c . 

. PROPOSITIO XIV. 
Sireéta,qux centra iungí-t duorum circulomm , 
io ratione fem-idiametrorum dividatur , & per 

pnnél:um divifionis qurelibet reéra duca­
tur, fimilia fcgmenca f~cabir . 
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. 
~mndo circuli 
.fe contingunt, 
reél:a qux cen~ 
traiungir,inip~ 
f o- contaéru.S 
punéto,in ratio-· 
ne dividitnr fe• 
inidiametroríí, 
&reéb,qn::e per 
contaél:um du-· 
citur limili;1 feg 
menta fec;lt, vt 
ofrenftan efr ,. 
p_rPJ.2 I .h:uus •. 

INTR.ODVCTIO. 95 

' Sint i:un di10 cii·culi fe non cvntingentes cj;·& gd~ quO':· 
rum ccrnra lf,,& b, ducaruc 11 b., & dividarur in m in ratione: 
femidian~etrorum, .& pcr m qnxli6ct dí.!catur reé.tacd, fe-· 
canscircntiun cf'in e,&¡; circuium vero t!,díng,.& d, iun-
ganturqu!: 11 c, & a¡; nec non bg, & bd. . 
. Q!oniañ1 ex conriruéhone cff !lfll :td'mb, Y.t ~( ad bd' &· 

ali:crn .. 11'1~tcf nc,.vc mb·ad b'd, & nnguli ad' m (unt xquales~ 
funiiia erum trianguh.um, & mbd, adeoque angulits e an­
guto d xqualís; fcd angulo e xquatur angulus cf'a , & angu· 

1? d angulus.bgd: er~o in rriang.u~s. ~tcj, b,rz.d reliqnus ca( re--· 
hquo gbd cnt xgual1s, qnare fm1Jlia en1nt feg_mcnta cf, &; 
& d. Q.tod erat oil:endendum. · 

S·CHOLION~. 

Gooverf'a ita proponi~ pote!L s¡: reéta duos; 
cir.culos fecans, fimilia f-egmenta·fecct; tranficns· 

per reéhm, q,llx.cenr.ra iuugit: ipfam.in rati0n~: 
. fem.t·· 
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96 AN.ALYSIS GEO:VIETR.' 
fc.midiamctrorum fecabit. Qyod fa cilc demonf.. 
t ratnr. Nam cum ex hypothe fl triangula bgd. 
flc{fint <\!(}U iangu1a .; etiarn xqu iangula etunt 
triangnla afm. bg;¡z, quare ttb divifa erit in m, vt 
nf 1d bg: ve proponitur. 

DE CO:'V!PARATIONE SOLTDORVM 
ex diviGone reéb: linea in partes xqualcs, 

& in a::quales procedentium. 

(~temadmodmn in libro 2 .elcmcn~orum de co;npara: 
t3.one planorum, qux ex pambus reél:2: En ex xquulitcr, & 

in~qualiter clivif~, fieri pofiimt, egit Eudides:lra limi-
1iter de comparatione folidorum,qu::c ex ipfa divifionc ef­
fici poffitnt, agere debui!Ie videtur. ~unt enin:. tam hxc, 
quam illa, principia neceífari:l. QEod cum R. P. J acobus 
K reía e Soc.ietate l eft1 Olim in Academ1a Olomuccnfi in 
Moca vía, & in V niverfitate Pragenli in Bohemia, nunc in 
Collegio I mperiali Matriti Mathemarum Profe!for, erga 
me femper humanifsimus, & methodi m ex confcius, :mi­
madverti!Te; in elementis Euclidis,qu~ Hifpano idioma­
te in lucero edidit, ipfa principia pofi.tit. QEx nos in fecun· 
da parte hnius operis, in. qua de r~folutione problcmatlml 
folidorum agere intendemus, recenfebimus. 

His omnil:>us ita pr~mifsis, Mcchodum i:l.m nofrr:1m 
..:aggrediamur! 
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AGENS DE RESOLVTlONE PER 

PROJ?OR 'DIO N ALES. 

I N .S T R V C T I O. 

~Ml~~()Ota ars analytica in repctido­
nc,& reduélione termrnorum 
problematis coníifiit. Reperi­
tio quidem fit, curo aliqua li­
nea, vél aliquis angulus pofi.­
tione mutatur; redm1io vero 

-cum magnitudo aliqua , vel aliqua ratio in 
aliam convertitur req ualem. Q].ando <rutem, 
& quomotlo repedtio , & reduél:io fieri de­
b e ant, docet ipfc1. necefsitas magiíl:ra rerum., 
& ipfa Natura diétat. Itaque oportet nos m o­
nitos dfe in hoc art!ficio totam rem coníifie­
re, vt oaut<:: proccdamus Íiil refolutionibus, & 
tcrmin<;>·s poblematis ita re·pé:t:amus, vél redu­
eatn.us., ~t cxinde commodíores confequen­
tias ·etliere pofsimus. Sequen tes admonitio­
, · N :ne.s ... 
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9S ANALYSIS GEOMETR: 
nes obferva,qme ad no:fl:ram methodum con.: 
ducunt. 

ADMONITIO r.-

Omnis linea incogníta, & qu:-eíita in pnnc­
to aliquo ignoto terminaturr v:ndc, vt confu­
:fio vitetur, punél:a incognita vltimis lítteris 
alphabetÍ, "'J .. Z-J. x,&c. UOtarÍ debcnt, Vt a 
punétis notis tt. b. c. d. &c. diftinguantur, & fr 
o pus fuerit vnum, idemque puncrum dua.bus 
litteris annotari potefl:, quando fcilicet in eo, 
linea aliqua nota:,& aliq.ua incognita concur­
runt. 

ADMONITIO 2. 

Iilncminandis magni'tudinibus rnorcm an .... 
tiquumconfetvan1US. Fc1él:um fub rcél:isab,& 
be, hoc e!l: reétangt,llum.;ícu parallelogrammü 
.fub ab, & be in·quocumque angulo conmrc­
henfum, abe fcribimus·, vel etiam hoc m~do 
ab: be duobus videlicct punélis interjcél:is, 
.prrecipue quand<i> punél:o c.ommuni carent il­
.lre reétre,fub quibus. faél:um continetur, vt fi. 
.faél:um fub reébis ab .. , & c.d fcribere velimus,. 
.brevitatis gratia , ipfum !loe modo.ab.: cd ·de.., 

nota-.· 
' 

© Biblioteca Nacional de España



L I B E R I. 9·o 
notabimus. Qlladratum ver·o,vel etia rhom~ 
bum ex reéta ab defcriptum , feu defcrib en­
dum abafcribemus , cubum tandem ex ipfa 
ab ·efficiendum ab3

• indicabimus, hoc efl: fac­
tum {ub tribus requalibus dimcníionibus ab. 
ab. ab. & f:.c de creteris,mappa cnim analytica: 
prolixitatcm non patitur. 

DEFINITIO PRIMA. 

Rationcm additivam dicimus, cuius terminí 
ad additionem , idefr ad compoiitionem díf­
pofiti funt. Rationcm vero fubtraél:ivam, 
qnando ~d fub~raétionem,hoc efr ad divifie­
nem aptl repcnunnu·. 

Sit reéh ac divif.1. in punélis b , & x: l'<lfio~ 
nem igitur, qure inter ab, & bx exifrit, additi­
-''am dicimus,quia tcrmini ab, & bx totam ax 
componunt. R.ationem vero ínter ax' & bx 
ftibtraétivam vocamus, quia termini ax,& bx 
re.aa differunt ab, & fic de alijs 

ADMONITIO 3· 

Si in analyú ordo fervetur litterarum ficu.; 
, N 2 ti 
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ti in. figura punéla procednnt",. ex fofa·. eanmr 
infpetl:ione manifefium erir:·, an ratio· adalti­
va,fub.tP.aél:ivave fit, & conféquenter an·com­

ponere;vd dividere oportcat.lnratione enim 
ae .. ax, qme fubtraélivx~fi,.punétumcommu­

ne a neceífario altern~t,quod inratione addi-· 
ti va ab. !ix, vef bx. aG. acciderc-Iron poteíl:·, íi 
pnediétus m·d'o fervetur .. 

.A:DMON1TIO! 4·· 

Qy.amlioet rationem ex ad<fitiva in· fuótr:rc-· 
tivam,& ex fuótnréliva· íu acfditi.vam:convcr­
-r:ere 1rce.n:cpetitionc aitcrutrius termini. 

·- b J I. a· · c. w 

Si cniin rationem adelitivam ínter ab,. & bd. 
in fubtraétiva·m convertere·velimus , fiat be 
ipii.ab requalis, &ita ratio inter be, & bd,ideft 
ab,. &: bd, íhorra'éliva· erit. E't íímilit.er :fi ratio-­

nel'I'l fuBtraétivam. lid. be in ~ad'ditivam opor:..­
te.at revocare, fbt ab ipíi be:requnfis , .& ratio·· 

bd. ab,.qux eadcm eft cum ratione bil. V.e ,:etit 

a:dditiva,:&.fi.c de aJíj;s. 
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ADMONITIO 5~ 

Qyando propofitta afiqua proportiotie, in 
reél:a linea exifiente ,. per proportionafcs ar­
gumentari oportet;nullo :1lio-modop1·oce'de­
re Iicet, niíi per compofitionem, vel pcr divi­
fionem. !taque fi vtraque ratio additiv·:1 fue-· 

rit, componendo, vel per compofitionem ; ft 
vero fubtraétiva, dividendo, vef per divifio,_ 
nem arguere debe bit Anaiyfia. Ita vteo-fem­
per argumento vtatur, quod ad confervatio­
ncm rcrmii1orun1 notorum commodius vi-· 
d·eatur .. 

Cretcnrm íi vna ra:tio ad'ditiva , & altera 
fubrrafriva fuer ir;. vcl h~c in add.itivam , vci 

ílla in fubtraériYam-redüccnda erit , n vtra­
que fit eiufd'em gencris:Ql1od fá-cik per pr::e­
c::edentem adinoniti'onem,Olbtinetur, .&.fem­

per obferuari deber, quando tcrmini rMionis 
redl.1ecrr&e cogniti funt.Attamen fi cxtitcrínt 
incogniti, & eornm fumma ,. aut cliffercrrria. 
nota fuerit ,. plrerumqueJnaiore cfaritate res. 
exp-ecfietur per· pro p. 7· & 8~ fntrod"uélionis,. 
quarum notítix-,. dífferentia :t-evminorum ra­
tionis·ad'dí.üvx, & aggrcga:tum-rationi,s fub­
traétiva.:. ex-ptümi-poaum ;· vnde per div-lfio-· 

nem, v.ef c.om.poútionem. arguere liue0it. 
. IDE-· 
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DEFINITIO SECVNDA. 

Rationem communem vocamus ilJam,qu~ 
.duahus proportionibus communis exifrit, fi­
ve ip~'1 direéta, fivc reciproca fi.t. 

Sint dn::e proportiones 
a. b. d. e. & b. c. e.[, qua- a. b. d. e. 
rum vtraque duos habet b.. c. e. f 
a:quales terminos b , & e 
rationem direéram ínter fe confiituentes: 
Hanc igitur ration.eni,communem vocamus, 
quía communis cít vtrifque analogijs. 

Eodem modo fint dure proportioncs a.b.cf, 
& b. c .. d. e , quarum vtra-
que duos fortitnr termi- a. b. e. f 
nos requales b, & e, ratio- b.. c. d. e. 
nem ínter fe reciprocam 
effi.cientes.Hanc igitur rationem,communem 
vocamus , quía communis eíl: vrrifque pro­
portionibus .. 

ADMONITIO ·6. 

Si igitur dure fuerint proportiones ratio­
nem habentes communcm: ex xqualitate ar­
guerc licebit. Si vero r~1tio defuerit commu­
nis, ipfcl introducenda erit , v.t v ltcrius pro:.. 

- gre-
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gredi pofsimus. Qyod quidem reduél:ione a­
licuius rationis in aliam ipú requalem fieri po­
t eil:. 

Et eodem modo ii. aliqua proportio in tri­
angula , aliave figura exifi:at,& tcnnini defint 
ad progrcíTum:necc.ífario repetitionc alicuius 
anguli nova proportio adhibenda erit , vt in 
duabus proportionibus duo coníhtuantur re­
qudcs termini, & ex requo argucrc valeamus. 
Vndc perfpjcuum fit illum angulum tranfpo­
Aendum efie, qui cum angulis,& lincis figur~ . . . . . , . 
tam cognms,quam mcognms commoawrcm 
pra;beat íimilitudincm niangulorum. 

ADMONITIO 7r 

Po:íito iam qureíit0r t~n1quam concdfo w ... 
tUS COnatuS eo tenclcrc dcbet, Vt magnitu-di­
llCS notre femper retin.eantur in argumcnta­
tionibus, & punél:um incognirum cxüngua­
tur, & evanefcat quantum ficri p0fsit. Et cum 
Ana:lyib confcius íit1 in vn:a proportion:e ra.:. 
tionem additívam,feu fubtraétivam;'&in dua. 
bus proportioniln1s rationem communem 
conil:ituendam effe, fi iam conítituta non fir,. 
per neccifarias confequentias ad fincm pro­
blematis perveníct. Hoc efl: per neccíf.'lfias· 
confequentias analyfim perfequetur, donec: 

mag-· 
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·rt1agtiitudo irtcognita alij magnitudini not~ 

~qualis appareat, vel punélum incognitum in 

quarto t~rmino proportionali, vel·in duob~s 

medijs,five extremis,quorum fumma,aut dif­

ferentia nota fit , tandem repe_riatur , naiil 

quarms proporrionalis, vel duo redproci ta­
tisfacient, & folutum erit problema. 

ADMONITIO S. 

Finita denique analyfi,ordo confrruétionis, 

& demonílrationis manifefrus , & cxpreffus 

a pparet N a m ad confrruétioncm ni! aliud re­

quirimr, nifi id ipfum efficere,quod in analy­

fi fafrum, feu faciendum fupponitur. Et ad 

demonfrrationem nil aliud, nifi a fine analy­

fe·os incipiendo, íjfdem; feu contrarijs argu­

mentationibus ad principium retrogradien­

do progredi. N am fi analyfis alternando, in­

vertendo, -aut convertendo arguit,etiam fyn­

thefis alternare, invertere,aut convertere de­

b et. Creterum fi analyíis componit, fyntheíis 

dividit, & e contra,&c. 

Exeiilplis prrecepta perfpttua fient. 

, 
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PROPOSITIO J. 
r u~ 

Data.m reél-am ac ., vtcumquc divifam in !J, F.!'wif 
rurfus feeare in x,intcr b, & e, vt ax. xc. bx mscdbo~. 
· fJ . l un e mtpropornona cs. w

1
a

11
• 

a 6 x e 

A N AL Y S I S. 

Sint igir. prop. 

Ergocomponendo E.P. 
Fiat (/1 - A- be 

q 
demóf­
.trAtio­
.nibtii. 

Et quía vt agg.ita eíl: 1.ad I .E.P. 
Ergo folutum. 

tlX. XC. XC. VX. 

ac. xc. be. bx. 
cq. 

aq. be. cq. bx. u.).e~ 

DECLARATIO. 

In hac propo!irione qn:ditum eíl: , vt reél:x 11x. xc.. b . ..:. 
proporcionales fiant:ergo ex ipfa definirione analyfeos po­
ni debenr,tamquam iam fa.él:xproporrionales 11x.xc.xc.bx. 
H oc pofiro, quis non videt primam rationem 11x. xc. ad­
ditivam , & eriam additivam fecunda m rationem xc. bx? 
Érgo neceífario per compofirionem .pragrediendum erit; 
neque aliud nobis ex.cqgitare expedir. Ergo compon. 
erun:t proportionaics ttc. xc. be. bx. & ecce tibi punt:l:um in­
cognitum ·"' in duobus terminis extiné\:um. Rurfi.1s quis 
non v.idet in ter termínos adhuc incognitos xc. bx rationem 
additivam? Ergo rdiqua ratio inter terminas notos tU. be, 
qua: fubrraél:iva eft,in additivam dcbet revoc:ui. F1at pro­
i.ade rr¡ ipfi be ~qualis) & erit ratio i0er ac. a¡. ( qux .eadeeft 
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a b x e r¡ 

eil: cumracione 4c. be) etiam additiva,íicuti eíhatio xc. !/,.,;: 

l" f ¡ S une :mrem aggreg:tta antecedentiu m, & confequentium, 

- •· ·' · vtvnus:mcecedensad vnum confequentem: ergo vt ag­

gregata.ira vm1s ad vnum, & exurge.11t proporcionales aq. 

~c. cq. bx. Et punéhtm incognimm .-e tantummodo manee· 

in quarto termii1o tribt1S noris terminis proportiono.li. Er­

go folutttm ett problema ex [ola confideratione rationum; 

immo ex foJa infpeél:ione lítter:mrm,& in mappa anal y rica. 

ordo conftméüonís, & demonfuationis manifeftus , & 

expreíll.ts apparet .. 

CONS.1t ET DEMONST. 

F iant, cq ipG be ~qualis,-& proporcionales aq. be. cq. bx~ 

Die o IIX • .J(c. bx effe proporcionales. 
Cum enim fit 11q ad be, vt cq 2-d bx ex: con fr. (& ditferen­

ti::e fint vtvnusad vnum) erit ac ad :a, vt cq, idefrbc ad bx: 

ergo di vid. eritax ad'xr, vt .-ce ad bx. Q!od erat facie.n,.. 

du;n. 

'l{idear-- In mappccpcrceptibi!io·rpatet analy(is, qttmw 

g11m. in.fi proJ!ttmte djfcm:fit ~xp_~rie-r:etttr. lmnzo cm!f 

Jntrod. trttého, & demonjlratw ttajtnztt!patent,vt -vlte­

vtvnn__s rior explicatio q:tafi jitperjltta. videatttr. Faéla, 

-~ddlf enim C011(lruflione, demo11/lratio a ji11e incipiem 
t!A 

1 
· in. htmc 1nodmn debet profo·rri .. 
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DEMONSTR. 

QtOnian1 ex con fr. S.P. aq. be. 
Ecvt ditfita.efr 1.ad r.E.P. ac. xc. 
IdefJ: 
Ergo divid.E.P. ax. xc. 
~od erar faciendum. 

cq. fJX.. 
cq. 
be. 

bx. 

XC. bx . .' 

Nos t:fl.men.femper Jjnthejim. , more a1';tiqNo; 
cxplicabimtts in gn¡,tjam eo.mm, qtti in ipflt ti'Htp­
pajijlere m!int. · 

. AL I TE R. 

Locoargumentationis vt aggregata, ita vnus ad mum; 
componen do) & a:1ternando arguerc licct. 

ANALYSIS. 

s·int ígit,prop. ax. XC. XC. bx.: 
Ergo comp.E.p. . ac. xc . be. bx. 
Etaltern. ac. be. XC. bx. 
Fut cq ,....A ...... be. cq. 
Et comp.E.P. .aq. cq. be. úx.. 
Ergo .folntum. 

CONST R. 
Vtantea.. 

DEMONSTR.' 

. ClU11 enin;l ~X confh.fit aq adcq vt bcad bx' & di vid. aé 
ad cq,ideít ad be, vt xc ad bx, & altem. ac ad xc, V:t be ad b~; 
erit d.ivid.ax ad xc, vt :o; e ad bx.Q!od erat faciendum. 

9 2 ALI-; 
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xo8 AN ALYSIS GEOMETIC 

A L I TE R. 

a b x a q 

Brevirtrprob!ema poterit expediri hoc modo. 

Sint igit. prop. 
Ergo comp.E.P. 

ANALYSIS .. 

ax.. XC. XC. bx. 
ac. xc.. be.. bx .. 

Ergo folutum,cumnmnifeO:um lit rec.'tnm. be dividendanr 

eOe in .x. in rationeac adbc. 

CONSTR- ET DEMONST: 

to.6.eL Dividatur b'c in-x in ratione a e ad be, Ít:l vt íit at ad xc, vt 

· lic ad bx. Et diuicl_ erit lfX ad xc, vt xc ad bx. Q!od .tacien~ 

dumerat .. 

SC;HOLION .. 

Ifrec omnia /:·me n.aturafifsima videntur, 
tam in lineis, quam in numeris. In lineis qui­

dcm ,. quía cum bx ex analogia innotefcat, 

punétum x dcrerminabirur, & fimul vtraque 

ax, & xc; íir numeris vero·, quia ii' ipfi bx ad­
datur not:r ab~ cognira erit quanrjras ax, & fi 

ex ndta bo auferarur iph'l bx,remanebit quan-· 

titas· ex. manifd~a .. 
Ve-

' 
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LIBE R I ro~ 
Verum fi e principio reél-am ax ,feu XC refo­

Iutam velimus, oportebit commodam argu­
mentationem eligere ,. vt terminus.refolven­
dus retineatur~ 

Sint igit.prop .. 
Ergo per comp.E.P. 

ANALYSis·. 

ax.. xc: xc. bx. 
t~x.. ac. xc. be. 

Ergo folutum. N a m Íl4t d.ividatur in ... in ratione a-e ad be;. 
erit tam lfx)qu:un xt pofitione, & longirudine m:mifefra. 

Nos atttem 1Jtt!!ám Íttcog11itar1t1n dete'rmi?tat'e 
r¡ttterimm; de breviore , &faciliore modo 'refo!­
vcmli ptm{fum incognitttm tantttm curamtts, 
c'umjeme/.cog1tito;jt:t.refo!utio pe·raé!a. 

Porro ji mag?~itudi11es,qute co11ditio;1es, co11jli- · 
ttttmt ,_(epar at te propona?Jtttr ,ad commodam. co11- · 
tiguitatemfacikreclucmtm·. 

Sit ídem. problema ita jJ'ropojitttm. 

PROBLE MA. 

Tres .rqélas proportionale.s inv..:nire ita vt· 
d'ata m f~t aggregatum primre, & fecundre,dl-· 

ta ~era.p_aggrega:mm-fecundre, & . . 
terttx. . . 

Super 
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·no ANAL'"YSIS GEOMETR:; 

a fJ x e 
.m-------

p---

'Super quamlibet refram indefinitam aq fu pponatnr .tx 
prim::t,& fiat u ipíi m a:qualis, vnde ncce!fado xc erit fe· 
cunda. Fiatdeniquecb,ipfipxqualís , &erit bx terth. 
Itaque redu&io.erit p~raél:a,_CtUll ax prima)& xc fecunda, 
tOtalU tiC> idefr data m YlJ C0IDp011ant, fec~mda VerO XC> & 
t~rti.:t bx totam be, ideO: datarn p coo ll:itu:mt.Et cum opor­
tcat propo¡;tionales f¡¡.cere ax. xc. bx, analy(is om nino, vt 
antea inftitllenda eri~, & fic de a.lijs efr inteliigendum. 

A.?tabifisprofeé!o no¡1:ra rptte_jl:io1zes arithmetí­
Ci{S eodm'P modo expedit , ac jJ'rob!ematct geome­
trica,jitpponendo reftas li?zeaspro mtmeris , & 
tptalwvis prcedi[Ja dortisf~fficereni·, placet vbe­
ri-()ris. explú·ationis gratia ob oc·ulos exmyJ!a po­
.neve, 

QY JESTIO ARITHMETICA. 

Tres numeres proportionales invenire , vt 
fumma primi, & fecundi fit 3 s, fumma 

ve1:o fecundi, & tenij fit 14. 

bx e q 

Exponatur quxlibet reaa ac, & intelligatur vªlere 3'í; 
~-iyidat~lr ín x~& quxfitorum num,erorum primus , & fe· 

" e un; 
- / 

r 
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L 1 BE R I. 1 11 

cundi.tserunt d~'<, & xc.)? onatur a1ia be , qux cor.cipiatur 
valere 1 4-> & erit l x tertius: ergo folum rdbt proportio­
nales facere red:as ax. xc. bx) qux quxfitcs numeres re· 
pre fentant. Repetatur anal yGs • 

.A:NALYSIS. 

Sint igitur prop; ax. 
Ergocomp.E.P~ ac. 
Fiatcq - lf- be 
Ergo vtagg.ita 1.ad x. & E.P. aq .. 
Ergo refolutio cfr manifdta,_ 

--XC.. XC. bx .. 
x~·. . be. bx. 

_cq. 
be. cq. bx. 

RESOLVTIO. 

Si 49 e aq) aggregatum 3'í) & L~, <.ht q:(bc}qnid' da~ 
biu4? (cq) Dabit4 (pro bx) & tamus-erit nnmerus ter~ 
tii.ls: ergo iecundi.1s erit 1·o, cnm vterqueut 14 : ergo pri: 
mus erit 25, cum pr.imus, & fecundus Gnt 3 5. · 

Sunt .igitur. tres qua:íiti nnmeú 2)·· ro. 4, ia·quibus tres-: 
prcefcr.iprx·conditiones inveniuntur , quccr arithmetice · 
examinatur, & g.eometrice, fi opus fuerit, dem.onftrad·po::. .. 
cenr. 

Fuse qttidem hanc priinam P'ropojitio;zem ex:.­
p li¿·uimus,,rut 11obis. in .fe.rptentibus bre'I.Jio'res· ej)~ 
&.eat .. 

.PRo-:· .. 
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Franc. 
Sehoote, 
J~ CQIJ• 

-ci;;.de­
m-onjlr. 

:r12 ANALYSIS GEOMETR: 

PROPOSITIO II. 

.Datam reél:am ac feéhm in b, protrahere ad 
.x, itavt ax. bx .. ex. fmt proporti9-

nales. . 

aqbc .. -e 

ANALYSIS. 

Sint igitur prop: ax. 
Ergo divid. E. P. ab. 
Fíat q-b ..... A ...... be ' 
Ergo Vt diff.ita I.ad !.& E.P. aq . 
. Ergo folutl!m. 

bx. bx. ex. 
bx. · be. ex. 

qb. 
be. qb. ex., 

CONSTR. ET DEMONSTR . 

• , Fiant qb, & be :rqualci, & proportionales tq.. be. qb. ex: 
Dicofaél:um. 

Cum enim íit "tf ad be, vt r¡b ad ex, erit 11b ad bx, vt qb, 
í.deftbcadcx e hoc eft aggregata vt vnus ad vnum) & 
comp. ax ad bx, vt bx ad ex. Q!od erat faciendum. 

'DETERMINATIO. 

l4<.) .el. . ~oriiat~ 'bx maior eft,quam_ ex, ~ece!Y.<t_rio data 11b ma· 
· tor debet efit; qua m data be. A hrer 1mpofHb1le eífet pro· 

blema, vt perfpicuum eft in analyft, quare de fimilibus de. 
termina_!:ionibus,quas quilibet obferva¡:e poterit, raro curá. 
zeremus~ - ···--- -- -- SCHO· 

r 
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LIBER I. 

SCHOLION. 

In eleme1ttis htec propojitio mee fTaria videtttt, 
1Zimirum: Duas rcébs, quarum fumma , aLtt 

differentia nota fit, in data ratione ad inveni­
re. Primam pm-tem R. P. Clatúm Í11 &holio rtd 
prop. 1 o.lib.6.Eiementomm atttt!it. Pa1-i iure.fe­
ctmda?tt ajferre debuit. Et quamvis .do8is fotis 
obvia }it; placet tamm ipfam hic ita propo11ere,é 
demonflrare. 

Ad datam differentiam duas re él: as ·inueni­
re in data ratione. 

e 

Oporteat inveniredu:tS refras bx, & ex, quamm cliffe­
rentia íit be , in racione data vtab ad be. P9nantur ex b> 
quemlibet angulum facientes, bk,& bg.dacis a'b,& be xqua­
Jes,~tmébquc ge, ducatur ipíi parallela 1: .-<. Et erit bx ad ex~ 
bk ad bg, ideO: vt abad be, ve vportebat. . 

Hoc pqjito propojitmn pro ble11i:fJ brevms pote­
,·it expediri. 

P ANA-· 

.. 
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n+ ANAl YSIS GEOMET~ 

Sintigit. prop: 
Ergo di vid. E.P:. 
~rgo folmmn .. 

a b e 

ANALYSIS .. 

ax. bx. 
ab. bx. 

bx. ex. 
be. ex .. 

CONSTR .. ET DEMONSTR. 

Ad datam differenriam be inveniant\.lr b."(, & ex in ratio­

ne '" :<d be, & proporcionales enmt rrb. bx. be. ex, & cont­

pon. ax. bx. bx. ex. vcoportebat. 

QV.IESTIO. 

Tres numeros proportionales invenire , vt 

di:ffcrentia primi,& fe cundí fit r s ,,diffc­
rentia ve ro fecundi,& tertij fit: 6. 

l.) 6 
a e 

V a!eat·ab. r;. & be. 6, fitquc 11x·numerus primus: ergo 

fecundus eric bx, differnncenim 15. ve petitur: ergo terrius 

eritex;quiabx,&cx,fecllndus·,& rcrtins differunt 6. vt 

OJ?Ortet: Ergo folum refrat proporcionales facere rr."(. bx; 
(:,"( .lnfttmanu: :malyfis. 

. ANA~-
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. ANALYSIS. 

Sint igitnr prop. ax. bx. bx. ex. 
Ergo di vid. E.P. ab. bx. be. ex. 
Fiatqb _A_. b( qb. 
Ergovtdiff.ita x.ad I.&E.P. aq. be. be. ex. 
Ergo folutum. 9· 6. 6. 4· 

RESOLVTIO. 

Si 9 differentia ínter numeros datos r 'Í & 6.d:1t 6,ipfe 6 da~· 

bit 4 pro tercio numero qu~íito:ergo fecundns erit ro cum 
differentia vtriufque fit 6: ergo prtmus erit 2) cum ditfer4 

redebeant I ) primus,& fecundus. Sttnt igitur 2). ro. 4 
tres quxíiti numeri, tres pr~fcriptas condiriones ampl~c·. 

temes, vt arithmctice probatur, & geometrice oftenditur. 

N O T A. 

V num idemque problema tam geometri­
cum,quam arithmetícum diverfis mo<.lis pro­
poni potefr. v.g. Reébm, velnumerum inve­
nire ax, a quo fi auferantur feorfim reéb. data 
ab, velnumerus datus rs, &reétadataac,vel 
numerus datus 2 1: íint proportionales ip.C't 
reéb qurefita, & refidure , vcl ipfe numerus 
quxf~:tus, & reíidui, hoc efi: ax. bx. ex .. 

PRO..: _, 

.. 
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Jl6 ANALYSIS GEOMETR. 

PRO PO SITIO III .. 

Datam reél:am ac divifam in b, rurfus fécare. 
in x in ter a, & b, vt fint proportionales. 

ax~ xc. xb~ 

Q roni:tm:i gitur in,pr.oportionalilius·ax. xc . • w.xG'. pri nHt' 

ratioeíhdditiva, fecunda.vero fubtraéhva,perfpicuum e(l: 

iuxrainfrrufrionem;.vel han e in :rdditivam , vel illam in 
pcr t fitbtrailivameffe· converteodam. Sed qnoniam termini 

Introá. funt incogniri, bifececur· ac in m , & erít 2m)< differencia 
par:tiwn- .rx, & xc, 8dimi1iter bifec<!tur be in p, & erit v :p 

¡fr 8:. aggregamrn partium xc~ .8c xb. V nde per divjfioncm, vel 
per compofitionem procedere licebit. 

Smt igit.prop: 
Ergo comp.E.P. 

Etdimid.ar¡teced .. 
' Ergo converr.E.P .. 

ANALYSIS.. 

ax. xc. xc. xb. 
t&C.. XC. 2Xp. xb. 
tnc. xc. xp. xb. 
me. mx. xp.. bp .. 

Er-

r 
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L 1 BE R !. ü r 
Ergo folutum. Q!ia cum punél:mn incognitum x in temu~ 
nis medijs tanrum exiftat, vlteríus progredi non licer. Et 
quoni:11n nullaextac ratio,vnde inferre:pofsimus,quxnam 
ex incognitis.mx, & x p fit altera maior: erit in arbitrio nof­
tro accipere in confinréhone "'·" iam pro parte maiore 
i:lm pro minore, & dux exurgent di verfx folution.es, qui­
bus eadem conuen.ir demonftrario .. 

CONSTR. ET DEMONST. 

Bífcccntur ac in m, & be in p, ipíifque mr,& bp, feu pe, re- pro p. r. 
ciprccx inveniatur mx ,. & xp, quanun fummaíít m¡. Di-· Introd. 
co faélum. 

Sunr enim ex conftr .. proportiomles me. mx. xp. bp. & 

convert .. mr. xc. x-p. xb,&duplicando antecedentes ac. xc. 
zxp. xb;fed .ap,.iddl:dupla .\'f aggregarum eil: termino­
rum xe;& xb:ergo divid.erunt proporríon~les ax.xr.xr.:"<b. 
Q!od erat faciendum ... 

A L 1 TE R. 

Poff u mus, vt d1fu1m e!f,per divííio!'fcm procedere hoc· 
modo~. 

Sint i.git,prop: 
Ergo divi_d.E.P. 
Et dimid.anteced. 

Ergo per comp.E.P .. 

Ergo f olutum .. 

ANALYSIS .. 

ax. 
21nX. 

mx .. 
mx .. 

xc;. 
XC •. 

XC •. 

me. 

xc; 
bt. 
bp. 
bp. 

xb .. 
xb. 
xb. 
xp .. 
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DEMONSTR. 

Sunt enim ex coofr.proportionales m~. me. bp. xp,& per 
pu7. diviGonem mx.xc.bp. xb, & dupli.cando antecedentes 
Introd. zmx . xc. be. xb; fed 2 mx diftereatia eft terminorum t~x, & 

xc: ergo comp.erunt propon. a ..... xc. xc. xb. ~od facere 
oportebat. 

ALI T ER. 

~ 
·-_LC IJJJ m (.)(.l c,"C !:/J e· 

Poífumus etiam per compoíitionem, & diviíionem fi­
nml,procedere,& problema brevius refolvere.Hoc modo. 

ANALYSIS. 

Si.nt ígitur prop. 
Ergo comp.~ divid.E.P. 
Et dimidiando omnes 

ax. 
ac .. 

me. 
Ergo fo!Htum,& confrruél:io vt antea. 

DEMONST R. 

XC. 

21J~X. 

mx. 

XC. xb. 
2xp be. 
xp. bp. 

Stint enim ex confr. proportionales me. mx. xp. bp ; & 
duplic~ndo omn~s ~c. z.m~ zxp. be; fed a: efr fumma , & 

lmx 
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znt,\"differentia terminontm ax, & xc , & eodem modo 
zxp, & be fummafunt, & ditferentiaterminorum xc,& xb: 
ergo dividendo,& coru~onendo íimul, enmr proporciona­
les ax. ,\"c. xc. xb, Qlod oporttlit facerc. 

Si t¡ttadratttm ex dimidio:fitmmte reciproca­
rmn r¡utefií:arttm mi?ms [tte1'it ·ref/a1Jgrtlo.fitb ·re­
áprocis?:Iotis: problema conjlmi mm pote,·it , vt 
tmimadttertimtts i?J prop. r. lntrodufliotús. Et 
qttamvi's htec admo11itio fofficiat: placet tameít id 
ipfinn vúerioris doflri11tJJ gratia r ex ij;fa a11abfi 
demo;zflrare _ 

DETERMli'-l' ATIO". 

Si reébngulum fuh me, & bp rnaíus fuerit· 
quadrato dirnidire mp non crunt proportio­
nales·ax.xc. xc.xb. 

Curo cnim maximuÍ11 reébngnlim1 mxp, ncmpe1 quocT 
n:x & xp comprchendcre poírLmt, xquale fir¡ mpm, ideíl 
quadraro ex dimidia mp,quo maius pcai~ur rcébngulum 
fitb mc,&bp: eritpropterc:lrcél':mgHlmn fub me,& bp m~- Y id~ 
ius reébngulo mxp: ergo r:trio ;• <'. n: ."< m::~icr erit nuione p?op{it. 
xp. bp,~:: convert: ratio mc .. xc m:liorracionl.! ::p. >:b, & d.u~.fimdam 
plicando antecedentes ratio a c. x<. maior rarione 2 .-:p. xb, Int ,·od. 
& l':.mdem dividendo, rnt.lo 11x. xr. maior ratione xc. xb: 
ergo ax. xc. xb. non enmt prcportionales;vt oporreb:1t. 

In hm1c modmJJ. bm1dimitetionem , fjí~tfJ fre­
quemer ocmrrii,poterit a11a!y_/fa, mm opus fue:... 
?'it,demo4lrare,& cattttts.procet!ere i;J cfetenn- i:... 
?latio?Je p-rob!ematis r¡tta1Jdo duas n:éJ.as recipro-· 
c. as i1lqttit·at '· hot' ejl cm ipjitm impofsibile .fi't , tm 

overo 
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uo ANALYSIS GEOMETR: 
vero V11am ftl11fttm, ve/ dttas accipere pofjit_{of!t­
jjo;¡es, quod Jeme!, & iterttm 7J"JOmti/fe Jitfficitlt. 
Nos mim rm·o de co1zjfrttttionibtH, & determúJa­
tionibtts cm·abimtts. 

ALITElt 

f2.!!ando v1ta ratioftterit additi-va,a!tera ve-
1'0 Jitbtralliva,& termi11i Í'ltcog1zití:[cepe f acilio1' , 
&·Jempev elegm1ti01· erit prtedifitts modm 'refol­
vmdi. Attamen rejJetitio11e altertttritts tenniui 
vtramqtte rationem eiufilem 1taturte co;~(litttere 
polfim¡,m, & problema aliter demójlrare,vt dix i-
1J'Jlts in b!flrttélione,. 

Dividantur 
nc,& be in m,& a 

X 

mx b p ,. y 

jJ bifariam. 

ANALYSIS 

Sint igit.prop. ax. XC. XC. xb. 
Fjac q ,_A,...., xb. cy. 
Ergo comp.E.P. ac. XC. xy. xb. 
E e dimid.anteced. 1/ZC. Xt'. xp. xb. 
;Et convert. me. mx. xp. bp. 
Ergo folutum. 

CONST. ET DEMONST. 

Bifecentur ac, & be in m)& b& ipfismc,& bp recipro~x 
- - m 
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LIBE R I. :nr 
inveniantur m;(,& xp, quarum fu roma fit.mp.Dico fafrum. 
Fiar cy ipft. xb :-equalis,& enmt Xf,& ¡y xquaLes. 

Eft enim exconíl:r.:,.cad mx; vt Xf.ad bp, & convert.mt 
ad xc, vt xp acl xb,.&-dupli':::mdo:amecedemes acad xr:, vt 
xy ad xb, idef\: ad.cj: ergo dividendoer!t ax ad xc, vt xc :td 
cy, idefl· ad :cb.Qyxl er:lt f.1cicndum. 

Eodcm modo rcpcti poterit t erm'inus ax, 
vt r;;tio ax ad xc,in f~lbtraéhv:un:rcvocctur. 

QVrESTIO. 
Tres nur:1cros proportionales exhibere ., vt 

fumma primi,&ter6j Út 29,fun;una vera 
primi, & fccundi fit 35· 

X 

a 111 x b p .e 

Valeatq.uxlibet reéht .te 3 )_, divihq
1
ue in x finttt:<,& :v:c 

primus,& fecundm. V alear alm reéb. a o. 2 9,_& quta ax eft 
primus,eritxb tertius: ergo·oportet proportt011ales fac~re 
reébs .1x. xc. xc. xb, qux rrc:; qua:útos .nume:·os r<!pre!e!l­
tant. R epetatur an:tl yiis . 

. A N A L Y S I ,S. 

Sint igit.prop. 
Ergo comp.E.P. 
Et dimid.anteced. 
Ergo-convert.E .P. 
Ergo 
Et 

ax. xc. xc. x'b. 
ac. xc. 2xp. xb. 
m':. xc. xp. xb. 
me. mx. xp. hp. 
~mp+ Y~mpm-mc: bp. 
!mp- v~. m¡mt ,_me: bp. " 

Eru!_l; 
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x.s:z ANALYSIS GEOME:TR.' 
Erunt valorcses reciproc:lrum mx,& xp , vt confrat c..'C 

prop. r .Inrroduilion.is~ 

RESOLVTIO. 

Datur ttc , ...... A_. 3), vnde me .-A.- r 7; 
Et Ab ..-A- 29· 
Ergo be -A- 6. vnde bp ,__t.._. 3' 

Ergo mp -A- 14.~ . 9 
Et {mp -A...... 7¡,cumsquadr:p;--6 

me: .irtbp,ideft 1 ¡ i in 3 dl: 52! 
¡ /:) 

--,-
DiJfcrentia i"6 

v.dl: ¡ 
.;mp.dl: 7-l 

E1·go fumma,& di ff. 7 4. & 1 
promx.&x¡ 

Ergo fi m.-.: fit 1 ~ erit ax 25, quiattnJ eíl: 1: ~ 
&erit xc. ro. 
& :~b . 4· 

Sed fi mx fit 7. crit liX. z+t> qui:um efi: 17; 
& erit xc .. roi 

& xb. 4~· 
Sunt igin1rtres qux!i.ti nnrner.i 25. 10. 'b & etiam 2.~ ~· 

I.o~ . 4{. na m cam·hi, qu:un illi prxfcri p~as condiciones ad~ . 

.i.mplenr. 

PRO~ 
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PROPOSITIO IV. 

Data~? rcfram ac, Ytcumqu.c diviflm in b,ite~ 
rum dividcre in x in ter b, & e, vt fint -

proponionales ax. bx. xc. 

Bifccentur 
ttb,&bc in 
tn,&p. 

~int igit. prop . . 
Ergo comp.E.P. 
Et climid.anteced. 
Ergo convert.E.P. 
Ergo folutum. 

ANALYSIS. 

ax. 
21m:. 
mx. 
mx. 

bx . bx . 
'bx. be. 
bx . jJt'. 

17Jb. pe. 

CONST. 'ET DEMONST. 

XC. 

XC. 

ZC. 
., ~ ¡~., • 

~ifccen~nr lfb/--{ be in m, & p., ipfifqtre mb, ~ bp(fe'!-P') prGp. r. 
rec1procx mvem:mtur mx, & px , qaarum differentra fit Introd. 
m p. Dico faétum. 

Sunt enim ex conftr. proporcionales mx. mb. pe. P·" , & 
convcrt. mx. bx. pe. xc, & duplicando antecedentes zmx. . 
bx. be. xc; fed zmx aggregatum eft partium . .1x, & bx: ergo prcp. 8. 
d,i~idendo enmt proporcionales tt,'(. bx. bx. x c. Q!od erat Int~qd: 
taciendúm.. Q_z · A;LI: 

,¡ 
J 
• 

' 
1 

1 
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1:::r-r4 ANAL~SIS GEOMETit: 

ALITER~ 

a: m ú· v p x c. 

ANALYSIS. 

Sint ig.lt,prop; ax .. bx .. bx .. XC •. 

Fiat bv ........ \.- xc. bvr 
ErgodivicLE.P. ab. bx. vx. XC. 

Et dimid'.ameced. mb. bx .. px. XC. 

Ergo per comp.E.P. mb. mx. px .. pe. 
Ergo folutum. 

CONSTR. ET DEMONST.! 

Bifecentur ·ab~& be itYm, & p, 1pfifque mb, & pe (féu bp} 
recíproc::einveu-ianmr mx. px,quarum. di.t'tcrentia lit m p. 
Dico faétum: Ag:ttur bv ig!i :~e xqualis, &quoníam bp, & 
pe funt x~tales; erianncfidux vp, & px ínter fe, & compo· 
ficz bx, & ve ínter fe, erunt xquales. C um. igittt r fit ex: 
<!OAíhuétione mb ad m x. vt px ad pc:er.i.t per ck:if. v. b ad bf, 
vtpxad.xe,,&duplicando antecedentes-nbadbx; vcvxad 
xt, idefr ad.bv, componendoque a x ad bx; vt ve,. id9ft bx 
;~d. :><e. ~od erat f,tciend u m .. 
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LIBER I. 

QVJESTIO~ 

Trenmmeros proportionafes invcnirc , vt 
primus, & fecundus differant r s;fecun­

dus:vero,& tertíus compo-
nant 14.-

b px e 

Valc:J.ut ah. 11, & be 14., & fii:·~txnumerus prinnrs: ergo 
fécundus·crit bx, cum differ:1nt 11b, idefr· 1) :. ergo tertius 
ei"ir xc, qui:rcum 6x fecundo f.icit rota. m be, idcfr 1 4· Ergo 
fieri debenr proporcionales· ax. bx: bx. xc. Bifecentur alt_ 
in: m, & be in-p.& rel_)etattlr. 

Siilt igitur prop:. 
Ergo comp.E.P. 
Er dimid.ant, 
Etconvert. 
Ergo· 
Et. 

ANALYSIS .. 

ax. bx. h·x. x.c· 
z.mx. bx. be. xc. 
mx. bx. pe. xc. 
mx, mb. pe. px. 

!mp ·+ i! ! mpm+ mb: pe 
- · ~ mp+- l. !·mpm+ m!r. pe 

E'runtvalorcl nurrreroruru·mx,& p~ vt explicatum- eít in: 
prop.I. lntrodüaionis~- • 

. . ~ 
RE~-, 

... 
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AN ALYSIS . GEO :rv.tETR: 

RESOLVTlO. 

Datur ab ,_.A,;..... I 5 
Et be ,.....·A_. 14 

Ergo mp ,_.A.- 14-! 
Et ~mp ,..... A..-~ 7 reius quadr. 

'mb in jJC idcft: 7 ~ in 7. eíl: · 

Summa 
Y . cfr 10} 

:mp. efl: 7 ¡ - . 

.... .:;, 

Ergo fummaJ~ ~tli·ú 7~ & 3· pro mx, 
& p.-:. Ergofi mx fuerit 1 7i erit ax 2'). quiaam e!l: 7 ~' vcl 
fi p :e fneriq erit.<!X z 5, q uia a p e!b 2. 

Detenuimto primo, qui valet25, erit fecundus ro, vt 
differant I) ,& tertiuse!it ~-, vt cum fecundo compona~ 
l •h & proporcionales erunt 2 5. 10. 4· vt oportebi<t. · · -

., 
· . 

.. . : "" .. 
· PRO-

' 
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, 
L I B E R 1. U J 

PROPOSITIO V . 

Datnm reét:am ab ita fecare in x, vt rf:ébngu .... 
lum fnb fegmcntis ax , & xb xquale iit rcc­

tangulo fub differentia corundem, . 
&data ka. 

Bifecetur ab in m, & erit 2 mx ditferemia fegmcntorc;m 
11x. xb, it,lqne condirio erir, vt reébngulum 11xb reél:angu- P rop.7 • 
lo íitb kiT, & zmx fit xquale, vd ve fint proportion:Jles ,(:a. l¡Jtrod •. 
a,\· .. 'Cb. ::m:c. Fiatgtt dupla ipfins ka. 

ANALYSIS .. 

Sint igit prop. ka. ax. xb. 27J<X.· 
Ergo dimid.& duplic.E.E. ga. ax. xb. mx .. 
Etpercomp. ga. gx. ,"( b > mb .. 
Ergo folucum· .. 

CONSTR . . ET DEMONSTR. 

Fíatga dupla ipfius k.:, divif:i~te ttb bifa.riam in m,. ipfis: 
gtt,, 
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~ 
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f 
•• 

~ 
t 
t 

u8 ANALYSIS GEOMETR.' 

pr1p. x. g a, & a m, fe;t m k, reciproca: inveniantur g x, & ·"~' qnamm 

Jntrod fumma fitgu. Dico faél:um. 
• .Sunte~im ex conftr. proportionales gtr. g.\'. xb. mb , & 

pcr divj t: ga. ax. xb. mx, dimidiandoc1ce, & duplicando 

l·a. t!X. xb. -;,mx; fcd 1.mx differentiaeli: fe.gmenccrum ax, 

& xb: ergo rt>él::mgu~um axb xqua!e ~.:rü: reél-angt!lo fub 

data k11, .& differentia eornmdcm legmentorum J.mx. 

Qtod eme fuciendum. 

ALITER. 

Supponatnr .rx fegmeuwm múus, & ip!i xqualis rec­

ta xy, quo pofito erit by diftercnria f~gm.enmyum 11x,& xb: 
' IT. ~ 

.ergo'deoent eue prop:>rtionales k.t. a::. x b. by. 

---,7----------,~-

g K $ X iJ Y 

ANALYSIS. 

Sínt igitur prqp. ka. ax. xb. lry. 
Ergo per comp .E. P. ka. kx. xb. xy. 
ldeft ax. 
Fiatgk .-A_, ka. gk. 
Ergo per cormp.E .P. ,gk. gx. xb . . ab .. 
Ergo folutum 

CONSTR. & DEMOI TSTR. 

Ipús J'efris datis llb, & ka, feti~k, reciproc~ ín veniantur 

gx, & xb, quaíUm fumnu fit ,eb, idefl: aggregatum ipfius 

ab, & duplx k.1.Dico faél.:um.Ponatur xy ipfi "'" xqual;s. 

Cum igitur fir e:x ccnfrrik adgx, vt xbad ab: erir per 
- - divi-
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LIBE R 1.' ·--:f?ívj~on~m~k~ idefl: k.s ad kx, vt ~~ ad 11il; ide'lFacl xy."f :?­
'go ent.per qtvJíione~ k .e ad 4X_, vt xb ad by. Ergo re8:an, 
·gulum nxb~quale.ent reél:angulo.ftt.b .dat-a ka, & differ.e¡;¡1 
t'i:fparrium ~J· <4tod eratfaCieúdurn. . . ... ' ' 

-JI' • ' , N O T .... A . . 
-" ¡ • ; 

· Hre~ r~folutio coincidir cum ;prre~edente, 
propterea quod reébmguhim fub gk' &·ah ~­
quale fit reétangulo fub ga, & mb . 

. ~CHOL.ION .. 
' ' 

. . 
=sane.~um reéta ab divíden~a proponitur 

'in x, vt teétangulum fub partí bus .requa1e fit 
reétangulofub 'differentia earumdem, & data 
ka:nul\a-€~prim1tur ratio,·vnde inferre liceat, 
anax íitfegmentumniaius, an minus. Vnde 
p_eFinde e~~~ ipfp.m fupp.onereminus. 

'' . 

k axgfFJ · 
.. ~· ; ; 

b 

.ANALYSIS . 

.Sintigit.prop. ka. ax. xb. 2xm. 
F. ~ 

tat Ag,,:Jx..;. zlur!. ag. . · 
Ergo dupL& di1~.S.P· ,ag. · · ax. _ xb~ . · -x1~. 
Et con~tt>.• , .' • ag. · xg. xb. mb. 
Ergo folutum,& pat,et conftru&io,& demonfu:átíO;- At 
C"·t1 R \,.. 
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13,0 ANALYSIS GEOMETR.: 
'. At quamvis in priore aoalyfi reaa. gp aggregatum etf.t 

'!1pP~il; k8, ~ fimp~cis ~~~':in . h~c aut~. poiterio~e eft. ca· 

ruinaem differenna: nen 1deo mffem dcbet duplex refo~· 

tut'ió;fed vna eademque ex vtr.1.que aRal yfi con~ipi, quan~ 

doquidem a fine vtriufque retrogradiendo, ad idem prin. 

cipium legitime perveniatur, nimirum.ad terminos ka . .~x. 

xb. ¡xm; feu zm:c,mtllo aao taé\:odifcrimine interillos,ni­

íi, vta.x iam maior, iam minodit,quam xb. 

Hin e mira bilem.affiniratem rec1prscarum-, iam €lata. 

tltmma, i:Un.data differentia quifq~te conremplari porerit. 

QV.IESTIO. 

Datum numerutn 24 in duas partes diviaere,. 

_vt.re.él:angulum fub ipfis fafrum ~quale fu: 
faéto fub ipfarum partium di1fcren­

tia>& d'ato.niunera 2•2 r . 
. 1 

k , g. mx lJ. 
j , 

Vareat a t. 24: & fa v_alea~ 22 I,&·liitt p:1rtes qu~iitx ax.; 

~ xb,quattup _gi~er~'?t~~en~.J. '?'x;fi ~bdivid;¡tur bifariam 

mm. Ergo condit1q elf, vtfi!lt proportionalcs fa.ax. x b. 

z.mx. Repetatur analyfis .. 

ANALYSlS:. 

Sint igiturprop! k'a. : a.t>. xb:. 2111rx:. 
Fiatg" -A- :zka •• ga. ''J 

Ergo dt~pt;& dim.~.P. ga . . ax. x!J .. mx. 
!1-r percomp,of. ga. gx. ;t;b. mb. 

Ergo 
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LI.BE~ I.' · . qt 
Ergo refolutum, & pro mcognrt1s g x, & xb,.mxta expUca-;­
tionem reciprpcarl!m pro p. I.lntrod. ·· 
Habebimus :gb-+ v ~gbg-ga: mb 
Et 1gb- 1/. ~gbg-ga: mb 

;l. . 

RESOLVTIO~ 

D:mtur.tb _.A_ 24-,&ka ,.....A,.... zz! 
Ergo mb ,....,.. ..... I 2. & g.t ,....A .... 45' 
Vnde gb -A- 69,Ú1mmag.t,&.cb . 
Et ~gb -.A- Hi,cuiusquadr. II9ot 

~.,in bm, dl: 'í 40 
Differentiaeft .ó5o,j. 
v'.eft Z)i 
igbeft ~4f 
fumma,& diff. óo.& 9· 

Sunt igítur 6o, & 9· valores iocognitarumgx,& xb. 
Ergo íi xb valeat 9, ax valebit r 'i, & numerus da tus z+ 

divifus eritin I), & 9, quorum differentia 6 n;llllt iplicata 
per numerum datum 22;, exhibebit q), qui numcrus x: 
qualiseft .fu...9:ofub partibus I) ,& ~· vtoportebat. 

ldem profeé.l:o obtinebirur fi pofteriqr ana1yfi.s infticut;1 
fuj.íT~t,in qua gb differentia erat da~arua.t .b, & ~g. 

Erant enim pro p. ag. xg. xh. mb. 
Vnde ~gb+ ~.¡gbg+ag:?tJh. 
Et -~gb+ v.¡gbg+-ag:mb .. 

:Valores erunt ~cognitru"Um xs, &Rxb; 
.. R~!l~ . --
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f 
1 
i ANAL YSIS: GEOMETR: 

• 1' 
,·ti' J ' 

.bantur ab - A-. 24,&-ká' .-A.- 22! 
Erao mb·- A...-. 12,&.ag· ...... ti..- 45 
y;de gb_ ......A.-· 2 1..d~ff. ínter ab,&ag .. 

. ' 

Et· 1gb -A-· 10 1 e¡us.quadr: 1 IO'. 
2 . ~- 4 

. ag inmb 51o _ 
S:Umma 6so~ 

\t. cíl:· 25l 
ig} .. efi: 1 o' 

, . . • Summa>&di.ff.. 3-6. & 1 S· pro 
1ncognms xg, & xb: erg9J1i..xb valeat I), ax· valebir 9· & 
oumerus.z.{divifus.erit Íl1.9, ~ I).. vtantea .. 

. . 

• • .... .t •• ._ ( o , ... '1. .. "' 

-- ~ - .... 1 \. 

. .. 
.:. 

.. 
• <::..· . 

.. ' . ....-

"': / :. 
(' q ... -

... J • PRO· 

.. 
' 
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. PRO"POSITIO VI .. 
' Úatam reéfam ad fééfam fn b, & e vtcumque1 Yide li. • r · · b & n. P .Greg. tterum 1ecar~ mx m ter , c,vt re~;.wngulum ~ s.r;n 

ax b ~q ualc ftt dxc reébng«lo.Hoc cíl: vt un.l.1. 
únt proportionalcs ax .. xc. xd. bx. prop.6-fc 

Sint igit.prop: 
Ergo comp.E.P. 

a· bx e d 

ANALYSIS: 

ax.. xc. xd. bx. 
a c. xc.. bd.. bx .. 

Ergo foli.ttu m, cunrpa'teat fic di vid end~m elle in x. in data . 
racione M ad bd. 

CONST: E'TI. DE'MONST:. 

t ~1J'J.l. 

Dividatut be in xin mtione data·; 11cad bd·,. vt finq)ro-: 
poitionales u. xb.. bd: b.-<,.vmle divi~erunt' etianr propor ... · 
tionalcs ax: xc. xd. bx. Q!9defat fa:cíéndum~. 

Q_V:tESTIO> 
D atum numcrum 8. ita in duas parte.s· divk-:. 
de re, vrreétangúlum fub vna parte, & aggre- ·· 
gato ipfius partis,& numeri' da ti 12 :equa'le íit . 

reétangulo fub altera parte,& aggregato 
.eiufdem partis,&.numeri da ti+ 
• Va- · 
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.ANALYSIS GEOMETR.: 
12 .&. 8 

j}X (; d 

_V alcant be 8. ~tb.u. & ca'.if..&·fint partes q1:1:Eíit:E bx, & 
x-t.-Ergo conditio eft, vtrefrangulum a.xb, refrahgulo .dx.~: 
fit'xquale. 

Sint igit. 
ErgoE.P. 
Etcomp. 

ANALYSIS . 

.axb - A- dx..c 
ax xc. xd. bx. 
ac. xc. bd. bx. 

Ergo folururn,curn pateat numcrum datum be, ideO: 8. cli­
vide.tdum efie in ratione data AC ad bd. 

RESOLVTIO. 

Si 32. (aggregatum ,.e,& bd) dat .8. (b,) 12 (bd) d.abit 
3 (pro bx) vel fi 32 dat 8, a e zo dabtt 5. pro xc 

Sunt igitttr parees qll:l!!itt 3 & ) . narn fi ipfi 3 . addatur 
u componetttr 15, & refrangutum fub 3 , & r 5 . .crit 4.). 
& (i ipíi) addatur 4., conO:ituetur 9> & reétangulumfub 5, 
& 9 erit etiam 45, vt oportebat. 

SCHOLION. 

Htec eadem qttd!Jlio iu his terminispropon.i pote~ 
rit. 
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r 
LIBER 1 

Q.!:tatuor n_umerus proportionalcs· exl}ibere, 
vt fumma primi, & fecundi fit 20 , fecundus­

& tertius differanr .q:, & fumma tertij, 
& quarti componat 1 i~ 

a bx e a 
Expooatur·quxli&ct rcéta tU, qure valere intelligatctr 

zo, dLvif.-tque in·x íim ax, & ~r, primus,.& fecundus. Po. 
natur alia·cd,.qux valeat 4: ergo xd erit tertius. l\matur 
al! a bd,qux valeat T>z: ergo quartns erit bx, & folum retl:at 
proportionalesfacere 11x. xc. :d. bx. Repetatur analyfis. 

Sint igit. prop:·. 
Ergo comp.E.P: 

' 

ANALYSIS .. 

ax.. xc .. 
ac.. x"··· 

xd. bx .. 
bd.. bx. 

Ergofolu~um. No.m curo bdvalcat 1 2,& cd íit 4>erit be. s; 
quidividendusericin raticncac:~.dbd,ideftzo ad 12, & 
venient 5. & 3· pro xc, & bx, ideíl:pro fecnndo ,& qn~.rto,. 
vndc primuserit I),& tertius 9.& omnes quacucr I). 5 ;9. 
3,.quiafsignaras conditiones fortiuncut.. 

• 1 

J ¡ o 

. . 
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136- A.t~,fl.YSIS .GEOMETR. 

PROPQSIT!O VII. ) 

·natam i·eétam ·ira fec;:are, yt reétang.tilum fub 
.tora,& fegmento miriore requale fit reél:angu­

lo f~ab maiore fegmento, & differentia 
vtriufque. 

a m x .b 
.i : : 

Prb . . :Sit data_ab di~i?end~ in x,vt pcricur, b~fecetur in m,~ 
Jnt'fo~ ·e.nt.z~.'< dJtfcrentl:rfegmemqrum t~x, & xb , vnde cond1-
. ' t10 ent, vr reé.hngulum íi1b ab,& xb ~quale fitrettlngulo 

íi1b ;;x, & zmx, vel vt lint_proportionales ab. 2mx. ax .. :'(b, 

·" " A N "' A L' Y S 1 S. 

ab. 211tx. ax. 
mx. ax. 

Sintigit.prop. 

Etdimid.primos 

Ergoper,c01rtp.E.P. .á1~~ - : .ax. : ax. 
Et:go folutum. 

xb.. 
xb. 
,ab.1• 

.. ) 

. 
' 

' .... . . ... 
' J' 

CONST R. ET .DÉMONSTR."' 
' . . :.f. 

Bifecetur ab in m, & inter am , & ab media inveniatur 
~x. Dicof.1étum. 

Sunteoim ex.confl:r. proportionafes arn. ax. •x. ab, & 

per divif a m. m·x . AX. xh, & dupli<;ando primos ~tb. H >X. 

ax. xb:crgo re6bm:.ulum fub tota ab,& fegmento minore 
xb a:quale eric reé\:a~g\-1 to fub fegmen ro maiore ax, & dif· 
fe¡enti~·rriufque zm:"C. Q.!od-erat faciendum. 
···- - AL~ 
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L IBE R J. 

ALITER . . 

Efi·~ data abdividenda,&c.Bifccctur in m, & fi1ppoila~ 
tur x~ tpfi ax xqualis, quo poGro cric b::; diil:ercncia feg­
mencorum ttx, & xb, idefrxz.>& xb. 

Sint igit.prop. 
Ergo per comp.E.P. 
Etdimid.primos 
Ergo folutum. 

a m x IJ z 

ANALYSIS. 

ab. bz. 
ab. az. 
am. .ax. 

ax. xv. 
ax. ab. 
ax. ab. 

CO,NSTR. & DEMONSTR. 

Sccetur .tb bifariam in m,& Ínter ,rm, & Gb media inve~ 
niatL•r . x. Dico-fattnm.Ponat;Ur xz•ipfi n~"' xqua]js. 

Q¿oniam igiturex conftr. funt proporri01u!es am. a~:. 
r:x . . tb. & duplic:mdoprimosnb. az. ax.ab , &pcr Jj;y}f. 

ab. bz. r.x. xb: erit reébngulum fub tora ab ~ &. fegm.cuto 
minore xb xquale tefraúgulo fi.tb fegmento mm ore a:<, & 
ditferentia vtúufque ~z. ~od e~t Í;iciendum. 

S PRO..; ... 

,. 

.¡ 
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(,~ ANALYSIS GEOMETR: 

YideC~t 
roti;Re· 

PROPOSITIO VIII. 

'!Jatdinu Latus rcperire, a quo ahb.tis· duo~us datis la--: 
de re(ot. teribus,. refidua confiitutam in ter fe ha- ·· 

&comp. beant rationem .. 
q .pag. 
452· b e x mpq 

Sint btcra data 11c, & rb, r:.1.tio data·mq ad rnp, & fit lattts 

qu:x:íimm ax: ergo refidua.enmt bx ,& c.~. 

.S.it1t igit. pro p. 

Ergodivid.E.P. 

Ergo folumm. 

ANALYSIS .. 

bx. 
bé. 

ex .. 
ex. 

mq.. mp .. 
pq. mp. 

CONST .. ET DEMONST. 
Fi:mt proportionales p:¡. m p. br. ex. Dico ax die la tus 

Cf!Xlitum,quiacomp.erit v.t wq aJ mp, i~a.b.t: ad ex. ~od 

facere.oprJltebat .. 
N O T A. 

Bi·evius quidem res- expediú potcfr. 

Nampofito quJ!Úto t:mquam.conceffo , hoc 

efi vt fiant proportionales bx.ex.mq.~njJ. refo­

lutio patet, cum:manifdhun fit ad datam dif­

fercntiam bt·.i:eéb s effe.invenicndas bx. ex. in 

ratione· data'mq. ad'mp. Qyod per fcholion 

,E!Op.2. huius facile obtinetur . 
.. · · PRO-· 
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L I ' 'I~ E R · 1. . 

PROPOSITIO IX. 

Seéb linea rcéh in duas partes vtcumque, a 1- r idr R. 

tcrutram earum ita ruríi.1s pa!.'tÍri in d.Ltas P. c:_Lad-
• 'VIff tt 

p::trtcs, vt omncstres partes hnt pro- ¡m)p.I 
7 

Portionalcs. t 'b 6 t 1 • .e • 

El1:') d:!.ta 11c vtcumque 
di 1rifa in b, & fit be divid~n­
da in x,vt fint proportioria­
les ab. b:c. -'''· 

ANALYSIS. 

Sint igit.prop. 
Ergo per comp. R.P. 
Ergo folurum, 

¡' 
tliJ . 

. ab. 
bx. bx. x.c. 
.ax. bx. b.c. 

COI STR. ET DEMONSTR. 

; 

a s.r;,t 
cat.l. I. 
prc-p.7J 

Ipfis nb, & be rcciprocx inveniantur ax, & b:c, qmrm11 
dilf~renria lit ipf.-ta b,hoc d t fiant proporcionales tt b .ax .bx. P l'cp. 1 .' 

bc,&perdi,riJ:eritab ad bx, vt bx ad .-.:c. Q!1od facere Intrud! 
oportebat, 

SCHO~ 
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. 6 .1~ . ANA:tYSlS GEOMET~ 

S.CHOLION.. 

Eodem modo fi. reéta.ab elfet div:idencL1,vt 
fint proportionales·ax.xb.xb . .bc •. 

Sint igii:nr·prop: 
Ergo comp. E.P. 

ANAL YSIS."' 

ax. x /J¡. 
al·. . xb. 

xb~ lic~. 
xc.. be. 

Ergo folutum, & patet conftnté't:io, &' &monll:ratio , & 
etiam obvium ell: , quod Ít 11b minor fuerit in· hoc caíu, 
quam be proportionem e! fe minoris inxquali.mtis, maioris 
vero Ít maior.fuerit, qu:nn dopla, & 011'-rllnO =equalitatÍS . fi 
dupla.fuerit. 

PR.O·· 
..J 
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L· r B' E R :C f4.l 

.P·ROPOSITIO X. '?id e B:. 
P.Ztrr.c 

D .n d' 'd I' d {j ~-1~ UDZ GtD atam re\;.tam IVI · ere, vt a· ta ata 1t tnl:(klla .!> • 

ínter feg~cntum maius, & ditferentiam ':~mafn· 
vtriufque. mhzim. 

g·-- tom. 2. 
B·rob.zo a X b z, 

Efto dividenda data ab in::, & fupponarur x:::. fegm<m;.· 
to maiori 4 x ;-equalis, qu:ue· bz difterentia c:rit fegmenro­
mm ax, & :-:b. firquedatag, q~tx inter ttx, & bzdebeateffe 
ptedia. 

~NALYSIS. 

Sint igiturpro¡;>. ax. g. g: hz:. 
Ergodl.tplíc.prin1os E.P. az. 2g. g. b·T' ;..,J,• 

Ergo fclutum. 1 

CONSTR. & DEMONSTR. 

At data m g, & ipfius di.lpkun e ~g)'reciprocx ÍllVenian-· 
rur 11.:::., & bz, quarum differentialitab,& bifecetur tu:. in x •. 
Dico f;¡él:um. 

Cum enim ex confrr. fint propdrtionales 11z. l'g. g, b!"-:· 
enm~ dimidiando pr.imcs,etiam proBortionales ax .. g. g.bz,. 
~od faciendum erat. 
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PROPOSITIO XI. 

:n-tam reél::tm ab extrema ' ac media ratio~ 
nc fecarc in x. 

LJ\ , 
-s-- a .:>.:-- ti 

t 
A N AL Y SI S. 

Sint igit.prop. ab. ax. ax. xb. 
Fi:l.t pa .-A ..... ab. jJa. 
Ergo per comp. E.l~. pa. px. ax. ab. 
Ergo Í:'">lumm 

CONSTR. & DEMONST. 

Fiat p.1 ipfi a.b:equalis,& eidcm reciprocx inveniantur 
P
1

rop. Id. p.-c,& ax, quaru ... 'll d ifferencia fit p.t , idefr ipGab. Dico 
t~lro • fua . . .u.um . 

. Cum enim ex coilfh.fit ,'M adpx' vt ti X ad .1b: erit pcr 
di vi(p.tJidefr abad ax, vt ax ad xb. Q:od facere oporte· 
bat. 

SCHOLION. 

E e ce propojitioítcm celebrem, qttce apud Ettcli­
dem, 
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LIBER l t 
J' J_. t • 1 • 4 3 
uem; fl.:r attO S muttos per comparatJ011em· plano-· 
·rurn im;ofttta demonjfrattw , per proportÍ011ales 
taHtttm expeditam. 

Eadem f aáfitate iti.VC1tietttr tota,dato altero 
fegmmtOt'ttm 

D ato ü:gmcnto maiore. 

Effo d:lt:t 116 fegmentunrmaius, fitque invenienda tot; . 
. ax divifa in bexr.·enu,acmedianticne. 

ANAL YSIS~ 

&iilt igit. pro p .. ax.. ab. 1- ab.. bx. 

Ecce in·limine ipfo analyfeos problema refolurnm.Nam 
fi darx ·ab inveniantu¡;reciproG::e nx, & bx , quarum di.r"fe-· 
ren~ia íit ipfa r.fj: eritvttcta J!X ad fegmentum.maius."b,ita 
.idem ad fegmentum müms-xb, vt opOltebat. 

Dato fcgmento minore. 

Sit tandem dat:t ab fegm~nmmminus, &fit invenienda. 
tota:.ax divifa in.b extrema>.ac media:ratione •. 
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tH .ANALYSIS GEOMETR: 

a b e x 

ANAL YS I S. 

Sint igit.prop. 

Fíat be ..... A_ ab. 

Ergo divid.E.P. 

ax. ux. bx. .ab. 
be. 

.ab. .bx.. ex. be. 

Ergofoturum.Nam G·ipfi ~tb inv.eoiantur recip.roc:l! bx; & 

c.\:, ... quamm differentü fit be, idefi:ipía r.b , hoc eH: ú fiant 

proportionales <(b. bx. oc. be: erit compon. ax.ad bx , vt bx 

adbc, ideftad ab? vt oportebat. 

Semper e!egantim per proportioua!es ., qttam 

1-;er compa,ratio1z.em p!a11orum (o!vi:m· , Clt :.1~./ieri 

¡;ot~(l, quoduis problema. P lacet tamen propo/i­

t!tmper.li.b.2.el. enoc/.rtre , licet 1Jonfit id ipfim; 

htútJS !oci. 

ANAL YSIS. 
Sit 
Ergoaddit.b.tx erít 

ldeí\:perz.z.el. 

Etfi~atpa ..... A-trb· 

-Ergo ~olutum! 

axa ....... A~ abx 
axa +bax ,_A;_. abx + bax 

aba 

axa +pax -A- ab~. 

~ON-
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L lB E R I. 

CONSTR- ET DEMONSTR. 

Fiat pj ipíi <~b xqu:ilis, & inveni~tur ax, cuius q~taQ.r;1.~ Pf: 5 .' 
tum cum re8:angulo pax., íic xgual~ gu.admto a_b. l)iq-? Imrqd,_ 
faétum. · 

Cum eniru quadratum a.~ c,.um rc8:í\ngulo pax , idell: 
b~~tl!qualefitquadmtoab,fi\'ercé.bngu1is bt~x , & abx: 
ent fubrraél:o reébngulo.bax, quadrarum tt,~ xquale rec·. 
taagulo abx. ~od faclendun~ em~. . . 

PROPOSITIO XII. 
YiJe R, 

Ad duas rcél-as datas, aliam in propor~ion(! P. c/tt• 
harmonica invenire.. 'ViÜ ad 

prop.I 7 

SIT INVENIENDA MEDIA. 

a bx t 
Ad datas a(. ab lit invenien-

<lamedia A>l in proportioneharmonica. . 
Pro portio harmo11ica ro1tjlitttitttr , wm t1'Ílmt 

tenni11ormn ita .fe habet primtts ad tet·timn , vt 
d~lferentia primi , i;;~ftctt11di ad dijfe.r.mtiam fl-:: 
ct.mdi, r/:7 teYtij. 

Sunt igit:ur termini. 
Et: diff-ercnt:ix. 

' 1 

a,c_. ax. ab. 
xc. hx. 

Et:go c~nditi_?>Y.~ !int prop~ ac. ab,. :;c.. 

T 
~ . 

t~b.(ut~ 
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1_46 ANALYSIS GEOMETR; 

ANALYSIS. 

Sintigit. prop. ac. av~ XC. VX'~ 

Ergo foiumm, cum patear be dividendam e[ e in x in ra~ 

tione ¡;c. ab. 
CONST. ET DEMONST. 

Dividatur be in x in. racione u :td be, vt íiatproportiona•· 

fes M. Ab. xc. bx-. Dico ac.ax. 11b e!fein proportioneharm~ 

ni ca, quía extremi fimr,vt dúferentix. 

SIT .JNVENIENDA MAIOR .. 

a be x 

Ad datas Ac. "b fitinvenienda maior 11x in proportione 

harrnonica .. 
Sun~igit. termini ax.. ae~ ab. 
Erdifterentix ex. be. 

Ergoconditiovtlintprop. ax, ab.. ex. · be. 

. ' 

p~y. Ergo foli.ttum,cuntmanifefrum . .út ad data m di.fferen-

,.. h 1 ti:un.ar, reéb.lS eiTe inveniend.as ~tx. ex. ir:t rat_ione r. b. be , vt 

.,, o . ~ b b . d'ffi . 

P 
· unt prop.ax: a .. ex. c,.&erunr.exrremt,.vt 1 _erennx. 

ro; z.. · · 

lh+ius. 
1 

• 

.SIT INVENIENDA. MINOR. 
. ; 

.. • 1 • • •• 

. 
a x - · b e 

. : ... . .. 
. Ad datas:ac .• 1b iitínvenienda 1Ílinor 11x in proporcione 

Jíarm~ca. 'f' 
' · · - Erunt 
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Eruot termini. 
E~ ditfcrentix. 

LIBER I 

ac. ab. ax. 
bt:. xb. 

Ergo conditio vt lint prop. ac. .ax. be. xk · 

Ergo folutum. Patct caim reéb.m ab dividendam erre in X 

in ratione ac. b.-, vttinr proportion:tles .!c. ax. be. xb. Im.que 
cxtremi enmr vt differemix. · 

SCHOLION. 

TresfuJJt prtecipttte proportiones, fe u medietd.; 
tes, de t¡túbusfit 11JCntio apud Authores, r;¡ide!ice~ 
Arithmetica, geomet1'ica, & harmo11ica, qtúbus 
alias addiderttnt Antiqtti., afias Recentiores, om­
ues vide1·e .licct in lib. 3 .Co,l!eflionmn Pappi Ale­
xandf·ifti. Cum autem dive'l'jitas oriatur .ex di­
verfi"s modis ¿·omparandi ternÚ1JOs,& diffe'rmtias 
inter fi: arJalyjis 11q(lra r¡ttamcumque medieta­
tem eadem [f!cilitate , qua hamwíúcam cxpedi­
vit, expedir e poterit. 

PRO"' ~ 
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148 ANALYSIS GEOMETR: 

PROPOSITIO XIII. 

Datam rcébm ita fe ca re, vt fegmenta, & alía 
reéta data proportionem harmoni-

cam confiituant .. 

Dato fegmcnto maiore. 

a. 

Sit pruño datum fegmentum maius ttr¡, & fit data.ab di. 
v.idc:.Jda in x, vt aq. ax. xb ftnt in proporrionc harmonica. 
Bifecetur·ab in m,& erit zmx differentia fegmentonun .c.t"j, 

& xb.per·prop.¡ .Introdué\:ionis.. 

E,nmt igitur term.ini 

E e differentix. 
a-e¡·.. ax-.. xG. 

xq. ztn).'. 

Et condirio,.v.t íint prop. aq. xb.. xq.~ wzx~ 

ANAEYSJS.. 

~intigit.pro~ aq_· fj' 
. X . •. xq: 21nX~. 

Fiar be ..-.A- 2.111{: . be._ 
Ergo dupl.& dimid. E·.p: be. 
Erper compof. Iic .. 
Ergo folurum. 

xb: xq: 
XC.. XCL· 

CüNS'FR. & DEMONST ; 

mx .. 

Ji~t ~·dupla da~~ a~~ifefraq~te ab .in 17J, íp!is be , & m_~r 
. - . 

rea-. 
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L 1 B E R l~ x+9 
reciprocx invenianUJr xc, & xq, quarum differencia íit q,c. 
Dice faé\:um. 

Sunt enim ex conft.proportionafes be. xc. xq. mq. & per 
divi( be. xb. xq. mx,& dimidia~do,& duplicando 4tj. xb. 
xq. zmx. videiicet extremi, vrdifferenti:-e: ergo aq. 1.». xb• 
enmt in harmonica proporrione.Q!ccl erat faciendum. 

Dato fcgmento mínore~ 

g a mxp b-

Effo data pb fcgmentum mi nus, & Ílr dataab <:iivi.dend:t 
in x, vt lfx. xb. pb iin: in proport~one h:trmonica. Bifecetu~ 
11b in m, & erit ~mx differenna fegmcntorum ax, & xb.; 
prop. 7 .lntroduél:ionis .. 

Erunttermini.. ax. xb~ piJ. 
Etdifferemix,. zmx. xp: 
Etconditiovtfincprop:. ax. pb-: zmx. xp ... 

ANALYSIS: 

5intigit.prop. ax. pb. 
Fiatga ...... .-t- zpli. . ga: 
Ergpduplic.&dimid.S.P. ax. ga. 
Et comp.. g.x.. gfl .. 

mx: 
mp .. 

X.P·· xp .. 
Ergo folutlun1.& roanife.fta confrruétio,& demonftratio:. 
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ANAL YSíS GEOMETR. 

D.ata media. 

a g m qx b 

Si:: tandcm cl~.e1 .1b divid!!nda in x , & iir data qb medu. 
Fia: ag eidem qb xqt1alis. 

Erunt cerminí. 

Et differenti:i. 

ax. qb. xb. 
fcu ag. 

gx. ·qx. 
Et conditio, ve fint prop . . ax. xb. gx. 

AN A L Y S I S. 

Sint igit.prop. ax. xb. gx. 
Etdivid. ~:mxt" xb. gq. 
Et dimid.anteced. mx . xb. mq. 
Ergo per comp.E.P. mx. mb. mq. 

tp.:. 

r¡x. 
qx . . , 
qx. 
mx. 

Ergo folumm, §r in ipfa an:tlyli ordo patet c<;mO:ruétionis, 
& deírton{h-átiorlis ,.cóm fatis' perfpicmu;r~ fit ,e,q rlnpl::tm 
eífe ipíius mq, proptetea,quod r-b bifeéb. fit irt7n ( vt zH1x 

ditf~rentia íit parrium Ax, O.u:b.) & ~g fafra fit ipfi qb X• 
'J.uaLis. · 

. . " ... .. : .,;rt . . .~ -- .. 

PRO--
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· · L 1 B E R. l.' 
.~ : . . ... 

, . 
· .. PROPOSITIO XIV~ 

Datam reél:am ac dívifam irt · b, rurfus fecare 
ipx in ter b_, & e, ita vt ax ad duplam 

bx fit vt i pfa.bx ad xc. 

Qloniam igicur fieri debent proporcionales ax. z bx .b~: 
xc.fiat.>.:::-duplaipfiusbx;&pbrertia parsab; & bq tertia 
pars be. ad quod nos. vrget an:tl y íls. 

1\NALYSJS. 

Sint iginu· prop. 4Jf~ 2bx. hx .. xc. 
Hocéft: xz. 
Ergo percompo( E.P. ax. az. J;x .. be. 
Et trip.artiendo confeq. ax . px. bx. bq~ . 
Etdivid. (l!P,~ p~. . !1~· bq. 
Ergo fo~utui:1_.. 

GONSTR .. & DEMONST:R:. 
' ¡. 

F iat p.~tertia p:usre&::e ttb, &::b-1-terti.~P?S r~-b~, ip~ 
fifgue. ap, & bq reciproc::e·inv.eniantur px ;;&.qx ,. quart~m 
differcnriafit ipfa pq. Dico faétum. Ponarur·xz. dupla lp­
Íius bx, & erit px triens rotius 11z.. 

Cum enim eKconíl::{int proportionales:ap. px .. qx. bq,&: 
C\)J.PpPn-1X· px. bx.bq , & triplicando confequentes· tr.'(~ 

t • l ¿.z •.. 
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... ' 

Ii',: ANALYSlS GEOMETR: 
~tz. bx. lr .. : .cri~_pcr divif. Ax.ad x z, ideft ~~ qupl•:p:~_~x ~ vt 

ipfa ~x.fd . .bc. ~1od (acereoportebat! ' 

SCHOLIQN. 

Eodem modQ proceder e licct fi rcéfa ac di~ 
vi.C'1 in b, iterum dividenda fit in x Ínter b,& e, 

vt íint proportionalps a_x. 3 bx. bx. 2xc • 

.. Fiatpb ...... :._.. ~ trb>&b.¡ ,..... ,\_;be. 
Boc cíl: zipb -A.-.. ab, & zJ bq ...... A_ be. 

ANALYSIS. 

Sintígit.prgpj_ 
Et dimid.confeq. 

Fiat:~z ...... A- Ii bx 

Ergo·per compof. E.P. 

Et pa.rrconfeq.~er z'{. .. 
Etdivid. 

qx. 3bx. 
ax. •ibx. 

xz. 
ax. az. 
·crx. px. 
a.p. px. 

.. . 

·!Jx. · 2XC. 

hx. x~,·. 

hx. be. 
bx. hq. 
qx. bq. 

Ergo folutmn. N eq u e vlla índl: dificultas, vt intelligatur 

zi px. xqualem cfi'e ipfi az, cum z~bx: fit xqualis b:::;, & 

.~~pb ~A':""' ab~vnclc.2!pb,& z~ bx, ide.ft zipx ,xqu:JJis erit 

.tóti a.-;:Et fic.d<:: alijs.: • _ . · 

.. . ' . . . 
• • , , 1 • ... • • 

; .:. -·-· ....... -·· PRO-. . 
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-t I B E ·R L · i53 • , • • - • , ... 1 

j • ¡ 1 • • ,. • ... ! ( • 1 : 1 t 

PROPOSITIO · XV. · · 

D11as reétas invcnire in rationc data .tam di­
rcéta,quam reciproca. 

X y 

,. ¿ · 

f g 

Sint im·cniendx el u~ re8:x 11)', & 11X in rat·ionc direfu 
e nd ·d, & in ra.tione rec i ,proc.t f, e" g: ' · 

CONDITIONES. 
V t fint proport. ay. 
V t iin.t pro p. ay. 

ax. c. d. 
f. g~ ax. 

Q¿,lis ergo non videt rationem clircébm e ad 
d in aliam requalem convcrrendam eífe, cuius 
alter terminorum iit ve l.(, vclg; vel ratiortcm 
rcciprocamf, & g in .a.Jiam requalem rcvo~ 
candam, cuius alter terminorum íit vel e, vel 
d, vt ratio cornmunis il:atuatur , & ex xquo. 
arguere liceat? 

ANALYSIS. 

Sint igin1r prop. -ay. ax. . c.. d. 
Fiant pro p. c.d.g.p. g. p. 
Sint etiam prop. ay. f g. ((.X. 
Ergo exxqual.E.P. ¡: ax. ax. p. 

Y. ~1~ .. 
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.. .... ... 

íH ANALYSIS ··GEOMETR: 
Ell enim in vtraque proeortione communis ratio tty ad 

g, cu111.J!Í p.fiína nón i~nüe~ihi e~ &.d; fed.~, &p ad com­

parationem aífmnantur: Ergo-refolutum ell problema ex 

fob reduéhone rerminonun ad argumentum ex_ xqualira­

te,·hoc dl: vt in vtraque proportione duorequales termini 

exiíbnt ira difpoúti, vt inter reliqu~s fi~rit pofsit compa­

r~tio.ln ipfl igicur amtl yú patet coníhuého,& demoníl:ra­

no. 
CONSTR. & DEMONSTR. 

· F iat vtc ~q ~ itag ad p., & inJ(1rf, & p media. inveniamr 

ll.'tC, vcautcm dad e ita fiatilx.a.d .1)'. Dico reéhs ay, & ax, 

gux conftruétx fnnt iri rarione e ad d reciprocas. cífc ipfis 

¡;&g. . . 
Cumemme>tconllr.úr.fadttx,vt..-xadp,&ay ad 4x, 

vr e ad d, idefi; ve g ad p: erit ex. xqualitate a y ad g , vt f ad 

tt x ( coinmunis r<ltio ax ad p.) Duas igitur reébs trJ, & ~~-~ 

exhibui'inus,&c. ~od úcctcoporrebat.. : ' 

, 
1 SCHOLION .. 

1 

Vt ex ~qualitate r~tionis comínode argu-

méntaí:i liceat; :fi~c:ttia ilOtandá.occurrunt. 

~rimum e!;t.íingulas propoitiones iq fe refol­

' !endas:dfe, ii iam refolutre non fuer in t. Sc­

cundum,ex commoda reduél:ione alicuius ra­

tionis,communem. rJtionemíl:atucndam c{fe, 

:íi iam coníl:i'tuta non fit. Tertium ~fr, vnam 

tantuni.conditionem carum,q';la's inventre li­

nere habcre de.bcnt,dernoníl:randam cífe,nam 

J:cliqui pcrtinent a.dcónfrruq:ioncm .. 
.. " f -

,.. - ~ 

~. ~ 1 
Hínc 
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, · ·· L·. I B E- R I , , 
Hin e n:1át~it'dl:um fit ·; a'rialy.úii1alítcr 

alitcl·iníHtui ppffe. ·.~-: ·· .- ·. · ···· • . 
• . ' .. · - • • .;;. .. ~ ~~ "'- _.... •• • .. !. :.. 

A LIT E R. 

\ 1; \ ) 

.,'& 

Sint ¡5rop. · . t!:Y· - . ax .. t. ;t·. • d .. · · •· 
Fiant prop., c-.~. ·h.g. · · · b.' :g. 
Sint etiam prop. ay. f g. ax. 
Ergo cxxquoE .. P. h: · : aj. ay. f 

'Efl: enim communis ratiog. ax. 
- . .. -· -. ---· 
AL I TE R. 

Sine igit.prop. aJ'· ax. 
Eretiam. ay. · f 
FiantprC?p.c.fg:.k. . C. 

Ergoexxqno E. P. k. ax. 
Nam communis ratiodl:ay. c>&c • 

. .. 

c. d. 
g. ax. 
k. 
ax. d. 1 

• l 

Vi PRO~ 
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xs6 ANALYSIS GEOMETR~ 

.PROPOSITIO XVI~ 

.Ad datam reél:am duas reétas in proportione 

harmonica inv.enirc, qure tamen inter fe 
habeant rationem datam. 

DATO EXTREMO JII!AIORE. 
f 

xy /} 
' 

e g 

Sit primo data r.b extremum maius, & ratio data f acJ. g. 
Et fint qu:ditx liuex ay, & i!X. 

ErJnt ter mini. ' ab. ay. ax. 
Diftercntix. yb. xy_ 
Conditi.o vt fL'1t prop. a !J. ax. yb. xy.: 
~ond.irio vr fint prop. ay .. a.x. f g. 

ANALYSIS •. 

Sint igiturproJ!> .. 

Fiatbc -A- ab .. 
av. ax. yb. xy. 
be. 

Ergo ve I .ad I.iraagg:& E.P. ab.. ax. yc.. ay. 
e d · cp j' ve etram "· · . ay.. ax.. •.. g. 
E.r'goexxqual.E.P.. g. f aB: yc. 
Q.tia comrnunis ratio e!l: a-x ad 11J. Ergo folutum , cum 
punélum y fit:.deteoninatum. · 

CONS· 
~ . 
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LIBER I. 1)7 

CONST. ET DEMONST. 
Fiat bdpíi ab xq ualis, & vt g ad (ira abadye, & ira ax 

ad a y. Dico· reébs· a y, & ax ,qua: con(huél:x funt in rarione 
datafad g, eífe ad datam abin proporrioneh:trmonica. 

Cum enim ex con(Hit r.b, ideft be ad y e, vttJx ad a)': crit 
convert. abad y.b, 'l(tl!x ad xy, & nltern. ~b·ad ax ,·Vt jb ad 
xy: ergo ab. ".r-nx proporrionem harmonic:un conftituenc, 
cum fint extremi, vt clitrerenrá. Duas igitur reébs, &c. 
Q!od erat faciendltm. 

DATO EXTREMO MINORE: 

b yc z 
f 
g 

Sit fecundo data ab.extrenmm rniims,ratio data f ad g,. 
& qu:ditx line~-e az, &.a)'. 

Enmt tennini, az. Ct)'· ab. 
Díffercntix. y z. hy. 
'condirio, vtfintprop. az: ab. _yz. ky, 
Condirio, vrtintprop. az. ay. f g. 

ANALYSIS. 

Sint igit.prop. tl"' ab. JZ. by .. -'· 

Fíat be ,_A_ ab. be. 
Ergo vt Lad r.i ta diff:. az .. ab. Ct)l. y c •. . . 

f . Sed cti:un S.P. az. ay. g. 
Ergo ex :rquo E.P. f g. ab. y c. 

Q1ia communis r:ttio eíFaz ad ay. Ergo folutum, &pa<et 
~nftruél:io, & demonfrracio. 

. ID· 1\1~. . ..f.l.. 
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! 5.8 AN.ALYSIS GE0~1E.TR. 
•. 

DATA .MEDIA. 

;¡---;¡¡¡-¡-¡;-z 
f 
g 

Sic ~:tndcm dat:1 11b n1edia, r-J.tio dat:l. f ad g, & re8:x az, 
& 1.x imt, de quibus qu~ritur. 

Erunt rcnnini. 
D iffcren ti:'l:, 
Conditio vt íint prop. 
Condirio> ve fmt pro p. 

az. ab. ax. 
bz. xb. 

az. ax. bz. xb. 
az. ax. f g. 

AN AL Y SI S. 

Sinr igit.prop. ·(lZ. ux. bz. 

Bifecetur ab in m. 
Ergo ve I .:1d r.ira diff& E. P az. ([,}(. ab. 

per 7 · E di · d · d l · . a~. ax. am. 
l ntrod. t n11 1:111 o v tunos. 

Sed etiam S .P. az. ax. f 
ErgoexxquoE.P. f g. a m. 

xb. 

2111X. 

mx. 
g. 

mx. 

Ergo folumm; & patet conO:ruCl:io,'& demonltratio. 

SCl'IOLION.· 

Si1JÍi/iterprocixle;tdttm erit jit ratio data jit 
~ r,qcipro~·a .. 

Sint 

© Biblioteca Nacional de España



LIBER I. 

~ ···---·- __ .... __ ... 

h a xy b e 
f 
g. 

1)9 

Sínt inveniend::e du::e reéh Ay, & ax-ad datam ab,exrre­
mum maius, in proporcione harm.onica; reciproca: tamen 
datisj;&g. 
Erunt termini. ab. ay. ax. 
Differenti::e. yb. xy. 
Condit. vtíint prop. ab. ax. yb. xy. 
Condit.vt fimprop. ay. f g. ax. 

ANAL YSIS. 

Sine igit.prop .. ab. ax. yb. xy 
fjat be ....... A.- nb be. 
Ergo vt I .ad 1 .ita agg.& E.P .. ab. ax. JI C. ay. 
SedetiamS.P .. ay. f g. ax .. 
Fiant prop. ha.f g. ab. ha. al. 
Ergo ex ::equal.E.P. yc. ay. aJ'· ha. 
Et comp .. ac. tl)'· hy. ha .. 

Ergo iolutum, & patet conO:ruétio,& demoníl:mtio. 
Eodem modo ji datum [tterit ext'remum mi­

mt.s, ve! media,qtur om11ia,u'e excercita11di volttp­
tatem. Jhdiojis adimam, coJJjtllt'o i11digéjla nlin-· 
quo. 

PRO-

© Biblioteca Nacional de España



16o ANALYSIS 'GEOMETR: 

PROPOSITIO XVII. 

rit!e ~atuor reéhnl1m continue propcrtiona­

Fran c. ' ·]ít'l.m dato aggregn.to, tum r.::xtren:aru.m, 
rietM" tum mcdiarum,Úngulas cxhl-
in.P_(m- .ber<.;. ..... 
domcjo-
labo. 

X 7J y 

Sítdata rc.:l:a <~b ag~regatum med~:trum ,&data be ag­

~rcgatum cxtremarum. Oportet 1gmrr ipf.1s "b , & be ira 
kc~wc in x, & ;•, vr íint conrin•:tt: proporricnales yc. o.:. xb. 

by. Hoc.eft, vt íinr prop . .rc. a.v:. xb.& criam .:."'. xb. by.Sup· 

ponamr v.1 ipíi yc xqualis, vnde vy toti ~te xqualis crir. 

ANALYSIS. 

Sint ígit.prop. y c. ax. ax. xb. 

Jdeft ·va. 

Ergo comp. E. P. vx. ax. rtb. xb. 

~int criam pro p. ax. xb. xb. by. 

Ergo per cornp.E.P. ax. ab. xb. xy. 

Exxquoig.E.P. vx. ab. ab. xy. 

Ergofolutum, cum o.ggrcg:~.tum cxtrcm:mm1 vx. & xy.íit 
ton ac xq uale. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Inveniatttur i píi ab reciprocx reéb: h, & k , qu:u-um ag­
gre-
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· ~ --· L J B E R·.: I. --·- _-.,::r:6:r 
gregatnm .fit tota a e, & dividatur ab in x in ratíone 11 ad ttb-, 
ponanturque X'!/~~ xy jpª~ h;;~~k.~:E<j;~l~les, vnde xquales 
er.unt va, & yc. Ü!CO Jc. ax.. xb.by. contmu e elfe propor• 
uonal.es. . 

Cum .enim ex.contrdit b ~ ideft v.x ~d ,o:.;v;t 11b,a.d x};
3 

erit divid.va,ide!l: y e ~d.ax, vt ax ad xb.Ei1: auten1 ex, cónf­
tr. 'V X ad ab, Y t abad xy: ergo ex'xqL1o a.x ac{ x'b ~ri:t 'Vt -r.b 
adxy,& l.ad r.vt differe~tix;hoceft: aX ad~b,vtxbad-by. 
lgttnr contüme proportionª.les·.erunt jé. ax.. xb: bj. f~od 
facere oport.ebat. - · 

·- .:CORQLLARIVM . .. 

I-I;inc 1?-lanifefium .nt aggregat~ eífe pró<. 
ponionalia; ea, qure ex ·prirna;& fécun_éfa , ex 
fecunda, &tertia,a.rque ex tertia ., & quarra 
conflantlu:, cum oíl:eñkre íint pr9por;tionales 

.-reéhe vx. ab. x11. . , .· ' . 
'./ ¡), 1 • " 

'QYiESTIÓ. 
1 • ~ ~ . •• . ' . .. 02:.Iatuor numerorum contmue proportwna ... 

iíum fumma primi, & qaarti eil; q .. ,_.fumm:z 
vero fecundi,& tertij 8. qu,rer:r~w·_.) 

tudino·uli. ·. ·-. -' . ... .o - ·' ¡. -

.. ' • ~ r X OPE..; _. 
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J6z. :AN.ALYSIS GEOMETR~ 

OPERATIO. 

D.atur fic ,_.A- rz: 
Et ab .-A- s; 
Erg9. a e -A- zo. omnes quatttur" 
Et fac - A- ro. quadr. xoo .. 

:tli-A- 8. quadr. 64 .. 
DitE 36 .. 
V -efr- 6 .. 
~ il(. I.Q •. 

Summa 16. pro 'V X. primo,& fecund. 
Piff, 4.· pro·xJ4- terrio, & quarto. 

litx .... A~- 16.-. 
!fb ,_A...., 8 ab: 

~· z-4-:-da.t 8 .. 
t~b •. 
8.dabitz1'protertio. xb. 

Ergo 1 j pro fecund: 
Et w.3 pro primo. 
Et I! pro qnarto. 

Sünt igitur quatuornumeri continue proportionalesro-!. 
t~· zli~,de'l.uib.usq~xrebatur .. 

.AL l A. 
' 

· Summa priini,' & qum~ti efr 1 o, fumm::t-fecun ... 
di; & tertij 6. qu:truntur finguli.conti­

nub proporti~males .. 

OPE-
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. LIB E R l 

{)PERATIO. 

:he ,_.t._. IO 

.Ab ..... A ...... 6 
Ergo .ac ._.A,..... r6 
Et -~M -A..... 8 . quad . . -6+ 

4b -~..... 6 quac}. 3.6 
D iff .z8 
·n [il- ! . v .e ~ z \ . 1· 
.{ac .8 
St~mma 8 +zll 7.proprim.&fecund; 

_Diff B- z v 7-protcrtio}&quart, 
8+ z V7. · 

ab. 6 
Ergo fi -i·-4-:-+-,-z -.-.,-¡_.-dat .. 6 .quid ~6? 

V.elfi. 1 +- v 7· dat 3 qtíid6.? 
Elev.per 7- v J.per¡-v7 

V ~l fi •P datz 1 ·-3 v' 7.quid 6? 
Velíl 7 dat 21 ~3 V_7-ql:'!id r ?d~b.iq-~ v 1,protert: 

E~go 3+ ~ v 7 pro fecun: 
Et s+-x; v 7 pro primo 
.Et 5-1; v 7 proquart.: 

Sunt igitur quatuor nu.¡neri _continue proporcionales , ~ 
quibus qu:tritur. 

Xz EXA..: . . 
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ANAL YS{S GEOMETR~ 

E. XAMEN. 

4- 3_, 3¡¡ 4 
; +- I 7 V 1 3 +- 7 V 1 3··--7 1 ; --- 17 17 

;v el 3 )' +- II '17 21 +- 3 v 1 2 r ---3 .¡ 1' 3'5 --- rr i1 7 
z.t- ·- ~ 1/ 1 2 1 + 1. '' 7 -~-!::.:.1 .¡ 7_ .. 2 r +- 3 .¡ 7 

73)+-z3r vt 4F + J)VJ' 441--:-~vf ' J3í--Z-3I .... VJ 
~-- :n r --- 10-) V 7 63 +- 6~ V 7 6'3-·-63 V 1 o-2 3 I + 10.-) .¡ 7 

504r--+ rz6 .-¡ 7' ,.....A...,....fo-4 ~ r:z:6 V7-, 5o.;.7 rz&v 1..-.1: ..... 504--l~ó v 7 

l 

. . 
-

Er.g p cum.reébngnltm1Ju b .primo,&· tertio ::cquale fit 
quad.r <)oto fC:c;t)!}dl, & reétaiJgulum· fi:tb . fecundo & quarto 
zqualequidratÓte:ri:ij:-éontinlie proportionales erunt iu-
v.enri numeri\ · 

PROPOSITTO XVIII~-

_Qgatuor· reffa rum :conti.nue proportiona--· 
lium d-ata _diffe1:entia tum extremarum;, 

tum media~·um,úngulas. inve--
·,-· . . ' 

. ' lll:t"'e;. 

b. c x J; 
. ' 

Sir data·ac differentia extremm:um,.& data bc-diffe~ent.k't\ 
medi::uum, fir ax prima, v1:1de ex erit q u arta; íii: by fecunda,_ 
& cy eri~erti.~,.&~mi2-~'~~:1t.twr: ax. '4f cy. q:, c¡~;¡as con ti~ ·. 
nue proportionales oporret facere.{ \ . . ·. 

Supponamr bz ipfi·A•'< a:~1alis, & erit x.z:. ipíi ab etiam, 
a:q~1 afis .. - ('. . ' 

...;. t . .... CON-
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L I B ~ R r. 165 

CONDITIONES .. 

Vt fint pro port .. ax. by. !Jy. cy. 
Vt fint pro p .. by~ cy •. cy. ex. 

A N AL Y S I S .. 

Sint igit.prop. ax. by. by. cy .. 
I-deft bz. 
.Etdivid: yz. by . be. cy.-

Si m eriam prop •. by. e y. cy .. ex. 

Et conv. by. be. ey .. xy. - · 

ErgpexxquoE. P .. yz .. be. be •. xy .. 

Ergo folutum curo xz furt1ma cxtremarum y .c. , & xy fit 

ipfi ab a;qualis.. 

CONSTR. & DEMONSTR:. 

Ipfi be rec.iproc:-e inveniantur dux refrx m,& p, quarum 

fummafit ipfa .:b, &ve m a~ be ita fiarb;•ad cy, ponantur- Vide 

que yz, & xy ipfis m,& pxqmlcs, vndc xz,& Ab, nec non Scl:ol. 

bz,&Axxq~aleserun.t.Dic.oAx.bJ.e1. ex eífeinconrinuaprop. z,. 

analogia: 
h11i11s. 

·Cum enim ex.confi:r.íii:m,ideíf yz ad"bj, ytbt:ad'q:. 

erit comp bz ' · idefr ax ad by, vt by ad cy (:ve opottet. ) 

R urfus cum.:)'z,ad by íit vt be ..,.d·cy ,, & eriam ex conítruél:. 

Gtyzadbe_,vcbcad.xy : ericexxqj.tO by ad' cy, ve be ad 

xy (ratio .communis yz·ad be)& I.ad 1 . ve di1ferentixjhoc 

éft ÓJr.id CJ,..Vt CJ ad ·ex, ·Vt oporoet,-eontillHC igit~lf · pitoppr~ 

tional.eserunt ax. bv. cv. ex. nuod erat faciendum. . 
J 'J ~- CO· · 

1 
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166 ANALYS.IS GEOMETR: 

COROLLAR1VM. 

Hin e patet diffcrenti<lS effe pmp0rciona­
lcs pámre, & fecundre, fecundre, & tert:i~, at­
quc tcrtire,& quartx, cum oücnfre únt pro­
portionales yz. be. xy. 

PRO·POSITJO XIX:. 
'<l.Yatuor .reél:arum continue pro2ort'iona.~ 

li\lm dato aggregato tu m prim<e , & fe­
.c,und~, tum terti:-e, & quar.ta3 

:íingulas invcnire~ 

a x b y e 

Sít ab aggregatum prim:l!;& fecund.~ , & be tcrtí~ ~ & 
9.uarrx , & omnes quaruor conrinue proportiona~es fint 
IIX. xb. bJ.)C• 

ANALYSIS. 

Sint igit.prop: .ax. x'b. xb. by. 
Et comp. .ab. xb. xy. by.~ 
Sintetiam prop: xb. by. by. yc. 
E,r.percomp. xb. xy. by. bc.-
ErgoexxquoE.P. ab. xy. xy. be. 
Ergo fi inter ab, & b~ media inveniann· cq , ipfi regualís 

erit xy,. 
'Eranc 
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E'rant aütetn .pro p. xb. xy •. hj •. /;a,, 

Jdeft. cr¡; 
Ergo agg. vt 1. ad 1. xy. bq_. hy. he:. 
fdeft. Cíf. 

Ergo fólut1.1m, 
~ 

CONSTR. ET DEMONST.R:: 

. Inter ab, 8t be media inveniatur?q, & vt cq ad 'bt¡ ·ir:diát 
fiy ad bc,ponaturque -~ 1pfi cq. xq ualis. Dico.n x. xb: by. y c •. 
effein continuaanaiQgia. 

Cum cnimexconftditcq,.iddhy adbq, vdy ad be:· 
erit xbadcq, ideft ad xy,vt by adhc(}1oc e(Fdlf[ vt r.:ti I.)­
& per divif.xb ad.!by, vr by ad yc. vt oportet. 

R urfus cum xb ad xy fit vr by ad be, & ex conftr. fit .e~ 

ad xy,vt xy :;.d bc:erir ex a:quo abad x b, vr xy ad.by. ( com· 
nmnisratio X1'· be.),& divid. ax·ad xL, Vt xb ad by,vt .opor~ · 
tet. ~atuor igitur,&c. Qitod faciendum e!·ar: 

COROLLARIV.N[ 

P'atet aggrcgara cffc pr-oportion:llia ilHr 
qure ex Rriina,& fecunda; ex fecunda, & ter!. 

tia, atq~lt .ex tenia , & quarta conficiuntur, 
cum oíl:enfre fint proportionales ; ab: xy. be. 
Qg.od etiam in antecedentibus manifoíl:Bm 
fuit:. 

Eódem mockJ proceditur. datis diffe.rmtijs .. 

. - - - - -
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:t6S ANALYS1S GEOMETR: 
. . 

.PROPOSITIO XX'~ 

Datas reétas ab, & be fecare in x, & y, vt ay ad 
xc fit vtfadg, atquc xb adyc vth 

adk. 

a x · b y e: q . 
.f g 
h k 

!. 
CONDITIONES. 

Vdint prop~ oy. xc. f g. 
Vtfintprop. xb. yc. h. k. 

ANALYSIS. 

Sint igit:prop~ ay. XC. f g. - . 
.E e ctiam. xb. y c. b. k . 

be. 
• 

Sivefifiat cq. 
Ergoagg.vt I :ad r . XC. yq. b. k.-
Vclfi fiat g. l. 

ErgoexxquoE.P. ay. yq~ f l. 
Ergofolurum. · 

CONST. ET DRMONST . 

. 

Fíat vth ad k ita be ad cq, & itag ad !,dívidatur tt¡ in y 
jn i'atinne'fad 1, & fiat ay ad xc, vtfadg, vt petitur. Dico 

!'b ad) rJ effe vt IJ ad k. ~un~ 
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L I B ~- R L ro9 
Cum enim exconftdit ayadyq, vtfadl; & ffJ ad xc,vt 

fadg:.ellit•exa:quoxcadyq,-vtgad f,idefl: vtbc ad cq, & 
quía ditferentix funt vt vnus ad vnum, erit xb-:J.d JC, vt be 
ad a¡, ideft vt .b ad k, vr petitur. R eébs igirur ab , & be di~ 
vifimus,&c. Qgod erat faciendum. 

SCHOLION. 

. Si prius qua m analyfi.m aggrediar:is, prre­
fcriptas conditiones perfpexeris , fatis tibi 
obvium crit, terminum xb ad terminum xc 
reducendum eifc , vt ex requalitate rationis 
arguendo, punél:um x extinguatllr, qucmad­
modurn nos perfecuti fumus. Sed notare 
oportet íimili artificio tenninum xb ad tcr­
minum xc revocari potuiífe, vt i<lem eveni­
ret, & ita íimiliter tenninurn ay ad terrninunl 
yc, vel y e ad ay con vertí de buiífe, vt punél:um 
y prius evanefceret. V nde manifefrum fit ana­
lyíim aliter, & aliter 1nfritui poífe. 

y PRO~ 
~ 
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170 ANALYSIS GEOMETR:. 

PROPOSITIO XXI .. , 

Datas reéhs ab, & be ita divid'cre ii1 x, & y,vt 
únt proportionales ax. xb. by.yc, & 

etiam,ay ... xe:g. h. 

k a q X b 
h 

J e 

A.N A L.Y SIS~ 

Sint igit. pro p..' ax. xl/ . by. y e. 
Ergo comp.E.P. ab· .. xb. bt·. J IC, --::-. 

Sint ctiam .prop. ay. XC •. g. b. 
Velú fiat ac. qe. 
Ergo ditf'vt r .ad I. yq. r¡;c. g. h. 
V el ú .fiat. !Jc.. ka._, 
ErgoexxquoE.P. r¡x-.. ka. J.· h. ab. 
Et :agg. vt r. ad ·r. qb. kb: . x!f. . ab~ 

CONSTR. & DEMONST' ... t .J. . ·--~ ... 

F.iat vt g ad'/; ita" .-te ad qr, S-r ita be ad k~ , & vt qb · ad kb 
ira xb ad:ab, & itaycadi1c. Oicofo.frmn. 

Eftenim ex co.n{h."b adxb, vt bc-ad yr, &eritdivid. ax 
;:~d xb,vtty ad yc, vt oportebat. Sed etiarn ex conftr. eft· qb 
ad kb, vt xb ad r.lf,& q~1ia differenti~--e fnnt vt vu:.ts ad :vnum,. 
erit q.:-.<ad. k.-t, vt xb ad ~b. Erat aucem r.b. ad xb, vtbc ad yc: 
ergoex:equoeritycad qx, vtbcaclka, ideftvt 11c adqc. 
Boc.e.ft'( quia differentix funt v~ vnus ad vnum) axad xc, . 

ve. 
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:L I B "E R I. 'I rrx ·\·t .:-cadqr, idcltvtgad b, vt oportebat. Reébsigitur ab, & be divifimus,&c.Q!od fac!endumerat. 

SCHOLION. 

Si rcéhg minor cífet,quam.rcéb.b, punc­tum q·ante punttum a caderet , & opcn:io eadcm cífet. 

PROPOSITIO XXII . 
Duo latera ~xhibere, ita vt fi. ah vtroquc da­tum dematur fegmentum, refi.dua fint in data 

ratione; reél:angu'lum vcro fub ipfis refi­
duis requale út dato .plano. 

a Ú X y 
g-­
b­
k--
l-

F a8:mn iam et'ro,fuiítoque htera qu:dita ay, & a.'( , :1-q~ib:Js íi dematttr fegmentum datum ab, reíidua enmc by, & bx, qu:c data m rationemg ad h obtine:mt, reél:angulum vero fub ipfis xquale exhibeant dato quadrato k. 
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17z ANALYSIS GEOMETR. 

Sint igit.prop. 
Fíant prop.g.h.k.l. 
Sed per condicionem 
V ndc enmt prop, 
Ergo ex :x:qual.E.P. 
Ergo foluwm. 

ANALYSIS. 

hy. bx. g. h. 
k. l.­

by ~ bx -A- k:k. 
by. k. k. bx.-
1. bx. In'.. k. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Fiatvtgadhif.lkadl~& inrerL,& k me0-ia inveniamr 
bx, vtaurem efr hadg ir:diar bx adby. Dicoa1, & A.nec­
ras elfe qua:fitas. Si enimab vrraq ue darum demarur feg­
mentum ab, erunt rcírdux by, & In;: ex confirué'tione, vr g 
ad h ( vt petirur) five, vt k ad l; fcd ería-m ex confh. 1 ad b.-:,. 
efr vt bx ad k: ergo ex. ::equo erit by ad 1:., vt k ad bx ( com· 
munis ratio b.~ ad t:) ergo rcétangutum fub by,& bx;xqm· 
le erit quadrato k ( vt pctitur) Reétas igitur ·exhibuimus 
A-J,& ax, &c. qttod·erac facicndnm. 

PR OPOSITIO XXIII. 
w~ . 
Rm~ld. buo latera reperi.re, ita vtvtrumque ah alte­
'_J'!.;~;o. ro datum fegmentt~m accipiens ad.rcíi-
3 ~ duum conilitutam habeat 

ranonem., 

Sint 
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LIBER I 113 

x a lJ e q y f h 
. g 

Sirit da.t:rreift:r ab, & be, & oporteat invenirc reéto.s xb, 
& ty, ita vt fi reéta ,vb a reéta kr lcgmemum accepcrit bc,fic 
compofitv:cadrefiduam cy,vrfadg. Si vcro reé.h by a 
reé.ra xb íegmentum acceperit lfb, fir compofira "J ad rcli­
duamxa vtg ad h. Ergo. 

CONDITIONES. 

V t fint pro p. xc. 
Etctiam ay. 

cy. f g. 
xa. g~ h. 

4NALYS!5. 

Sintigir.prop. XC. CJ- .f.. g. 
Sivdi fiar • at. t:q. 
Ergod.iifvn.ad 1.&E.P. xa. ~IJ· f g. 
Sinrcriam prop. f!)'· xa . . g. b. 
ErgoexxquoEJ?. b_ f qy.. ay .. 

· Ergo folumm~. 
CONST. ET DEMONST. 

Fiar vtf adg,i.taM ad c1•,& vt JJ. ad f iraqy:ad IIJ( hoc eff 
. vt differentia, quajfuperat h,ad ipf.-tm f, it:t.cq ad "Y· ) E e 
fandem ve e: ad hita ny ad X/t. Dico faétum . 

. Ell: enimexconftr.•yadxa,vtg.adh,vt~tirur, & 
euam ell:·vc h adf ,ita qy ad ay: ergo ex :rquo ent X lf ad qy; 
vcfad·g,ú.yevcacadcq, & guia clifferemr:x! íi.mt Vt: vnus 
ad vnum, erit xcadcy, vtf'arJg , vt petitur. 'Reétas igitur 
exhibuimus.xb, & by,&c. ~od oportt:bat facere. 

! , . · , seo-
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174- .ANALYSIS GEOMETR~ 

S.CHOLION. 

ln hoc problcmatc nil aliud determin:m­
dum apparet, nifr quod reéh f maior dcbcat 
clfc,q uam rctb. h. 

. . 

PROPOSITIO XXIV. 

Dat~s reéras ab. b~.:. cd.fecarc in x.y. z. his co:ñ­
ditionibus . 

.f g. 
jJ. q. k. 
h.. J. m. 

- ·- ---:-- ----;-
a x bqyc zdp 

CONDITIONES. 

V t fint pro port. ay. xc. f g. 
Et etiam xb. cz. p. q. 
Necnon b t. l l. z. JCi . '). . 
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LIB' E R f. 

Sint igit. pro p. 
Sincetiam pr.op .. 
V el fi fianr prof>. 

A N AL Y S l S. 

ay. XC. f g.­
q .. 
qc .. 
q. 
k.-

xb: e:::.. 

Ergoagg.vt 1.ad r.& E.P. XC. 

V el fifiant 
qz. 

Ex xquoigitur E. P. 
Sint cti:un prop. 

qz.. !lJ'· 
bz .. yd. 

V el fi fiar 
Ergo diff. vt r.ad' 1.& E .P. -.tp. 
Velfiíiat 
Ergo exxquo E.P: q,z. 

ay. 

::-p. 

p .. 
be. 
p. 
g. 
1?. 
h. 

bp. 
h. 

.r 
)··-

!. 
ad~. 

l. 
711. f ­
k. m. 

Ergofolutum_ 
CONSTR. ET DEMONSTR. 

lJ~ ) . 

Fiatvtpadq irabc;tdqc,&iragadk,&vth ad/ ita bp 
ad ad,& ira m adf Deindcdividaturpq in zin. ratioJe k. 
ad 111, vr íint proportionales·qz. zp. k. m. Er cum pun&um 
z notum fit, fiat bz ad yd, vr h ad t, & ~y ad .-:e, vtf'ad g, & 
complet~-e erunt prima)& rerrú1 condirio. Dico etiam eOc 
proporcionales xb. cz. p. q. q\lcd· iCcundim conditionem 
conf1:i~J.lit. 

Cum enim ex coníl:'r. fti: úz :\d )':!, vt Jj ad /, ideft vt !Jp 
acl ad : C!'Ít zp :1d',1J , Vt J; ad f, fivc Vt m ad f ( hoc e[t 
differcmi:e vt vnus ad vnum. ) Sed.ctiam ex confrruét. 
cft qz ad zp . , ve k ad m: ergo ex :'Cquo crit qz, ad' ~ty, 
vt kad f (l~atioc;ommunis-.:::.p. t}J{ fedcxconíl:r. eft ayad 
xc, vt f'adg : igitur ex xqualiratcerit xcad qz, vcg·ad"k 
( Ratio communis .ay .f) ideft ve be ad qc, & quia differen­
tix funr vt vnus ad 'voum: erit xb ad cz, vt bcad qc,ideft ve 
p ad ·q.,vr·per fecundam conditionem requiritur.Keébs igi-. 
tllr r.b_ be. e d. divifimus,&c. quod facere oportebat. 

S.CHO-: 
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.r76 ANALYSIS GEOMETR. 

SCHOLION. 

Eadem facilitate problemata expediri pote­
rtmt , qztando quatuor., aut pltPres t·e{fte di.'Vidm­
dte fueritJt in totidem pum'la incognita. 

QY.lESTIO. 

Datos tres numeros I 1. 7i. 3 ~.ita :lingillatim 
in duas partes dividere, vt fex numeri 

conftituantur his conditionibus. 

V t fi.1mma primi,fecundi, & tertij ad fummam fecundi, 
terrij, & quarti fir, vr 4.ad 3· 

V t fecnndus ad quintum fit vt 3 ad r. 
U t .fu mm a rerrij ,q uarti ,& q uinti,ad fu mmam q uarti,quin~ 

ti,&fexti fit, vt 3 ad 2. 

ANALYSIS. 

Sint dati numeri ab. be. cd, & dividanmr in x. y. z. ergo 
fex numeri quxfiti erunt ax. xb. by.yc. cz. zd. 

Sitvq.ad 3 ítafadg. 
Et vt 3-ad I itapadq. 
·Etvt 3 ad 2 itahad /. 

Ergo analyfis omnino y~ntea erit i.nftiq.t!!nda , '<inde fe-
quens oritur. · 
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LIBER l. 

OPERAT10. 

Fiat ~t p -a.l q ita. be adqt 
ldeíl: vt lad r ita 7 ~ ad :z { 

&.itag. ad 1:. 
[detl: 3. ad r. 

Fiar vt ladhiraad adbp. 
IdeA: .vt 2 ad 3 ira u a.d H 

&irafad m. 
Idetl: 4 ad 6. 

Eíl: autem be _A_. 7 ~ . 
Eft·et2.t ,qc ,_A_. 2. ~. 
Ergo erit lu¡ -A~ ,, . 

Sederat 'bp _A,...... 3 3· 
Ergo er-it qp _A_. .z ~. 

Fiatvtm+ load k itapt¡adq.e 
lddl: ve 7· ad1.itaz8ad4 

' 

Sed qc ,~fi: z ~ 
Ergoeritcz 1~ _proquinro.. 
E-rgo erit zd z. _pro fe~ ro. 

:I'iat vtq ad p.iracz ad xb 
Ideíl: vt 1 a<l 3 iru i ad 4~ pro fecund@ 

Ergo 6~ _pro primo. 

Fiat vtg ad f ~ta x c ad "1 
ldeíhq ad 41ta u ad r 6 

Sed eíbtb u 
Ergo by erit . 5 · pro tertiQ. 
Et yc erit .' :z! pro quarro. 

~ 

177 

Su~tig.ihrr fex qu:iliti nun1eri6I. 4r. 5- :z~ . l~- :z, qaos 
mvenire oportebat. 

Z PRO-
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I)8 ANAL YSIS GEOMETR; . 

. PROPQST:YIO XXV~ 

Prop.zS Ad datam reétam dato reél:iline.o.requale pa ... 
t 79.1. rallelogrammum:applicare deficiens, vel ex-
. ,(.cm. cedcns fi'gura parallelogramma

7 
qme 

li.milis íit alteri pirallclogrant ... 
mo dat.o., 

l 7 / LJ::---1 
-rf' ~ . .., r; .r- ~:;;-/ 
~ ~~ V~ ~ 

PRIMA PARS~ 
Sit pr:imo ad· datam ab applicandum par¡¡Uelogram •. 

mt:~m.axz.xquale refrilineodito q ,, c:!eficienfque paralle~ 
logrammo bxz,qu9d-Gmile fit parallelogmmmo.datodcg: 

. :"}d latuscg inangLtiC? e c.onfrituatur ¡;prallelogrammum 
4.1 · 1 .d mcg ~qualc reéblmeo dato 1' 

.A:N AL YSJS: 

14.6.el. Obxqual.ax.z. mcg.S,P,· cm.. a:x. 
f..6.et. Etob·fimil.bxz.dl.'g.S.P. cd.. tg; 

Ergo ex zquaLE.P. . cm. tlX. 

Ergo foiut~J-m: - · •· 

' ' .. 

xz;. cg; 
·xb·: xz. 
xb. cd. .,_ ~ 

CON· 
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LIB -ER. I J 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Fiar parallelograml\lum mtg refrilinco daro q :cquafe., 
& ipiis cm, & cd reciprocx invei1í~nrur t.x~ & xb, quarum 
li:m ma íit data JI~'· Deind.ein angula :.: xquali ipf.i e pro­
portionaks liant.cd .. cg. x.b. x z,. ( hoc cfl: paral1dogr:Hn­
mum facct•c bx z .. fim il.e dato dcg) compicartl t'qt~c rottH\1 
b 1y . .Díco paralldogr~unmum nx::;,quod ex conft. dc!icie 
parallclogramo bx;!;.fimili dato dcg, :cqualc e P.e reé!-...ilineo 
dator¡. 

Cum cnim íint prcportionales ex c~mfh·. cm. 4X. xb. cd~ 
& ex íimi!ítudine p:;.r:il!.elogrammorum bx::::.. dcg, eJ. cg. 
xb. :•: ::.: erunt CX xqu:tJÍt:ltC proport. cm_. IIX. :<::_. cg ( COnl· 

munis ratio xb .e d.) ergo paraUe'l.ogt:unmu m 11X:::. ±qual~ 
erit pamllclcgrammo mcg, ide!t rcfritineo d:ftO q. ~od 
erar faciendum. 

1 
' • ., 

DETERMIN ATIO. 

Si media inter ci/)& cm maioiforet fcmiírc datx ab,pcrf:. 
pie mí dl: iu xta deternai;1ationem prop. r .Inrrod.problema 
confhut 110 11 pofl~. Vnde fltis fuperque coníbt id ipfum, 
quod.in pro p . .: 7 ._lib. 6. ele m. G!l:endicnr: libet: t:uneu hqc 
tbeorem:t fu lo nofrro refol ver e_,~{ d~m0n(h:tre. 

THEOREMA. 

Omn'iutn 'paraÜelogr2m~~,rum ad .c.amd~m. 
re0:am applié:atorurn,, ?efi.c~cntiumq~IC figu- PJ.:t· 7' 

ns paralldogramnus !fitmhbus,maxmmm 
. ~íl; id,. quqd ~ ~lim~<Jja deferí- . 

.·~ 

•• ' •• 1 • t.. . b.it~:r· . . -
Z z Sint 
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t 
1 

t 
1 
1 
1 
1 

1So ANALYS.l& GEOMEJtR. 

Sint ad?datam 4b applica­
ta duo paralldcgramm~ 
.cxz. acd, parallelogrammlS , 
defficientia. íimilibus bxz. ' ~ 
b(d, DiG:o parallelogr:unmü a\01-~ ¿r Md. fuper dimidia ac def- ·, / 
cripnun maxímum eífe. o m,. ! , · 

niumJ&c. 'Jj . ? 
_/ 

A'NALYSI$.. 

Si igitnr-axz non eft'minus qu~n1 ard .. 

p ide · Sir fieri.2otefr. axz- +~ acd.. 
ax. a'C. +q:~ cd. xz. 
cd. xz. ,..... A.- cb .. x!J. 
ax .. ac +q:. cb. xb. 

urell.. Ergo difloli.Lratio. 
p.ra¡pf Ssd:ob,fimiL bxz. bcd: 
J:~~nd.t- . 
rnmt .in Ergo rano. 

ax/j: +q: acb. lnt:r~d. Et producendb. 

-· 
' -· 

~od'ñeri non poteíl:: crg¡;> refoli.:tnun.eíl: rheorema, cuius 
demonfrratio,..v.e.La .. principio neg~6ve,.vef i. fine afiitma­
ti veit:~. fe haber. 

CONSTR. . . 

Super lfh defcri~acur femicircnlí.ls, & ex. puru..'l:is x, &.e 
j e.xcirenrnrperp-endicubres.~m . .if · • 

IDEMONSTR.. 

Si igimr 11.x.r. rlbn:eft miims quam Ard, ftt mnius, fi fieri 
poteft: ergo cliffolvendo e$t ratio AX ad M maior ratjone 

cilad 
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L 1 B E R. l. 181 
u/ ad .~;:,; fed ob fimilirudinem bxz,. bcd ratio cd ad xz,. x ­
quarur rationí cb ad xb:e~go ratio AX ad M maior erir ratio­
necbad xb: ergo refrangulum axb fub ex.rremis , ideO± 
quadratum:xm maius erit re&ngu.¡u 11cb fub-medij.s ,.ideíl: 
quadrato cf, qt:IOd fieri non. potdl:, ellln xm mínor {;ir,. 
quam rfepe.r t')·3·efem;) ergo axz minus-et:itq_uam aqJ •. 
Q!!od,ofteodere oportebar. 

Vides.?Jegativ'e dllfermdó i_pfmw ~mafyjin1 a­
pri1Jcipio ad.fí11em repetitam ;jéd ft affinnative 
a7'!J1U:re pláceat a fine erit inápiendmJZ. hoc mo­
dfh. 

ATUA DEMONSTR. 

<Cum-igitur-·~txb ,.idea qua9mrtlm xm minus fit. qua m. 
Acb,.i<feft quad\-acnm:if. e I) ·3·elem.) erit diJfolv!mdO ~­
fÍO ax ad.11c minor-ratione cb ad xb; fed~ratio c.b ad xb-xqua·. 
turrationi (dad' x-z e oo . .fimilítudínem bxz. bcJ)ergó ratio 
AX ad M minor ~rínarionecd ad x z: ergo ( produccmdb) 
~txz faétum fuiYexttemis minus edt ttt:d fafro fub-medijs. 
~Jod'oíkndere oporrtiliat. 

) 

¡, " . . 
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ANALYSIS.;GEOMETR: 

SECVNtJc\ ·p ÁRS. . . , 1 .... 
•:O ~ ,, . . . 

' . 1 't • 

Sit fecundo.~td datam a_,b :lgpEc~n--1:.ttl}1 p~r.~ltelog4:a.m­
mtim b.~y _xqu:tle ¡;C.~hiid~o dat91 e verpar;tllélégrám i:n9 
mcg,' q üód ~i ~qu~~e ~t fa~ti.t n}) é~cede"ns Nr~H~l,ógran~' 
.-110 axj, qúod Ii.infte fit p?ír;tllelógrá¡.lliüo &lto "de~. · 

\ . . ' ' . 

Oh xqualit.bxy. mcg. S.P. 
Et ob Gmilir.a.xy. dcg.S.P­
Ergo ex xqual.E.P. 

cm, xb. xy. cg. 
cd. cg. xa. xy. 
td. xa. xb, cm., 

Ergo .folutum. 

CONST. ET DEMONST. 

I píis cd, & cm rociprocx inveniantur xa, & xb, quarum 
difterentia fit data ab, & in angulo x, ~quali -lpfi e , fiant 
pFop.ortionales cd. c.tz.· xtt. xy. ( hcc eft parallclog. facere 
~-"'}dato cdg funile,) Dico par all.bxy ad data m ab applica-

nun 
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L Í Í3 E R I. r8·3 
tu m, exceden[ que parallelog. axy fimili dato dcg,, ~quale 
eífe reéblineo datoq. 

Cum.enim fintp¡;oporrionales(cx. co.nft.}cd .. ú. xb. cm •. 
& ( ob flllti..litudinem a:<y.dcg) e d. cg. X.t .. xy:crunt CX xqua­
litate proportio11:1les cm. xb.xy.cg.( commw{is r;1rio :-c.1.cd.) 
ergp parall.'elogrammum bxy xquale erit parallelcg. mcg, 
idefteJCconfrr.reé\:ilineo dato q. Q!od fa~ere oportebar .. 

PROPOSITIO XXVI.. 
Tr.iangulum dato·~qualc, & alteri dato fúni-: 
. le confrituere. 

Sir inveniendum triangulum xyz :l!qpale dato ab~, & fi~ · 
mile dato dfq. 

Supereamdcm balim 11b', & iotcr p:tr:~.llehs ab, & cg in 
angulo "b'{ xqualidato f, triangulum fiat r.bg,quod ~qua­
le.arit ipG.·ab.c, eruntquc anguH.,bg.f & y. xquafes, 

ANALYS I S; · ~6' . I 7 . . e¡,, 
Obxqual. "bg. x;·~.S.P: ab~ xy. yz. lig;. '1-.6.(/, 
Ob G.m·il,.dfq. xyz.S.P. df fq. xy. yz. 
Fiantprop.b.b. df fq. k. ab~ 
Ergoex:rqual.E.P. k. 
Erg9 folutl.lm •. 

XJ'· 
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ANALYSIS GEOMETR. 
.;. 1 ' 

. CONSTR. & OEMONST. 

Fi:u't proportionates{t¡. df a·b. k,'& imcr.k & bg. media 
invcnicrur xy.ln angulon.utem yxquali dato/ fiant pro­
portiomles df.fq. xy. yz, & iungatur x.z ( hcc <:1ft triangu­lu m facc;.re.•:r:::; Ji:uile dato cifq.) Dico ipli.tm xqb!ale elft:: 
~ro~b~ r 

Cum enim íi.nt proporcionales ex co\1ftr. k; xy. xy. ab,& 
( ob ~irnilirudiaem ~f'q. xy~) dl flf· xy. yz., hoc eíl: k. bg:. xy. 
y ::.: tr.unt ex :-equ.rt. proporrion:J.les ab. xy. yz.. bg ( commu~ .n.is ratio xy. k ) ergv triangt~l:ubg,& x yz., qux circa :~:qua· 
les al'lgLilos btera habent reciproca,erunt xqualía; fed a::­
qu:rlia.ftmt abe, & a6g: ergo triangulum xyz. ipú abe erit x­
quale. Q10d.erat faciendum. 

SCHOLION. ' . 

Si canfl:ituerc oporteret parallelogram-
mum dato xquale,& alter.i datu Ú1níle : ·ex­

_cepto Rominc omnia convenicnt, quía no bis 
perirtde cíl: plm1a ·xyz. abg. aj{¡' triangula ~ a e 
parallelogramma condpere·. 

Pneterea quoniam propd~tU!n problema . . \ . 
po~ 
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L I B E R J, .t8) 
pofitionc; non tarnen long.itudinc rcfoluturn 
efr proptcrea quod quantit.as bg fciri;non,po­
teíl-, nífi a trigonometria petatur determina­
tis gradibus-angulorum. Oportct ideo , vt in,. 
numeris rcfolvi pofsit problema , ad perpen-· 
dicula recurrerc,qu:;e ex .datis latcribus ma­
nifeíb fmnt. 

Inveniantur igirur perpendiculares cl.r¡/; in tt'i:1ogtili~ 
daris abr. 4f'c¡, & trian_guii qu;"e:iiti xyz dl:o perpendic.-ula- P . p 
ris zv. Cum ergo bafes, & altirudines in triangulis xqua- ;o .r9 
libus fint reciproc:-e,& in fimilibus proportiooales, eadein 

1 1

20d. 
f: il . d l r. n ro . a e ttare proce ct ana yus. 

A N AL Y SI S . 

Ob :-equal.abc. ,'()IZ. S~P. 

Et ob fim il.df.1.xyz..S.P. 
Fi:mt pro p. qb. df el. m. 

Ergo ex ~-equal. E.P. 
Ergo folutum. 

. ab. xy. zv. ~l. 
df qh. xy. zv .. 
m. el. 
m. "-Y· xy. ab. 

CONSTR. ET DEMONSTR. 
Fiatvt t¡IJ add_(;itad ad m~&inter rn,& .1b medi~inve­

niatur xy. V tautem df ad xy, 1ta .fiat qd ad x.z, & qf ad zy; 
& qh ad .zv,& faétum erittriangulum xy.z dato dfq fimile. 
Dico ipfum dato abe ~quale elfe. 

Cumcnim ex confr.flnt proportionales m. xy. xj. a~. & 
etÍ;tm ( ob li111ilitudjpem triangulonun dfq. xyz ) df r¡h. 
xy. zv, ideft m. el .. '(y. 2;,V : erunt ex xquo propprtionales 
nb. ,'(y. zv. el. ( communis ratio xy.mJ ergo., t rian gula ab:. 
xyz.,qu:l! bafes, & altitudines habent reciprocas , xqualia 
erunr.~od f.1.cere oportebat. 

Aa PRO-: 

u 
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jS6 ANALl'"SIS GE.OMETR: 

PROPOSITIO XXVII. 

Ex data parallclograml)lO , parallelogram­
múm requiangulum abfcindere,. quod da ti fit 

imperata pars,& cuius latera fint in 
ratione data. 

Sic parallelogram­
nmm d:uum Cl:b , ex 
quo abfcindere o por­
tear parallelogram­
mum J <fx,quod tertia 
pars íit totius ctlb, & 
cuius latera 11x, & ay 
fint in· racione data AÓ 
ad ,(. ' 

F iat Ad tertia pars. 
ipíius ac, & erit par:~.-

1, 6.et. lielogrammum dab triens totius cnb,& ipfi ~quale eric conf 
tiruendum y~tx, 

ANAL YS I S. 

Obxqual.da6.y.tx. S.P. _ ad. ay. ax~ a/J. 
Sed debent etre proport.. ax. ay. ab. g. 
Ergo ex :equaLE.F. o d. ay. fl)· g. 
Ergo folutum. 

CONSTR. & DEMONST. 

In ter Ad,&g media invcniatur "Y> & fiat ax á'd IIJ., vt.W 
_adg.D~c<? fa~um.. : Sunt 
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. . L r B E R I. _ · ¡.~ 1 Sunt enim ex confl:.proportionalcs .rx. AJ. ¡(b .. ~,,··t opor­
te b.ar, & etiam ttd. ay. a_ y •• ~: ergo ex xquo cnt ad ad tty, vt 
1t X :td ,1b. ( C0tnn1UI1iS ratiO 11}·!,·) & paralleJogratnlllUJU 
y1x xquale ipíi dab,idefl: trienti totius ca~,vt oporrebat.Ex: 
dato igitur parallelograH11110,&c.Q!cd-erat 0tcicndum. 

SCHOLION... . 
Perfpicuum eíl: reétam g non maíorem 

reél:a ac dari debcre, vt triangulum abfcindi 
pofsit. 

PROPOSITIO XXVIII, 
Super data m reél:am duo triangula fub ca de m 
altitudine con!l:itucre~quorum v.num requalc, 

alterum vcro fimile iint duo bus datis 
triangulis. 

Super datam ,, b fint conftimenda fub eadem altirud.ine 
dno tri:.mgula axv .. "~Cbv , hoc quidem úmile dato . hfl, 
illud veroxqualedato cfd. 

Demittantur perpendiculaf'(.lm. Et íiraltirudo quxíi.-
ta ay. Et quoniam in triangulis xqua1ibus,bafes, & altitu- pro¡. 19 
dincs fu m re~iproc:E,&in ümilibus proportiomles,in hunc 6 zod 
modum míhtuetu¡; analyfis. It1_~~~ • 

Aa2 ANA-
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t88 ANALYSIS GEOMETR .. 

ANALYSIS-

Ob :tqual.áx.v. e{ d. S.P.. e d. 
Etob.íimil.xbv.hkt. S.P. xb. 
V el fi fiant prop. 

Ergo e~ a:quo. E.P. .e d .. 
Ergo folutum .. 

ax .. ay .. 
ay.. hk .. 

p. 
ax.. xb. 

CONST~ ET DEMONST .. 

.. . 

10· lb • 
!m. 
fg. 
p .. 

F1atp qux íit adfk,.vt hk eflad.lm, ip!ifguep,. & edre 
ciprocx in.veniantur r:x. xb,,quarumflllnma fit r.b .. Super 
xb triang~lum fiat xbv dato h/k.íimile,Íttque i¡;>fius altitu­
do ay..Dico.qn.odcumque triangulum r-x.v fupeu.",.& fub 
eadem altitudine ay xquale eífe dato cf'd. 

Cum enim exconftr.fit cd adax, vt xbadp :T &ob fimi­
litudinem xb:u. Uk-fit x.b ad·lllj,vt hk ad./m,ideft·ex. coníl:r. 
V.t f adfi; erit eic:ec]_~lO. cd ad IIX , , Vt. ~y ad fg ( COmmuniS 
r.atio x.b. p.) ei·gp tciangula.erunt :equalia axv. if'd , cum 
habeant.bafes ,~,altitudines reciprocas. Super reél:am i'gi-
tLlf dat<1m,_&t .. Qiod erat facieridum:. . . 

. . 
PRQ .. 
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.PROPOSITIO· XXIX. 
/' 

Super datam reél:am duo· triangufre· coníH-
tuere fub. eadem altitudine, duo bus da-· 

ti~ triangulis fiinilia~ 

/ 

Super &1tam reéhm ab, fito eadem altitudine fillt con{;. 
timenda rriangula ~~ x, xvb datis cfd. ~Lh fiinilia. 

Demittantm; perpendicula (q.tk.Et Ílt altitudo qu:-efir~ 
11_y: Q.Ioniam igicurin criangulis-fi'milibus bafes , & alcicu-~rap.l¡ 
dines funt proportionales,ira proceder anal yGs. ntrQ 

ANALYSIS. 

Oó ÍJmil.azx.ifJ.S.P: 
'E e ob limil.xb'v.ght,S.P" 
V el fi fiant prop. 
ErgoexxquoE.P~ 
Erg9 f9lutltm,. 

ax. ay. 
xb.. ay. 

e d. 
gh. 
m. 
e d. 

fq~ 
/k. 
fq. 
m. 

(:ON~ . ., 
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1_90 AN ALYSIS GEOMETR: 

JrZ /I/ Á . V\/1& L_Lj . 
a .:-e . -j¿ f ¿f h -7::, 

CONSTR. & DEMONSTR. 

F iatvt !k adgh ita fi¡ ad m,& div idatur t~b in x in rntio­
ne cd ad m. Deinde fup~r ax, & xb trianguhL conCcitu:m­
tur ttzx. xvb datis cf'd. glb. fimitia, titque triangulum AZX 
fub altitudine ay. Dico fub e:idem elle triangulum xvb. 

Eíl: enim ex coníl:r . .tx ad xb, vt cd ad m,&: ob limilitu­
dinem <~z.x . iftl eíl: 1x ad ay vccd adfq: ergo ex :rquo cric 
xb:ld"y,vt:mad/t¡,h:Jccftex conftr. vt '{h ad lk; fed 
triangub xvb. gLb funt fimilia, qHare gh ad 11: deber effe vt 
xb ad altitudinem: ergo ay altitudo erit trianguli xbv. Su­
per data m igirur reétam duo triangula,&c. ~od erat f.1-
ciendum. 

PRO-
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L ·IBER 1. 

PROPOSITIO XXX. 

Triangulum datpm rew vni laterum paral­
Icla in quafcumque rationes di­

videre. 

Sit d'atum triangufum 
r.b e refra xy, lateri ac pa­
raliela, iradividendum,. 
vt tri:wgulum xby tenia 
pars fiti'pG.us. abe. 

ANALYSIS. 

Sir igitur­
Ergo S.P:. 

Sed ob fimíl.S.P. 

Ergoex xqtw E.P .. 
Ergo folutum .. 

xby ,......&,....... ~abe~ 
~ab. xb. bJ!.. be~ 
a!J. be. xb.. by .. 
ab~ xb.. xb. ~ab .. 

CONSTR. & DEMONSTR .. 

Inter ab,& ipfius:tertiam partem media inveniatur xv,, 
ducaturque ipfi ac parallela :<y. Di <::o faé\:um·. 

Cum enim íint propcrt.excoofrr.,.,b.xb.xb:.~ali, & oó fi­
mil. ab. be. xb .. by: .. erunt ex xquo prop. ~ab. xb. by. be (ratio 
communis xb .ab.) ergo triangulum xby triens erit totius .. 
lfbc.Q10d er-at faciendum. 

SCHO-

.r;7 -- _,r--,.. -

l 
1 
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192 ANALYSIS GEOMETR: 

SCHOLION. 

Ex pro p. 1 9.lib.6.elem.coníl:attriangula fi­
milia elfe in duplicara ratione laterum ho­
mologorum, hoc.eíl: vt quadrata ipíorJ..Im la­
terum; vnde quadratum xb requabítur trien­
t i quadrati ab,& proportíonales crunt ab. xb. 
xb. 1ab, & erit ~onfrruétio eadcm,& demonf­
tratio brevior. 

Vtroqzte t-->Mdo expediri poterunt omnes ~-·afits 
ci1·ca div~fi:ottem tricmg uli li?Jeis vni /atemm pa­
ra/le lis .. Neqtte in n: facillima 110$ defi;¡e·ri ex­
pedil. 

PRO-
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PROPOSITIO XX2Cf. 

Data bafe, altitudine, & reétangulo fub 
ribus invenire triangu1u.m. 

cru- r;ide 
Pút:<m 
a.ppm­

,..-., d iml.'l. 

d < ",V 

Efi:o triaqgulum,de quo·qua>rittlr ttxb. Datur'b:llis ttb, 
altitudo be,& re&angutum 4xb Ú1b lateribus:-equa!e poni­
tur.qua<lrato d:Circumfcribamr circulus; cuius diamerer 
ti.: 

ANALYSIS 

· Sint iginir pro p. d. 
S~d per 15 .lntro¿t :S:·P·.. ct~ 
Ei:goex::eqú?E:r:· cb~ 
E'1'go-folutum. 

ax: xb.:. d. 
ax: xb: gk; 
d: d: gk; 

CONSTR. & DEMONSTR:. · 

F.iatvt cb add ita d adgk. Et circadiametrumgk circu­
lus-·dcf:or,lbatur,in quo aptetur ab, & ipú norma lis xy , o::-

Bb qualis 
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.ANALYSIS GEOMETit: 

qualis alritudini be,& iungantur flp:,& xh.Eritigirur reéran~ 
gulum fub l<lteribus ¡¡,-.;, & x b :;:qua le reélangulo fub per­
pendículo xy,idcft cb,& di a metro gk, circuli circnmfcrip~ 
ti.Hoc e(\: ex coníl:r.quadmro d. Triangulum igitur conf~ 
t.ruximus,&c. ~od oportebat facere. 

SCHO.LION. 

Si innumeris proponatur problcma,bifcc­
ta ab in1~t, &gk in q, ducantur aq) & q:x:, pro..! 
trahaturque xy act z~ In triangulo igitur rec­
tangulo amq not~ funt mn, & aq, quare mq,.. 
idcil:yz not<l crit,& quía x_y datur, erit cogni­
ta rota xz, vnde in triangulo· rcébngulo qx:::. 
innotefcet qz, iddl111J , adeoquc nota fient 
fegmenta b.:~feos.ay ,. &yb' & exinde ratera 
trianguli ax,& xb,&c. 

PRO"'· 
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L I B' E R I. 

PROPOSITIO XXXII. 
Vide !t. 

D . } d .n. • d p TIIC-<ltUpl tnangu um ex ato punL.tO m ata · . 
. . d' 'd quet 111 

rat1011e . IV 1 ere. GeMJel 

f 
Sir primo dividendum / /(\ 
EXVERTICE. 

pract. c. 
q .. il.2. 
R.P.Za 

triangulumnbc ex vertice b C!/ {\ ' 
in r:u1onedata .tm:ldmc.Er· ¿~\ \ 
go fi ducatur bm fa8:um erit ' ' 
q~10d pcricur , funt enim \1 \ \ 
tnangula abm, & m be, Vt ba- f.l ,,r -e C 
fes a m,& mc.per 1.6. elem. -~ 1/t " 

EX PVNCTO IN LA TERE. 

Srr fecundo dividendum e:< dato itl .latere punéro d, & 
fit qu::ditalinea d:c. Ergo tri:mgulum dax :x:quari debet 
tri:mgulo br.m, & cum h:tbCJJit communem angulnm ' L'l­
ccra cruntreciproca. ~are fi fiat ve ad adab it:ttUIJ :td .:x, 
& ducacur dx. F aé.l:um crit qucd poftub.rur. 

N O TA. 

rt~g. m 
.(Jeomct. 

P/Jti!f.l1· 

tom. 2. 

prob/.8. 

In hoc caji: confidettTYc oportet cm pojitio ptmc­
ti dati commoda Jitad divijio11em v11ius , ve! 
vtrittfqtte laterttm oppofitorttm, i11 ratione elata, 
vt pateat a;¡ conjlntflio variari pofsit., partes ta­
mm divijio11is.(eíj~,er i1ztcr fe teqtta!es ermtt ~ & 
folutio vnict~. 

EX 
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· r9·6 ANALYSIS GEOMET.lt. 

EX .PVNCTO EXTRA. 

Sir tertio dividen­
dum triangulum abe 
ex dato extra illnd 
punéto d, & íit qux­
fira linea dxy: ergo· 
triangulum 11xy ::e­
quari debetipíi abm. 

6 d · 

Ducatur autem dq , · . . ·" 
ipíi ab parallela oc- f '4 w/ V e 
currens bafi ac pt:O- · 
tratb~ in e¡, vt punétum de u m: tr:.ianguto akconnexionem 
habeat,erunrenim rriangula qdy, & I!XJ fimil.ia, hoc eíl: an­
gulum q angulo ¡; xquaiem facere. 

ANAL.Y.SIS 

ab .. 
qd. 
q.d. 
qy. 

Ob ::equaLabm. 11>'<J. S~P . . 
Fi:mc prop. qd.alúm.ttk. 
Et ob fimil.qdy.axy.S.P. 
Ergo exxquo.-E,P'. 
'Et divid. 
Ergo iolutum. 't.!· 

qa·. 

'· 

. ax .. ay . 

qy. ax. 
a)'· ay. 
ay. ky. 

CONST. ET DEMONST. 

a m. 
·ak.-· 
ay .. -
ak. 
ak~ 

Fiar vt qd a:0..11b itaam ad ak~&· ipíis q;,, & a k recipro·c~ 
in veniamnr•~t)',&'ky, quarum ditferen.tia,fit ipfaa·k, iunga­
turq~te·dy fecans-larus¡~b in x .Di:ca'faél:um. · 

Cum enim ex coníl:r. Gnt proporcionales q.1. ay. ky. ~k, 
& COrnpon. qy. IJ) . IIJ.dlk, & ( ob fimiJitudllleffi trianguJQ;. 

rum 
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L I B ·E R I · '· r97 
rum qdy. 11xy) qd. qy. 11X. tty: eruntex ~quo proportionales 
qd. /IX.tty. ak. ( cornmunis ratio 1Y· ay) hoc efr ex confrr. 
11b. ax. ~ty.ttm: ergotriangula ttbm. axy, qu~e circa commu-· 
nem angulum a latera habent reciproca , erunt ~qualia, 
adeoque vt triangulum r.bm ad criangulum m be, hoc efr 
vt am admc, Ít:l crit triangulum ax_y ad quadrilatemm 
."Cycb. Tri:mguJum igitur t~bcdivifimus,&c. quod facere 
oporreb:1t. 

N o T A. 

E tia m in hoc cafu cotlfideranda: eít poíítio 
dati punéti d, an ipf.'l apta fit , vt fuper iatus 
oppofitum be fieri pofsit con:!l:ruél:io quem­
admodum fuper latus oppofitum ac fa~b e:!l:. 

EX PVNCTO INTRA. 

Sir quartó dividendttm 
tri:mgulum abe ex: ·dato Lll-
tra illi:ld pun8..o d , & ftt 
qu~efita linea xdy. Ducatur 
dq ipfi ttb parallela, & am­
lyfis eodem modo proce­
der vti in cafu ancecedellte. a 

ANALYSIS. 
Ob ~qual.abm.axy. S.P. ab. ax. 
Fi:mtprop. qá. ab. am. ak. qd. 
Er ob úmil.qdy.axy.S.P. qd. qy. 
Ergoex~qual. E.P. qy. ay. 
Et per divif. aq. ay. 

ay. 

ax. 
ay. 
y k. 

am. · 
ak. -
ay.-
ak. 
a k. 
Ergo 
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19S .ANALYSIS GEOMETR: 

( 

Ergo folutum,& manifeíl:um coníhnél:io , Sr demonf­
tratio. C:r:e>erum cum ipíis aq,& fl k reciprocas oporrcat in­
venire tty,& ylc, quartun fimuna.fit ipfar.J:, notand.tm1 crit 
an problema impofsibile fir, an vera vnam, duas;·c fc!u­
tiones admittat. Et eriam vrrumiupcr latus br,vel íi1per la­
tus ~b fieri pofsit conftruwo , quod :l poíirionc pender 
punél:idati, yt in mtecedcnribus cafibus. 

SCHOLION. 

P !urima Jimt huittjinodi proMemata, vt ji ex 
dato a1tgulo per datttm ptmélmn tritmgtt!mn da­
to teqttale ab_(ci11dere oJJort.eret~qtttC OíJJ.íJÍa eodem 
moclo expeditmtttr. 

' 

PRO-
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LIBER 1 

.PR OPOSITIO XXXIII. 
rid! 

Semi~ircuJ:o exiíl:ente ab~ , .& puna? d, def- f:f.Pu': 
cnbere m ac per d femtclrculum,tta vt fi pT9/s7 ducatur·contingens fb :út ipíi tul • · 

requalis .. 

J 
AN ALYSIS, CONSTR. & DEMONST:. 

H oc problema fac ill'imtU11 eft. Si cnim perpendicuTa­
ris excítetur ag ipli t~d ~qu:rlís, dut;tturque ipfi "' par:llle-. 
lag k, fe-c.ms, órwmferentiam in b, & k , & demírrantur 
f€rpcndicubres bj;& k y:. punéta [,~y problema efficienr,, 
qnia defcriptis femrcirculis fll. dy, contingentes erunc bf 
k y, & xq uales ipíi y> ide!t ad, vt petitur. 
Q!.10d 11 a ti maior fueri:dimidio ipfius a e problema conf­

trui non-¡¡offe,pcrfpicuum cfl:, quia eam non caperer femi-
. circulus)vtad primam propofitionem Introd. animadver­

timus, ac propterea hanc dererminationem in huiufmodi, 
problematibGs femper omitrimus. Si autem l!(l dimidio .$C 

fuerit ~qualis, vnica-erir refolutio, fi vero minar duas·acc1 •. 
piet noll:t:r c.:afus. 

PRO--
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ZOQ ANA~YSJS .. GEQMETR: 

~~;am ParallelQgrammo,dato-.abdt:,- a:d.atOl pun-él:o f 
lib. r. re.étam·ducere.f.Yx,& facere triangulum 
prep. .x~y a:quale parallélogra.mmo· 
164. dató·abdc 

M O • - ,. 

Q.wníam igitnr triangu1um.xq :equaridebet parallelo~ 
grammO ad:erit paralielogrammum fub XC> & f_"' dupl.til11 
parallelogrammi ad:quareíi fiat m .1 ipíi a e xqual (s, ~rit pa­
·rallelogtimn:wm fub m<?& cd parallelogramm_o fuG' ,.;;,J $e 
~y xqua1e. .~?mpleatnr par.rllelógran1mum. dfic, & erit .~f 
I,PÍl cd xqual~s. · 

A N · A '. L Y S 1 S . 

Sitigitur · · 
ErgoS.!'~ 

Sé<;i ob íin;,il x_cy:x!.f.S.P. 
ldefl: 
Ergo ~x axiu~Í.E-.-P ¡. 
Etdivid. 
Ergo folutum. 

. xc;ey , ...... A_ . me: e d. 
me. xe, cy. cd. 
xg. gf. 

e d .. 
xe. ey. 

xg..~ XC.• XC. me. 
cg. XC. xm, me.· 

CONS-
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,, .L I B E R I. ítor. 
CONSTR. & DEMONSTR. 

F íat me dupla ipfius .u, & compleatur parallelogram­
munl dfgc, i·pflfqae cg,& me reciprocx Ú¡v1;;niantur . ...:c., &· 
:&m, qu•tl'llm difl:erentia fit tm, & iungarur xf [ecans la tus 
cd in 1'· Dice faauf'\1 . . 

· Eftenim e~. conft. cg ad xc, \1: xm ::td mr,&compón.xg 
adxc, vt xc ad me; fed ob limilimd inem trianguiorum .-.:q. 
xifeCt xg :tdtf, ideíl: ad cd ve xc ad cy: igitur cx::-equalitate 
mead x ; e~it ve '1 ad c.l: ergo par-allelogr:unmum fub x :,& 
~Y xq ua.J.e eritparallelogmmmo{ub me,& cd, & dimidi:m­
do rriatJgulvm xcy p~rallelogrammo ~tbcd. ~od facere 
oportebac. 

SCHOLION. 
Q.yod autem punél:um.f ponatur in latere 

protraélo bd , vel.extra illud parum rcfert. 
N am codem modo procedit analyfis. 

Sir dacum punt\:um/ eXtl"a btt,J.s bd,& fiat.(( ipfi cd pa· 
p~¡ .. ~ 

<h. WC Ll {~) 
e: ~ 

ANALYSíS. 
Sit igit. xc:cy .-A..- mc;cd. ·. 
ErgoS. P. me. xc. cy. cd. 
V el fi fiant k e, [g · 
Scdobfimil.S.P. xc. cy. xg. g[. 

· Ergoexxquo E.P. kc. XC. X C. ~g. . 
, . Etperdivif. kc. xk. xc. t.:-g •. 

Ergo folucum;& nunifefra confrruého ,& demonfrrano. 
Ce PRO-
-~. --· 
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toz ANALYSIS GEOMETR. 

PROPOSITIO XXX.V. Pide R. 
P.Gug .. 
tom. I . 

tib. 3· Ex dato punélo rcéhmducere, qure a ·dato 
pr/}¡.46 circulo fecc.tur in data ratione .. 
de 1'"'­
dratllra 
árcu!i .. 

dj~· -­

A-- ----

Ex: dato punfro .t li't óucencfa rc&a 11xy; qu~ :l dato cir­
culobxy feceturinx, & y,ita.vtax ad .9 fir in rationedara 
gadh. 
. Ex dato pun&o a pcr centrum e ducatur: abcd, & fiat vt 
gadhita amad mtl. 

ANALYSIS .. 

Siilt.igit.prop .. 

36 .. 3
.& Ergopercomp.E.P: 

14.6.,1. Sed S.P. 
· Ergo ex ~qual.E.P .. 

ax .. 
ax .. 
a d. 
a m .. 

xy. 
ay. 
ay. 
ax .. 

am. 
a m. 
ax. 
ax .. 

.md. 
ad . .....; 
ab.­
ab. 

Erg9 folutum. 
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L I B E R l. 

CONSTR . .& DEMONST. 

In ter .tm, & ab media inveniatur .1x,qux ex dato pune. 
to lf circuloüccurr:l.t in x, & producarur ad ¡ . Dico ax ad 
xy elfe n amad md, ideft vtgad !J. 

Eíl' enim ex coníl'r. amad ax,vt ax ad ab; fed 11a ad ay 

ell: vt ax ad ~ b: ergo vt amad ax ita eric ad ad ay, & alteni. 
vt amad ad ita ax ad ay: ergo per divif. vt amad md ira erit 
~x ad xy,quod facere opone bar. 

SCHOLION. 

Qgoniam ab mínima, & ad maxima funt 
omnium,qu::e ex dato punéto a in datum cir­
culum duci poífunt, pcrfpicuum propterea 
efr minimam rationem omnium,qure aísigna­
ri debeant, eifc yt abad bd. 

PRO .. 
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:z-o4 ANAL YSIS GEOMETR; 

PROPOSITIO XXXVI. 

D-ato circulo, per datum in·eo punéhnn rec-­
. tam d.ucere,qure in dato punél:o fecctur 

iíuatione data~ 
.. 

CCircuiüs fjJy lit d:lttls, & 
per datnm in eo p uné"':um lf. 

oporteat re& m ducera .Y" y 
ita vt x.1 a<:l-:y fit in ratione 
data vcg ad IJ. 

Per cenrrl1ln e, & datmn 
puné\:unt A di01metet duca­
t.ur.bd, 

Sint igitur prag. 
V el1fi·fianr 

31·3·& Sed S. p~ 
4.6.el. Ergo ex ::equal.E.P; 

Ergo foluntm. 

A:NAtYSIS 

:ra.. ay. g. h. 
ad. · k. 

!Ja_ XtJ. ay. a~. 
ha. ay.. ay., k. 

CONST'R. & DEMONS'l'R.' 

•.. 'liíafjvtg adh .ita lfJ ad',&J& mterbA)& K me.diainvenia• 
M · 
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. LIBE R L l oi 
tur ~y, qu:t ex punéro dato a circulo occurrat ill'y , & pro­
rrah1tur J •l ad x . Dico x.1 ad &J eífe vt g ad h. ~oniam. 
eRimex conil:r.efl: ba ad ayvuyad·k; &vtba ad tAf ita 
.~lf ad ad: igitur xa ad ~td erir vt ay ad k,& altern.xr~ ad .ry,vr 
11d ad k, ideil: vtgad h,quodfacere oponebat .. 

S"CHOLION. 

~1oníam autem ba maxíma, & aci mini·m:r 
funt onmrum,qure' per datunr punél:nm a duci 
pofiimt,pat~t proprerea maximam ratir-mem, 
q.ure ip.íis;xa, & ay afsignaü poteíl:, cítc v.t bcr 
adad. 

Q.yamvís perpunérum a afi'am reél:am mr 
duccra li.cet ipíi.xy requalem, & in punéfo a 
in.eadem rationcdivi.f:-1m ( nam cum ay, &az 
~qualés fi.anr,. & requales erunt ax, & av,quia 
req'ualitcr d'iífaóunt a centro). non .tamenide~ 
dicend'um eritproófcma duas admittere fo-· 
lutiones; fed vnam tantum,qure pofirione va-· 
riari poterit, quod ctiam in. antecedent e pro-· 
pofuione fieri potefr,& ctiam in alijs multis .. 

FRO~· 
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.:o6 ANALYSIS GEOMETR. 

PROPOSITIO XXXVI!. 
Yilü 
MMi- In dato circulo aptare reecam lineam magni-

11!1mGe- tudine .datam, qure ad datum punétum 
tAidtJm pcrtinl)'at . 
inApol-

0 

/onio ,.~ p 
¡/ iv iv o, """::::::7:..._---~ 
probt. r. 

J?t 

In dato órculo bxc, ex punél:o" five extra , five intra 
dato,oportetreétam ducerc 11xy, ita ve :t)?tata fit'xy xqua· 
lis data: ,. . · 

ANALYSIS 

Ducatur' per centrum , & per d:mtm punéhari a reéra 
abe,& per 35. & 36.3. elem. erunt proportionales r.b. "Y· 
t~x. ~c. Ergo folutum, cum aggregatum,feu differentia ip· 
farum IIJ,& ax fit data m. 

CONST. ET IJEMONST . 

Ipíis ab. ttc reciprocx inveniantur dure reéh linex g, & 
k, quarum differentia fit data m, quando-punétum a ex­
tr~ circulum datur; vel quarum fumma fic ipfa m, quando 

inrra 
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LIBE R I .t.o; 
intra circu lu m fuerit da tu m punéhun d. Ex qltO apterur 
.tyxqualis ipfi g, & producacur. ad x . Dico xy :rqualem 

effedarxm. 
Eíl: enim ex coníl:rufrione Abad~' ''t k ad be; fed ( per 

3)-& 3G. 3.elem.) abad ·'7 eíl: ve 11x ad Út: ergo cum 4J fac­
t::dir xq u:1.lis ipfr .~ : erit ax ipfi k xqualis. Data auccm m 

iamaggregatum iam differemia eíl: ipf¡1rum g, & k : ergo 
etiam i pfarum ay, & ax ~od facere oportcbat. 

SCHOLION. 
Perfpicuum eft datam reébm rn numquam 

po.ífe diametro be maiorem elle ( quia ín cir­

culo maxima eft diameter ).neq u e media pro­
po rtionali in ter ab, & ac minorem , quando 
punaum a intra circulum fucrit datum ( vt 

pa tetcx li'mitatione pro p. 1. Introd.} Potcft 

tamcn alía aptarj ex punao, vef per punaum 
a,qu:re <"Cqualis fit ipíi·ay, vef xy, & dure crunt 
pofiti'oncs; fcd vnica rcfolutio· quoad longiru-· 
dinem in vtroque· cafu. 

IN NVMERIS. 
Sit primo dawmpunfuun extra circlilUJ.!l , valeatque· 

{lb. 18.& M. 'jo,& d·l ta m 2)'. Ergo dnos-numt ros oportct 

invenire;q_uorum differentia lit 2 f recíprocos. ipf1S· l8. & . 

;o. Ergo perprop: 1 .Imroduéb.onis. 
{m. u-~.quad·rarnm 156¡ 
F aél:um fub x8,&)o.. 900 
Su mma· 105 6¡ 
V. eíl:· 3 :<.! 
J.meíl: IZ~ 

, Summa; & differentia 4'i & 10. 

Eff igitun1y ·4).& a,'(":lo,quonun differentia xy efr 2 5. ve· 
opottebat.. Sit. 

© Biblioteca Nacional de España



zo~ AN ALYSIS -GEOMETR. 
Sit fecundo punfrum tt intra cir.cnlum, & va1eat ~b 1 S, 

.& .u.) o & ~ata m.6). Ergo duos m1meros oportet .inveni­
r~,quornm fumma íit 6) reciprocas ipf!s r S & 5~· 

· tm. 3~~ quadrat. ·:r.o!j.6¡ 
;Faétum fub 18 & )O 900 

DifferentiJ i 5 6¡ 
V.eft ;I~i 
~mefl: 3~~ 
.Summa,& differentia 45. & zo. 

Efi: igitur ay ·}'í .& ax ,zo: ¡;-rgo_tota,xy ~5, vt oportcbat 

Vide. PR ·OPOSJT. XXXVIII. 
Mari- D r. ' · 1 ~' 1· d 1· nr$mGe- · ato !C11-11Clí:"CU o ., & recl:l mea a · e Iame .. 
t,ddum trum perpendicul.ari,ínrcr ipí:1m reébrn , & 
inA_pol- <Úrcumfer,entimp femicírculi poncrc lineam 

d
lmuo re · reél:am magnítudine datam,qure ad femí-

tvrvo, , l' l . 
p1,-qbt.z·. prcu 1 an~u tHn ,Pertmgat . 

....Yi 

,, 
Sit 
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L I B E R I. Z09 
Sitdatus femicirculus ttxb,& ad diametrum a6 pcrpcn· 

diculllris cy, <:>porrct ex a'I"eélain duceq~ ·'~)' , i~ vt inter­
ceptaxy xqualis íit rc.:L-e datx m. Ducatur xb, & íimi!ia 
en¡.ot rri:mgul;t11xb, & 11yc , cum habeant angulos reétcs 
¡¡xb,& e,& ll co;nmunem. 

ANALYSIS. 

Ob Gmil. abx.acy. S.P. ab. ax. ay. ac .. 
Ergo folutum, cum differentiainter ttx, & ay debeat :elle 
data rJJ. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Ipíis ab,& a e dux re&1: linexreciprocx g , & k im·e. 
n: •• ntur, qmium difterentia út data m, & ex a aprewr ay 
xquatis maioriipfantm k, fecans circumferenti:un io .-:. 
Dico xy :rqualem efle datx m. 

Cum enim ex ccn(h.íit 11b.ad g vt k, ideO; IIJ ad .1c,8rex 
limilitndinetriangulorum .1xb,.yc, fit t~bad :rx,vt ay ad ac, 
~qu:lles eriam crunt -''-'•, & g; fed in ter g,& k diftercnria dl: 
refra ,,,:ergo etiam inrer 11x,& ·'Y· Pofitaeft igitur xy X · 
qualis datx m. ~od facere oportebar. 

SCHOLION. 

<t:ta.ndo diameter protraéb. fuerit, fatís 
obvium eft o¡nQibus,minimam,quxinter cir­
cnmferentiam, & perpendicularem interijci 
porc.(t,-ipfum eife fegmentum be. 

. Dd PRO .. 
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no ANALYSIS GEOMETR: 

PROPOSITIO XXXIX. 
Ex dato puncro in-datum circulum r~élam 

ducere, vt reél:angulum fuh fegment1s 
~qualc. fit dato plano. 

cJ:-----

Ex d3.to punéto .1 in datumcircnlum,r:~:d reél:am o por~· 

tent clucere axy, vt reéb.ngul11mfub fegmenris ttx.xy fitx· 

qu:tlerefungulo fubdatisg,&c /;, ,vel,quodidemeíl:, vt 

fint proportion;tlcs g. ax. xy. Íl. Ex tt pe( centrum e reél:a 
ducatur.abcd .. 

ANALYSIS. 

Sint igir. prop .. g. ax. xy. b. 
Sive fi fiant prop, ab .. ax. xy. a m .. 

Sed per 3 6. 3 .el.S.P! a d. ay .. ax. ab. 

ErgoexxquoE.P. a d. ay. a m. xy, 

Er vt r .ad 1. ita di!fer. a d. ay. m d. ax. 
Ideft. vtfupra. nx. a} .. 
E1'gO folmum ... CONS 
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L I B E R I. 2U: 

CONSTR. & DEMONST. 

Fíat vub ad e ira h ad ~tm,& in ter md,S<: ab media inv<> 
r~iatur ax, q~•x protrahatur ad )'· Dico filchm•. 

Cum enim íit ex confu. ;r.dad 11x, vux :'\d ab , & per 
36·3·~l.adaday,vtaxadab:eritcx:rquodad~y, vt md 
ad 11x, & quia vt vnus ad vnum ita funt differcnri:r , erit 
.ttdad ay, idefi:t~x ad ab, vt am ad .'lfJ' qu:1,rc ·reé:bngulum 
axy reé.l::angulo bam, ideLHub g, & h erit :rquale.Qpod f.1.­
ccrc oporrebar. 

H oc problema excogítavit, & fecundum 
mcthodum noíl:ram in prrediélum modnm 
refolvit D. Michael Hycronimus H ernando 
iuvenis ingeniofifsimus, & rerum Mathcma­
ticarum peritifsimus, amicus noíler charifsi­
mus,& manifefl:um efi reélangulum fi.1b datís 
g, & h minus effe debere rcélangul9 dab , vt 
confrrui pofsit problema. 

Dd z PRO-

' ' 
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~u ANALYSIS GEOMETR. 

PROPOSITIO XXXX. 
Dato circulo, datifque du<:>bus puné'tis, five 
extra,ftve intra: illum: per data duo punéb. 

circulum defcribere,qui da ti circuli pe .. 
ripheriam.bifarimn fecet. 

Sitdatus circulus,cuius centrum1,d<ltaque tlnt punél:a a;.& b,Ji\re exrra,five1ntra:illum. Oportet éifculum def­cribere ·~~y~ b·, qui dati cirwmfe~:entiam bifáriam fecet in Y> & z,qtia propter reéb 7::. tranfJ bit per centrun1 q. Et dufrareéta.Ad circulum.G1'b fecabit in x .. 

.ANALYSIS, 

In circulo eyd. S.P:. 
3-J.:rt/. Etin circulo ayx. S.P:. 

Ergo ex :rquo E.P. 
Ergo folutum, 
• 

cr¡; yq: 
aq. yq. 
aq. cq. 

qz. qd. 
qz. qx. 
qd. . qx. 
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LIBER I 

CONST .. ET DEMONST. 

Per q centrum ex vtmvis datcnun pun&o 11 refra du-· 

catur uqd,& fi:mt.proporti:onales r.q. a¡. qJ. qx.Per punéta 

~urem x .. a. b .. circulus.dcfctibatur r.~b, fccans pricrem in 

punéto y, ex quo Fer q ducatuneéta r~tz. Dico circulum 

11xb in pur.étis y, & ..t. bifariam. di vide re circumferentiam 

<::irculi dj,ri e á. . 
Cum enim fint proporcionales (ex confrrnél:ione) aq. 

u¡. qd. qx> & ( quiafe.interfecant incirculoa·xb) ne¡.yq. qz. 

qx: erunc ex xquO'proportion:tles a¡.yq. qz. qd:ergo reél:a (X mm: 

J'9:z: erit in circuio dato cyi, & tranliens per centr.um q bi-·31· lzb, 

fariam dlllidet peripheriam.~_od erar f.1.ciendum. 3.e/. 

Ad huitffiiwdi proh!ematttmJoltttio7mn no11. 

pat·urtriuvat co?ttemplatio pro p. 2 3. /1;trod:~c7io~ · 

nis,i11 quem ji11em ipfam·ibi·tradidimtts. 

PRO-

- ·- _.. --- --- ----~ 
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214- ANALYSIS GEOMETR.' 

PROPOSITIO XXXXI. 
-
Dato triangulo abe, ex dato extra illud pm1c-

to d rcuam duccre'dxyz,Íta Vt intcrccp­
tre xy, & yz fint in ratione data 

.111 adp.. · 

Ducatur drs ipíi be para1lela, hoc efr angulu m d :m gu lo 
z xqualem facere, & ex punéto x ipli ttb parallela incelli. gatur x ·v. 

CONDITIONES. 

Ex condit.S.P. -m. p. xy. yz. 
V el perz.6.el. vb. bz. 
Ob fimil.dgx. xcz..S.P. dg. gx. cz. XC. 
Obfimil. abe. xw.S.P. a c. be. ax. vb. 

- ANA-

'-"- - - ~----
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LIBE R 1. li) 

AN ALYSIS. 

Sint igit.prop. m. p. vb. b'z.__, 

Ereriam. ac. be. ax. vG. 
Fiantprop. k. m. 
Ergo ex xquo E.P. p. k. bz. ax. 

Fiantprop. cb. qa. 

Ergo vt I. :td L.& E.P. p. k. cz.. qx .. 

Emtprop. gd. !q. 
Et fint etia m prop. dg. gx: cz. xc .. --; 

Ergoex::zquo E.P. lq. qx .. ,.. 
XC. ox. 

Etpercomp. lq .. /.."( .. gx .. gc .. 
Ergofolutum .. 

CONSTR. & DEMONST:. 

Ducatnr dg ip!i be P.:uallela>& ~t be ad ttc ir:diat m ad· 1:'1' 

& vtpadkiracbadqa,&ira:~dadlq,iplifqne/q, & gc re~· 

ciprocx inveniantur íx,gx,quarum difterenriaíit /~. Per· 

x duca~ur dxyG.Dico fa['tum.Ducatur ipli t.b par:út~la .v:rr.J.. 

Cum erúm ex confir.fitlq ad 1 x,vtgx·adgt', & perdi"' 

vif. lq ad qx vt gx :td xc,& ob Gmilimdinem rriangulorum 

dgx.xfZ.litdgadc.z.,vtgxadxc: erit ex :rquo dg adlq, 

idefl: cb ad q.1 Vt cz acl'qx, ~( ( quia -ve I. ad· r. ica·fimt clift'e:­

renti~) (b ad't:¡J, hoc eft p ad k, vt bzad 4x: Efr aurern ( ol:i 

fin.1i.lirudinem triangulorum abe. xvc) ac ad be, idefr k ad 

m, vt nx acl vb: ergo ~x xqpo erir m ad p, vt vb ad bz ( Ra­

tio communi.s k. ax. ) idefr xy ::td yz. Q2od oportebat Et" 

e ere. 

PRO-

- - --- - -
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:H6 AN1\LYSIS GEOMETR: 

PROPOSITIO XXXXII. 

Dato quadrato,iive rhombo abcd , ex angulo 
dad oppofitpm protraétum la tus ab reébm 

.du:;erc dxy, & facerc xy requalem 
reéhe .clatx m. 

"-r------=6}~~ <: -711 ",z __ _ ~-:' 
I/;./ 

·.~ 

ANALYSIS. 

Sir igitur. xy ~--<A...... m. 
Per z.6.dem.S.P. ab. by. dx. xy. -
Fiat angulus dxz -A- dby. 
Etoblimil.dxz.dby.E.P. db. by. d:r:. xz.-
ErgoexxquoE.P. db. ¡¡b. xy. xz. 
Sedangulus xbz -A ...... dby,five dxz. 
Ergo ob fimil.d;xz,;xh.E.P dz. xz. xz. bz. 
Ergo'folurum. 

CONSTR. & DEMONSTR . 

Fiatvtdbadab ita m adg ~ cui reciprocx invenian· 
rur 
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. L 'I 'B E ·n ;T- 1 • . ' r-·-- , ..a.. _ L ·-. # ... r . z Lr 
turdz. bz, quarum differencia fit db. Ponaturex punél:o z. 
reél:azxipfig.xqu,atis,&perx;duattu¡, dxy. Dico xy x-
qualem clie dat:e m. ' ·· 
. Cum enim ~x confrditdz adg, vtg;.;1d bz, hoc _cfr dz 

ad xz,vt·~z ad bz:tri:wguhcrun_txqt.JÜttlg(¡t\ d;.x,.e(. bZt-):? 5 .6.(/. 
erit<Jue angcrlu~d:$'z xqualis m¡guJo .'l;h~ hoc di: -angt¡I.l9 
Jby( íunt énim dby.& xbz anguli xqu~les,cum angulus d.bc 
in quadrato, 'five rhombo fit xqualis angulo rbd, live ipfi 
:rquali yb:::., vnde addito communi.aRguloxby, emergunc 

1 
' 

:-equales angulidby. xbz.)Ergo.cum tri;1ngula dx~t, d_bj an­
gulos habéant :equ¡¡1es d;"z,& a by; & bdx c9mmunem, fi­
milia erunr,ac proit:}de db ad by erlt;vt dx ad ·,x-z,id~f.l:.adg. 
Sed ( ob p<irali~I¡LS ad. b~ ) efr abad by, vt dx ad xy. Ergo 
ex xquo .tb ad lib ent vt g ad xy. Efr autell.l ex c::ont1:r.4b,ad l 
db, vt g ad m. Ergo xy datx m erit xqualis. Qrlod facere '14. 5 .e · 
opottc:bat. 

1' 1 

, • > .· ~i ""1 

1 .. 

.. ·.:: 'r 

,. ·' 1 

'- w ... ..{ 

.c.! 1·' { ·' 
! ,.. . -• 

. f; ~· ! ' ) IJ ' • 

'1--- 1 ~ ' ·- t~ :. J. e; cr. 
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~r8 AN AllYSiS GEOMETR: 

P~r 4.6-.ei.S.P: 
Fíat angulus. 
Etcl:lm angulus. 
Similiaemnt triang:~ 

Etprop. 

ANALYSIS. 

ad.. dy. bx. xy. 
bzx _ A_. y 
dby· ,_../'..-. xbz. 
dby. A xliz. 

J·1.' d1 b s!J.. ry. x. xz. 
db. ad.. xy. xz. 
dz.. xz·. xz. bz:. 

Ergo exxquo E.P. 
Et ob fimil. dzx. bzx-.. 
Ergo folunun. 

CONSTRVCTIO. 
V tantea~ 

DEMONSTRATIO .. 

Q!oniam ex eonftr.dzad·g eft vtgadh, ideft dz ad 
)jz,vt xz ad bz: trian gula erunt xquiangula dzx, & bzx,, 

_í\(Ieo.sue angulus b.'(.t. a~,ulo bdx xqualis ,; fed angulus 
J~ xb~ 
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xbz ~qmtm angulo dby:ergo fimilia erunt trian gula db,,& 
xbz, & erit db ad dJ·, vt bx ad :cz> id,eft ~d g. Efr autem ( ob 
fimilirodinem triangulonrm 11dy. bxy) ·:edad d¡, ·vt bx ad 
.X:Y: igituréx xquodb ad r.d erit vt xy ad g. Sed ex conftr. 
e(l: db ad .'ul, ve m a::l g:: "rgo xy .dar~ m erit xqu;llis. Q!.pd · 
.f,¡ciendum era t. · 

SCHOLION. ·· 

E(ce quomodo admonitio fexta !?Jtt·oduflionis 
110s ad r~(o!utionem 1f!:.{VIlttdttxit huitJS prob!ema­
tis, qztod quidem AttthoreJ·, pajita tantttm co1tdi­
tionepr te (cripta in qttadktzto, ~JO'it pamm vexa- .. 
vit. Nos e tia;¡; ip{tnn per comparatÍ011em p(ano-, 
rum c_ttodatttm' i11 ter tío libro traclemus. Vide 
Cartejittm, Schoote1z, Rmaldinum,&c. Et Ma­
rimtm Gcta!dttm, qttipojita conditio11e itt qtta­
drato, attt rhombo problema refo!vít •. 

. ' . ' 

.. '"· . Eez 

.! 

... · PRO .. 
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zzo ANALYSIS GEOMET R-

: ~:PROPQSIT. · XXXXIII. 

Pi!e Circulo poíitione dato xyz., & datis duo bus 
[;i,Pf'e punétis, extra illum, a, & b, ab ip:ús íi inflec-
pr.' [~5 tatur axb, &. prGAi:uc;arur,. facere yz ipíi 

a.b paraltelam~ 

· Dato circulo, 
dAtifque · pwn8:is:. 
a.& ,b, :· ·O¡¡>or.,tet·· 
qtl;erere. puné\:ú. 
x,per qtJ.od Í1 du­
cánrur:, bxy,&11xz. 
fa:riantJZ ipfi· ab. g..L;,·-· -~-L--.:..---__...¡ 
para!J,~l'am . _,., . a / 

-f. ~ · ~ · . 1 • ; .... 

" ' 

-- · · AiNA.L"fSIS 

Siiltigit.parallelx- ab. yz .. 
Etob limibxb:i'x.::..E.P. aG. bx. yz.. yx. 
Fiat angulus: byv· - A.-J.ZX ,úve: bax .. 
E.t E.P.bb limilJbVJXZ,. yz; yx.. yb.. vb .. 

' ' 

Ergoex..xquo E.P. ab. bx. yb.. vb .. 
Etre8:angulum 11bv - A.-ybx,.velquad.ran.Ú •. 
Erg~ folucum .. · 

CQ~ST. ET DEMONST :. 
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L I B. E R. l. z•z·r· 
iddfeius, qu~ ex b·conringat circ::ulum,duétaque tangen­
revy,iungarurybfecanscirculum in x, & per,.; ducatur 
t~xz,& conneétatur yr... Dice ipfum dar~ ab effe pa-raUe. 
fam. 

Cum ením refunguh abv.1bx fint ínter fe requalia 
(quía vtnnnque eft ~qu:tl.e quaánu:o tangeutis b,illud' qui­
demexconftruéhone, hoc vero ex 36. 3-elem.) e~it ab ad· 
bx,vt yi'ad vb, ac propterea triangula erunt xquíanguia 
abx. 'Vby; & angufus 'to' angulo x :rqualis: Sed ( qniavy tan­
git, & yb fecat) angulus vyb angulo :;:, eft :rquaJis : ergo: 
triangula erunt fimilia vyb.yxz > & )'Z ad p i( erit vr yb ad 
~b:ergo ex:rquo .rb ad bxeritvt yz ad p<,ac proinde trian­
gula ertmt :rquiangula n b.~. xyz, & angulns abx angufo. 
,x:rz..:rqualis: igitorparallefx eruntrcax ab ,& yz. ~od 
erat faeiendum. 

AL l. TE R. 
.. - ~ 1-

. . 
Sííitcigi~u·r párallelre 
Erg9angnl'us! 
Fíat an'g~•ltlS 
Ergo angulus. 
Er cr0 in:.circulo funt 

~· 

Ergp reffang~tlum 

Sed'rethogulum 

Etgo reffangt1lum 
Ergo folurum .. 

. . 
J Z! a!J. 

yza· ...-A- Iiaz-. 
/Jyv ....... A.-yza. 
byv' -~- baz. 
y. x. a .. v. 

vba ....... A- ybx .. 
y bx ....... A.- quad'.tang. b. 
vba· ,..._A ....... quad.rangb. 

CONSTR.& DEMON ST. 

zz·.3.tl. 
36-3-tl. 
36-3-d· 

F iat reébngulum 'f' ba quadrat'o rangenrjs_ b ::equal~, &: 
ducamt range~s <¡}y, iuné'::!que yb cirtltluml fecante m x;. 

duca· 
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2-. .u AN ALYSIS GEOME'TR. 
du~atur 11.\'Zl & conneébmr yz, qua m dico datx ab eífe 
parallelam. · . 

Cu m eni111 reébagulum vb.: ;'Cquale fic quadrato tan. 
gentís b, cui eriam xgualeeft refr:mgulum ybx: erunt rec· 
¡;ang ula Íflterfexqualu vba,&ybx,quare punél:a y. x. a.v. 
erunt in cirwto : ergo :mgutus byv quadrilateri ;v~x, 
anguloexrerno b.t::.. erit xqualis; fed quia v_y mng1t, & yb 
fecat,angulus byv xquatur angulo yz-t: ergo angulí alterPi 
yz 1. b~z in ter fe erunt xquales,& refr::e proinde yz. ~.b. pa· 
t:allel::e. Q!od facienclum era t. 

l-!tec refo!u.tio per fjb. 3 .e!em. eamdem exhibet 
&onjfrt~R Í01lem,qtt'a P appus vfos e.fl. 

AL 1 TE R. 

ProfeB:o quando angulus byv faB:us fuppo­
nebatur requalis angulo yza; parí iurc fuppo­

ni poterat angulus azs angulo byz,five aby 
a:qualis,vnde i.n hunc rnodum varía-

n poterat. 
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LIBE R I. 

ANALYSIS. 

Sir igituq~aralle!re ab. yz. 
Ergoobfimil.axb.y.~:z.E.P ab. ax. yz. xz. 
Fiarangulus azs ,_i\_ byz. 
ErobGmtLr~s:Jxz.E.P. yz. xz.. az. as. 
Ergo ex xquo E.P. ab. ax. az. as. 
Etre&angulum bas ,_.1\_ zax.,fivequad.tang.a. 

Ergo folutum , & patet conftrué.tio , & demonftr:ttio· 
Etiam per j.lib.dem.inftitui poterit. 

ANALYSIS. 

Sint igitur paralleL-e 

Ergo angttlus 
F iat angulus; 
Ergo aogulus 
Ergo i~tcirculofitnt punéb 

Ergo reé.tangul. (36.J.cl.) 

yz. ab. 
b.Jz ,_.ii- Jba. zc;.r..cl. 

az'S ,_A...... byz. 
azs ,_.tt_. yba. 

z. X. V. S. 22.3.d, 

sab - A.- zax,fiveq~lad.tang.a •. 

Ergo folutu,m~& manifefta conftruého, & demonftrario~ 

.. :' • < 

•• 1 

.... - PRO-
. [• ) '.. r , ' 
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~z:f. ANAL YSIS ·GEOMETR. 

PROPOSIT~ XXXXIV. 

Yidt . Circulo pofitione dato X'~IZ , & datis duobps 
1' tf ppt? . ./ . 
l. J. P'o- puné.lis (extra il1um) a, & b: inf;Icél:cre 
¡of 1.07 axb,& faccr~ yz ipfi ab par.alle-

lam. 
Hoc problema pa­

nm'J, ve! 1zi.hilo clif­
fert ab antecedm­
te. 

o ' 

' 
A N AL Y S fs. 

' 
Sini'igirur parallelx yz. ab. 
Fiar angulus "l..JZ .,_A...... X. 

z9.ul. Sedobpamllelas,angulus "l..JZ ....... A ...... yva. 
Ergoangulus yva ...... A ...... x. 

zz.3.e/.ErgoincirclÍlofunt X. y. V. b. 

36.3-d. Er~oreél:angulum ba·v ....... A ...... xay. 
36-3-c/. Sedreaangulum xay .-A ...... quad.tang.a. 

Ergo reP:angulum bav .,_A.- quad.taflg.a. 
Ergo folucum. CON-
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LIB'.ER r. · 

CONSTR. & DEMONSTll. , 
~. ~ ... .. .. "' 

Fíat reétangulLtm bt~v ~quale quadrato, tangcntis A; 
idefl: cius reét:e,qux a punfr<? (Ó circulum contingir, & du. 
catur tan gens vy,per y .aurero ducatur ax, , iungaturque xb 
fecans; cirdurnfereiltiam ín .z., & conneébtur ¡z .. Dico yz:. 
ipíi .<b eíle·par-allelam. · ' 
~oniam igicur re&tngL1lum b11v xquale dl: qu:~drato 

COlltÍngcntÍS t1. ( idefr CÍUS, qux a punfro A C.Íréulum COil• 
tingit) & eidem quad~ato xquale efr refrangulum x,~.y; x­
qualiaerunt reébngula hv. xay, & i<:leo punét:<~. x. y. v. b. 
erunt in circulo, & anguli Y'!ld, & x a:quales ( quandoqui· 
dem ex:ternus bvy,& x duobus ret.'bs xq~dtur )f.eJ angulus 
V )'Z angtJlO X efr xquaJis (quía 'V_Y tangit,& J~ fecat) ergo 
-requales crunt intcr ie anguli VJ•z.yva, adeoque parallel;~ 
yz. ttb .~od era e faciendtHn. 

AL I TE R. 

Sint igitur paraUel::e yz. ab. 
Fiatangulus )'ZS ,_.A- X. 

Sed ob parallelas,angulm; yzs . ,_./\........ zsb, 
Ergoangulus zsb .......-A.- x. 
Ergo in circulo funt X. Z. S. a. 
Ergo reél:angulnm abs ,_./\ ....... xhz. 
Sed refrangulum xl-t. - A.-. quad.tang.b. 
E rgo rc:franO'ulum abs. ......,./\..-. 'quad.tang.b • . 
Ergo foluru~, & patet confhuét:io, ex qua.cadem yz pro· 
venit. 

1 Per proportiorzales etiam duo bus modis varia­
ri poterit analyfo. 
. - Ff PRO~. 
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zz6 ANALYSIS .. GEOME.TR. 

P'ROPOSIT;, ·XXXXV. 

~;deii Circulo XJZ p~íiti_<;me dato, & d~tis d~obus 
1./:ro--. pu!lél:ls (mtr~.Plurn} á,:& b. ab tpíis ~n~ 

.poj.1o8 fleél:ere axb,& facúeyz ipíiab. 
parallelam: 

... 
1 ¡ : •. 

1 • ' 

'· . 
\("' •.. .. 

A N AL Y S. I S. 

Sint igitor·paralkl:e.·. · .. · · JIZ.. ab. 
Ergoangnlus:~· ..: ~ .... y._z;x · ..,..../\,__.ah:. , . 

" 
Fíat:mgulus. : .... .' ...... ~J.P ....... A.:....yzx . . . r • 

Ergo ang~lus : , . . . . xyv· ........,./i.,........ abX! .. 
ex.nm·v :. Ergo in.circtlhfnp,t:; .. .. ·. :Y:· -v.. x.. b .. 
n .. 3 .el. E · ·e& 1 111ax \. .. v.ab · 
35 

.
3
.d. r~:t .. :aJ:l,§~l um... .._ .h. . _., ......... , • ·: ·, . . 

35 -3-el. Sedt:e~'<Wg·l)h~w . ·-~ ya.x.· ....... A-¡. cwl~oet pera 
· Ei~o .. ~fr'a.r.ig.nlt.rm · IJiab· -.ó....,.¡~ Ctlilib.et pera; 

Ergo .ío lutu m .. 
(;jo ·.)' • • ., ' .... ,. 

( 
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'-~ ·L I B. .E ~R. L 1 ... 
·~ ., CONSTR, & ;DEMON&'fR. 

r 

Fíat rcébngulum 'll Ab xqua!e cuilibet pera, puta p~tf., 

~ ducati:ír aontibg_~ns,...,J: Per-11 cluGatur jJf, ~ .xz per .b., 
mngaturg~_yz. D1co yz tpCi .b parallebm e1Te. · 

Q10níam enim r~'tangulum vab reétangulo yttx (ideil: 

p.otq) efr :Equale;erunt pun.sl:a j. v . x. b. in .circulo. ~are ·· 
anguli :qv.Abx(íilpereamdem 'l:IX )~quales erunt;[ed quia 

vy{angit,& yx fecat,angulus vyx angulo yzx efr x.qualis .: 

igintc , & :eqaales erunn~nguli yzx. abx, ac propterea yz~ 

11b paralleb:.~od <:rat f<lClen~ium. 

AL 1 TE R. 

Sint igitlir parall~lx .JZ. a~. 

Ergoangulus xyz ,.....A ..... xab. 
Fiar angnlus xzs ,_.A__. xyz. 
Ergoangulus xzs ..... A,...... xab. 
Ergoincirculolllnt a. x. s. z. 
Ergo reél:angulum. abs _.-\,........ xbz, 
Sed reét<'!.ngulum xbz _A,.... cuilibet per b~ 

Ergoreél:angulu'm - · abs ,....A_. cuilibet per ~~ 
Ergo folumm, & patet coníhuétio,& demonfrrario. 

Etiam per pt·r¡p"o,'tíomiles dt¿obtts m~dis pr~~ · 

blema .expe~f1'~f~t-~rit. ~ .: .. ··; "> J: -~.-

1 .· -- ... 

Fh PRO: 
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'1S J.NALYSIS GEOMETR. 

PROPOSIT. XXXXVI. 

~;:;ü Circulo pofitione dato xyz, & datis duobus 
1.7.pro- punétis (intra illwn) a, & b,infleétcre 
poj.1o9 axb, ita vtyz fit parallela 

ipfiab. 

Sint igit.p:1ralle!::e 
Ergo angulus. 
Fiat angulus 
Ergoangulus .. 
Ec in cirenlo funt 
Ergo reéb.ngulum 
Sed reéhngulum 
Ergo reéhogulum: 
~rgo folutum. 

X' 

ANALYSJS 

y z. aú. 
abx ,_.A ..... yzx. 
ayv - A ..... abx. 
ayv ...-A ..... yzx.: 
x . v. Y·· b. 

vab · ...... A ..... xay. 
xay - A- CLúlibetper a. 
vab .-A-. cuilibet per a. 

CON S.. 
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L IB ER · I. 
1 , •• 

CONSTR. & DEMONST. · . ... 

Fíat refrangulum v.ch xquale coilibet pera (pura wi) 

Ducatur tan gens vy, & per ll r~éh yx , & per b r~'ta xz, 

iun~aturqne y.t:.. Dico y:: .. ab eífe parallelas. 

Q10niam ·igimr refrangnlum v .,b faaum eft xquale 

·cuilibet pera ( quale eft wJ) & eidem zqualc eft rcé.tan· 

gulum xa1: xqu:llia emnt reél:angu1a vab. xay,quapropter 

punaa x. v. t b. crunt in circulo, & anguli llJV. abx (fuper 

C<1mdem xv) :l!quales interfe; fed quia vy cangit, & xy fe­

cat, angulus "}"' angulo yzx efta:qualis: igitur{(quales 

eruntanguliyzv . .rbx, adeoque parallelx yz..ab. ~od 

crat faciendom. 

Etiam hoc modo eadem proveniet yz. 

ALITER. 

Sint igitur' parallel.-e ab. yz; 

Ergo angulus [,ax _..i\ ....... zyx. 

Fiat::tngulus szb ,_A ...... zyx._ 

Ergo angulus: szh _.1\ ...... bax. 

Etincircuiofunt X. a. z. S. 

Ergoreéhngulum abs ,_.!1.,...... xhz. 

Sed reébngttlum xbz ,_.1\.- cuilibetper b. 

Ergorefrangulum. abs ,_.¡..,...... •ctüliber-por"b. 

Ergo folutum, cmn re.:l:angulum ítbs fieri p6fsi~ requalé 

cuilibet pcr b, quale efr cba .. 

PRO: 

22.3.d. 

35·3·d~ 
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2-30 ANALYSIS .GEOMETR . . ' PR~P_qS~J· ~.XX?CVII. 
Y

.rrde Datís du6bus ·punéhs,&circulo,per data duo zetam o. . 1 d r. 'b . d iuApol~ , puncta CifCQ um .c_Jcn ere, qm . atum /m.Gal"' ~ontmgat .. ·, lo probl, . . • ,. 8, ,i J.T 

Hoc prob!emil duas adnúttít_(olutioius., five ex-­trt~.,jive intra circu./tJm .d'mttw ptm.Ba. · 
Smt data punéb ... b. ( extr:a, vel intra )& da tus .circtrlus )'X~. .. . ANAL,YSIS. ~·- ,. . · Efro .x p:.métum contafrus: ergo fi per .x protrk}l~:¡.~¡tu~ ad circumfereritiain ( yri faél:.um.eft in anreéeélentibus) raét~ az, by, ira vt iunfra yz'().r ipfi ab p:traUela~ erúntni:m­gula Axlt, yx1 fub eodem vertic-e x fimilia,.ac proindc cir-}~'fl]'. 2 2 culu~lqtli:f?er punél:a_d .. }".b. defc::riptus fi;Jerit, c~cuhtmyx~. IHIYQd . COA\tllgetm,~. r~pentur. , · · .. ,, · ; ~ 'EÓdem"inodofii: v'pun"éhim' CQÓr:t~S; .. ergÓ fi infl.cél::t-· tur a'l.lb, ira vr iunél:a rs eidem a'b lit par:-~ lleta: enmc· trian­gula 47:Jb. 1Vi fub eodem vet·rice v fimiü:t, & circulus ,qui pcr punfra-11. v.b. defcriprus fuerit circulum yx z contingct in v. v~petitur. 

· ·-Erg@ folucum efi problema,& manifcfta conftrufrio,& \lemonftratio. PRO-
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PROPOSIT. XXXXVIII. 

Datis duo bus circulis, vtcumque difpofitis, 
rcél:am ducere,qu:e fimilia fegmenta 

fccetangulum ~at~ requa:lem 
cap1ent1a. 

~ J. :~ 

·-
. ' 

p z q z . 
Slnt duo circuli fe i1on ccintirygentes x;, ~ J'}') qaorum· 

centra"' & b, iungatnr'a-b, &'in, ratione!fen_li.cliamen:orum 

d1vrd~tur in m. Et perm refram oport~at·ducerc: xv, qux 

fegmeara fecer x;, & sv a1ígulum cap1cnua dato· d :x:qua::· 
le m .. 
' Producatuum & fiat diameter ~c;.a circ::ulo atJtem xj' 

fegmenrutp abf¿i~datur capf~ns aogulum _dato x9,u'alerr,~ 
fitque ipfiuSfu_bten,{~rcftapq. ·, , . 11 A~1· -· 

~ 
1 
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nz.· ANALYSIS GEOMETR: 

p z fj z 

ANALYSIS. 

Sít igitur xy .-A-pq. 
Sed per 35 .& 36.3.elem. xmy .,_.A_ g-mc. 
Ergo E.P. gm. xm. ym. me. 
Ergo folutum. 

Eft enim fumma, :mt differentia mediatum xm, & ym 
fetnper nora, videlic~t xy, ideft ¡q, fum¡n;1 q uidem fi e ir· 
culi fe fecuerinr, dift'i':rentia vero fi fe non fecuerinr. 

CONST. ET DEMONST. 

Fiaotquxiamdifrafunr,&ipíis~m, & me reciprocx 
invenianrur p.t:,& .Gq' quarumfumma fit pt¡ ( fi circuli fe 
fecuerint)velpz,& qz, quarum differentia fit ipfa n e (j 

non 
© Biblioteca Nacional de España



. LIBE R I ~H 
non (e fecuerint) & ex p.unéto m apretut• w:'l ipíi pz xqua~ 
lis,& producatur ad v,íecans circulum xy ,in x, & J, circu· 
lum vero Tvin .r,&v. Dico.fegmenca:r:y, & s~angulos ca· 
pere dato .:cquales. . · 
~oniam ig:itur ex con íhu.a.ione eft t. m ad pz, vt .::q ad 

mr:erit re8:angulum pzq xquale reé.bngulo gmc; (ed rec· 
unzu!ogmcxqualeeíl:reé'~~Ulgulum xmy. ,~rgo reéhngu­
laerunt:rqttaliapzq,&.xmy,& quoniam xm faéta dl: x· 
qua lis ipfi pz,xquales.eruot ."(y, & pq ; fed pq :(egm.entum 
fubtendir, quod angulum <"a.pit dato.xqualem: · ergofeg· 
mentum XJ'Ctiam eumdem angulum capier, & ftmilirer 

fegmenttlm -<':', quiaíimilia fi.mtf~gmentaxy,& w, curo prop.z+ 
refu :r:v tranieat per m ·puné!um, m quo reéta, qux ccntr;l In tr 

1
.¿ 

iungit ~ divifa efi: in rationefemidi2roetromm. • 
Si cir.culi fe teti~rint in m, & ex m apretur mx ipfi pq 

::cqualis,& protrahatur ad v fa8:um erit. Daris .igitur duo~ 
bus cir.culis vtcumque difpofiris,&c. Q1od faciendum 
era t. 

PROPOSIT. XXXXIX:. 

D b fc 1 . d" & . l f/jJ~ 
ata a e, a tttu me , ratiOne atcrum Virta1n 

.. trian,gulum invenirc. iippm-
Efto triangu- diwl.t t 

lum, , de quo .4' X ._r z 
qn:Eritur axb fH O~r~~ '::"' 
per data bafe ab 
in alticudine da· 
ta ag,& ratio la- · tJ 
terum a:-:. xb lit ¡;:¡ 't/ tli}J . /y 
data, vt "m ad JL ' P._/ 
lllb. 

l pfj ab,panttlela ducatur !z,& iungatur .«m, qure bif~~ 
rt~ _dividet a11gulum 11xk. ' • 

Gg ANA~ 

© Biblioteca Nacional de España



Z.34< ANAL YS1S GEOMETit. 

ANALYSIS. 

S int ígit. pro p. 
E rgo per 3. 6.el.angulus. 

ax. xb. am. mb. 
mxb .-h ...... axm. 
bxy - h.- bax. ~iat angulus . 

E t eri(angl.!lu's · · 

Idefr externo . ' 

. ... ~ -"., 
'lliXJ ,_.A- axm +bax. 

.ymx. 
Ergo pér 6.úl. ~ . · xy ,_.ll._..my. 
Sed ob úmil...exy.bxy.S.P. ay. xy. X)'· 

14c~ my. my .. 
Etdivid. · .. r,·,., 1 ·(l¡Jl'J. •17{').. mb. 

by. 

by. 
Fi:u: km .-A.-. mb km: · 
Et ve 1: .ad 1.ita diff.& E .P .a m. 
Ergo iolutum. 

nry. ak. 

CONSTR. & DEMONST. 

7 mv. 

Fiatkmipúmb::equ<lfis , & vtakad mGita am ad my-.. 
Centro autcm J intervallo my arcus dcfcribatur, qui ú non 
pcmtcnerit ad reébmg z,.problem.a reddet impofsibite, fi 
vera ipf:lln terigerit,'vnic;Ü11 dabi't f~futionen~ ,,tluplicem 
pndem.fifecuerit. Se.cet iamin·punétis :.;; x·,"& iuugantür 

ax. 
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L I B E R I. . %j) 
4X. m:<:. bx. D ico trian gula axb efle de quibus quxritur. 

Efi:enim ex conih.am ad ,,, Vt 4k ad mb, & e quía vnus 
ad vnum cfi: vt differentix) erit lfm ad my, v~ km, ideft mb 
ad b,, & compon. ay ad "'.7> vt m y ad by, hoc eft: ex conftr. 
ay ad ·"}> Vt XJ ad by: ergo tri:¡.ngub IIXJ. kxy e qux cirp , 
communen} angulnm btem hab~nt propor~ionaüa) erunt 
::eqviangula,adeoque angulu.s bxy angulo ~1tx erit xqualis; 
fed e ob xquales 111]. xy) angnlus m:-fy xqualis eíl: angulo 
ymx, live intemis axm, & b4x: ergo e aufcrendo ::equalia 
abxqualibus)rem;mebuntanguli xquales axm, & r>·xb, 
quare4,'{ad ;~·beritvt am ad mb. ~od taeereoport~bat: · 

¡ SCHOLION. 

Vt autem ax, & xb Iongitudine innotcf­
cant, dcmittatur pcrpendic.ulum xv , quod 
longitudine notum crit , vtpotc ::.equale reél:::.e 
longirudine datx ag, ~ jn triangu¡o nzxy , c;u.,. 
ius latera my. xy. cognof:::untur , pota fient 
fegmenta m·v. vy. & cxinde av. vb , & con.fe-: 
qucnter ax. xb. 

. j,' ~ J: . . 

Ggz .~;~~~ 
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%36 A~ALYSIS GEOMETR,_, 

ALITER .. 
Efto triangu­

lum,dequo.qux­
ritur 11xb fuper 
data.bafe ab,if.l al­
titudine -~Y dat::e 
h xquali , cuins: 
latera .rx. xb. íuit 
in data ratione vt· 
am ad·mb_ 

Circmnfcriba:­
tur circ::ulus , & 
aucatur ;v;mz., 
~ux bifariádivi.·· 
d.et an!wlum it.x.b: 

•' 

S.ii1t i gitLir·pt'O[Yl 
Erg<:> angulus. 
Et SJ? . .' : 

AN..ALYSIS 

ax. xb: · am~ · mb. 
~xz ,_.A,....... zxb .. 

am. mx.. mz~ mb~ 
Fiatangulbs· zmv· ,_;.&,.......mxy. 
Erobfimil,mxy.mzv.E.P • .xy:. mx.. mz·;. mv~ 

ldeft h. 
Ergoexx<lJ.ual.E.P. /J.. am.. mb.. mv. 
Ergo folutum. 

CONSTR. ~<: DEMONSTR .. 
Fiar vt h ad' am ita mb.·ad:mv,.qu::e·dat::e ab perpendicu· 

laris ponatur.;& f~iper ipfámfemicirculus,defcribatur vzm. 
Si igirur bifefra ab in g,.demiífa.perpendinllarjs gz ipfum 
ftmicirculum nec rangat, nec fecet ,. Gonftrui non poterit 
problema, fi retigerit vnica erit refolutio , duplex vero fi 
[ecueric. Secet iam.in ppn\Stis. z. z. & ver punaa. a. z .. b .• 

. Cl~~ 
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L I B. E R I: í37 

circulus defoibatur,dué'taque por m reéb .. zmx,iung~ntur 

AX. xb. & demicraturperpendicularís xy. Dico tríangula. 

axb elfe de quibus q u.r~itur. 
Sunt enim.ex coníh. trian gula fimilia mzt~.mzg,& mxy-y 

quare X)' ad mx eft vt 111::. ad mv, & quoniam pnoél:a 11. x , 

b. z. funt in circulo,eft a'» ad mx; vt mz ad mb: ergo e:< 

xquo ctit xy ad a m ve mb ad m'TJ; fed ex cot~fl:r.cft h ad a m, 

vt mb ad nw, :Equalis igitur erit xy darx h. Et quoniam -~::. 

reéhm-11b oifa riam fecat,& ::td angulos recres, Cl'l1nt :lfCUS 

az. zll, ideft anguliaxz. bxzxquales>ac proinde ax ad xb 

erit ve a·m ad m P. Triangulum igirur íam oxygoninm, i:un 

ambligonium ~tXhibuimus,&c.Qtod erat faciendum. 

E ce e incidimtts itz in!feniofom· joltttio11em Vi e-: 

t te tr rmJPojitio1te cuiu¡aam angtt!i·. 

PROPOSITIO L~ 

D·ara bafc, ratíone laterum, & ditfer~nti~ a~ 

gulorum ad bafirn:. tri:mgulum ¿onfli-· 
tuere. 

Sirtriangul'um,áequo1 
quxrítur ttxb, Ct)ÍllS ba­
Jis ab lit data,.& ratio la~ 
terum, vt aq ad qb;diffe­
rentia aurem angnlo~ 

r.ú ad bafim íitdatus an~ 
gul'us d. Ergo fi; ducarur· 
q:diifarjam dividet an­
gulií a.'(b ,eritque, duc-· 
cl perpendiculari x:r ,an­
gulusqx} femidífteren­
tia a.ngplorúm ad ba. 
fim , adeoque :.:equaiís, 
dimidio anguli' dari d • 

. B.ifecetl.n; 11v in m. 
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ng · AN ALYS!S GEOMETR.' 

af' 
1//\ 

Sint igit. p(qp. 

~ 

i\ ! 1 ~· 
1ft 1 "'-----:.. 

z 
A N AL Y S I S. 

px. xb aq. qb. 
:Fiar angul¡ts ;, . 
·sed an~ulus 
Ergo angulus 
Ergo fdutum. 

mzq _ A_. qxy. 
t¡xy -A- ~d. 
mzq - A.- ~d. 

CONSTR, & DEMONSTR. 
Bifecetur ab in m, & fiar angulus mqz dimidio comple· 

mcnti anguli d xqualis, & occurrat qz. perJ:ilendicuhri m::. 
in z..Itaque angulus mzq dimidio d erit xqualis.Per punfra 
aucem "· r., , b. circulus defcribamr A::.b ,& protrahatur f.t¡ 
~d x,iuoganturque t1X,& bx. Dico triangulum ~txb ene' de 
quo quxrirur. Dcmitratur pcrpcndicularis xy. 

Cum enim anguh¡s mzq, five ipfixqualis qxy ( qui fe· 
mi ditferentia efi: angulorum ad blíim}equalis lit dimidio 
á: erit totus d diffecentia ipfonun anguloru m, vt petitur. 
Cumautem mz bifariam dividat circumferenciam ~tÚ, 
angulierunt ~-equales ~txq, & bxq, adeoque &x ad x!J, vt at¡ 
ad qb, ve poftulatur.Daca igirur bafe,&c.~od erar facien· 
pum. 

ANA· 
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ANALYSIS 
GEOMETRICA·· 

LIB. II. 

AGENS ADHVC DE RESOL VTIONE 

PER PROPORTIONALES. 

INSTRUCTIO 

~~~~r&~ lber primus per íimplices reébs 
proponionales problematum 
folurionem expedivit. H i.c au­

~~~;¡j ¡cm fe~undus líber id ipfum 
fo\o • profcquitur , & problemara 

enodare aggredirur, quorum 
alía per argumenta rationis compoíit~ ·com­
modifsime refolvunturi alía ex fola ccmfritu­
tione terminorum datorum,apparent refoli.I­
ta. !taque íi duo plana duabus rcéhs ( vcl 
etiam duo bus· p!anís )proportÍonalía exifrant, 
neque per 1.6. elcm. ad íimpJices reétas ipf.'t 
plana reyocati pofsint~ adhi~endre erunt ar­
gumentationes rationis compo:útre. At vero· 
fi, propo:úto problematc, ex terminis datis, 
figura co.nfiitui.pofsit ,~ cui :úmilis:íit 'figura 

qua:-
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z~o ANALYSIS GEOMETR: 
qureúta ( q-,.IOd qaidem frepius aecidere folet) 
confrituenda .crit fimil'itudo, & pér rationem 

compofitam , vd ex fimili.t:u<:linc arguendo 
problemafacillime enodabitur. 

PROPOSITIO I. 

Datatn re&am ac, feél:am in b, rurfus fecare :in 

x, ínter ct., & b, vt quad.ratum ax ad rcétangu· 
lum xbc fit vtfadg,five vtga ad be. 

--..,.------;-
g a x b e 

ANAL YSl S. 

· SiAt igit.pro.P. 
Ergo producen do 

Er deprimen do pcr be. 

Ecdiífolvendo EJ'. 
Ec per compo.f. 
Ergo folunun. 

,axa: xbc. · ga. he~ 
axa:bc _ A_. xbc:ga. 

axa ....... A_. xb:ga. 
ga.. ax. .ax. xb .. 
ga.. gx. .ax. ab. 

,(;QNST. ·ET DEMONST. 

I píiS g a, & ab recipt'Oc:-e in veniaotur g~, .& ax, quarmn 
difterencia fic o . Dico fucrum. 

Cum cnim 1inc ex conftr.proportion:tles (tt . !TX. '~-''<. ab, 

& per di'vif.ga . .tx.Ax .xb:erit quadratum lfX ~eétangulo fub 

ga,& xb xquale,& ~leyando perbr,t~tit faL<tumfub t~x.ax. 
be 
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. · .L r R E R . n. - : z.+I 
bc::-equn le f.-:tét:o fub gtt. xb. be, vnde di(fc>lvendo .erunt pro­

fOrtionalia 6:<,:. :-:br. ag. be, Q!!od ~acjendum erar. 

S C H·O Ll O :N". 

Hanc met~od,mn qef!timmdi , & .flevan4f. -: ·, , 
n!tÍg1litu.'ifitzes ·12011 omtú~tts,Í1i JrroNe?IJntibw o m_~ 
11ilro p!rmis.,ptacitttrmJJ ptfto;ipfa ta7JJ~n 1jatíJ,ra:.. '· 

lifiima vide.tur t n.m~1, p~teter !pta.~J~ q~ffr:.in.te'}o~ 
ltdo;:u;n {tm!r: ~IJtar_t pot~(f, per .firnp!J~·em conji- . ·· ~::::· 
der a t iom m q·í~_attto,r pr,opo yt ~an alium ¡;iemonjlr a-: ~" :, ~ 
tur,quméloqttidem,jt: duo.fafla ~q·ua!ia,teqtúml- · ' 

j}úla fuerint,r¡uomodoútm~ttej/iiter1!1it i~z termi-

:Jo.s f.roP.~'~'·~iq:;~z{~~ .tliJ(ol~i~·1tlf,fi p(odrtraíJ(';m: ea­
dl!?_nfa~{f!t~/!tt!~a~~t.Ma~':pne. 4·ttí.J1: htet' 11~etho.d1ts 
JJ01l,,e1-igat, 'Vt ip,fl¡, ftlida ·c.oitfJPiU!11ttJr- . ('qttod 
'qtfÍde'm improprium, J/:f.molefltt7J'J in ·problemate 
plaíiO a Geometris merito ittdicatttr) fl~ljolum 

co;~(l~·ufl_a ~'01zcip~t l:r plq1~C!'!~ on~rlf!~Q ~f;~(lr11fl i~-
ítem tttjhttt'e11dant docet. Cmn 'tttmm a1talyjtm 
11ojlram o.11111es modos. re.{olvmdi amplefii c¡·eda-
mw, alias afferemm j0ltttio1zes . 

• 1~ ' 'J 

) 

;1 
\ . 

. \ 

• . ... 1. ·- .. ' ~- l. 
ALJ- : .\ :' 

·v ' 
' -' 

Hh 
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z.p ANAL;YSIS GE0~1BTR: 

·A L l TE R. 

ff 
.Q 

a xb e 

axa .. xbc. ga. be. 
ax .. xb .. bc:ga. bc:ax. 
ax. xb .. ga. ax. 
ax .. . ab, .. ga. g.x. 

. 1 

.•. 
'JI id.: Silit pro~. ·· . 
11-rgr~m. Si·ve permut.diinenC.: 
t~ lltr- Ld . l: 6 ¡· . . eh per 1.. .e em. 
''1.11 to- . ·. 
tJis in Ergo per con~pofE.P: 
Introd. ' 
P,ii!/LJ.. CONSTR ... & DEMONSTR .. 

Ipfis . b. 11g reG:iproc~ inveniantur· ax.: gx·, quarum dif. 
ferenti:¡. fit .~a-. Diq>·faél:um. . .. 
·· C~1m enün ex coníl:r.· fit a."' ad.r.~, yt.g~ adlx : f-rit per 
-divif:ax·ad xb, vtg-<~ ad ax, ti ve vt re.él:angulum fub ga, & 
' bc:~,d. reé.t:a•ngulam fúb·ax,& bt: ergo permutando·dimenM 
J1ones ,el"it quadratnm ax ad .reé.bngulum xb.c v.t:ga aúl 
br. Q!0d-erar faciendum.. · 

1. 

·Sint igit.prop.-•. 

Jl
ldefrvt 

nt/711 • . 

mmJ. l . Et invert.vt 
de.ratio ldd1 Vt 

1 

' 
-. ~l ' ' . 

nc e o m_- Et per comp. vt. 
pojit!am Ergo folutum • 
• LTJ.I rid,. r • . . .. 

axb. c_ .. , .. 

axa. xbc.. ga. he. 
ax .. xl, & ax.bc iv.ga. be. 
ax.xb..itaga. be. & bc.ax. 
ax.xb .. i'tagw.. _ ax .. 
a:x.ab itaga.gx. 

CONS· 
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. L i Í3 E R II. 24-j' 
CONSTR. & DEMONST. 

rpí:s ab,& ga.l·eciprvcx.invc)1ia.atu,r ax, &gx, qu:mml. 

diftcremia íir gtf. Dico faél:um. 

Ell: enim ex coníl:.r.ax ad Ab) vt.~.: :td gx, & pcr diviCq: 

:td xb, Vt g.r ad ax, vel vq·a ad br, & be ad ~x :er-go inV'ert. 

erit 4X :td xb, & tt;~ :td br, bOC e{t guadratuf.lttX a~! :fyfr:u~-

gulliJn?bc, vcg~ ttd br. Q.uoderat ~aciendum. . 

Aliter'cx 1.6. ciem. 
' 

(}" a xb e 
<::> 

Sintigir.prop. ,axa. xbc. ga. br. 

Fiatreébng.tlum ga::o.:b ,.....A__, axa. 

Ideíl:fiantptop. gf!: ax. flJf.. xk. 
Etpe.rcmup.E.P. ga. gx. ax. ab. 
Ergo folutum. 

CO~ST. ;ET L>EMONST. 

l p!is ~tt. & ab ~ecipro.cx im~enianturgx,& ax, qu;tr.l:lm 

difieren tia GtgA, hoc,cft fi:].nt proporti011:tles ga. _'!..·"f· ~tx.ab, 

& per div.i(glf. IIX. ax. xb, & erit r.etbngulum (~b g.t, 9-c 

x.b xquale qu.adt;;ltO lf •• :c: ergo quadratum a.'(, jdefl: refr:m­

gulum fub gA, & . .,b ad reébngulum xbc (o):> eamdem al~ 

rirudinem .... b) erit vt g a ad bc.~od er:1t facicndum. 

N O T ~ A.. 

Ht.mc v!timttm modtim refo!vmcli prte,(ereu­

tlm~~ e.~ijlimo,cum .n!fi 11ec~(sitas v;r,eat ad fllida 

a.fcmderc, ve/ (Jd 'f'(lttOIJtm compo.fita1rJ recmTe­

re 1irm deceat. 
Hhz PRO~ 
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~++· ANALYSIS ·GEO METR. 

··· P-RO·P·.OSIT .. II .. 

ride· :Óatam.reélatn a e, feélram ~n b.,.. n1rfus fecarc 
llmal- . , . · & b .o . l d 
din.pag. ur:-x, Inter.a, , v.t ~Ct-La~gu um cax a rec-

487. tangulum:xbc fit m rat-tOne data g ad k, 

pttg. ú.ve ac ad h. 
46I.. 

fT k 
o· 

., 

Sint igit. prop:. 

Ergo fi íiat· · 
Erir fol i..ttum. 

b 

a. X b e 

A.N AL YSIS:. 

cax_ xbr-·.. ac.· h. 
xbc _.;.. ,....... ax :h .. 

CONSTR.& DÉMONSTR. 

·. Fi:tt vt 6cad ~ ira·"-"' ad xb~ hoc efr dívidatur ab in x in 

futionebc ad h,&:erit reél:angt\olum Ú·lb flx, & ¡, :.1::qua.Je re e~ 

t1ngulo xb,c.'Ergo:rctbu;¡gulum ca:-c. ad'xbc, icleíf ad rcél:an­

gulum ft1b.1x, & h ( ob eamdem. altitudinem Ax )erit vt 

acadh. ~odcratfaciendum . 
• lt • , 

Sint-ig~f.prop .. 

ntlm:ll Hooeít '~ 
d(r,,¡ jo Et invert. vt 

t~e com- ~<!lfolunun. 

po.fit~ • 

A L -1 TE R. 

. ' 
1 

tax. .xbc . g. k . 
ac .. be.&: ax. xb. ita g. k. 
ax .. xb. ita g. k & be. ac. 

CONS~ 
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L I E~ R II. 

CONSTR.& DEMONST. 

Fintaxad .vbvtgadk,&bead¡f((hocell:vt refrangu· 

l.um íilbg, & beac}re~ang\llum f9b'k,& ac )& cfit lnver­
tei1do a e nsl br, & 11x ~¿·. xbl ideft reéhrngulum eax ad rec­

r:mgulum xbr, vt ~a el k. Q.;1od ~rar faciendllPl· 

AL I TE R .. 

Sillt prop. 
Sive permut.dimen( 

ldeíl: pcr 1.6.el. 

Erg9 folucum. 

cax .. xbt:. 
ax. xb. 
ax.. xb. 

ac: b. 
ac:bc.. h:ac. 
be.. h. 

CONSTR. & DEMONSTIL 

Di\ridaturab in x, vt ax _nd xbfit vt be adh, íive Vt rec;. 

taRgulum fub 11c: & be ad reéhlngulum fub h, &'~te , & erit 

permutando di menliones reé\:;lll~LÜu.m cax· ad reé\:angu· · 

Jwn:.-:be, vt·ae ad h: Q10d erarf~q!!ndtup . . · 

PRO-
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.2.4-6 AN ALYSIS GEOMETR .. 

PROPOSITIO III. 

DatalTl reé.hm ab ita fecare 1n x, v t paratlcl<!>­
grammum fub ax, & datag, in angu·lo d~td t 

ad paraílelogtammum fub xb, & data h 
in cod~m ?-ngulo fir v_tg ad k. e 

_a 

. ANALYSIS. 

. g 
b h J\. 

k • . 

Sintigit.prop.. ax:g. xb:h. g. _le. 
Ero-o.fi fiar .ax:k ,_.11..- x b:h. t> . • . • 

F <:tctum erit quod pet'itur. 

CONSTR- ET DEMONSTR. 

Fiatv-t ¡, ad k itaax ad xb; & in angulo dato e ::rquali, 
fiant parallelogranuna.tLHll t.i.1b 1tx, ~ g, tu m fub x}J, .& 11 .• 
Dico ipfaeífe,vtg ad k. 

Cum enim ex con!tdit vt h adl ira ttx ad xb: erunt pa­
i:<tllelograrnma xqualia fub ax, & k, :ltqu.e fub xb, 1!<. 11: er· 
go parall.elogrammum fub M<,& g ad padlelograp1tntll11 
fub xb, & h, ideft fub ,q: ' & 1: e ob.~amdem altitud.inem 
ax) erit vtg ad k. ~10derat fuciendum. 

Etiam pemztttando dimenjiones, ve! inver­
tmdo ratj9nes expediri poterit problema vt fac­
tttm ~(i it;_wuecedmtibus. 

PRO-
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L I B E R II. z4J 

PROPOSITIO IV. 
Datam reél:am ab fecare ín x , vt differentía Vide /J 

quadratorum ax , &xb adreébngulum :oc;~ 3.' 
axb fit vt p ad q, feu vt ab adga. pa.478. 

-&51 7· 
k ' g a 1($ X b 

D iYichtur ab bi.farbm in 1n, & eri-t u11x differentia par". . 
ti u m nx, & xG;eritque r~ébngulum fub ali, & z.mx (vide- Pa 7· 
licec fubaggregato,& différenri:l-larerum ) xquale dilfe-Intrlld. 
~enri::e quadratormn ax;& x.b. Fíat ka dupla- iplius;g-.r • 

.ANALYSIS~ 

Sintigit.prop-.. ab:unx. axb. ab. ga~ 
E rgoil fiat ga:2mx - lr- axb .. 
F a&um crit quod' poífuli:ttur. 
S.intcrgo prop.. ga. ax. xb. 2mx; 
Et.dupl.lc.&dimid.. ka.. ax. xb.. mx .. 
Ecpercomp.. ka. kx. xb. mb .. 
Ergofo[urum. 

CONSTR. & DEMONST. 

Fiar k.'l-di.1plaipfíusga,& refris k11, & ttm ( feu mb) re· 
ciproca; invenianmr k ... , & ;(,b, quarum fumma fit k h. l ta'­
que proportionales erunt ka. kx. xb mb, & perdi:vif. k:t.ax. 
xb. ,..x,& dimidiando,& duplicandog..r. 11x. xb. zmx: er· 
g,9 reébngulum fub ga,& zmx reétangulo A;'(b erit xqua· 

- le .. 
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14-S ANAL 1'SIS GEOME1'R. 
le. Ergo reéhngulumfub..1b, & .z mx,idefr di.ffcrentía qna­
dratorum á, & xb, ad reét:.'lngtllurn a."'b, ideíl: Jub g¡( , & 
zmx(obeamdem altimdinem u11x) eritvtab.adga.~0d 
oporteb:!r f.Kere. 

PR OJlOSITIO. V:. 

Data m reébm ab dividcre in x, vt reéhmgn­
lum Jub diffcn:!)1tia partí u m ax, & xb, & clara 
ga ad reéiangulum fub ipfis pa~rJbus confri-

tutam habc~t tationcm v~ p ad q, Ji ve 
vtgaadba. 

kgb a mxb 

ro Dividatur .1b bif:triam in m, &.erit 2mx differenti:~. p:t~-: 
~ t·o~· tium ax, & xb:·ergo conditi.o eíl: vt rcé.hnguluni Útb ~.1,'& 
"' · zmx~ld reétangulumAxb!itvtgaadha.Fi.at ka dupbip-

~s~. , 

Sin t igit.prop. 
Ergo lifiat 
Solurum erit 
Sint ergo pro p. 
Erdimid.& duplic. 
Ergocomp.E.P. 
.Ergo fohttum. 

< • 

; • !.. 

ANALYSIS 

ga:2111x. axb. ' ga. Za. 
axb - A.- ht't:2mx. 

l111X. xb. ax. ha. 
mx. xb. tT,X. ka. 
1mb. xb. ' . kx . ka . 

CONS-
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L 1 B E R U . 

. C ONST R. & DEMONST. 
Fi~rt kli dupÍa ipfius ha, ipliúi1.1e l:a,& 11m ( ideft mb )re· 

ciproc-e üwcnianntr xb,& kx,quarum flum.na fit kb. Di­
co f.;¡é(um. 

Cum cnim ex contl:r.íintproporrioniles mb. xb. /.·.o,:. la, 

& di vid. mx-. xb . .-:x. k:t, & duplic:~ndo , & dimid.iam:b 
zmx. xb. lf.X . h!l: erit r~él-.an,guhun fub Uf,x, & !J.¡ reétan­
~ulo ~oxb :n¡uak: ergo t:cttangu'iumfub.(a, & z mx ad rcc­
tanguhun.~xb. iddt fitb 1.mx, & !J.f ( ob camde~n aki~udi­
nem 2m~.)erit ''.tga ad t1.1.Q_10derat facieodum. 

PROPOSITIO VI. 
Datam rcél:am ah bifcél:am in m, ita dividcre ~~:1• 
in.x, v t reél:angulul')l. abx ad bina reél:angula di?u11.3 

fub ax, & mx, & fub .tlb, & mx. fit vt ¡:ag. 
· p ad r¡. 4·79· 

p. r¡. 
g a mx b 

Perfpicuum eft fi 6at ka ipíi ab xqualis reéhng?lum kxm • 
xquari rcétan~tl.Js fub ax,&:-mx, arq_uefu? ab,Ideft ka, & ~; r r. •. 
r11x . Ergo conOitJo.eft vt Gnt proportionalta aúx.l:xm. f q. · 
Fi.at v rp adqitubadg~ . 

Sint igit. prop. 
Ergo 11 fiat 
So~utum .crit 

Sint ergo pro p. 
Et per compof. 
Ergo folunun. 

AN A L YS I S. 
· a,b~. kxm. ab. gk. 

xb:gk -A- kxm. 

gk. 
gk. 

li 

kx. 
gx. 

mx. 
111X. 

xb. 
mb. 

CONS-

/ 
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z)_Q ANAL YSI5 GEOMETR. 

p. q. 
g k·. a mx b' 

CONSTR. & DEMONSTR. 

lpGsg~& wJbreciproc..re invenianturgx,& mx,qu:trum. 
differencia !icgm, itaque proportionaleserunt gk.:.gx. mx. 
mb, & per divif. gk.:. '0· mx. xb, vnde refrangulum fub gkJ 
& xb reéhugulo fub k_x, & mx erir :rquale. Ergo reéhn­
gulum k.::_-: m, idefi: fub xb, & _(.k_ ( ob eamdem altitudinerr. 
xb) erit vt AbadgkJiive vt¡adq. ~oderat faciendum. 

PROPOSITIO VII. 

D atam reéhm ad,feéram in/;,& e, itermn fe-
' care in x, ínter b, & e, vt rcétangnlum axb 

ad dxc reétangulum fi.t vt ac ad xc. 

Sint igit.prop. 

Sive per 1.6. el. 

Ergo per 14.5 .el. 
EcE.P. · 

Fiatg~t -A- tU. 

Ergo per comp.E.P. 
ErgO'íbl'UtNm. · · 

g a b x e d 

ANALYSJS. 

axb. d..co. ac. xc. 
ac:xd. dxc. 

axb - .&- ac:xd. 
ac. ax. bx. xd. 
ga. 
ga. , gx. hx. bd: 

CONS~ 
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. · r; ¡ :B E R H. 

; - CONSTR . . & DEMONSTR. 

Fiat g4 reél:x "'xquaüs,ipfifque 1.'. bd recipro~ in ve· 
niamurgx. h, quarumditferentia Íttgb. Dico f~aum. 

EO:enímexo;:míl:r.gaad gx, vt bx a0 bd ,&per divif. 
g11, ideO: ac ad 4X1 ve bx ad xl,quare rettang~llum axb re<;:­
tangtilo fub ar, & xd erit xquak; ergo ~:e&angulum 4xb, 
ideO: fub u,& x d ~d reé\:angulum dice., ob eamdem alt.iw. 
dinem x d, erit vt A e ad.x-e. ~0d erat fi!_ciem:iu m. 

PROPOSIT. VIII. 

D atam reébrn ad, feétam in. b , & c,rurfus fe­
care in x, ínter b, & e, vt reétangulum cax 

ad xcd re~flngulum fi t vt bx ~d bp. 

a g h p XC d 

A N AL Y SI S. 

Sine igit. pro p. cax. xcd. bx. bp. 
Et permut.dimenC ax. XC. bx:cd. bp:ac 
Velíi fiat cd:gb 
Etper 1.6.el.E.P. ax.· XC. bx. gb. 
Et.comp. , a c. xc. gx.· gl! . . 
Ergo fulutllln. 

CONS- ·\· •· .• 
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ANAiLYSlS GEOMETR" 

a g b-i XC d 

CONST. ET DEMONST . 

· F iat reérangtili:m1 fub c.l,& gG reébng~Ifo fi1b ~p,& M <"e· 
(].U:tle,ipfifqne .c't ,.& gb reciprocx invcniantur xc, & gx, 
quarum fi.1mma íitgc. Dieo f.1frum. 

Cum enim exconlh.ficac ad xcad xc, vtgxadgb; erit 
divicl..,-x ad xc , vt bxa<lgb, five vt reél:angulum fuó b.",& 
cd ad reérangullim fi1b cd, & gb, he e eíl: íilb bp, & 11(: ergo 
permutando dimenfioncs reébogurum ax ad refrangu~ 
kun x((teric vi: h ad lip. Q!od erar faciendum. 

PROPOSITIO IX. 

Yidt R. Dat:im reéhm etc, feéhtm rn b, rurfus fec::tre in r ' s 
Tf·." • X,.iHter a,$¿ b, Vt %uaur.anun ax ad reaan-mun. 1 r: 
r om. 1 • gu1umcx ntvtmpadgp. 
tib. r. 

er.bp.84. a X re 1Jt. g p k y 

In ter mp~ &gp intelligatur incerjeébq uxdam /'J~· 

( . 
. 

Sii1t·igitur p'rop: 
.Ergo fi. fiant pro p. 

¡er NI. Eteriam. 

ANALYSIS. 

axa. 
ax .. 
tlX •. 

cxb. 
XC. 

xb. 

mp: 
m p. 

gp. 
py. 

jJ). gp. 
dtr 11t i . Solutum. erit. 
'"'ml"f· -~: . . 

N a m fa~a.Iub terminis homologis erunt 
~ pro• 
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L I B E R II. 253 
prOportionatia, videlicet.ax4. cxb. mpy. gpy, id~n: per 1 . 6! 
el.axtJ. cxb.mp.gp. ve pemur. · 

Sint igit prop'- i~X. XC, mp. py. 
Erpcr compof. ax. ac. "'P. my. 
Fí:mt prop. ab. ac.t!Jp. mk. 1 • , 

av. m:t. 
Sintetiam prop. ax. xb. py. gp. 
Et per com pof. ax. ab. py. gy. -
Ergoc:<xqu.:> E.P. py. gy. mk. my. 
Er per divif. py. gjJ . . mk. lry~ 
Ergo folutum. 

CONSTR. ET DEMONSTR .. 

Fiar ve 11bad M,-ita mpad m k, ipfifquegp. mkrcciprocx· 
irrveniantur py. k y, quarum differenria fir pi:..,_ Ira que pro• 
portíonaleserum py. f.P· mi·. kj ,&percompof. py.gy. '~~'~: 
m y. Oen·(que fiar ax,qu.:e fir adab, vr fyeft a:dgy,1cu m(aa 
my. Dico {.1él:um. 

Cur:n.enim fiux ad ab vt PJ ad gy: erit ¡;¡~r divi( ax ad 
xb ve py ad gp. Rurfus cum "x ad 11b ~it vt m~ad.tny, hoc dl 
( ob proportica<lleS .. b. M. 111¡. mfz.) ax·ad a e n mp ad m y 
erit pcr di vif a x ad xr, vt mp ad py: erar autem 4 x ad xb v.t 
!>' ad gp:·crgo fafra fub-rerminis homologís erunt propof­
tionahn,.víddicec quadratum ax ad· re6hngulum cxb , vt 
rcél:angulum mpy ad r<!é\:angu~um gpy, hoc dt ve mp +td gp. 
Q)ud €rat faciendum. . . _ 

.) 

AL~ 
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l)+ ANALYS1S ·GEOMETlt .. .. .. 
~ .. J . "' "! 4 .. · •. ~ .. . 

A L 1 TE R. 

Si in ipfa :malyíi punétum y prius extingua-
, rur, ita.cvadct coníl:ruéfio. 

Sit iterum P.ividend:t tb,&c. & dcbeant proporcionales 
fieri, vr :in tea. · 

ax. xc. mp. py. 
ax. ~b. py. gp. 

• • • • f • . --
a . xb ~ p q 

ANALYSIS. 

m g p y 

Sint igir.prop. ax. XC. mp. py. 
Er per compof. m;. ac.· mp. 111J. 
Fiant prop. mg.m¡uup. ap. mg. 
Sine etiam prop. ax. xb. py. gp. 
Etcompon. · . a·h. .xb. gy. gp. 
Fi:111r prop~ mg.gp. ab: bq. _bq. mg. 
Etcomp.E:P. xq. xb; my. mg.-
E.rexxquo. xq. xb. ap, ax. 
·Erconv. xq. bq. ap. xp. 
Ergo folutum. 

CONSTR. & DEMONST. 

Fiatl't m,'l, ad mp ita 4cad ap,& vr mgadgp, ita •bad bq, 
ipíifque.tp. bt¡. reciprocx inveniantur xq, & Jfl , quarum 
·ditferentia fir Jtf· Dico faél:um. 

Eft 
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; L I B E ·.R II. · %-5:;; 
Eíl:enimxqndbqvtApadxpexconfrr. & conv. xq ad 

xb, vt ap ad ax. Fiat my, qux· Gt acl mg, v~ x:¡ ad xb, feu vt 
Af ad ax. Er quonian1 xq ad xb elt vt rny ad m f.: erit divid. 
bq ad xb,vt gy ad mg ( hoc eft ob proportionales mg. gp.ab, 
bq.) abadxb, vt,~yndgp,.&divid.llxaclxb, vt py ad gp. 
Kurfus quoniam ax ad .. ¡eft: vt mg ad n~¡·,five ( ob propor­
cionales ap.u. mt- mg.) ax adac,.vtmpad my: erit per di· 
vif.ax ad xc, ve mp adpy. Erar aurem ax ad xb, vt pyadgp: 
ergo faéh1 (ub terminis homologis erunt proportionalia,. 
videliccrquadratum ax ad retbngulum cxb, vt reéhngu­
lum m/'7 ad reétangulum gp_y, hoc cft Vt mp ad gp. Q!od 
facere oportebat. 

N O T A. 

Qgod aurem proportionales ficri debeant 
mg. mp. ac. ap. ex fubfequcrrtibus pende(, fra­
que h~c reduélio fufpenfc1 marier, donec pcr- · 
venitur ad proportio1,1aJ.es a·b. xb. gy.gp,& ne­
cefsiras patetreducendi terminumgy ad ter­
minum my; qui fupra extat , quod .. fie~i. non . .:, 
pote:ít,nifi.terminus mg vfurpctur,& pr¡()p·or-:l 
tionales fiant mg. gp. ab: bq, vnde proporció­
n ale$ emergunt comp.xq.xb:my.mg, & com­
pcrtum fit íl:atuendal5 eífe proportiona:les mg. 
mp. ac. ap, vt ~atio·communis íl:abilita fit: 11Jtg. • 

my , & ex a:q.uo argucndo evan.efcat-pune-: 
tumy. 

1 , •• 
• 1 •• 

© Biblioteca Nacional de España



ANALYSIS GEOMETR.: 

Sint igit.prop. 
Si:~e fi fiat . . 
EtE .. P. 
Siv.e 
Fiatangulw; 
ErE. P. 

AL·ITER 

ANALYSJS 

.. 
' 

axa. 

ax. 

xyx. f 
. h:h. 

xy. · h, 

g. 
bmb . 
bm. 
my. 

xale ..,..A,.....,. xym. 

ax-. ·. xy. ak. my .. 
ak ..... t-..- h: 

Ergo per I 4·i :e1. 
Ergo folutum. 

CONSTR.. & DEMONSTR. 

Fiatvtgad jita qu:1dratum bm ad quadratum reét-e 11k) 

q~cum acangulumconíl:ituatreétum, & ducaturt:m· 
gens 
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L I B E R H. "Zf1 

gens k y fecans tZb in x. Dico f.téhuu. ' 

SLtnt ·enim ftmilia triangulareél:aQg~tla axk.. xym,-quar.e 

.iiX ad xy elÍr ve a k ad my, ideft ad mb;adeo.que quadratum 

11X ad qnadr::ttutn xy,ideft ad ¡:eébnguhHn.cxb,vt quadra• 

tu m ~ti: adguadratum m~, ideft vtfadg.QtOd --eratfacieLt-
dvm. · ' 

.S C H,O LJ a ·N. 

In hanc,co1iflrullionemiffcidit perJPicacifsimtmJ 

i11gmium Exmi. Pri11cipis Rogerij Vmtemiglia, 

rpúpritts (prteter alias fcientias) lvlathejim .cal­

ft.terat,qttam vigi11ti amtos -tJJtatis fote -&omptevlf 
[et. Et ípfom.mihi,quiilli problema r~(of-ve11dmn 

pr?pofiter.am,dignatJts{tiitMat.riti degms-tr.twf. 

mttterc. 

1 .1 
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·2)8· .ANAL YSIS GEOMETR~ 

' 

'PROPOSITIO X. 

Datam reél:am ac divifam in b iterum divide .. 

re in X, Ínter a, & b, Vt reéhtngulum axb 

ad.quadranunxc fitvtmp adpq~ 

X bg e: 
J 

a. k 
:.: 

ñl py r.t 

1ntcJjicilturint.ermp:.p.1 qu~dam py; 

ANALYSIS.. 

Sint igit.prop.· axb. xcx. mp. pq:. 

Ergo fi .fi:mt prop:. ax. XC. mp. iJJ· 
Et ctiam prop. xb. XC~ PY~ pq. 

Solutum erir,<::uJ11 hoe·.fieri pofsit:. 

Sint ergo prop-. ax .. XC •. mp. py. 
Er per c.ompof.. ax .. ac .. mp. m y. 

Fianc prop.m.q .. mp.:rc.ak .. ak .. mq .. 
Sint etiam prop .. xb. XC •. py .. pq .. 
Er per di.vif. be .. XC •. yq. pq. 

Fianc prop .. mq.pq.bc.gc. gc;. mq. 

Ergo per divif.E.P .. xg .. XC:.. my. mq.-

it ex a:qualit.1te. xg~ XC •. a!i. ax~ 

Et per div.if. xg .. gc .. ak .. kx .. 

~rgo folunun; 

""" CON S:· 
~~~-

. 
b 

. . 
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L . 1 B :E R u: · 

l CONSTR. & ' DE,MONSTR. 

Fi:ttvt mt¡ ,ad mp itaAc.a.d 11k, & v.t·mqad'fq it:1 be ad gc, 

ipíifqne gc. nb reciproc:e Ü.lv.e~iant~Ir .'<g. Ex ,gqarum.ft,Un· 

m a lit l.·g.Dico faél:um. · · 

Efr e ni m ex con fr. xg :td gc·vt .titad k>.:, & -pcr <:ompof.xg 

acl ,'<e ve~~~ ;td ax.Fiat my,qux fit a.d rm¡, vr xg ctt ad xc,li.ve 

tJ.bd a.'<. Et quoniix.~ ad xccíl: vt my ad mq: erit p_cr divif. 

gc ad xc, Vt yq ad mq,fi\r.e( ob proporrionales gc. be. pt¡. rm¡.) 

bcadxc,vtp:¡adpq, & perdivif',.·badxcVtP.yad pq. Rur­

ftl$quoniam ~-V: ad !l~ell: ve mqacl my, feu e ob proporrio ­

na1es.'l"" ttc.mp.mq.) .~xad4c,vtmpadmy: .crit per divi( 

11:c ad xc, vt mp.;¡.d fJ; fed.emtante;a xb >td xc , vt py ad pt¡. 

Ergo f..'létafub terminis homologis ertmt proportionalia., 

'V iddicet reébngulum ":"b :td quadr:ttum xc, vt reél:angu­

lum mpy ad r~'hmgulum qpy, hoc eí!: vt mp ad ¡q. (41od 

f.¡cere oportebar. 

N O T A. 

Ex co;~flntfli.one exaEfa perjjicttttm jict a:z 
problema impofsibile fit, a:z ve1'0 vnam, cft¡,a:fve 

[olttti011es admittat it~xta dcterm~11atio1Jcmprop, 

1. ltJtrodttc1ionis, 

.. 

Kkz, 
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z6o• ANALYSIS· GEOMETR~ 

A. L l TE R .. 

Sit reél:aac,~ divifa in b,.íterum dividenda in x· 
ínter a,& b, vtreéhng.ulum axb ad qua~· 

dratum xc fit in ratione data. 
vtmpadpq~ · 

A:. NALysr.s·. 

lí:ítoJi~um, & fuper 11b femicircnlus defcribatur· , vt 
p-er.pendi:culari.S xy refrang\lli.un pofsit nxb ,. cl'ucatm:que 

q : Períl?ieuumig~rur·dl:, ex:terminis. rationis. darx tri~n­

gl.lll.un.confrinri polfe; 's;ui fimi,lé debeat e(JC: trjang~llum. 

Xff .. Ergy folutum;. 

CONSTR .. & · DEMONSTR.. 

Inter:mp . .pq fii: mediapg, dué.bque.~q-,. fiar :mgulus ~tcy · 

~gulc,.ft!g>xqualis .. Si-igttur. crus. cy { enücirculo fupcr .:b 

defcripro.non.<;>ccurntrit, pcob!Cma, conffrui non·. porerir, 

fit tet.igerit vnica erít refolurio: At vero fi.fecuerit:in pune-· 

r-is y. y,.demittanturperpendiculares yx: y:~.Dico ab feébun. 

~íf¿ in punéhs x ; x,.vt petitur. 
··: Suut. 
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L I B E R . If. z6I 

Sunt eaím. triangul:r xyc trianguio pgq fimilia, quare xy 

ad x-c·erit vt pg ad pq, adeoque qua:dratum xy,.ideRrefran­

gult~m axv ad q uadrarum xc, vrquadrai:u.m ¡g ad quadra: 

tumn,hoc d i: vt mp adpq. ~oder:n: fa:ctendmn. 

PROPOSITIO· XI .. 

Datam reélam ae, fc6bm in b , protrahere ad 
x ,. vt rcéhngul'um axc acf quadratum. 

bx ftt vrmp adgp. 

f a b e x q g.· m: J p 

In te~· mp,. & gp inteJ.ji.ciamr. quxcG.m y p •. 

AN AJí.. YSIS. 

Sint igitur prop: 
Ergo Ir fianc prop .. 

Et'"etüm. 
F aétum:erit quod. petitur:. 

S.inc ergo pro p .. 

Ecconvert .. 
Fiantprop. 
Sint eciam prop .. 

Er penli vi f.. 
V el íi fiant prop. 

Ergo divid.E.P. 

Et e;rxqualitate 

E tpercompof. 
Ergo folutum .. 

t1Xc:. 

ax .. 
ex .. 

ax. 
ax .. 

ex;. 
be .. 
bq .. 
xr¡:. 
xq .. 
xq. 

bxb .. 
bx. 
bx .. 

bx .. 
ab. 
fa. 
bx .. 
bx .. 

bx; 
bx .. 
bq. 

mp. 
mp. 
yp:. 

mp: 
mp .. 
gm .. 
yp. 
gy .. 

my:. 
fa. 
fa .. 

gp:. 
yp. 
gp .. 

yp~. 

my. -
gp;. 
gp .. 
gm .. 
gm. ­
ax .. 
fx. 

CONS· .. ._ --· ...,. 
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ANAJLYSIS GE0!\1ETR.' 
.1 

· j " · a b · t/ · x q g 1JJ. y jl 

CONSTR. ET DEMONSTR. 

Fíat vtgm admpicaabndfa,&vtgm n.dgp ira be adbq, 

jpfifque bt¡.f'~. r~ciprocx it~veniantur xq.f•·,qu~mmf
tuw 

rnJ. fitjq. Oico fi1étum. . 

Cttm enim fit ex conftr.x1 adbq vtj'ttadfx: eritperdi­

vi(xqadbx,vtjá ad AX. Fi:tt my, q u:ditad gm , vt ·xq ad 

bx, fiv~ vt f a a el ax. Cum igitup·qad b.dic Y.t m.·Y ~d gm: 

er,it c.ompon.b.q,ad bx,y¡gy ~gm, five ( ob proporcionales 

b'f.bc.gp.gm.)bcad bx, vrgyadg}',&perdivif ex ad bx, 

;tfl. I JI. vr JP ad gp. Rurfus cu.n111x ad fa, fir vt gm 11<.'\ "'.i' , fivc ( ob 

de rat. proportionaksjA . .IIb.mp.gm)ax:;pab,vtmpad my: ~rit 

ccmpo f convert.11xad bx vt mpad Jf; fedf)r.:lt :ml'e-arx ad bx, viyp 

:ad gp. Ergo· faéb. fub terminis homolcgis erunt proportio­

nali,a,.ho.c ,eft reérangulum axc.acl quadratum .bx , y e rec­

tangulum m¡y ad .~;e,bwgplu..m.g¡y, five v~m; fod !/'· Q!o9. 

faci~ndum$~at, 
· 

ALITEit 

Datam re,él:am ac fcétam in b produccre ad x, 

vt rcétangulum axc ad quadratum bx 

fit vr. p ad r¡ • 

. . 

Def-
·r, 
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L 1 B E R 
Defc..ribatur fi1per 

M femicirculus ,. vt 
rangens x_y reé'tan­
gulum pofsit llX"c. 

Bifecetur ttc in rtJ,. & 

iungatur my. 

ANALYSIS. 

Sint igit.protr~ 
Idefr' 
Vel li flat: 

axc: úxT!. p. q. 
XJX. 

Et'E.P. xy. 
ff g[~ 

bx. f g. 
Fíat angulus. 
Etooíimil:b'~x.ymx:E.P. xy:. 
Ideff-

xbz _.A_ myx .. 
bx.. my:. bz. 

me .. 

Ergoex xqt1oE. P .. 

Et q uaclrando. 

ldeft 
Ergo folutum. 

CONST. 

f. g:. 
ff. gg .. 

. ).1. q .. 

me. bz .. 
mcm .. bzb-.. 

ET DEMONS.T .. 

Fik vt p adq ita qlladratmn mead aliud~ cuiu~ laCt!S fít 

h:., qux ad 11c perpeAdicular.is ponatur, & ex z tan gens du· 

catur zyx.Dicefafrum. 
Sunt.e::nim íimilia trian gula r.eaangnla my,.~:bzx,quarexy 

:td xb erit vt myad bz, adeoque quadratum xy, ideíl: ree­

cfraagulnm lfXf ad quadramm bx, vt quadratum m y.,' ideft· 

mead quadramm b.G, hoc eíl: vr! adq:. ~6d'erat fatien-· 

~um. ,!?RQ; 
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:z64 AN ALYSlS -GEOMETR. ,, 
.. l 

PROPOSITIO XII.- · 

Datam :reétam.ad, fethmin b, .& e, rurfus {c­
.care in x, :ínter}, &,e.,_ vtrethngnlum 

.axb .ad dxc.reébmgulumiit Yt 
.mp ad_gp .. 

a .h ' :x c .d f .k · .m _g p .Y 

Interj iciaturpy in ter mp, & gp. 

ANALYS1S . 

. Sintigit.p¡·op. axb. .dxc. mp. gp. 
Ergo'íi:fiantprop. .ax. .xd. mp.. py. 
Et eriam. .bx. .xc. py. gp. 

nu.l JJ. !:iolutum .erí~. N am faéta~ub !ermiois ÍlOlllOlogis _propo.· 
Je rati, . fit~~reíhttlent.analogtam. 
mn¡o{. Smt1g1t. prop. .ax. .xd. rnp. py. 

Et p.er cornpo.L .ax. .ad. mp. my. 
Fjant prop. m_¡pnp. ad ..• d·. .ak. mg. 
Sint.etiam prop. .hx. xc. py. 
Ei: ,compon. be. .xc. .gy. 
~ ia1,1t.pro_p. .e f. 
Ergo~omp.E.P. xf xc. .my; 
·EtexxquaÍitate. xf .xc. .ak. 
~Et :~onvert. ?'f. ct ak. 
~rgo f.olu~um~ 

gp. 
gp~ 

mg. 
mg.~ 

ax. 
.xk. 

~ONS~ 

© Biblioteca Nacional de España



L lB E R U . 

.CO.NSTR .. & D;EMO.NST. 

Fiatvt mg,ad mpir:~. ad.ad ak,&-vt mgadgpira be ad ~_t; 
iplifque-cf ak reciprocx in..venianrur xf x~guanun diffe­
reoria lirf~Dico fa&um. 

Eít.enün,ex conít.xfadif,vt a~ad xkJ& convert. xfad 
.ve, vt a k ad 11x. Fíat r~y, g;.1x íir ad "'!.' vr xjeft.ld ;a, íive 
'Vt a k e(l: ad 4X, E.t q uoni:un xj;~d úeít vt m y ad mg : ~rít 

divid.if ad X C V[ gy ad mg, hOC eft ( Ob proportÍOn:lles if~ 
bc.gp.mg)bc.~dxcvtgyadgp,&divid.bxad ~e ve py ad 
.'<P· Kurfus quoniam AX ad ak:,eít ve mg ad my,.úve( ob pro~ 
porrio.nales at .td. m¡. mg) ax ad ~td, ve mpad m y: cric per 
div.i( nx ad xd vt mp ad py; fecl b~ ad xc .er.~t vr PJ ~dgp: er-
go faél:a fub tcrminis homologis crunt.pr~porrion.alia, {ci- nu. I !~. 

licct r.elhogulum ~txb ad dxc reftangulum,vr reé\:angu- de r11t1. 

lum mpyadreél:angulumg¡¡, hoc,cít l!t m¡ .ad g¡. Q!od com¡o[. 
facie.odu.mJ,::rac. · 

Ll PRO~-
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.f65 ANALY:SIS GEOMETR: 

PROPOSIT. XIII .. 

D~tas reéhs. aú,_& be ita fecare in x , & Y', vt 

reéhmcrulumaxb ad byc reél:ang_ulum fit v~ g· 
ad b; reétangulum ver o f ub ax, & yc , ad 

reérangul'um fub x!J', & by fit vt 

gadk~ 

a 

Sint igirur pro p.,. 
Etctiam 

Ergo fi fiaru pro p.. 

Necnon 

X b y· q C' 

ANALYSlS .. 

axv. /Jyc. 
BX)C. xb:·by. 

ax. hy. 
l 

XiJ. yc. 

¡, 

g 

g. 
o· o· 

g. 
z·. 

k 
·z · l 

Ji: 
k .. 
z. 
h .. -

Et etiam. ax. by. g. z. 

Necnon JC: xlf.. z. k. -
Ex~quoE.P. k. z.. z. b. 

E tcognita.erit .z:.; v.nde fa.cilis apparet progt'd'fús. 

Sintergoprop.. ax.. by. g. t.: 

V el'íi fiat ab. bq. 
Erga.diffvt I.ad 1.& E.P~. xli.. yr¡. g. z.-

Sintetinm prop.. xb. yc. z. h. 

V el fi fi:tt g. l. -

.Etex:EqLial.E,P.. J'C;. f. yq. Z. 

_¡:r~ofo~utum. CONS~ 
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'LIBER H. 

CONS'fR. & DEMGNST.R. 

Inter tv& h ... ·nedia inveniantur z,& \!tg ad z ira .fi¡tt ab l 
ad l q, & n z ad h, (¡,,e ve .( ad z. ira ! ad /. Deinde fiant ~~rSu/1 
.p.roportionaksyr, L.Jt]. z.,_& criam xb.;c. g. f.Díco faéhun. f,/í/p. 

Cum enimficycadt, VCJ1adz,&x6 adyc,·vtg .ad/; z.' .r. 
erir ex .1::qqo . ..-b :td }1) vtg ad ·.::;,uve ex.coníh. vr t~b ad be¡, 
vnde ( CJ:Lll:t,PiffercntiX funt Vt VI1US ad VI1Ulll ) erit AX ad 
by, ve lfbadbq,ideít vcg ad z.. Eft :me~ m xbad yc,vcg ;ld 1, 
ídeít vt z aél h: ergo fafra íub ccrminis homologis crunt 
proportio.1_1~lia , videlicet re.:bngulum ~txb ad refran.-
gul9tn ~F, vt rcfrangulum fub g, .& " ad reéhngulum 
fub .::; , & h, hcc eít vr .r. a~ h , ve oporteb.ar. }~urfus 
quoni:un .rx ad by e{'~ vt g ad z,& y e ad xb, ve !J ad z, ideít n11. lll .. 

vezad .(,erunr fufra propmtionalia fub terminis homo- d( rat .. 

logis, nemw refrangul!Jm fub AX ,& yc, ad reébnglll!lrn c11mpo[. 
fub by,& xb, ve rcfr:1 ngulum fub g, & .::; ad reél:anguhyn 
fub z., & k;., hoc cít vt g ad k._, ve oporteb,ar. Rcébs igi~m 
&b ,l!<: be, &c.Q!!od erar f~ci~nq.um . 

Q V l:E S T I O, 

Oporteat duos datos numeres (.tb, & be) 1 6, & 1 3 ita 
íingiltarim in duas partes dividere, vt faé\.um fub partibus 
16 ad faélum fub partibus 13 íit vq ad 2 ( ve g ad h) fac­
cum vero fub prima part~ ipfius I 6,& fectmda parte ipGus 
13 ad fafrum fub fecJJnda 16,& prima 13 íitvt 25 ad 241 

five vt 3 ad ~( ide(htgadk.) 
-) 

Sit~t p:,lrtes qu:l!íicx AX. >.:b. by. y e, & ex pr~cedente ana·_ 
lyfi h:l!cfequirur. 

Llz OPE-
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z68 ANALYSIS GEOMET:R: 

·OPERATIO .. 

lnter h, & k.: 2 & ~media efr .:_,'L pro z.,fiat vt z. ad hita 
. . 12 ) ; 12 

~ ad /,.idefr vt ~ ad z ita 3 ad .2~,& inrcr z,k t.- ,. & 2~ 

d 'D: • ; 1 l ; 
1uerenua erit - pro. - z . 

1 () 

Fíat vt g ad z. ira. abad bq, hoe efr vt 3· ad ~z ira I G ad 

ui ,&·inrer be,.,& bq, idcfr 13, & u 4 difte:auria erir.:.., 
; . . . ; ; 

proq(. . 
. Fiat vt t- z ad q(, ita:/ ad y(,_hoc eft vt _:. acl:._ ir:t zi ad 

. 10 5 . 
; pro JI· fecundaparte.ipfius.q, vnd(t 'prima ~rit 8 (pro 

by,.) F iat tandem vt z. ad ~ita JI ad xb, idefr vt ;
2 

ad ~ 

ita 5 a~·6.pro x.b fecun~h parte numeri.dati 16,_ va.cle pri­

ma ene 1.0. 

Sunt igitur 10. G. 8. 5. partes, d'e quibus.q_u:Iritur ,. qure 

<;on5iit:iones afsignatólS adimplent. 

PRO~· 
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PROPOSIT.IO XIV. 

Datas reébs.ab, & be ita fccare in x, & .'Y ~ vt 

:rcébmgulum abx ad e by reétangulum, fit vt g 

ad h: reétangulum ver o acx a<!l:tlJC rcc­

tangulum fit vtg adk. 

t:. X {j a q· y c.· 
h 

g k 
.. z. 

A N A t Y S 1·s·. 

S:iotigit.prop, aÚ;.' .. cby .. g:. D~ 

Etetilam.. acx.. ayc. g- k. 

Ergo {i.fi:tnt prop. ab. b~: z.. !J. 

Eteriam xb. by: li·· z .. 
Maotfdfa erit folutio. Cum :mtem .t prima fronrc inno-

tefear, it:t r..rit progrediendtun. 

Siot igit. prop. xb. bj. 

V el:li fiant 
Ergoagg.vt r.ad' Í .& E.P. xc: qy: 
Erpen.6.eL acx. ac:qy. 
Sed <il.ebent eífe prop. a ex.. ayc. 

Ergoex.xquoE. P.. ac:r¡y. oye. 
V elfifiaot 

g.. Z.-

be. r¡b. 
g. z .. 
g.. z .. 
g.. k .. 
z. ' k. 
ae. la .. 

Si ve! per 1 .6.et 

Ergo~x 4-).eE. 

EtE.l?. 

ac:qy. !a:qy .. 
ayc ,.....A,...... !a:qy~ 

Et per com pof. 
Ergo folutwn .. 

ltJ.. t7J. yc.. qy .. 
la.. !y. yc. qe .. 

CONS· 
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2.j0 ANALYSIS GEOMETR: 

l. aq X b J e 

CONSTR. ·EJ' J)EMONSTR. 

g 
¡; 
k 

Fi;¡t .z ad h vt ab eíl: ad be, & vt g . .ad z ita be ad cfb, & vt 
z ad k ira .te ad la. Ipft$.autem ts, & qc recipro~-e iuvenian. 
tur ly, & ye, qll:lrum fumma fit le. Et tanden;¡. fiat .-.:b ad by 
"Vtl adz. Dic.o faél:um. 
~u m cnim xb ad b)' fit vt g ad z,& 11b adbe;:vt z ad h:f.1éb. 

fub ·ren~1 inis homplogis eqmt propor.tiqnalia, fcilicet rcc­
tangulum abx ad rcébngulum e by, vt re&ang~Jlum íirb g, 
& z ad reél:angulum fub z., & h, hoc c(tvtg ad h, vt opo.r­
·teb:tt. Rurfus cum xb ad by.At vt g ad z , liv.e ve be :id qb, 
eru!!taggce,gara vryousad vRum, hoccft .w ad tJJ, li\'e 
re[b.ngulumaex ad reébng~tlnm fub <fe,~ 17.> vtg ¡¡d z. 
Eft~utem la ad ly, vtycad q~, & per divif.l.ud ay, vt yc ad 
qy,quare re~angulum nyc::equale erit re~ngulo f11b la, & 
qj:er~o reétangulHm fab IIC,& qy adreébngulum ttyc( !)cm­
pe fub l11, & 1J) erit vt ae ad l~t, five vt.z. ad k; fed erat rec­
tangulum ao:ad re$:angulum fub IIC, & qy, Ytg ad z:ergo 
rec'bnguluq1 ao: ad ayb reétangulum crit ex xquo, vt g ad 
k, vtoportebat (ratio coil).munis, feu términi compara. 
-tionis, íim:wis,rc~tangulumfub ac, & 1y,&reéta ~.)Rec­
tas igitur t~b,& bcdivifsrmus1&c.<4!od crat f~ciend~n~. . . . 

· ~ PRO-
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L I B E R. II. ~71: 

PROPOSITIO XV. 
Qpatuor terminos proportionalcs exhibere1 

ita vt primus ad quartum íit in ratione data d' 

ad .lt ' fecundus vcro ad tertium in ration~ 
etiam data m ad p, & prretcrca aggregatum 

fecundi,& quarti íit datum l nempe 
reéh a/;., 

' ' ' . g k. r¡. 
X J ct Z b 711. p. _(.: 

Sine qnatuortcrmini, de qnibns quxritur .v:y. 11z.y.1. :r..b. 

CON DITIONES: 
Vt íint pr'op. xy. az. ya. zb. 
Vtfmtprop.. xy. zb. g. k~ 
Vt íint pro p. az_ ya. 711. P~ 
Vt' az+ zb ,_.1\,_ ab~ 

Sint igit.prop;. 
Et etiam. 

Ergorcéhng.E.P~. 

ldeft pan .6.el. 
Sunr :m te m prop~ 
V el fifiac 
Vt:rde· 
Ergo fubfl:it.E.P'. 
Er pcrmnt.climcnC 
V el Íl fiant 
Eteruntprop~ 

Et comp,on. 
Ergo folurum .. 

ANALYS1S. . 
iy.. az. ya.. zl:. 
zb.. xy. k. g. 

xy:zb. az:xy. ya:k. zb:g. 
zb. a:; .. 
a-z. y-a.. 111. p. 

k. q.. 
· az:r¡' ...... A- ya:k.. . 
zb. az. az:r¡. ~G:g; : 
zbz.. aza.. q. g: 

r¡q·. ff 
zb. az. q. f . 
ab.. az;. r¡+ f ¡ : 

CONS-

© Biblioteca Nacional de España



----

2¡z ANALYSlS GEOMETR.' 

X y a z 
g. . k~ q. 
m. P- f. 

CONST . ET DEMONST. 

· Fiatvt m adpira üdq,&intcr 1, & g media inveni.-v. 
tur j;dividacurque ab in z in rationeq ad f. lt:1que .tz, & 
zb erunt fec.tmdus . .ct: quar:tus terminus, ve petirur. Deindc 
vu1• ... .J 1'> teu vr iz.ad q ita fiar az íecundus ad Jtl rerr.ium, &: 

·ve /z_ad g ita zb quarrus ad.xy primmu, vt petitu_r. D.ico ·"l· 
az. .. y.t. zb. etiam.ene propor~ooal.es. 

Curn enim fit z b ad ,¡z vt q adf: eritetiatn quad. z.b ad 
quad.az, ve quad. q ad quad.f~ idefl- vr q adg.Hoc efr per­
mutando dim.cnfiones zb ad az:. ve rcébngul. f~b az, & q 
ad recr:u~g.{ub ~:.b, & g;kd. reéhJ.ngutum fub IIZ,& f xqu:t­
tur reébngulo.íub ya, & lz.( cum fmt proporcionales 11z. y.1. 
k. q.) ergovr;::.badaz,ve1 vr r.et'bng. fubzb.& xy ad rec­
tang.fub Az,& .-ty,ita erit reétang:fub ya~& iz.ad reélang.fub 
zb, & g. Eíl: ante m vr:t.:b ad xy iralz.adg: ergo deptimeudo 
antecedentem analogiam-per iíl:am, vt xy'ad 11z ir¡¡ eric y t 
.ad .;:.b. ~acuor igicur rerminos propQttionales c:thibuimus 
.&c. ~od facert: oportebat . 

. SCHOLION. 

1 la1Jtá1 mo!is ~fl fugere a!iqttando pri11cipia fl-
tida in problema,tibtJs pla11ú,placet propterea mo­
re twiihmetico camdcm propojitio11e111, brmci1t mo­
dmn 1'efo!verc. 

ANA-
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I.IBE R II. 

----------~-b- g. x y a _ m. 
k. 
p. 

CONDITIONES. · 

V t fint pro p. 
Et etiam 
Etetiam 
Se u fi fiat 
Vtíi.t 

xy. az. Jla. zb. 
xy. z9. g. k. 
az. ya. m. p. 

k. r¡. 
a:::.+ zb ,......1:1.,..... ab. 

ANALYSIS . 

tU 
q. 
f 

. a::.:ya. ~A- :::j=g quia ...-1:1...- xy. 
zb. ' · . 

Pcr 1.& z.cond.eft 

Ergp.pr,oducenclo az:ya:k ,_.t.--. zbz:g. 
,.Sed per_i.cyndir. · :ya:k >;-'1\--. az:q .. 
Ergo fl¡b{l:.Cric aztt:r¡ ,__!\,....... d ·:::.:g. 
Er E.P. g. q. a:::.a. :::.b'{.: 
V el íifíirmedia gg: ff 
Ergoh\teraE.P. g. f a\: '{b. 
E1-go folurum, & p¡¡rer con(lrué.ho; & ·demon(hatio. ' 

' Q V JE S T I O. · 
Q)aruor m! mero~ exbibere proporrional~ ita vt pri"­

-mus ad quarrmn fit vr 8 ad -;, fecundus ad tertmm vr tad 
4,.& aggreg:mtm fecundi,& quarti fir 2 ¡. 

H :1:c qlu:G:io fupponcndo{,& k va \ere 8, & ) , & m,~ 
p. 7, <}: 4, &c. cxped iri poteft, vr antea. P lacee nihilon.u­
~ nusit:i procedere. Mm Smt 

.. 
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··%74 ANALYSIS GEOMETR.: 

X J a 

Sint qu:diti numeri xy.a.?<. ya. zb.ita. vr: 11b fumma fecullt' 
di, & quarti va!e:J.t z 7. 

A N A L Y SI S~ 

Sint igit. prop-. 
Er etianr. 

IUI. l!I. Ergo reéhng. E.P'. 
de rttti. Ideít per r.6.e1. 
mñ¡o[. Sed etiam S.P. 

V elfi íi:tt 
Ergv 
Et fubfrit.E.P. 

xy. az. 
zb. xy. 

xy:zb. a~ :·xy. 
zb~ az. 
az. ya. 

ya. ~!J. 
5· 8'. 
sya. '8~b. 
5J'a. 8{_/; .. 

7· 4·6 
5. 2-<· 

6 .• 7 
2- az ,_.A__. 5 .ya. 

7 6 
'{b. az~ 2- «\· 8~b 

7 • 
lddl:augcndo per ¡.. 2oaz. s6z.b 
Etdeprim.per 4· saz. 14 z.b 
Ergopen6:6.cL l4zbz ,_.L\.- saza. 
Er E . .P.ryer 1 A .6.e1. 14 .. a:>-a -!Jt·:>-

tr ·r . )· '-' '\.v· 

V el perto.6.el. 196. 70. 

Ergo·eti:tmbreraE.P. 14. v7o. a~. zb .. 
Erpercomp.. 14- 14-l- V. JO az. a!l .. 
_Idefi: 2. 7. 
~rgo fofutum,& manifeíl:nm fit anafyfim noíl:ram nume· 
:oos etiam acfmittere, fi illis operaci placuerit,_abfctue pr:riú­
dicio demon!trationis. 
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OPERATIO. 
/ 

.Si 14+ v¡odatx4. quid27? 
Etev.per !·"- q70 14-VJO. 
\: el (j 12o. dat I96=-I4 v¡o quidzJ? 
\ el fi 9· dat q.- .¡¡o quid z 7~ 
Vcll.i 1. dat If-VJO quid 3? dabit qlll-

dem 42-3 .¡¡o pro fecundo numero tt::;,. 
Ergo - H+ ~ v¡oproquarto~b. 
Eft e ni m z 7. ::ggreg:ttum vt riufque. 

Nundi 5 d.at ~ qllld-I) +3 v ¡o? dabit quidcm 

-z4 +4} v7oproprimcmm~eroxy. 
Moxfi 7qat4. quid+z-3 v 70? dabitquidem 

24- 1 L v7o.pro tercio numeroy,t. 
7 

. Erunt igitur quantor quxfiti numeri. 

-24-+ 4±. 'l¡o, 42-3 il7o, 24-¡l., v¡o, -15 + 3 V¡o. 

' 7 
-I'í +~ V70 p·- 3~ 7?.._ 

-::t:'36o- 7 2 .¡¡o 1008- 7 2 v ¡o 
+ Joo8-¡2 1/¡o ~6o - 72 .¡¡o 

-~3~8-Iff V]O - A- 1368- I+f v7o 

.Mm2 ·PRO:. 

.... 
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-z76 ANALYSIS GEOMETR. 

PROPOSIT. XVI. 

D atam circuli diametrum ab ita fecare ín x,vt 
perpcndicularis X.Y ::td fegmentum xb fit 

in.ratione data vt mp ad mr¡. 

ANALYSIS .. 

D'ttt"a:tur·~y, & patet ex terminis rationis· cbtx triangu. 
lum poífe.ficri,-cui Jimile.Ílt triangulum.x.yb.Ergo folutum. 

CONSTR. ET DEMONSTR .. 

Con!lituantnr ad angulos reétcs mp.mq,dttébque pq ñat 

anguh1s .~ ~y angulo q ::::qua lis, & ~-emirtatur pcrpend icul_a­
ns xy. Erunt ¡g¡tur tnangula reél'angt1la x' B. m¡ q ÍJimlta, 

q_uare. xy ad x.b. erit vt mp ad n, ~-~od facere oportebat. 

s·c H. O L I'ü N:. 

Qgoniampropofitum problema poíitione· 
tantum eíf refolutum, placet aliam analy.fi rn 
inll:iruere,. vnde quanta fit ·xy, vcl xb [cire po{-

.. :fi.tn~lS.. . i, ALI-- ... - - . . 
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AL IT.E R. 

Sint igit. prop. 
Et quadrando. 

Si ve per 8.ó.el. 

H oc ea per I .6.el.. 
Et compon. 
Erg.o foLumm. 

xy:. · xb. mp. mq. 
xyx. xbx.. mpm.. mqm. 
nxb. 
ax. xb .. mpm .. mqm. 
ab... xb. mpm+ mr¡m. mqm. 

CONSTRr & DEMONSTR. 

Fiae abad xb vt· aggregarum quadratomm· m p. "'1 ad· 

quadratum mq ,& duél:a perpendicnlari xy, faél:um erit. 

N amdividendo erit ax ad xb , fiye rcébogul'um axb ad 

quadrarum xb~ hoceil· q Lradratum xy ad quadratum xb, vt 

quadótummp ad quadratunYmq,adeoque xy ad x b, vt m f. 
ad mq. ~pd erat facicndum .. 

. 
~1od fi fcmicirculus d'atu~ ayh non iam fe-· 

mi'circulus; fcd· portio circuli proponatur ad 

p rimam analyfi.m confugicndum erit,& quan­
ta fit ~)',aut xb a rrigonornctria petendum d_e­

tcrmit1'ltis· q~uatitatibus ab. mp. mq, & valore. 

a:ng,uli' ayb.. . 
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ZíS AN.ALYSIS GEOMETR. 

PROPOSITIO XVII. 

Dato aggregato tri u m proportionalium, da­
taque ratíone medire ad differentiam ex­

rremarum: fingulas cxhibere. 

vjf a .. ?/,/ 
q· ry z / . 

Sit aggregatum data reéb..tb, & r:~.tio data dp. ad e d. Sint 
qu:dirx partes 11y. d.yz. quo polito, G reéb.a.::. bifeéh fup-

"" ponatur in x: eri[ zx_y differcntia extremarum, & defcripto · ~nJr~~· femicirculo ~tvz;;,ere~Bque perpendicuhriy u: erit ipfa rec­
. tx z.b xqualis. Ergo fl iungatur xv perfpicuum erit ex ter· 
ñlinis ratioms d.ttx triangLtlum polfe fieri,cui íimilc debcat 
e~x~. . 

ANALYSIS 

: Indinentur cd, & tip ad rcfros angulas, bifefraque cd in 
m ducatur m p. 
Etob limiL~vy.mpd.E.P. XV. 

lde(\: ax. 
vy. 
zb. 
zb. 

mp. 

zmp. Et d. u plic. anteced. 
Ergo folutum. 

CONSTR. & DEMONST. 

pd. 

ptl. 

_pi-vida.t-ur ab in~ in ratione dupl% ?Jif ad pd, & fuper 111:., 

bi· 
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L I B I! R II. Z79 
bifet\:a in x,femicirculus defcribatur t1VZ , & fiat angulus 

zx·v angula dmp :equalis, demittaturque perpendictüarís 

"-'J· Dico "'}· zb.yz e~e,de quibusqu:eritur. 
Cum enim ex coníl:r.triangula lim íimilia xvy. mpd, erit 

xv,ideíl: 11x ad vy, vt mp ad pd, & duplicando antecedentes 

azad vy,vtzmpadpd;fedexconíl:r.cíl: az ad zb, Vtzmp 

ad pd: ::eqmles igitur erunt vy, & .dJ, ac proinde propor. 

tionales A.J- zb. yz, vt petítur. Rmfus ob íimilimdinem 
xvy. mpd erit vy , ideíl: zb ad xy vt dp ad mp, & duplican,. 

do COnfequcnt~,:::;b ( mecli;l) ad dupJam XJ ( differentÍ:tm 
cxrremanun 11y, [-;:: yz) vt áp ad (d, vt poftulatur. Dato igi,. 

tur aggregato.&c. ~od oportebat facere . 

. PROPOSITIO XVIIL Yidt 
".R CJI ~ 1 iJ ,. 
tom.3. 

D atamreétamab fecare inx, vt rcébnguinm pag •. 

.íub par~ibus, ad quadratum ditferentire. 4.06. 

carumclem habeat datam ratioaem 
k adh. 

----=J _!( h & ' 

_1----:-:7-.._~-J/ _Z] 
17 PJ:.f ..,z· 

Fn&um iüm lit,& dcfcribarur fhper .h, biie8:ain m,fe• 

micircul'us "Y"' vt pcrpendicularis xy reélangulum pofsit prop. 7 • · 
nxb. ~oni:un igitnr mx fen~icliffercntia eft partium a,\:. Introd, 

xb, duél:a my, pat~r ex terminis rationis dat:e, tFiangulum 

poífe ficri, cui funilc íir triangulum mxy. 
CONS-, 
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z8o ANAL YSIS ·GEQMETR; 

' 7~ . 

· CONSTR. & DEMONST: 

Fiat vt k ad hita quadmum quodpi~m g(¡ ad quadratum 
mq. Indinentur.adangulosre8:os mq.gq , & bife~etur mq 
inp,duét.aquepg, fiatmb ad mx, vt.P,!;, cfr ad eq, ~reébque 
perpendicub1:i ~y;iungátur m y. D icoTaffiun·. · ·- ·· 

~toniam i_girur my, ideíl: mb efr ::u;J. mx, vt pg. adpq: ft· 
J.6. el. milia efünt triangulareébngula ,n,.,-c. pgt¡, quarexy ad mx 
· erit vtgq adpq, & duplicando confequemes X.'f ad dt~plam 

mx vtgqadmq,adeGqucqu:tdratum xy, .ideO: re8::wgn­
lum axb ad quadi:atnm dnpl:i liJx,idefi: :id quadratum dif­
ferentix .partium .1x,&.xb,vt quadratumgq ad quadramm 
mq ,ideft v t k ad h. Q!od erar, &·c. 

PR·OPOSITIO XIX. 
In dato femicirc~lo infcribere-quad~ratum. 

l •• , 

ANA-
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L IBER JI. ;_ 

ANALYSIS . 

!. 

Q!oniam igitur quadrati latera funt inter fe ~qualia, ~~ 
ql~a1~ propr.e~·ca eruot reéh x v, 8r y::.,& ~qualirer di{b­
b~m~ a.ccntr?ro,quarexm,&myerunC~quales: ergo my 
dumd1a em 1pfius z.y:ergo·quadrarum mz.,ideíl: quadratum 
mb qoinque poterit quadrata m y (fiquidem yz, ve pote du• 
pla ipfius my,quaruor poteíl: quadrara my.)Ergo folucum. 

CONST . ET DEMONST . 

• 
In ter mb, & ipíius quintam partem media inveniatm· 

proporrionalis n.:J~,fiatque ei xqualis xm, & excitentur per­
pendiculares .'!v, &_¡•z, & conneél-antur vz, & mz. Dico 
~xyz.'V·quadrarum effe, de quo quxrirur. 

Q!oniam igirur quadratum m)' ~quale efr ex confl:f. 
rcébngulo fub mb, &·ipfius quinta parte: crunt quinmpli­
cando, quinque quadrata m y :rqualis quadt:ato mb , ideft 

' t!JZ; fed quad1·arum mzxqualeeft quadratis i1-1y, & yz:etgo 

quiuque quadrata m y :rqualia erunt quadraris my, & yz, ac 
·proptereayz qmdramm quatuor quaclratis my erit xquale: 
ergo y:. dupb erit ipíius m y, nempe ipfi xy xqualis , f~d 
-eriam funt xquales xv, & y~: ergo xyz.v quadr:mun ent m 
femicirculo dato conftitutum. Q!od erar faciendum. 

SCHOLION. I 
\. l. J ·~ ; ' ... 

-. Hocprob!ema propo;ii potejl hoc modo: 1 
, -': 

.Qatam c~b <;livitlere in y, vt reéhngulum fub 
-fegmentis ~quale íit quad.rato differenti::e e~; 
~um&m. · 1 

· '- · . ..: N. n· l ' ·- ••• ~ ·PRO:. 
' . 

'· j 
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'68·l .ANALYSIS GEOMETR; 

PROPOSIT. XX. 

!n d'ata portíone circuli quadratum con{H:"'f' 
tu ere •. 

Efto.iam·f.lililm,.& iirportion~ circu[i data.Avb~.conffi • 
. trutum fit quadratum xyz.v,_& bifecetur t~b in m, ducatur. 
quemz.. 

ANALYSIS. 

Q!_on~am igitur xv, C-.ty:t fúnt xqual€S) xqu::tliter difra­
bunt a ce.r¡rro, ndeog_nexm,.& ~r~r.unt xqt!ales : ergo J:G 
dupla erit ip:fius my ergo tri:mgulum effici pot~rit ,_cuí ii-: 
mile. debeat dktriangulunl:mp:: .. 

CONSTR. ET DEMONSTR.. 

Exponaturquxvis gh1& ad ,a~g~1lcs reé1:os ipíius, dupTá 
ljlOn:lturh~, iungarnrque gk, :Deinde-angulo g angulus· fiat 
xqualis b'mz, & demittatur perpendicularis zy, faéHque 
.~"' ipíi.my xquali:,erigatur perpendicubris -"'u, iungamr­
q~le, v:c,. 
· Q!oniamigitur rriangnb reéhngula myz. ghk íl\nt· x. 

-qúiah gtüa, er..it vt.m y .ad yz;.i ta ,'< h ad hk ;f.~d hk__du pla eíbp­
~us.~h: .ergo yz dupla erü ipfii.1s m y, adeo'qne ipfi ~Y.. xq~~~­
.lts~Ject.n,,& )7> fnnt.xq~ales: ergo X.'~~Z'V quadratum erit 

' '· ..,. ;¡ de 
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L I .J3 E R U. l~~ 
de ~10 'l,.ll~!'it·m·. In d:lta igitur portione, &c. Q!od erar 
faw~n<iun1. ., . . 

b~ lmnc. 1Úó~mn etiam arrtet.:edeus problema 
folw potent po}ti one. . 

.PROPOSITIO XXI. 

In dato triangulo quadratum infcribcre. 
In triangulo dato Abe inf­

criptum iam íit quadratum 
svx::-. Demittatur pcrpen­
dicul:triscpfecans Jarus xz 
in y, & erit yp íingulis lareri­
bus quadrati xquaüs. 

. .. 
A N 'A · L Y S :r-s. 

Ob íimii.Abr.xzc.S.P:· · ab. e p. xz:. C)l. 

.. . f 9', 

. ~-
'. 

Icleíl: yp. 
Ergo folutum. ' "' · 

. CONSTR.& DEMONST. 

. r~p:zo 
Jn.trcd • 

• 1 

Di vidatur perpendicularis (P in J' in rarione baíis ab. a4 
ipfam cp,&pery ip!i .tb paraHcbducatur xz., demit :~l!U 
rnrque perpend~k'lres xv,& zs. Dico ~zw. cffe quadra­
tum,dequo qu:er.¡.:ur. 

Cum enim in tri:mgulis fmlilibus bafes, & a1rirudihes 
fint propcrrionales, erit Abad cp vt xz ad tJ; fed ex coníl:r~ 
.rbd&peftvtyp adycergoxzipíiyperit :e.qualis; fe~ o~ 
¡hrallelifmum xz, & 'IJS iriter fe,~ 'vx. YP·. zs ínter re ifu,~t 
:x:quales; ergo xzsv qt,tadratum edc.Qgod erarfacj~nau.~ 

. - Nnz ·.' · TR:.O~ 
, . . ... 
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2S4 ANALYSIS GEOMETR 

PROPOSITIO XXII. 

rit In triangulo dby datur Iatus db, & anguius ad 

!:.;_ · verticem dby bifeétusponitur a reéh bx,& ra-

P".<'.· tio reél:anguli tlby ad reéfanguium dxy efl: 
337- vtfadg, feu vtdb ad qh: quxruntur 

punéta x, & y .. 

S.ii.ltig~'t: pror­
ldeftper-I.6.eL 

Ergo per· l4·5 .eL 
EtE.P .. 
ldeíl-per 3 .'6.el.. 
Ergp folutum .. 

6 

Jf' 

ANALYSJS, 

dby.. dxy;. db.. IJ.Ú •.. 
. dty_ qby. 

dxy _.1i_.qby_ 
qb.. dx.. xy.. by .. 

ax.. db;.. 

OONSTR. & DEMO~.STR. 

lAt<;r-1b, & db. m_edia· inveniamr. d.\"·,,"·l¡ure ex- pun:cro d 
t~:.-e tx occmrrat in:x ,_& protr.aha-ror-ad y.. Dicu. facrum .. 
. Eftenim 11J ad·dx éx co1f1r:v.t dx':ld db,_&tx· 3'-~Je'l".vt xy 

:tdh:r,quare: refran'gi'1h1md xy xqt1:rle erit 1 efrangulo IJlJ: 

(rgo r:e&ang;d6jad·recraríg.d-:t:y;i~eft~b'y:(ob eamdema1-

:fit-ud.H:tem '~j) erit vt-M~.ad ifb. 'Qtlod'erat facicJ:ldum. • 
-- . -" PRO-
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PROPOSITIO XXIII. 

,Dato triangulo·ahc oporteat ex punél:o in la~· 
tcre dato d reél:am ducere dxy ita vt rec~ 

tangulumdxy,rcB:angulo axh fit. 
requale~ 

d ' 

. 
Sit igit.reéfang .. 
ErgoE.P .. 

e 

ANA~YSiS •. 

.dxy~-A-· axh .. 
á.~.. ax. xh· xy: 

t ·• 

Ergo folutunr. N anrcum :mguli ad· x lint a:quales, & late­

ra circa.illos.eroportionalia·,Jimiha:erunt triangl}la.d x 4, &. 

xh;.. 
CONSTR .. &: DEMONST.. 

Ad reél:am·datam ad, &punél:um·.d angulas ñar•dj; :ur-­
gulo 11h)' :r:qualis;& cum:an·guli.ad.x íint requales ,. fimifia•. 
erunt triangnlatrdx,& xhy, &eritdxad; ~x ,. vt xh· ad· xy: 

erg? reétangulum·d."y.reéfangulo4x~erit a:quale;. ~od. 

fac~.end.¡.¡m era t .. 
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·~-86 ANALYSIS· GEOME:TR: . 

,• . 'A L 1 T E R . . , 

t_ 
- J ; 

y 
3·5 .pt. Si per.pnnéh &.lt. d.-circulusdefcribatllr fecans btusch 

in y: erunt r.e&angula dxy, & a..-.:h xqualia, vt oportet. 

PROPOSITIO XXIV. 

Dato triangulo abe-ex dato in latere punéto d 
,:eélam duccre dxy,i.ta vt trian gula adx, 

· .& bxy _fint xqualia . 
1' . . ' ,. 

r • > 

• J, • 
. . .. ..... 

1- . '1 ' 1 r. · 

© Biblioteca Nacional de España



L/ I B E R 11. 

ANALYSIS .. 

Sint igit:triang: 
Ergp pcr Ií·.6 el.E.P. 
Er.go folmum. 

dxa -A- hxy. 
dx. xh. xy. ax& 

CONSTK.. &: DEMONSTit;. 

~8.¡ 

Jungatm di;; & ipíi parallela duc:ttnr lfy,conneétaturque 
dy fecans ab in X. Ernnt igitur(ob par::tl!das db~& ay )trian· 
gub fimilia dxb)& a-xy, quarc dx ad'xb arii: vt xy ad 11x: er~ 
gotr.iangulad.x,,,& bxy, qux circa angulos. xquales latera 
habent reciproca; xqualia.erunt.~oá oporrebac facere •. 

A'tlA DE-MOi'\J'STRATIO. 

' 
Ob paraUelas db, & 111> crunt tri:mguh xqoaJia ttdy , . & 

6Yy, demptoque communi lfXJ> remanebunt xq~talia tri:m~ 
gpl.a dxa., b xy •. Qltod opSrtebat facer.e. 

·-,.. ... 
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.z_aB ANAL YSIS GEOME.TR. 
' 

;> 

- .. 
. -- . -

· Ducanlr lateri cb p:t­
ralleb. df~ qood iclem 
efr a e facere angulum 
fdx :mgulo y xqualem. 

A N A L Y SI S. 

6int igittriang. 

Ergoperi).6,eLE..P. dx. 
Sedob fimil jt/x.x-by:S.P. xb. 
Ergoexxquo E.P. 
Et comp. 
Ergo folutum. 

ax. 
ab. 

- . _ ...... . 

axd -A- bxy. ' -
xb. xy. ax. 

' xy. fx. dx. 
xb. xb. fx. 
xb. fb. fx. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Ducatur df!ateri cb parallela, & di ~idatur fb in x in ra­
tione ipuus fb ad lfb, vt fint proporcionales ab. xb. fb-fx, & 

di vid. ax. xL'Cb. (x; cum autem ob fim ilitudinem tri:mgu­

lorum fJx. xby fii1t proporticn::tlesxb. xyf'<, dx: erunt e.x: 

:equoprOpOrtÍOnalesdx. >:b. XJ - AX. ( ratÍO COffiffiUllÍS f-.:. 
xb-) ergo triangula a:·:d. bxy, qux circa communem :mgu­

lum x latera habent reciproca, xqual:ia erunt. ~od opor­

r~IJ!lt-facere. PRO· 

© Biblioteca Nacional de España



1 

L I B E R. U. 

PROPOSITIO XXV. 

Dato tri~ngulo abe, ex dato in Iaterc punéto 

d reétam ducere d:ry, & faccre rcérangub 

dyr., & abx xq ualia. 
~ 

/\ 
¿-¿!_\1/1 
L~t 

Ducatur ipú r.bpnr::~lle- q X'~ \' 

Iadm. ~ 

ANALYSJS. 

Sitigirnr dyx ...-A- abx. 

Ergo E.P. ab. dy. ~)'. xb. 
Sedobfimil.xby.dmy. S. P. X)'· xb. c(y. dm. 

Ergoo:xquoE.P. ab. dy. e[)'. dm. 

Ergo fclutum. 

OO,NSTR. & DEMONS~R. 

I nter 11b,& dm media inve11iatL1r dy,qux ex punél:o d oc-cur• 

r.1tlateri cb iny,feca¡;¡s ab ín x. Dico faétum. 

Cum enim ex confrr. íir abad dy, vt dy ad dm,& ob fimi­

litudinem dym,& .-cyb,lit dyad dm,vt xyad xb: ent ex ::eqttQ 

abad dy, vt xy ad xb,& reél:angulum dy.x reébngulo Abx x­

quale.Q tOd erat ~acicndttm . 
Oo PROt: 
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~~o ANAL YSIS. GEOMETR. 

PROPOSITIO XXVI. 

Dato triangulo abc,.expunClo in Iatere· dato. 
dr.eClam ducere dxy,. & facere·reClangula. 

dyx: abx in ratione data vtk. 

Ducatur dm ipíiab pa~· 
rallela. 

Sint igi t. pro p. 
Si.ve per r.6.el. 
Ergo.per 14.5 .el.. 
EtE.P .. 

adab .. 

dyx.. abx.. . k.. aó .. 
k:bx~a.bx. 

dyx ........ A-..k:bx. 
k'.. dy.. xy. bx .. 

dy~ dm_ k.fdr ob ftmílyxb.ydm .. 
Ergo folurum. 

. C.ONSTR. & DEMONSTR .. 
. In ter iz?& dm media.inv.eníacur dy.Dico faCl:um.Eílenim 
k:ad.dy_¡ Vt dy ad.'dm, id'dl: v:t -"Y ad xb e ob· úmi!itudinem 
triangulorum:J'x:b, & y.dw) qparereébnguhdjx·, & fub lz_, 
·& xb erunt xqnalia. Ei·go reébng~ÜLliTI' dyx; ideft (ub lz., & 
xlJ, ad'reébngnlum ttbx ( ob eam:dem altitudinem xb )erit 
l'!t,'k:_~d.,.zb·. Q!~d faciendum erat .. 
· PRO-
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L IB ER II. 

PROPOSITIO XXVII. 

Dato triangulo abe ex dato in latcrc punélo d' 
reétam ducere clxy,& facere reétangulum 

ydx ad rcélanguhun bax, vt h 

. Ducatlll' ipú ab 
parallela drtJ. 

adab . 

A N AL Y SI S. 

Sint igit.prop. 
Si ve per r.6.el. 

Ergo per 14.5 .el. 
Et erunt prop. 
Fíat angulus 

Et eruo t prop. 
Ergo 
Ergo folutum. 

ydx. bax. h. ab. 
h:ax. bax. 

ydx _ A ...... h:ax. 
h. dy. dx. ax. 

dyg _ i\__, a. 
dg. dy. dx. ax. 

dg - 1\- h. 

CONST. ET DEMONST . 

, · Ipfi ilb parallela ducatur dg dat:e h :rc.ualis, & fuper dg 
9o ~ fey;-
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ANAL YSIS GEOMETlt: 

~ 

í-egmentum cirwli defcribatur anguli.1111 capiens :mgulo 11. 

xqualem, & ad puné.t:um y, in quo latus cb protraél:um fe~ 
eatur a circulo, reél:x ducantur dxy, & .'fi Dico faétum. 

Cum cnim anguli 11, & dyg inter fe, & altern. Jtx) ,& xt{rt, 

inter fe fine xquales: tFiangula erunt firnilia axd. dg.y, & erit 
dg ,ideft h ad dy, vt dx ad ax ,& reél:angulum ydx rcét:mgu­
lofub IJ, & ax xquale. Ergo reétaAgnlumydx,idc!l: frib h, 
& "-" ad rcfr:tnguJum b,1x ( Ob eamdem altitudincm IIX) 
~it ve h ad ab. Q:!od.facere oportebat .. 

1 

PRO-: 
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LIBE R. II. 

PROPOSI1""'. XXVIII. 

Dato n iangulo abe, ex dato in hterc punéto 
d reéb.m ducere dxy, ita Vt reél;angulum 

ydx ad abx rcébngulum, fit vt b 
adab. 

C' 

I "~ ~~·'"t ungatur cw, """----~· /J 

ex ip!i nbpa- e/ '------/ '-'::~~· . 
ralleladnca.· /~ ~ 
ttlrdm. a~ .x-·- f7 

/~\V 
/J ...._:;/ 

A N A. L Y S I S. 

Si11t igit.prop .. 
Si ve per r .6.el. 
Ergo per 14.5 .ct 
Et eruGt prop. 
Fíat angulus 
Et ob firnil.dgy.dxb.E.P. 
Ergo 
Ergo folutum. 

ydx. bax. b. ab~ 
b:ax. ccbx. 

ydx _.!!.,..... h:xb. 
b. dy. dx. xb.­

th¡g - "'- abe! .. . 
dg. dy. dx. xb .. 

dg -!l.- b. 
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CONSTR. & DEMONST. 

Producatur md ad g, vt fiar ~r, datx h :c:qualis, & fupcr 
ipfam dg fegmentum circuli defcribatur angulum capiens 
angula abd xqualcm, & ad pun¿hun y,in quo la tus cb feca­
tur a circulo, refrx ducantur dx)', & gy. Die o fa.fru m. 

Cum enim anguli dyg, & abdinrerfe,&a.lterni dxb , & 
xdr, in ter fe fio t xquales:trian~ula erunt íimilia d_yg,& dxb, 
& erit t!g,, ideíl: h ad dy ve dx ad x b,& reéhngulum yix rec­
r:mgulo fub h,& xb x quale. Ergo reé\:ang~:~lum y:lx , idell: 
fub h,& xb, adre~Sbngulum .tbx ( ob eamdem altitudinent 
xb.) erit vt h ad ab. ~od erat faciendurn. 

PRO-
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L. I B· E R II . 

. PROPOSITIO XXIX. 
D ilto triangulo abe,-ex dato in latere punéto 

d reétam duceredx,y, ita vt reébngulum 
dxy ad axb reétangulum :fit vt 

Ducatur ipG ab pnral­
lela dm. 

hadk .. 

ANALYSIS. 

Sint igit.prop. 
Hoceffvt 
Sivcob Gmil.dJ JJ.xyb .. 
Iden E.. P. 
V elfi fiat 

V cl'pcr 1.6.el. 
Ergo per 14.5 .el. 
E.t erunt prop. 
Fiat·angulus 

Er crunt prop. 
Ergo 
Ergo folutum. 

dxy. axb. h.. k. 
dx. ax,& X)'· xb.itah. kr 

&dy. dm. 
ydx. dm:ax.. h. k. 

q. dm. 
q:ax.-dn'J:ax. 

ydx ,_.h ..... q:ax. 
q.. th': dx.. ax. 

dJ'%- ._.h ........ a. 
dg. dy. dx. ax. 

dg_.A-fJ· 
co~s. 
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296 ANALYSIS GEOMETR; 

CONSTR. & DEMONSTR.' 

Fíat vt hdh iradm ~ddg:ft1per qu:1m fcgmcntum cir­
culi ddcribatur angtuum capiens angula 11 O!qualem,&ad 
punéhun y, in quo la~~s cb a círculo fecatur, clucantur d.-..: y, 
& gr. Die o f:1trum-:-" 

Cum enim :mgulirln, & "ínter fe, & altcrni xdg, &.oal 

in ter fe,fint :t:qualcs: íimilia crnnttrianguh dyg. "xd,& erit 
rl:p.dJy. vtdx ad ax, & refr:1ngulum ydx rcéhngulo !itb 

dg, él: 11x xquale. Ergo reébngulum ytlx ( ideíl: fub tlr,, & 

ax) ad reél:angulum ll1 b dm,& ax erit Yt dg ad dm, idc!l: vt 
h ad k. Sed ratiorefranguliy.fx ad rc...'b:mgulum [ubdm,& 

ax.componiturcx rationc d.v ad ax , & rationc t!y addm, 

hoc efL ( ob llmilitudLncm trianaulorum dym, & .-.cyb. ) ra­
tionexyad xb: ergovt dx adax;& :v:y adxb, hoc eíl: vtrec­

t~mgulum dxyad refrangulum axb ita erit h ad /:. Q.1od 
erat faciendum. · 

PROr 
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.PROPOSITIO XXX. 
Dato ttiangulo ahc ex dato extra illud punéto 

d rcébm ducer~ dxyz., vt rcéhngulum xy~ 
ad reétangulum ayb fit in ra.tionc data 

vtfadg. 

Ducantur late~ 
ribus 4c, & ,,b 
parallelx dg)& 
dm. 

sint igiroprop: 
Idefi: vt 
Si ve ob !imilitud. 
V el !i fiat 
Ergo invert. 
ldefr 
Fiat an gulus 
EtE.P. 
Ergo 
E~gofo~ut~m~ 

ANALYSIS. 

xyz. ayb. f g. 
xy. ay,&yz..yb. ita f g. , 
dy. gy,& dz. dm. ita f g. 

o k. dm. 
o dy.gy. it; k: dm,&odm. dz. ~~~· ut: 

• T. d at ., • . 
OitaK. ~· mnp"f 
dzq~A-g. 

áj; gy. dq. di. 
. k . .-1\-i dq. 

Pp ~ONS: 
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198 ANALYSIS GEOMETR: 

~ 

CONSTR. & DEMONST~ 

Fiat~fadgitadqaddm,&fupcr dq fegmentum def­
cribatur circuli,quod angulum ca piar angulo _e-, fi ve a, x­
qualem,& ad puné.l-um z, in quo latus (b fecatur a circulo, 
reétx ducanrnr dxyz., & z.q. Dico faétum. 

Sunt enim <l'ngulig,.& dzq inrerfe; & alternigyd, & ytfc¡· 
in ter fe xquales, qua re triangula gytl, dz,m fimilia erunt, & 
vt dy adgy ita erit dq ad dz, five ita erit dq ad dm, & dm ad 
tlz, & in verr. vt dy ad gy; & d:::. ad dm ira dq_ ad dm; fed vt dy 
ndgyita eft x¡ad .ey ( ob parallelas gd. ax.) & ve l.z ad dm, 
ita etlyz..ad rb( ob paratlelas drn.yb.) ergo vt xy ad ~y,& yi 
ad yb, hoc cft vt reétaJ?gulum xyz ad reétangnlum a1b ira 
crit dq ad dm, ideil:fad g. Q_wd: erar faciendum. 

· -PROPOSITIO XXXI. 

Dato triangulo a-he ex punél-o extra illud dato 
d rcébm ducere dxyz., & facere rcétan­

gt:lla requalia ·xy~, & ayG. 
' nu..: 
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LIBE R II. 

Ducatur de 
lateri ac paral 
lela,& dm pa· 
rallela lateri _..L/ 
ab. O 

Sir igit. 
ErgoE.P. 
l ddl: ob íimilirud. 
E rg o íi .fiar ~ln gulus. 
Eruntprop. 
Ergo folurum. 

e 
\ 

ANALYSIS 
xyz _ !!._. ayb. 

xy. ay. Y b. YZ· 
d)t. gy. dm. dt,,. 

dzm ,......11.-. g. 
dy. gy. dm. dz. 

CONST. ET DEM ONST. 
Ducantur dg,& dm lareribus M, & ab parallelx, & fuper 

dm fegmentum circu!i defcribatur angulum c:1piensan gu­
lo g, veln xqu:llem,& ad punél:um .::.,in quo latus cb fecatur a circulo, refu ducarur dxyz. Dico faél:um. . , 

Cum enim :mgulus dzm angulo g,íive ~t,faél:us lit xqua­
lis: crunt( ob paralleüfmum )tri angula ínter fe fimili:t t~xy. 
gdy.dmzyb~.Qtaredyadgy,ideíl:xyad"J> erit vtdmad 
dz, idefl: vt yb ad yz, & reétangulum xy::. reél:angulo 11yb ~ 
qua le. ~od crat faciendum. 

Eodem modo procec/ere licebit qua11do pmtélmn 
i1z.tra tria1tgulttm datttm jíterit, vel qttando con­
ditio tf!fjttalitatis, vd proportio11is vm'iata propo-
1tattt'J". Non e11im om11es cajitS excogitabiles expri­
mi pojfu11t • 
. ~ ~ Pp~. !?RQ: 
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\• '• ,. ANALYSIS GEOMETR. 

PROPOSITIO XXXII. 

D at is fuper reéhun ad femicirculis ayb. c?._d, 
oporteat in eorum diflantia be punéhun x in­
venire, a quo :íi contingentes ad círculos du· 
. cantur xy. xz :íint ip(re in ratione data 

gad h. 

¿Á 

. H:tc propoíitio eadem cft en m propoíirione 12. huius 
libri. N a m rangentíum .vy, & xz quadrata, xqualia íimt 
refrangulis axb, & Jxc vrrumquc vrrique, quapropter cum 
ratio tangentium data fir , data eriam erit ratio quadraro­
.rum,videlicet reétangulorum 11xb, & dxc. Ergo condirio 
e(t, vt data ad divifa in b, & e, n1rfus dividatur in x, in ter b, 
& e, vr reéhngub axb. dxc íint in ratione data ; qnod fac-
;:um e!l: in prxdich propoÍttione. . 

Hinc videre !icet vtlum idemqtte problema Jitb 
·tliverjis,a.JPefiibtts ,apparcre ppjfe. . . , , 

. 
•. 

·' 

PRO-
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L I B E R 11. 

PROPOSITIO XXXIII. 

Sit datum triangulum a.bc,cuius bafis ac dívifa rid~ 
·fir vtcumque in b punao, ex quo duaa fir vt- RenaiJ 

n. t O n. d . fi t~m. 3• cumque rc~.,..La og. por~eat rc~.,..Lam ucere_ Ip 1 ¡ag. 
ac parallelam xyz, gu:e a reaa bg fecctur m y, ~33· 

ita Vt reaangulum XJ~ fit quadratO . 
read.! datx m xqnale. 

H oc problema duos habet 
cafus, vel ením reéb t.g vni 
laterum he ell: paraUela, vcl 
non 
CASVS PRIMVS. 

Sit bg lareri IJc parallela,quo q L--=­
poíito erit y:z:. ip!i be xqualis. 

Sit igimr 
ErgoE.P. 
ldefr 

m. 
ANALYSIS. 

xyz - A- mm. 
xy. m. 711. yz.. 

be. 
Sed ob íimil.trbg.xyg.S.P. ab. ag. X!J. xg. 
Ergo folutum. 

OONS TR. & DEMONSTR. 
F iar vt be admira m ad ali:un, ptttaf,& ve Abad 11g ira f 

ad xg. Per x ducacur ipíi 11c paraUcla xyz. Dico f:J.Cl:um. 
· Cum enim ex conll:ruél:.íit 11b ad '% vt f ad x~, & o& 
:·iimilitudinem abg. x;g. íit abad ag. vr' xy ad gx ~ erit xy 

re e-
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;·ot . ANALYSIS GEOMETR: 
reél:x f~l:qualis ; fed ex conflr. efj: be , ideíl: ipíi xqualís 
¡.::. ad m, vt m ad f, hoce O: ad xy : ergo reél:;¡ngulum xyz 
quadrato m erit xquale. Q!od erat facicndum. 

CASVS SECVNDVS. 

m. 
ANALY 

Sint igit. prop. 
Sed ob Jimil. Abg.xyg.S.P. 
Si ve {j. fiat 
Ergo ex xquo E.P. 
Sed ob íimil:i'f( bck;$.P. 
Vel fi.fiac ' 
Ergoexxquo E.P .. 
Ergo foiumm. 

xy. 
xy. 

?J't. 

yz. 

y k. 

p. 

-K 
¡ 

.' 

r¡. 
S I S. 
m. 

gy. 

yz. 
y k. 

q. 

m. 
ab. 
m. 
gy. 
be. 
m. 
p. 

y z. 
bg. 
p. 
P·­
bk. 
'1·­
gy. 

CONSTR. & DEMONSTR. 
Fiat vt abad bg ita m ad f > & vt be ad bl(.itJ. m ad 1, ipftf­

. ·que 
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. 1: I ~ E R Il 303 
q:ue.,e. q re.ctprocx mvem:mtur gy. y/z., gu:mu'll fumma in 
pritl)a:figura,five qu:mtm differentia in fecunda úgum ,. fit 
gt E~ tandem per J tpli !4bc parallcb ducarur xp:.. Dico­
f:tétum. · 

. Cum enim ex coníh.Gt ytad q, vr p ad ._e: y,& ob fimiliru~ 
dmem rzk. bd· fit p : ad y~ vt be a.d b~ idelt vt m a.d q: erit 
ex xquo n: ad y.z, vt.~y ad p.Sed ob íimilitudinem nbg. xyg 
eftxy ad_u, vtab ad bg,hocefr vr zr; adp. Ex xqao igi­
tur erit xy ad m, vt m ad y:::... Q]od fa:cere oportebat. 

Sic 
Sedeílvt 

Ideft oh limil. 

ErgoE.P. 
Jdeft 
Ergo folutnm. 

A LI TER. 

xyz .-A- mm. 
xyz. gyk. itaxy.gy, &yz,y.t 

ita ab~ bg , & be. bk.­
xyz. g)'k. abe. gbk. 
mm. 

CONSTR. & DEMONSTR: 

Fíat vt reéhmgulum a be ttd gblz.reé.b.ngul.um ira quadra-: 
tu m m ad aliud, cuius lateri inveni:tntur reciproc:e .'lJ· y k 
qu:mm1 fumma,aut differemia lit g~ vt anrea. !raque rec­
tan gufu m ,e y f. quadrato m er.it :cquale: per y ducarur. xyz. 
Dico fa&um. 

Eft enim vt reéhngu lum xy-z. a'd'n k reétangulum,ita xy· 
adgy,& yzady~livcob limihrudinem ita nb ad bg,& bcad' 
bk, ho¡;:eft ita reéhngul'um !1bcad' ~blz.reébngu~um; fed· ex 
conftr.vt abe :td ~btz.ita efr· quadratun'l m ad reft'angulum 
gyk.Ergo rcétangulum :<yz q_uadrato m cric xq_uale. QEo& 
cr:tt faciendum. 

-.. SCHO:... 
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ANAL YSJS GEOMETlt. 
SCHOLION. 

Si iniunélum e.lfet reélam xy<::_ ipfi ac paralle­
lam ducere,qu::e in y feéta foret in ratione da­
ta,in hoc fecundo cafu vt m ad d ecce 

í 
/J 

m. p. q. d.· 
ANALYSIS. 

Sint igic.prop. 
Sed ob fimil.xyg.4b~.S.P. 
Sivefi fiat 

xy. J<:.· m. d. 
xy. gy. ab. bg. 

m. p. 
Ergoexzquo E.P. gy. p. yz. d. 
Sunt autem ob limil.prop. yz. y k. be. bk. 
Sí ve li fiat á. q. 
Ergoex xqt¡o E.P. gy. yk. p. q. 
Et folutum ecir,noraque couftruého, & demonfrratio. Et 
omnibus fatis obvia decerm inarío totius problematis. 
Huc vfl¡ue difla de r~fo!utione per proportio11ales 
Jiif.ficere videntur .. Trm!feamus iam adrefolzttio­
,J~m per .e omparatzrmem planorztm. A-
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. - . 

' ANALYSIS 

GEOMETRICA, 
L I B. III. 

AGENS DE RESOLVTIONE PER 
comparationcm planorum. 

INSTRUCTIO. 

Vm problema propofitum 
pcr fimpliccs tcrminos 

euolui, traétarique potefr; 
facillime per argumenta­
tiones proportionalium 
a.nalyíis expeditur. At ve-
ro cum per terminos com- . 

poíitos,hoc eil: fignis plus, vel minus affeétos, 

problema enodari debet , argumenrationes 

lib. 2.elementorum neceíiario erunt vrfupan­

dre,donec propofita propórtio , feu requatio 

ad fimplicimos termi.nos fuerit rednéta. Cum 

igitur pr::-ediéta argumentatiolib.2.el.nil aliud 

fit, quam aliqua plana in alía requalia conver­

terc, perfpicuum eil: totum feo pum analyfeos 

in e o confillere, quod plana incognita ad alia 
Q.9 not~, 
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;ó6 ANAL YSIS GEOMETR: 
nota, vel falrem notior~, fe u commodiora re­
ducanrur. Sic enim requ:tli<l pro requdibus 
fubr~gando, ::equali~1 requalibus addendo, vel 
ah ::equalibus aufetendo requalia, tandiu pro­
fequitur analyfis vfque dum vel magnitudo 
incognita alij notre requalís, vcl ad alias notas 
proportionalis appareat,vcl tandem -ad duas 
partes reciprocas inueniendas,feu ad aliqunm 
trium requationum, de qnibus faéh eíl: mcn­
tio prop. 3 +.). Inrroduél:ionis devcniamus,& 
problema refolutúm habcamus. 

PROPOSITIO I. 
Yitlt . Data- ab vtcumque feéta in q: exeiustermino 
Framt. b d' t· . l . Sthoote perpen .¡cu arem excitare 'JX , 1ta ·vt con· 
de con- iunéta ax requalis fit ipfis qb, & hx 
cman- .:fimul fumptis .. 
dis de­
monfl. 

ANALYSIS~ 

. l?€rfpiG:Ullll~ Gíl:,., fL fiae 
lij ip.6 qp ~-cq.~J:üis,angulo.s 
xnd: xda conn·¡ruendos. 
eífe~quales; Erg~ folu­
Olm~ 

- . toNs ... 
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. L 1 U E R. ;!II; l ¡..:;. 

CONSTR. & DEMONST. 

Cadat perpendrcub.ris bd ipfi qb requalis, iunéHque 11d, 
angu lus fiat dax angulo adx xqualis:& erit ax ípfi .'(d,idell: 
h:, & qb xqualis. ~od erat faciendttm. 

SCHOLION. 

Eodcm modo ficri poteíl: coníl:ruéHo in 
quocumcjuc angulo ah·,prreter rcél:um, pro­
pof:.to,quo in cafu,quanta fi.t ax a trigonome­
tria petcndum e.ft. In nofrro autem cafu ita. 
proccdcre licet. 

ANALYSIS. 
~·. 1 • ' 

Sit ígitur ~ ax ,_.A_ 'bx + bd "' 
Et quad.pe1· ,p.el. axa ,__A_ bxb+ 'bdb+ 2dbx 
Sed per 47· x.cl. - axa ........ A--"~· bxb+ rtba. 
Ergo bxb':t-aba·.....:.A....:. bxb+ bdb~2dbx 

.Etauf.bxb. (tba -A- bdb +2f/bx 
· Erge folutum. 

CONS .. 
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}'?8. ANALYSIS. GEOME-TR: 

'CONSTR. & DEMONSTR; 

Aquad·rato íz!J qu:tdr:ltum auferatur b:l, & reúduum ap;. 
plicetur adduphrm bd, & ñc lacirndo proveniens lix. Hoc 
c!l: quadratum fa.cere bd ctun duplo reéhmgulb dbx xqwl:JO 
lequadratoah,quare addendb quadratum bx, erunt qua.· 
draca.ab, &bx, hoc e!terLtqun:dratum ax-xquale quadra~ 
tis bx, & bd cu m d'uplo reél:angulo dbx, ideft q.uadraw x: d:. 
:igitur ipfa ax ipfLxd,,ideft b,,., &.btl erit xqualis. ; q,uod fa.: 
caendum erar. 

ALITER. 

Si per proportio11ales placeat coft./Jrt!(Ye pru~ 
};Jema,ita poterit a1talyjis i1¡flitui. 

l. Bifecetur qb in 
·,> & fu pponatur­
l)•ipfi bx xq,ualís, 

' t lb cY 
ANA;., 
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LIBER ill. 

A N AL Y SI S. 

S.itigit: 
Sed per 47-r.eL 
Hoceft · 
Ergo auf.byb. 
lddt per 6.Introd. 
ErgoE.P. 
wgo folutum. 

ax _.A_ qb -rbx. 
axa _.A- aba+ bxh. 
qyq -A-aba+ byb. 
qyq-byb _ !\_ aba. 
z :c¡b:my. 

zqb. t~b. ab. my .. 

CONST. ET I>EMONST. 

Bilécetur qb in m, & fíat vt dupla qhd ab ita 116 ad my¿ 
lrigamr bx ipfi by xqualis, & iungatur ax. Dico faéhtm, 

Cum enim Út zqb ad a6, ve abad my: erit reé\:angulum 
fuh u¡6, & m y; hoc efr di:fferenri:r quadratorum qy, & bx:r:­
CiJ.Ualis quadrato ab"qunre additoqttadrato.by, idell: bx: erit 
quadratum q.y xquale quadratis ab,& bx, hoc e:ll: quadrat<!> 
~x: ergo ipfa ax ipfi qy, ideft ipfis qb , & bx xqualis er,it:,. 
~wd fucere oporteb:u .. 

PRO.-
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; ¡o: .ANALYSIS GEOMETR: 

PROPOSITIO II. 

D amm reétam ÍI~ duas partes fecare, quarm~ 
quadrata xqualia fint dato plano. 

m xb p q 

Etl:o data ab di videndain :\",Vt quadrata 4X. xb. xqualia 
fmt qu:1.dr~1.to dato pq. Bi!ccetttr ab in m. 

ANALYSIS. 

Sint igit. oxa+ xbx ,_A,_. jJqp: 
Sedper9.2.el. axa+ xbx ...... A _ 2ama+ 2mxm. 

Eq;o 2ama+- 2mxm ...... A ....... pqp. 
Etdimidiand. ama+ mxm - " - ~pqp. 
Ergofolurum. Vlrerius enim progredi non licet, cum 
qmnritas ignota mxm :rquari pofsit quanritati cognitx. 
V nde problcmatis confrruélio patet, & etiarn dctennin~­
tio. N a m li a dimidio qn::tdrati pq auferri non pofsit qua.· 
dratum .un,problema erit impofsibile. 

CONSTR. & DEMONST. 

A dimidio quadrati pq (idcll: ~1 quadrato reéb.:,qux me­
dia fit interpq,& ipq) auferatur quadratum am, & q na el ra­
ti refidui Út latus 11;.\". ! taque quadrata am. mx xquabuntur 
dimi~ioquadratipr¡, & duplicando, duo quadr.1ta a m , & 

.. auo Pt·1C, hocd'L quadrata ax,& xb. xqualia erunt quadra· 
topq. Ql_tOderat f~ciendum. 

SCHO· 

© Biblioteca Nacional de España



L I B E R III. 
SCHOLION. 

Hoc problema 
ita poíitione re­
folvi potefi:.Fiat 
angulus abe fe­
m ireél:us, & ex 
punéto a appli­
cetur ae reqóalis 
dat::e pq ' demittatnrque perpendicularis· ex. 
D ico ax.x b eífe rcébs qnxíiras, quia quadra­
tum ac,ideíl: pq requale erit quadratis ax ,& ex, 

ideíl: quadratis ax,& xb,vt oportebat. 
Conftat tamen problema coníl:ruí non pof~­

fe,fi reél-a ac reéhm be non atingar .. 
Q_ V .lE S T 1 0 .. 

P atum numerum 16 in duas _panes dividerc,: 
quarum quadrata ~qualia fint qua­

drato 200. 

Sireéfa ñbvaleat x6,& qnadratum pq vale:lt zoo. per 

prrecedérem analyíim Í:ltÍs manifcfta erir refolmio. Pbcce, 

tamen:hoc mod., pr0cedeic. Sint partes q~1xl1t:l! .u,& :-<b. 

. ANALYSlS.. a ·m~ b· 
~int igir. axa+ xbx - A- 200 

ldc~ per ~· z.el. 2ama +zmX11·Z· ..... 11.--4 2on 

Ideft qui01 a m eft 8. I 2 8 +unxm -~- 200 

Ergoaufer. u 8.erit. zmxm -A- 72 
E tdimidi:mdo ·mxm -A- 36 

Etextrahendo radices mx -A- 6 
Ergo, qu.iaameft8.erit ax. - A- 14 

-E~ b 
~ X . -A- 2 

Sunr 
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3u - ANALYSIS. GEOMETrt; 
Suñt igit1.1r 1: 4,& .z nnmeri,de_ qpibus q uxrebatur. Q!od 

ex ipfa an;1lyíi demonfl:rati potefl:. , 

.SCHOLION. 

C111n ego primtJ~·· J hmtc novam methodttm i11ci­
,df/Jem; i11 Collegio · adiun(i Societatis .1efit Ma­
thematum Profefl r Regius erat R. P .. 7ofephus 
de Cañas ei11jde1ft Societatis, in om1ú !itterarum 
gmereVir emdit!fsimt.ts,qui.fPecio(amA!gebram 
,qua p!me imbtttus erat ,V1~ic:_am 'Viam ana(yticam . 
ad lv!:ttb~(eos pmetra!ia pe-rtúzgenda, e !fe crede-:­
bat. Qyid m in: m, czmz Nt doffi{simi vn·i h~te vf­
que id ipjit~n jt"úi .firmiter habuerint pe~(uajitm~. 
Cmn igitttr ip{e Pater ana(y!f:n circa lineas geo­
m~tric'e vc~(ari vid!Jfet, ip(aJ.;z. approbavit,& !i­
bemer amp!extts fiút. C11piebat tamen eam ,fit·ca 
mnneros d!fjlt'e verjimJent,vt methodm vniver fo­
lis dici pqf(et, non eo contenttts, quodex geometri­
ca ana/y ji operatio arithmetica deduceretur ;(ed 
ipfos numero.s.in mtalyji co!!ttdentes vo!ebat. · Id 
propterea.facere·conatus.fum, an co11jectttus fue­
ro ex propofi"ta qtlce.flione, & a!ijs httftts ojm··is iu-_ 
dicattdttm re!inqtto. 

PRO-
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LIBE R IIL 

.PROPOSITIO III. 

D atam reél:am in duas partes fccare, quaru~ R Pi1d 
quadrata differant quadrato dato. ~~:~ ~· 

p:<g .. 
a m x b p q .¡.o!3. 

Eíl:o dara ab di videnda in x, vt differ~ntiaquadr:trorum 
lf:<. :~b a:qualis fit guadrato pq. 

Djvidatur b bjfanam in m; & erit zmx differentia pat- Per 7· 
tium a.'<. xb ,eritquereél:angulum fubab, & 2m.'<:, ncm- Jntrud. 
pe fub aggregato, & differen~ia b terum, xqt!alc diffcren-
tix quadratonuu ax.xb. V ude analyfis ita procedit. 

' 

Sit igitur 
H oc e(l: per ¡ .Introd. 
Etdifiqlv.E_.P. 

ANALYSIS. 

·axa-bxb ,_.A_.pqp. 
ab:2111x -.A_,_pqp. 
ab. pq. 2mx. 

Ergo folutt!m 
. CONSTR. & DEMONSTR. 

Ad datas ;b. pq tercia proportionalis inveniatur , cuius 
dimidia fit mx. Dico faaum. 

Cnm enim fine proporcionales ab. pq. zmx,reéhngulum 
fub .1b,& 2mx, idefi: ditferentia quadratonmt ax.xb :x:qua· 
bicur quadrato pq.~od erat fuciendum. 

Rr QVJES-
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~jr4, .ANALYSIS GROMETR. 

Q V lE S T lO. 

Datum numer u m 1 J in du.as partes fecare, 
quarum quadrata differant dato 

numero plano 26. 

a m x b 

V aleat I 3 quxllbet reél:a ab, & fecetur bif?.riam i.n ml&. 
fmr partes quxlicx ax,& xb. 

ANALYSIS. 

Sine igimr: 
Idefl: per 6.Introd. 
Vel,quia ab efr r 3. 
Ergo part. per z6.erit 
Et quia llm efl: 6~ .erit 
Et 

axa- xbx - A- 26. 
ah; 2mx 

26mx. 
mx ,.....A.- r. 
ax ,_.A.- 7 ~. 
xb ,_.¡.,_ si.. 

Snnt igimr 7i> & 5 i mtmeri, de qnióus quxrebatur~ 

PRO~ 
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.LIBER HI. 

PROPOSITIO IV. 

Data diffcrentia. l~lterum , dntaque fi.unma · 
quadratorum,1pfa latera ad invcnirc. 

p r¡ a 

Sit d;1ta nb diftercntia partiu¡¡Hx.b~x-, de quibus qu:~eri.,. 
tur, data autcm pq, cuius quadrato xq!tari debcant qua· 
drar:u,x-,& h.l3ifcecctur ab in m. 

ANALYSIS. 

Sintigit. t!Xa+ bxb ,_.h,...... pqp. 
Sed pcr ro. z.d. axa+ bxb ....... h ....... 2ama..- 2mxm. 

Ergo 2amct+ 2mx;;i .....,.A ...... pr¡p. 
Etdimi:mdo ama+ mxm ,_h.- ~pr¡p. 
Ergo folurum. 

-
CONSTR. & DEMONST. 

A dimidio quadraro PIJ. e idcíl: eius re.st-x ' qt1X media 
fit interpq, & ~pq) anferatur q uadr:mnn 11m, firque la tus 
quadrati refidui mx.Itaqtle quadrara 11m. mx xqtJabumur 
dimidio ql}.:ldl:ato pq, & duplic:mdo,duo quadrar~ am , ~ 
duo mx,idcíl: qua.drata llX , & b:" xqualia crunt quadrato 
pq.~od erai,&c. . . 

. . Rr2 

.. 

'/ 
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116 ANALYSIS GEOM!T:R; .. ~ 

t. 
.. QVJESTIO~ 

!2!fteruntttr duo numeri, qui diffenmt 4, &· ipfo"'! 
. rum guadrata componant 68!. 

• r • 

Si ab valeat 4, & pq fit la tus· quadrati 68~. 
p er pr~cedentem analyfim manifcfra erit re­
folutio. Placet tamcn more arithmetico in 
hp.nc modum procederer 

a 11'1 b X 

Sintnumeri·qu:>zliti ,tx; & bx,.quorum differenti_a ab fit 
4>·& femidifrerei.ltia.amJi.c.z.. · 

Sintigit. 
ldeft per 1 o. z..eli. 
Et dimidiandÓ. 
Hoc cft. 

ANALYSIS ... 

axa+ hxh . .-A,_ 68~ 
2.ama -f:-2.mxnJ. 

I ama +mxm ,_.A.-. 3+r 
4 

Ergo aufer_.4.e. rt'r,· m-""""' A 3 o 1 
~ v.',¡¡,_/l~ ...,.. . - · • ·. t 

Etextrahendo <1.. ?JJ.X .... A.....,, Su-
Erg<hq_uiaame!b,.erit· ax. ,_A_ 7i 
Et quiá.mbdb.erif lix. ,_A__. 3! 
. Su m igiturnmneri quxíiti Ji, &3~,qLÍ.i diffenmt 4, &· 
lpforum suadrata componunt 4>8hvt oportebat .. 

. ; 
PRO:-· 
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. L I B E R III.. 

PROPOSITIO V. 

Data differentia laterum, dataque diffcrentia 
quadratorum,ipfctlatera adinvenire. 

p q 

Sint ax .bx latera qu:.dira, qnorum differentia fit data 
ab,firque data pq,cuius quadrato a:qtlaridebeat.diffcrenti.:t 
quadratorum r.x.bx. . 

Q}oniam igitur bifeéb. t!b in 111 dl: m..x kmifum ma pa;·- per 8. 
tÍUlll dX. bx, & reé.hngulum fub ab,& 2mX ( VideJ.icet fub JntruJ, 
aggregato,& differentia laterum) xqualediffer~n~ix qua~ 
dratorum ax. bx; analv!is ita fe habebit .. 

A N AL Y S l S .. 

Sit igitur 
Hoc eil: per 8 .Intrcd .. 
E t difJolv.E.P .. 
Ergo folutum. 

axa--bxb ....=ti..-pqp .. 
ab:2WX ,_.t...,..... pqp. 
ab .. pq. pq. .2mx .. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Ad datas ab. pq tertia inveniatnr, cuius dimidia íit mx. 
!taque proporrion:tles er.unt ~b. pq .. zn.'x: qua re re&angu­
lum fnb ab,& 2.t;;x, 1defr dllferentta qnadrarorum Jt..\'. bx 
xqualis erit qua_dr::~to pq. lgitur reéhs invenimus. t!-"'· h,. 
&c.Q!_1od erar faciendum. 

QVJ:ES ... 

~¡ 
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318 ANALYSIS. GEOME'l"R: 

- QVJESTIO. 

Duos numeros exhibere , qui differant 4, & 
corum quadrata 28, 

Ú X 

Sint numeri quxfici tp:, & bx,quonun differenria ab va. 
leat '~-· . 

A N A L Y S 1 S. 

Sint igir. 
IdeO: per 8.Introd. 
Sive quin abeí1:4. 
Ergo part per 8 .erit. 
~t quia am dl: z erir. 
Et qtiia mb.cft 2 crit 

axn.-bxb -t.- 28. 
ab:unx. 

8mx. 
mx -..1\- 3~ 

r 
ax -A- 71. 
bx -..1\.- I! 

Sunt igitur 7I, & I:i nmner'i,de quibus quxrebatur. 

PRO-
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L I B E R III. 319 

PROPOSIT !O VI. 

Datam reél:am ab dividclte in x, vt quadrata 
partium ad quadratum diffcrcnti::c earun­

dem íit vt [h ad bk. 

a m x {J. 1 g h k 

Bifecctur r:b in m,&erit zmx differentia p:utium ax.xb per 7: 
adeoquc ,pnxm ipfius differcntix quadr:uum. ' ¡ 17t rod. 

ANALYSIS. 

Sintigir.prop. axa +~bx. 4111X..111-:[h. hk 
ldefl: pcr 9.z..el. 2ama ·+2mxr~ 
Erdimid.confcq. 27nXtJt gh. 
Ergo divid.E.P. 2a111a. 2mxm. fg. gb 
E t dimid.primos ama. mxm. fg. gh.. 
Ergo folutum. 

CONST. ET DEMONST. 

Fiatgh ipfius /,~dimidia,& vt .f.tz.. ad g/, ir~ quadratum 
ltm ad quadrarum mx. Dico faél:um. 

Cum enim fi t qnadr::ttLU11-am ad quadratum mx,vcl duo 
quadrata amad duo mx, vtjg adgh: cn~nt compon. duo 
quadrata 11m,&duo mx,hoc cüquadrata ax,& xb ad· duo 
f!Uadrata mx, vtjh act gh , & duplicando confcquenres, 
quadrata 11x,& xb ad quatnorquadrata mx, videlicct :1d 
quadratum diífercnri~l! partium a.-:,& xb,vtfl' ;id hl(.~od 
erat facieridum. 

PRO.. . 

© Biblioteca Nacional de España



310 ANALYSIS GEOMETR. 

PROPOSIT. VII. 
D atam reétam ab protrahcrc ad x, vt quadra, ... 

tum ax ad reél:angula abx, & axb fit 
vtmqad mp. 

a o-; m p lf 

ANALYSIS. 

Sínt45it.pt·op. axa. abx+ axb. mq. mb. 
Ideíl:perz .z. axb+ xab 
I deftper3.z. axb +abx+-aba 
Ergo conv.E.P. axa. aba. mq. pq. 
Ergo folumm. 

CONSTR. & DEMONST. 
Fiat vt pqad mq ita quadratum r.b ad quadratum IX, 

Dico faél:urn. 
Cumenim fic quadratum ttx,ideíl: reéhngulum Axb cum 

recraoguloxt!b,vel cum reéhngulo ttbx,& quadrato t!b,ad 
quadratum t~b, vt mq adpq: erit convert.quadratum t!X ad 
reébngula t~;-cb,& 11bx vt mq ad mp.Q.!}od f.tcere oportebat. 

QV~STIO. 
Duos numcros invcnirc,qui diffcrant s.ita Vt 
quadratum maioris ad recrangulum fub ipíis, 

vna. cum reél:angulo fub minore,-& diffe­
rcntia vtriufque íit vt 9· ~d S· 

V á-
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L I B I! R III. · Pl 
V alcat 11b. í, & fine quxfiti numcri ttx,& b.-.:, & lit /'1 ad' 

mp,vt 9 :td). Ergo fi anatyfis, Vi anrea, in(hruarur qu:-c f.'l­
tis C001mOd:t ' 'Ídctur, manifeíb erit refolutio. 

F i-at proinde ve ~,., dift"t-rentia 9, & ) , ad 9, ira 2). qua. 
dr>1tum diftereuti;e datx-111i 5 64, cuius v .ell: 7~ pro ax: er­
govx c:-it z!. Sunt igitm· 7 i, & 2~ numcr.i, de quibus q L;x· 
reb:ltur. 

PROPOSIT. VIII. 
. ' 

Datam reéhm ac vtcumque fcébm in b rur-
fus fccarc in x in ter b , & e , vt rcébngulnni 

a:>cb cequalc .fit reCrangnlo bxc cum 
quadrato xc. 

q a ~-e 

ANALYSIS. 

Sic !gitnr 

Sed per 3.2.el. 
ErO' O o. 
Eterunt prop. 
Fiarq,¡ --A- be. 
Ergq comp.'f.P . 
Ergd folutum. " 

CONSTR. 

axb ,..... !\,_. bxc+ xcx. 
bcx ,_.!\.,.... bxc + xc x. 
axb ...... A_, bcx. 
ax. be. xc. bx. 

qa. 
qx. ra. /;¿·, 1bx. 
' 

ET DEMONSTR. 
• ' ' • f • 

Fíat qa ipíi 6cxqualis,& ipfis qa, & be, ideft ipfi. be re~i ... 
,. proc.-c invl:ni.antklr qx. b..:, q uarum difterenria lit qb. DICo 

fafrum. · Ss ~1~ 
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pz. ANALYSIS GEOMETR: 

e¡ a "hxc 

Qtoniam igiturvtqx adq" ita efl:beadh: cric divid<".n.:' 
do ve ax ad q~t,idefr ad be ita xc ad bx : ergo reébngulum 
F.xb xquale erit reéi:aAgulo bcx,hoc dl: re8.:mgulo b.w cum 
quadrato x c. ~tod erat faciendum. 

PROPOSIT. IX. 
D atam reébun ac vtcurnque cliviftm in b, ite~ 
rum fecare in x, inter b, & e, vt reéb.ngulum 

axb xquale fit rcéb.ngulo bxc cum duo­
bus quadratis xc. 

a b x e d f 
ANALYSIS. 

Sic igit. 
Sed per 3. 2 .el. 
Ergo 

F i:tt cd -A.-. be,& crít 
Ergo 
Hoe eíl: per 3. z. el. 
Ergo erunt pro p. 
Et comp. 
Fíat cf'-t._. Vd: 

axb ,_.A_ bxc -+-2xcx. 
boc .,._1\,_. bxc + rxcx. 
axb -A- bcx+-xcx. 
bcx .-A.-. dcx. 
axb ,_.1\_ dcx ..... xcx. 
axb -A- dxc. 

ax. xc. xd. úx. 
at·. xc. bd. bx. 

Ergovr~g.íta x,ad x.& E.P. af. 
J.hgo fotucum. · 

be. 
e f. 
cf bx. 

CONS· 
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LIBE R III. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Fiant e d. & dfipG !?e xquales,& proportiono.les afbe.if.b:·:, 
Dico faéhnn. 

Cum enim vt af ad be it~ !it t/ad bx,& ve diífcrcntix ita 
vnus ad vnnm, erit vt a e ad xc ita'cj; iddl: be a_d bx, & rec­
tangul.um axb xquale refrangulo dxc,ideíl: reétangulod!'x, 
& quadrato xc, vel propter a:qnales be, & c.d , reéhngulo 
bcx, & quadratoxc; íed rectangulum bcx xquatur retl:an­
gulo bxc cum quadrato xc: ergo reébngulum axb xqualc 

· eritretl:angulobxccumduobusquadrari.s .w. ~od era:t 
hciendum. 

PROPOSITIO X. 

D atam reél:am ab ita fecare in x, vt reébngu­
la fub ax,& data kq, atqtJ.e fnb xb, & dat él; kp 
. · · ~~ul fumpta requali a fi.nt dató qu<t;-

drato m . . 

a X b k p . q 

.ANALYSIS . . 

_Sintigir: ax:kq +x~:kp ,_.A~ 711-. • . • 

l deil: per;r .z ~el. ax :prj+ ax,!kp,+ x:k:kp ~/\!-; m. 
Hoceítpereamdem ax:pq +ab:~R ._t._, .m. 
Ergp folurum .. · .. 

.l ~~.) 1 ~ 
1 

: ·,:'~'1 .. 'r :Ss·z ~e ·_., CONS·.'· .... , 
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324 ANALYSIS GEOMETR: 

a X b k p q 

CONSTR. & DEMONSTR. 

A dato quadrato m auferatur reebmgulum fub ab,& kP' 
& refidunm applicetur ad data m pq; íirque laritudo pro­
\rcniens ax. Hoc efr f.-.cere plana fi.1b ax, & pr¡ , atque fub 
(lb,& kp xqualia quadrato m. Dico faétnm. 
. Efr enim reétangulum fub tot , & pq cum re~bingnlo fub 
~b,&. kf,.icl~ft cum t~eéb ngulis fu b "x, & l:p, arque fu b xb, 
& kp,xqoalequadrato m; fed refrang;ula fub ax ,& pq, at­
que í.ltb t!x,& kp xql1antm reétangulo fub11x, & kq : ergo 
rcéb.ngub fli,b 11 x/:f kq:;...~ fub xb, &.kp xqpalia erunt dato 
quadrato,m.~oq eq1t fªci~ndü!).1 ... : ' 

D ETERMINA TIO .. 
• ·' J .. t 1 ' 

D :C;terriünaFio .. ¡C)lÍ n{~u lll~IH~- . pi"o.~l ematis 
ex ipía patet anaiy4.JErgp in'pro-pofito cafu 
nil aliUd d"etermiqatur ,niíi quod reétangulum 
.fub. da-tis~ab, &.kp minus fit quadrato dato 111. 

lo..\ ' • .r. •• 
l " 

. JI id~ ,. <;Jcnq.p9I~ -dup1~l1?-~be~yinum,vnius_ $ . :11~;· 
J!J~ano;.Jr~§1\\ltel~~~~._,I4.A~f~.I~- GQ.n~a~ can~h~~t~s:yj';l~t 
~:n~:,;~ anterq..mr~n~qr11~ r~~er~, ~ta x~ .. J9ol}Ul~ ·, ~~1 
finan·· 8.ocantharos·vihrvendere pofs1t 7,o._o ll:ufns. 
dis dt-- {~neriturquotcantharos .vtriufque ad· 
monft ..... ~ /~0~) mixtion~~.tllmere debeat?. 

· ;llané· 
- .. ' ,_A 
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'L 'L B ;E ·R Ifl. 3z1 
H :mc qua&icnem fuppo nendo 11b valere'8o,'<_q. q., kp~ 

8, & m 700. ger>metrice per prxccdentem anal y ti m refol­
veic, &: dcmon!lnre li<.:et. At vero (i foJa quxrimr refolu­
tio ,hoc modo procedend!l m erir. 

' 

a X b 

V aleat quxlibet reéta r;b So,& íit 11:-c nmnems cantharo~ 
rum vini It<. frufris, & xb uumcn1s c:mtharorum vini 8 ítu­
fris: ergo r4,t~x,& 8 xbxquabuntur 700. 

ANA L YS I S 

~int igir. . 
·I:defr per I · z..el. 
V el per can1dem 
Idcít:,quia ttb elt So. 
Ergo :mfcr.64o.erit 
Ex fe:<ti part. 
Vede 

· I 4ax + 8xb ,.....A-.:< 700 

6 ax+ Sctx +8xb ...... A- 7oo 
6ax ~Sab .,;...A- 7oo 

Ó40 
6ax 
ax 
xb 

......A_ 6o 
,.....A_ IO -A- 70 

Ergo !Olutum, & l?~tet IE>~canrhar?S vi ni ~4ftufris,& 70 
i:antháro5 vini 8 ftufiJSfumendüS die, cum1o per 14, & 
raper"8' fó\ciant ]-OO. VC petiÉurr 

':') ¡.. ·-1-·~ 

., , ... 
.. ' 

\ 

~· 
, .. ~-· 

, ! \ • ..• 1·-

•... 1 !. 

;¡ 

. ( . . :. 
1 • 

1 

ALfA • , ~ L ·r 
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J!6 ANALYSIS GEOMETR; 

ALIA ·QV .IESTIO. 

tridf Ancilla forum pctit habens 9I ílufi·os, vt ijs 
SchPoté poma,& pira cmat.Vbi vcniens ro poma ipíi 
ibidem. offeruntur I íl:ufro, & 2 5 pira 2 ílufris. Qy:E­

ritur fi vtriufquc frntus fimul 100 haberc ve~ 
lit,quor poma,& pira fcoríim acci-

pcrc dcbcat? 

a X b 

Valeat quxlibet reéb1 ab 9-i, & íit lf,,. numerus fl:u fro..; 
rmn~quibus poma, & xb numcrus ftufrormn, qnibus pira 
cmere debeat. Cum igitttr 10 poma I íl:ufro, & etiam r 1~ 
pira I ftufro offeranrur: erunc 10 ax, & r z i xb :Equalcs 
lOO. 

ANALYSIS. 

Sine igir: 1 oax-t12~xb -A.- 1 o o 
Idcftperr.z.el. IO~X"t ,roxb+ 2~xb ......'4 ....... 100 
Etpereamdem Ioab+ 2~xb - A- 100 
Ideíl:,quiub eft9! 9 5· 
Ergoauf9).erunc 2ixb ..... A...... S 
Et xb ..... A- 2 
Vnde ax - A- 7 ~. 
. Ergo folutum, & p:1.tet z íl:ufros in pira,& 7i in poma 
~pendendose~e,cum JJ. ftufris 75 poma,& 1 frufris z) 
p~~~ ~~~re pofs1t, & fimul fine 1 oo vt petitur. 

~R<}. 
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LIB E R III. 

PROPOSITIO XI. 

Datam reétam ab ita fecare in x, vt reétangu­
lum ax b :-equale :íit rcétangulis fub ax parte 

maiori,& datag, atquc fub xb, & 
data k. 

Fiant mb ipfi g, & apipfi k__xquales: 

Sint igitnr. 
HocGfr 
Ergo au f.ax:mb crit 

l defr per 1.2 .el: 

·Ergo E.~. 

EtperdiviC 

ANALYSJS. 
axb - A.- ax=g +xb; k. 

axb· ,__._!\_ ax:mb +xb:ap 
axb-ax:mb ....... A_ xb:ap 

axm -A- xb:ap 
ap. ax. xm. xb. 
ap. px. x77'J. mb. 

CONST. ET DEMONST. 

Ipíis 4p,&mb(ideftk,&g)reciprocx invenianmr px1 

& xm, quannn fummafir pm (ideft difterentia qua data ab' 
fuperat dacas g, & k,feumb, & ap) Dico faétum. 

C um enim ex confl:r.fint proportionales a p. px. xm. mb, 
& per compoLzp. a:~. xm. xb: eric reCl::mgulum a.-.:m rec­
raogulo fub xb~ & ap xquale, & adderrdo refungulurn fub 
11x, & mb,cri.t reétanguium ax.& reébngulis fub 11x, & mb~ 

arque fub xb, & ap xquale. Ql1od erar faciendum. 

DE-
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32-8 ANAL Y81S GEOMETR: 

.DETERMINATIO 

Oporl!et datas g, & ~ fi,rc mb, & "P minores elfe íimul 
:finnpras d~ta rt:&a. ~tb, & prxrere:~ rcél:angulum fLib iplis g, 
.& lz., Gve mb,& ap non nmiu~ effe quadrato dim idix mp, 
idc.!l: quaclrato femidi!leremix ínter ~b,.~ d:;.rasg, & ~ fl.­
naul Ü!mptas, nam fi maius fuer ir problema con<l:rni no u 
poterit,fl verv xquale vnica crit refolurio,íi t.tAdem mmll::, 
dux crunt folutiones,vt co:1!l:at ex pro p. I .Introdua. 

Q!od aurem reéb: g, & ~ Ítmul fiimpt;-e minores dc­
beant effe data ab, rx ipf:\ ana!yfi íaris patcr, & hoc modo 
oircndi poteil. 

Ponitur axb ,_A_ ax:g+ xb:.~. 
Ergo erit axiJ maius ax:g fua. parte. 
Er per r .6.e1. xb maior g. 
Ead. ration. erit axb mains xb:l: fua parte. 
Erper 1.6.el. ax maior k. 

Ergo xb, & ax, idefr ab maior deb<;t effc re&is g, & /;,; &c. 

• ' ~ ' • .. 1 

t • ·. 

PRO-
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L I B E .R III. 
' '• J. 

,PROPOSITIO .Xii.' 
Datam reétam4q pxotrahcr~ ad x , vt ditfe­

rent.ia quadrati datig fupcr reétang\lLum 
abx ad q qadratum bx _íit vt m ad p. 

g 
k a k .b .x e m 

A N AL Y SI S. 

Sint igimr prop. 
V el fi fiat nbc -A.-. nu • . ~ 
Et erit per ,r .z.el. 
V el li liant 
V el pcr r.G. 
Ergo per 14.5. el. 
ErE.P. 
E t per com po.C 
.Ergo folumm.. 

gg- abx. 
. abe. 

ab:xc. 

bxb. m. p. . 

bxb. m. p. 
ab. kb. 

ab:xe. kb:xc 
};xb --" - kb:xc. 

kb. bx. bx. xc. 
.kb. kx. bx. be. 

CONSTR. & DEMONST . 

F iat reébngulum a.bc quadr.ato,dato g :-equale, & vt m 
ad p i_t¡t~zb.;~d IJ.,iplifque ~, ~ _bc;n;cipr9cx . invenian~ur 
'<:_",& bx, qu:::rum ditferentia fitipfa i:b. Dico faél:um. 

Sunt enim-cx confrr. propor~io..m\11~ k.k.-1?5 •. b.x. br,& per 
diviCkb.bx.b .. ~.:>ec, qu;¡r~,reét;mgulumfub k} .,& -~e qttadra­
to bx eric xq>~.tale:erg0.reétanglitlU11{llb 11b,& x c, differen­
riafcilicer.inrer reétangulum 11bc, i4tl1: ~uadratumg,& rec-.. .. .. ~·"'fe . . can-
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'330 AN1\LYSIS GEOMETR.' 
tangulum ttbx,adquadratmn xb, ideiHub kb ' & XC e ob 
eamdcm altitudinem xc) erit vt 4b·adltb, feu ·v:t m ad p. 
Q!od oportebat facere. .! 

PROPOSIT. XIII .. 
' 

_Duas-reéh1s exhibere , vt rcébügülum fub 
maiori, .& aggregato ambarum requale fi qua­
clrato dato ab: rcctangulum vcro fub minore¿ 
:-, & eod.em ?ggregato requa!e qua-

, drato'dato cd. 

a 
a----b 1 .• . 1¡ __ . d 

_x y , e 

Sint reax, de quibus qu:l:ritur ax, & XJ ' qua~um a~ ftt 
. . tnaior,& aggregacum eric iy. ' 

A N AL Y SI S. 

Sit igiti:tr 
Et etiam 
Ergo 
IJeft per 2. 2 .~l. 

yax ,_.A~ aba. 
fl)'X ........ .t,- e de. 

yax+-ayx ·_.A,.... aba+ e de. 
aya ,.....A_ aba +-cdc. 

Etgó cognit·riam. ay ~?tümerit reé'ta.ngulum Jax,&c. 
' \t ~ . ... • 1 

. CONSTR. & DEMONSTR.-

· Inveniatur quadra,tum ay quadratis ab, & al ~quale, & 
q~1adratum·a~ applicetur adipfam AY, fttquelatitudo pro· 
. ' V<t: 
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· L ¡ .B E. R III. 'Br 
vcniens 11x. Dico ~x ,& .-y dfe re¿bs,de quibus qu:rritur. 

Qloniam igirur quadr;tturu a_y faél:um eft :rquale qua­
dmtis .tb, & cd, & ipfnm qt:adr:num AJ :l!quatur rcébngu­
lis y.n.:, & Ay.~::erunr reébngulayax,& 11p: :l:!qu:üia quadra· 
tis ,b, & cá; fed reéh.ngulum r.1x [1éhun eil: :rqu;tle qua­
dmto ab,vt oporrebat:erg~ aufercndo ab ~-rqoalibus :~qua­
lía, remancbit reétangulum ayx quadraro cd :1:quaie, vr pe­

,teba~ur. Duas igirur re&:.::;; exhibuimus,&c. ~od erar fa· 
CJcndum. 

PRO PO SITIO XIV . . 

Duas rcétas invenire, ita vt c:trum quadrata 
fimul fumpt:1 ~qualia fint dato quadrato ab: 

reétangulum vero fub ipíis conrentun 
req.uale quadrato dato cd. 

. . 

a m x y 

S~treéb: line:r, de qrtibus qu:rrimr d.-:,8-r xy. 

ANALYSIS. 
Sinrigicur axa+ xyx - h- aba 
Sed eciam U!XJ - A - 2edc. 
Ergo axa +xyx +2axy ..... h - aba+ udc 
Hoceftper<j..z.el. aya ' - A- aba+ udc 
C og!1ira iam lfJ bifecetur in m. 
Etper 9.z.el.erunt axa -+XJX -~~- 2ama+ 2111X111-
Ergo 2ama -+ 2mxm - h- aba 
Etdimidiando ama..¡..1J1.Xm _ r..- ~aba. 
Ergofolutum. ~ONS. 
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· 33z. ANALYSIS ·GEOMET~ .. 

·a----·b 
a m x y e d 

OONSTR. & DEMONSTR. 

· Inveniaturay cuius qüadratum xquaie fit quadrato ilb 
cum duobus quadratis cd, & bifecetur ay ia m. Deinde a di. 
rnidio quadrati ab auferatur quadratum .1m,& quadrari re­
fidui la tus fit mx. Dico ax ,& ,v:y reébs eífe,de quibus qux-
ri~~ . 

· ~oniam enim quadrata a m, & mx xqualia ílmt dim.l. 
pio quadrati ab: erunt (duplicando) duo quadrata am, & 
duo mx, hoc eft quadrata ax, & xyquadrato ab xqualia, vt 
oportebat.Eft autem quadratum ayxquale, ex c<mll qua. 
dr~to abcum duplo quadrato cd,& ex 4.z.ei. quadratis·ax,. 
& xycumduplo reét:angulo axb: ergo quadrata ax, & xy 
cum duplo reéhngulo axy,~qualia erunt quadrato ab cum 
duplo quadrato cd;fed quadrata11~,& xyxqualia funt qua­
drato ab: ergo auferendo ab xqualibusxqualia, remanebit 
duplum reét:angulum axb,dupto quadraro cd xquale,adeo•· 
que refrangulum axb quadrato cd ~quale , vt petebaiur. 
Duas igitur·reétas exhibuimusl&c.Q!!od erat faciendum. 

, ·1 

PRO~ 

© Biblioteca Nacional de España



L IBER. III. 333 

PROPOSITIO XV. 

Datam reéhm ab dividere in x, vt quadrata 
ax. x b fim ul fu m pta ad rcél:angnlum abx 

fit vtg ad h. · 

S int igit. pro p. 
Velíifiant 
V el per x.6.el. 
Ergo per I 4· 5 .el. 
Et auf.xbx. 
IdeO: peq .z.el. 
ErgoE.P. 
Erdivid. 
Et dimid.anteccd. 
Et per compo( 
Ergo folutum. 

·-------:--pqa rnk b 

ANALYSIS. 

axa+ xbx. abx. g. b. 
pb. ab. 

pbx. abx. 
axa+ x/;x - A..:.... pbx. 
axa ..-11.- .pbx -xbx. 

pxb. 
px. ax. ctx. xb. 
pa. ax. unx. xb. 
qa. ax. mx. xb. 
r¡a. qx. mx. mb. 

CONST. ET DEMONST. 

Fiat vt h ad g ita.ab ad pb,.&agarur q.tdimidio pa xqua.­
~s,bifeéb1que ab in: m, ipfis qa, & mb, feu a m, reciprocx in­
veníantur qx1 & mx:, quarumdifferentia fit qm. Dico fac~ 
tu m. 

Sunt 
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H+ ANALYSIS GEOMETR." 

< 
(J--
D · 

h--
p q a b 

Suntenim e.x conílr.proporri6nales qa.r¡x. mx. mb, '& 
per divif.qa.ax .nJx.xb, & duplicando antecedentes pa .. ax. 
zmx. x b; íed zmx differentia eft inter ax, & x b: ergo com· 
pon erunt proportionales (X. t1:<. ti.Y. xb, qua re quadratum 
a.'C :t:qualeerit reé'tangulo pxb,& addiro quadrato xb,ernnt 
quad~ata ax,& xb xqualia reé.l:angulo pxb ct~m qnadrato 
xb,hoc eft reéb:mgulo p6x: ergo quadrata a )f.,& x b, hoc eft 
rcéhu'!gulum pbx ad reéhngulum abx, ob eamdcm aititn­
dincm bx ,erunt vt pb ad ab> ideft vt g 'ad h. Q10d erat fa­
ciend~lm. 

1 

DETERMINATIO 

Propofitum problema fo!utum ei1: fuppo-
1nendo ratíoncm datam g ad h cHe maioris 
in~qualitatis. Oporteat vero determinare. 
·problemn,hoc eft a.n ipf.1 ratio requa.litatis,mi­
norisve inrequalitatis darí pofsit. 

Sit 
Etaofer.xbx. 
'ldcft pér 3-2 .el. 
. Et per I. 6.cl.erit 

axa +xbx _ A ..... aÚJ,:. 
axa ,_A_. abx- · xbx. 
axa _1\__. axb. , 
ax -t.- xb . 

Ergp patet problema quamcumque ratio­
nem· admitt~re. N a m . íi ratio g ad h fuerit 
requalitatis érunt planaaxa +xbx requalia. pla~ 

R no •• 
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no ahx,& partes ax,& xh erunt requales.Si ve­

ro g fucrit maior quá h cru:nt plana axa+ xbx 

rna iora plano abx,& pars ax maior erit parte 

xb. Si tandemg minor ponatnr minora erunt 

plana axa+ xbx plano abx & pars ax minor 
partexb. 

Tres igitur cafi1s haber problema,quorum 
primus, quando g ponitur maior qua m b per 
p rimam analyíim cxpeditur, fecundus v~ro, 

quando g & k funt cegualcs, per ijs, qux pro­

xime diébfunt cnodatur. Tertius tandcm, 

quando g ponitur minor, hoc modo rcfolvi­
tur. 

a q p xm 

ANALYSIS. 

b g-­
h 

Sint igit.prop. 

VclfifiaBt 
Idcft per r .G.ei. 

, Ergo per14.5 .el. 
Et :lllfer.xbx. 

ldcfi: per 3. z .el. 
EtE.P. 
E t divid. 

Et di¡nid.anteccd. 

Et por divif. 
&c. 

axa+ xbx. abx. g. h. 
pb. ab. 

pbx. abx. 

axa+ xbx -"'- pbx. 
axa -t~.-.pbx--xbx. 

axa ,..._A_ pbx. 
px. ax. ax. xb. 
ap. ax> 2xm. xb. 
aq. xm. 
$q. qx. xm. mb. 

PRO ... 
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336 ANALYSIS GEOMETR 

PROPOSIT. XVI. 

Datam reétam.ab ita {ecare in x, vt quadratum 
ax cum retbng.ulo abx ad q uadratum 

xb fit vtg :adh. 

Sint igir. prop. 
V el G íi.ant 
Ergo di vid. 
ldeíl: per p .. .el. 
V el per eamdem 
V el per 1.6.el. 

Ergo per 1 +· 5 . el. 
EtE.P. 
Etpercomp. 
Ergo folutum. 

g 
/JX b fj h 

ANALYSIS . 

. axa+ abx. xbx. g. h. 
aq. bq. 

axa+ .abx--xbx. xbx. ab. bq 
.axa+ axb. 

bax. xbx. ab. bq. 
.ab;ax, bq:ax 

bq:ax - t.. .-. :xbx, 
bq. xb. xb. ax~ 
lJq. xg. :xb. db. 

CONSTR. ET DEMONSTR. 

Fiatvt~e~d/,itaaq.adbq (hocefr vt differentia quag 
fup~rat h.ad ipf:~m hiraabad bq) ipGfqlle bq,& ab!ecipro­
c~mvenmntur --"q,&xb_,quarumdifferenria [¡¡ hq. Dico 
faél:um. 

Suntenim prop ortionales bq. xq. xb. ab,&per di vi( bq. 
xb. 
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· . L I ,B E R III. ·'337 
xb. xb. dX, quare rcétangulum fub bq; ·&: :tx quadra~o :di 
erit ~quate: ergo reétangulum b" x , idett quadracum 11x 

cum reéHngulo tfxb,ad quadratum..xb, idcfr ad reébngu­
lum f~¡~ bq, & 4x, (':rit ve abad br¡ , & compon. quadr:ituin 
4X CUnl l'Cétarigulo axt';,8(qua.drár9 XV·, idefr ClÍIU t;eéh.tn· 
guloabxadquadrammxb,vc .. qadbp,feu vcgadh. ~tod 
c:rac faciendum. . 

DETERMINATIO. 

Oportct rationcm datam cífc maioris in a:_: . 
qu~Iiitatis; nam plana axa-+abx maiora fnnt 
xbx ptano. Cum folwn abx maius Út xbx. 

PROPOSIT. XVII~. 

D atis reétis a6, & bc,fecare ab in x, Vt q.Uadra­
ta ax, &· xc requalia fin!"reétangulis 

ax.b,&cxb. · 

' • r 

Vv ANA-

1 • 
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h g a x b e 

ANALYSIS. 

Sintigit. + e, A a r..+ cxr.. 
~ axa x x ,__ .. _ xu u. 

Ideftper I.z.el. ac:xb 
Ergoad.zaxcernnr axa+ xcx+ zaxc -t>.- ac:xb+ 2axc 
!der.: per .f .. 6.el. aca 
Velíi fiatgb ..... A...., llti: gbg ,_.A.- gbx + 2axc 
Ecaufer .• ~bx.erit gbg-gbx ,_..'\_ 2axc. 
1deft per 2.z .el. bnx 

ó 

EcE.P. gb. 2ax. XC. fiX. 

Etdi.mid.primos; ha. ax. 
Ergopercomp.E".P· ba. úx. xc. gc. 
Ergo folumm. 

CONST . ET DEMONST. 

Fiatgli ipíi r.c ::equalÍ.s:, & !?.1 íir eius dimidia, ipfis autel'll' 
ha, & gc recíproca: in vcnianrur hx, & xc , quarum fwnma 
fiche. Dico fafutm. 

Sunccmím eK.confl:r.proporrionales ha. hx. xc. f6.> &: per 
divif. h~. 4x. xr.gx, & d.uplicando prímos-gb, 211><. xc. gx, 

qu:tre recbngulum bf',x duplo reébmgulo a:a erit xqu:~le, 

& :lddendo re¿bngulum '!,bx, cnmt reébngul:l.bgx,&gbx,. 
idcft qu:«::ratum gb, feu ~~~, hoc efr quadrata ~x, & xc cum 
duplo rectangulo . .txc xqualb reétangulo gbx, ideft fnb ac, 
& xb, vna cum duplo reé.tangulo ~~..w: ergo íi anfera.cur du­
plum rcébngul'um 11xc, remanebunt quadrar:! ax, & xc x· 

qnatl~ re8:angu1o fub ac, & .'(b, hoc eft reérangulis axb, & 

cxb. ~od,fac~re. oportebat. 
. . ~ ·. · fRO: 
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t I ·B E R JII. H.~ 

.PROPOSITIO XVIII. 

Datis reél:is ab, & be, fecarc ab in x vt quadra­
ta ax, & xc ad reéhngnla axb, & cxb íint 

in ratione data v t f ad b. 

Sinr igirur prop. 
V el pcr x.6.el. 

__ q f 
g [i¡ p a x b e b 

ANALYSIS. 

axa +xcx. axb-t-cxb. f h. 
ac:xb. 

~fifiant gb. a~· 
Vclpcr 1.6.el. g· bx. :ac:xb . . ' ( 

Ergoper 145·cl. axa +xcx .,_.A:_. gbx. ·· 
Etadd.z ~txc. axa+xcx+ 2axt· ~h........,gbx +2axc. 
I deft per .. p.cl. aca. 
V el íi fiat g bq. 
Etdimid. pbr¡ _A ......... pbx + axc. 

pbq -pbx _ h ...... axc. Ecauf.¡bx. 
Idefl per u.el. 
ErgoE.P. 
Fiatf.t _A_, fb. 
Et·go per comp.E.P. 
Ergo foluntnl. 

pb:qx. 
pb. ax. 
fa. 
fa. fx. 

Vvz 

XC. 

XC. 

qx. 

r¡c. 

CONS· 

... 
' 
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ANALYSIS GEOMETR; 

. -¡-¡ q p a1Tb-c. 
CONSTR. & DEMONST. 

1 
h 

Fiatvthadfíicacadgb,& biíecerur·in p. Deinde'fiat 
reétangulumg~q quadrato ac :tqnale, & ponatur fa ipíip b 
~qualis. Iplis autem ¡,, & qcrecipro~ inveniancur f'< , & 
x&, quarum fumma. fit fe. Dico faaum. 
. Cum enim ex confl:r.fit.fa ad fx,v.t XC a.d qc, & per divif. 
f a, idefl:pb ad ax,vt xcad qx: erit rcébngulum fi.1b pb,& qx 
reétaogulo axc ::equal~, & addito reétangulo pbx , emnt 
refrangula íub pb,& qx,atque pbx,.hoc efi: erit rcél:angulum 
pbq re6hngulis pbx, & axc xquftl.e, & duplicalldo, rc::cran­
gulum '{bq,idell: quadmwmac, feuquadrataax, & xc cu.m 
duplo reéta.ngulo a.xc :equalia eruncreétangulis -~bx, & du­
plo,ax.c, vndedempro commuoi duplo reéhngulo Axc, re~ 
manebunt quadrara ax, & xc reébngulo gbx ::equalia: ergo 
quadrara.ax,&.xc, idell:r~&anguhun gbx .ad re8:-angcllum. 
fub ac,-& xh, ideft ad reél:ailgt.tla.txb,& cxb ( ob eamdem 
altitudinem ,"(b) erunt vr gb ad 4l.,jdefr vrf ad h. ~od uat. 
faciendum. · · 

~ ) t • • 

... ... t ... , "" 

' . ¡ 

• PRO-
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L ·1 B E R III. 3fi 

PR··oPOSIT. XIX. 
. .. . . . 

Datamreébm at feéhm in b ni.rius fecaré in x 

. intcr a, & .b;_vt reébi1guh axb, & FXb fihrul -

fwnpta ad quadratum xc fiht itl ra.-

tione data vtg adh. 
. g 

-a.-p-x----.b-_;_a b --

' 
Sinr igir. pro p. 

Idefi: per t . .i.d~ 
V elli fi:uic · 

V el per r.6.el. 

Ergo per 14.5 -~~-~ 

. -
ANALYSIS. 

axb -+CXV. 

ac:xb. 
ex c. g. 

ac. pe. 
ac~xt. cxc. ·ác:x~,pc.:xl•. 

cxc ,_.A- pc:xb. 

EtE.P. . pe. XC. XC. xb. 

Et coiwert.. . pe. 
Ergo folmt1m 

CONSTR. & DEMONSTR. 

px. xc. be. 

F iat vt: g ad ¡, ita'Ac ad.pc, ipfifque pr, & be reciprocx irr· 

veni antur px,& xc,.q~lax;um íhmma fit ipfa pe. ~ico- fac· 

tum. . 

Sunt eni.ni exconftr.pl·oportíohalespi'. px. xc. br, & con~ 

vert. pc.xc.ú.x'b,quare reébngul'Hm fub·pr, & xb quadrato­

xr erit :Equale.Ergo reétangulum fub ac,& xb, idefi: recxai'l· 

gula axb, & cxb ad quadratnm xc,hoc e O: ad· reél:angnlum 

fub pr, & xb (ob eamdem altitudinem xb) erunt ve ac ad 

¡c,ideit 'VI? g-ad-b:~~d facere oportebat: 
FRO.· 
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;4-z ANALYSIS GEOMETJ.t; 

PROPOSIT.IO XX. 

Dat.am reétam ac divifam in b,rurfus dividere 
i n.x Ínter a,& b, vt reéhngulum axb cum qua­

druto xc ad reéhmgulum cxb lit in ratione 
data vt m ad p. 

m--
g a x q b b e p-

AN AL Y SI S. 

Sintig'it.prop~ axb +XCX. cxb. 
Ercomp.per r. z.el. ac:xb+ xcx. cxb. 

m. p. 
m-+p. p 
m. p. E tdivid.perz.z. ac:xb-+xcb cxb. 

Ideít peq.z. .ac:xb ..,.xb¿-_..,.bcb 
V el G fiar g.1 - A. ...... be· X b :._{(a. 

H ocefrper I.z. gc:xb+- bcb . ......cxb. 
VcififiaAt 

Ergo vt dilf.& E.P. gc:xb. 
V el[¡ .fiant 

Vclper r.6.cl. 

Ergo per 1.4-.5 .el. 
Er E.P. 
Et per divif. 
Ergo folutum. 

be. 
he. 

m. p. 
bcb. cqb 

cxq. m. p. 
gc. he.~ 

gc:xb, hc:xb. 
hc:xb -A- cxq. 
xc~ xq. xb. 
.xh.. xr¡. qb. 

CONS-
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L I B E R III. 343 · 

OONSTR. & DEMONSTR. 

Fiar ga ipli be xqualis, & ve m ad p ita qnadratum be ad 

reébngulum cqb, & iragt :.td he, iplifque he,& qb reci proc~ 

invcniaotur xh, & xq, qu:1rum díflerenria íir qh. Dico fuc­
étmn. 

Cum enim ex confrdint proporrivnales he. xh. xq. qb,& 

per compof he.-'"'· xq. xb: erit rctbngulum íi.1b he, P< xb 

reébngulo ex e¡ xguale: ergo reét:mgulum fub g.c , & :-:b ad 

reé\:angul.cxq,idcft fuhhc,.& xb ( ob.camdem altitud~nem 
xb) erit vr !J.C ad he, fe u vt quac\ratum be ad reé\:angu~um 
cqb. S une autem aggrcgata vt vnus ad vnum: ergo rC\.'br.­

gulum(ub gc,&xbcumquadnnobc, hoc dl: reébmgula 

1itb M, & :ó, arque fttb xb, & J",fcn be, curo qmdraro be,. 

hoce{~ reéb:wgula fub ac, & xb, & xeb ad reé\::uwulum exb 

erunt ve quadratum be ad reébngulu m cqb, ideft vt m ad ¡,. 
& compon.retbnguíum fub Ar, & xb cu m quadrato xc ad' 

r~éranguluin e xb, ve agg-regan.m ex m, & ? ad i pfam p , & 

d1vid.rcébngulum ax(; cum quadrato xc ad reé.hngulum 

cxb, ve m~¡-Q10d cr.1t faciendum. 

SCHOLION. 

Vt autem fiatVt77'l adp,ita quadratum bc.ad 
reéhngulum cqb,perfpicuum dl: conílruého­
nem ho~ modo iníl:itucndam. Fíat vt ?!J. ad P 
ita quaclratum be ad aliud', cuius latc~·i reci­
pro::-e invenían.tur qb, & qc,q_uarum dlff eren­

tia fit be. 

PRO-· 
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ANAL YSIS GEOMETR. ·- ... - . -

PROPOSIT. XXI. 

Datas retl:as ab, & be ita fecare in·x, & y vt 
reétangula axb ' & byc requalia fint quadrato 

4at<? g:. reél:angul:t ver o cxb,&; ~yb ~qua-
. lia dato quadrato h. 
~ y .,g 

a -:¡pb f d k y ·q· · e h 

ANALYSIS 

Sint igitnr ax b-+-by e ..-A,....¡ gg 
Ec eriam, cxb -+-ayb ..-A~ kb. 
Ergoper u.el. ac:xb-ac:by ,_A,.......gg -+.hh. 
V el fi fiar ac:bq· 
Ergopcr 1,6. xb -+- ~,_A_ br¡. 
Eceric xb ..-A-:-' yr¡. 
Er íi fiar pq .-A_. t~beric axb .-A- pyr¡. 
Ergo pe1~r.cond. P.Yr¡ +-by e ,_A....... gg. 

l3ifecenmr pq, & be in f, 8{ J0 & ipf:t/.1: in d. · 
Ergoaddendofj(,& ky'<. · 
Eruntpcr6.z.eL pfp+-bkb ..-A_.gg+-fy[-+kyk. 
Iddl:pcrxo.z. pfp+-b,M ..-A- gg-2[d{+- 2dyd. 

. . . 
Ergo folmum, & qnoniam nulla efl: ratio vt cognita Jy;n~­
queat pofirione variari , paretpuné.\:um y <mre , vel pofi: 
puné.\:um d qfsignari pofie, vnde m:mifefl:um fir problema 

. 00~ 
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L I B E R III. ~ +í 
duas accipere folutiones. Si enim ponarur d;•pir by maior 
qua m yr, & co¡;¡fcquencer xb minor qua;n ~x , prop~crea 
quod xb xquawr yq, a e vero fi ponatur yd, crit b)' minor 
quam yc~& confequencer .-:b maior quamlfx. 

CONSTR,& DEMONST. 

Fíat reél:angulum fu b t.r, & bq quadratis datis g, & h x· 
quale, & ponawr pq :-equál.is ipfi ab. Dei?Jdc bifecenrur pq, 
& be ínf, & iz., & ipft/k_ in d. Et ab aggregato q uadratoru m 
pf, & bk :wfer:mtr :.ggregatum quadrati da ti ,'!, , & dupli 
quadcatifd,& quadraci relidui accipiar.ur dimidium, cuiu,'> 
lateriag~turxqualis tamyd, quJm dy, C-< ipfis yq xquales 
fiaat xb, & xb. Dico reétas ax, r.b. by.yc. vrroquc modo ;¡c. 
ccpras efledivifionesquxlitas. 

Sunt enim e:.;: conO:r.qu:.<drata p6 & bk :rqualia quadra· 
ro!> cum duplo qmdratcrumj:d, & d.~> vcl fd, t.!,; yd , hoc 
dl{per 6. z.cl.) cum quadratisf)',& ky, (cuyf',& yl:. Vnde 
(per eandcm) !i auferantur quadrata fy, & k y, feu ;f, & ]k, 
rcmancbunt re&angubpyr;, & bycquadrato gxqualia; fcd 
rcél:angulum P:Y1 rcüanr;ulo axb eíb:qualc( cum ab,& pq, 
ncc non xb, &_rq faéb: lint xqualcs ) ergo rcébngulaaxb, 
& byc dato quadrato g erunt xqua\ia, vr oportebat. Ruríus 
quoniam xb, & Yr funt :equalcs, enmt xb,& ¿y ipfi bq xqua­
lcs,&(per x.6.d.Jrcéhngubfub xb,& M,atquefub by,& a;, 
hoc cfr reél:angula ~xb, & cxb cum reaangulis byc' & ay u, 
xqualia crunt rcébngulo fub M ., & bq, hoce O: quadratis g, 
& h; fed reél::mgula a:o:b,& byc oítenfa funr xqualia quadra­
to ,~: igimr ab xqualibus aufcrcndo :rquatia, rem:mcbunt 
rcél:angttlacxb,&nybquadrato h xqualia, ve oporteuat. 
Rcél:as igitur ab, & be divi!imus,&c.~od erar f;¡ciendum . 

. SCHOLION. 
· Hoc problema p!acet in nmJtcris projJO?Jere, &·re­
fofv.ere. Xx QV lES-. 
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3+6 ANALYSIS GEOMETR. 

Q V lE S TI O. 

~1reruntur quatuor numeri cum his quatuor 
condirionibus. 

X y _ _____ ----- g 
a xp b fdkyq e b 

r. COND. 
2 . 

"3· 

+· 

Aggregatum primi}& fec undi fit 16. 
Aggregatum terrU, & q uarti fit 1 r. 
Aggregatum prvdué:\:orum, tum fub primo,. 
&fecundo,tum fub 3.&qll.1rto·ftt ¡ z. 
Aggreg~tum produétorum rurn fi.1b fecun­
do,& fu mm a fecundi, terrij, & quarti, tum 
fub tercio,& ürmma. primi ft:cundi,. & tertij 
íit 2)2. 

Exponantur i:ndireétum du::e refr::e Jine~ 11b, &.be, qLrX' 
numeros 16, & I 1 reprefenrenr, & concipiatur quadratllm 
g valere 72, & qu_adr-arm~ h .. .:~.r2 . divififque ab, S:: be in x,. 
& y, erunrqu::efit1 numenax. xb. by.yc,& perrernam con­
ditio~e~rrfafra Axb, & bJ" xquabuntur qua-drato g, & faéta 
cxlr, & ayb per q uartam conditionem quadrato h. Et e e ce 
tibi qn::eftio arithmetica in problema geometácum ·reduc­
ta. 

Perfecutl igitur analyfi. patet modus refolvendi, &·om­
nium lineavum valorJacile determinatur in hunc modum. 
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Q!oniam 
Er 
Erunt ?.g,& hh 
Sed tora 
Ergo 
Et quia ab feu 
Erit 
Sed ~t'J idcfr 
E rao 

~ 

Sed ~be i<,iefr 
Ergo 
Ec ~/tic.lefr 

L I B E R III. ~~ 
gg ,_.A.-. 7 2 
hb ,_A.-. 252 

- t..-. 3 24, idcíl: ac:bq. 
ac A 27 --bq ,.,_A_. I 2 

pq ,_.A.- ¡ (} 

1.1Jb ,_A.- 4 
Pi ,_.A.-. j3 
bf ,_. ¡\~ 4 
bk'~n- n 
fk .-A....... I~ 
fd - h.-. o¡ 

N une ad refolutionem. Q.!adr~ta pf,& bit_ fu m 9+I quadra · 
'-· fili I8. tumautcm g-, & dupium quadrat,um 'd unt 72-

6
, qur nu-

" , I > 
merus (¡ aufer.Hur :1 numeroinvento 9+¡ rem::mebit mnne-

rus.l (~6' cuiusdim.idiumerit 10;6) aquo r~tdi:l).erit 3! 

pro e{)', feu y d. 

Et quoniam.erat ~f _t.._ 4 ~· 

Et fd .-A.- ot 
E rit bd - A...-. 4' 
Ji';rg<;> íi addatur dy ,_A.- 3~ 
Erit by -t..- 8 
Sed íi a bd -A...-. 4¡ 
Auferatur Jd -A.- 3¡ 
R emanebit bJ - A- ¡ t 

:z. 

. - Xxz Ergo 

" 
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g4S ANALYSIS GEOME.TR: 

Ergo numents tertiüs byerit 8,feu ~~ vnde quartus yc 
erit 3, feu9~,& cnm be¡ (ic 1 z, & by 8 feu Ii,erit yq, ideft 
x b numerus fecundus 4,feu 10r, Vnde lfX primuS erit 12, 
feu 'í ~-

Suntigiturnumeri quxfiri tam u.4.8.3, quam 5 ~- 1oi. 
1 ~- 9I· de quibus quxrebr~tur. 

PROPOSIT. XXII. 

Dato femicirculo,cuius diameter ab protrac..\ 
ta íit ad e: oporteat punél:um determinare x, 
· inter b, & e, vt fi ducatur contingens 

7J requalis fit ipfi xc. 

Faéhun iam lir, & ex; centro. m duc:r.tur my,.reétus igit.ut: 
erit angulu~ myx. Bifececur me in p .. 
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L 1 B R R :m. 

Sir igitur 
Sed 
Hocefl: 
Ergo :mfxcx llrit 

Hoc dl: per 8 .Intr. 

Et diffolv.E.P. 
Ergo folumm~ 

ANALYSIS. 

XJ - A_. XC. 

mxm - i\- mym+xyx. 
mbm+ xcx-. 

'IJJX'in - XCX ....... A.-11JDm. 
me: 2px. - i\__, mbm. 

me.. mb~ mb.. 2px. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Divida~ur me bifari:~m in P> & ad·m& > & mb· ter tia in ve-~ 

niatur> cuius dimidia Gt px. Dico Gran gens ducamr xy,ip· 
fam ::equalem eflere&x xc. Ducatu1 my. 
~oni:un igitur mre~admb>vtmb ad dlipbmpx- :. eric 

reé.t:angulum fub me> & dupla px; hoc eft differenria• qua~ 
drarorum mx > & xc xqualis quadr:uo mb>& addendo com­

mune q uadr:~tum xc>erit qpad·ratul!\ rnx xquale quadratis 

:?Jh>ideft m y>& xc;.fed oh angulum reél:umy etiam dl: xqua­
Ie quadratis 11~y> & .\:",y:igirur quadratum xc quadrato xr erit 

::equale,adeoque ipfa >iJ ipíi. xc xqualis erit. Q10d. eratf-a~ 

ciendum. 
SCHOLION. 

Perfpituum efr qua·dratum tangcntis xy x·-
quari reéhtngulo·axb, vnde reébngulum axb 3'i .3.ct. 
zquari deber q uadrato xc , & proportionalcs 
erunt ax.xc.xc.bx. Et eccft tibi propoátio prí-

ma lib. r.quapropter hoc,& illud, vnum id cm-
que 
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;;o ANALYSIS GEOMETR. 
que problema eLfe concludes, cuius refolutic 
elegantior per proportion:lles videtur. 

PROPOSIT.XXJII. Pide 
P4ppit 
lib. 1· 
prop.7z 
Cttrt(."' 
jium f6, 

1, p~_(. 

D ato quadrato ac, ex angulo a ad oppo!i.tum 
protraétum ]a tus reél:am ducerc tlxy, 

& faccre xy datre rJJjJ :equnlcm. 

83. & 
~ 16. 
Rew.ctd. 
tom, 3· 
p~~.g. 

3.1+ 

m J 
\ 

ANALYSIS. 
Sic igitl1r xy ,_.A- mp . 
.fiatanguhts . vy~ ,_./\......., xab. 
Et.erit trianguhtm . axb ,_./\ ......, vyz . . 
Erreéb ax ,_./\......, Y~· 
Etob limil..txb.ayz.S.P. ay. a~. ab. ax. 
H inc reébngulum yax ......,./\......., ba\_. 

· · Etl: aucem per 41· r .el. f/!Zí'CJ ...,.h......, tl(Ja -+JZJ· 
ldefl: a~a. 
Ergope.r 7.2 eL IJ~a ....,. /\..- 2JBX-+:XJX. 

. . 

H oceft zb(tZ+-?Jlpm. 
E.~~o folutlmi. - CONS-·- . 
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L 1 BE R IU. 

OONSTR. & DEMONSTR. 

Invcniatur .1z, cuitlS quadratum xquale lit refr:mgulo per ¡f.. 
{ub ipfa,& dupla 11b, vn;¡ cum quadrato dato m p. Deferí- Imroá. 
btw fi.1rcr ttz femicirculus f<::cans protraétam de in y, <!u· · 
caturque11xy. Dico xy ip(i mp :rqu::llem dfc. Demittatur 
normalis ;v, & ~ungarur y::.. 
~oniam igitur angulus A'JZ in femicirculo re8:us eft, 

erunr rri:mgula fimilia axb. ayv. vyz. ayz, quormn axb, & 
vyz crunretiam xqualia, ob xquales t!b, & vy, adeoque ax 
ipfi yx. xqu:1lis, eritque reél:angulum yax reé\:angulo zab x~ 
quale, e u m ob fimilitudinem triangulorum "xb. ayx. pro­
porcionales fint ay. 11.z.. ttb. ax. Eft :mtem quadratum az x · 
quale quadrato aycum quadrato y.:::.,ideíl: 11x; fed quadra­
ta a¡,& 11x xquanrurduplorefrangulo ayx,idefrduplo baz 
cum quadrat~xy. Ergo quadratum r.z ::equ<}lc crit duplo 
reéhngulo baz..cum quadraro xy;[ed ex co¡~fhufrionefac­
tum ea idemxqu:tle duplo reéran gulo baz cum quadrato 
mp:xqualia igitur enmt quadmta xy, ~ mp , adcoque .jpfa 
.'(, dar::e m¡xqualis. Qted erar faciendum. . 

SCHOLION. 

Hoc problema f;er troportiona!es 1'efoltttúni 
.dedimusprojJ-42./ib. 1 .& jt.)!actte'ritt ex . v/tima 
ttJquatio?te huitts mzalyfios et'iam ad proportiom~~ 
les defcende1' e,rin hmzc madttm !icel;it. 

Erat a'{_ a - 11..- 2baz -+mpm 
Ergo auf.zb.t.t;.erit aza- 2baz _.!1..- mpm. 
Etpróli>. a?¡_--zab. mp. mp. az .. 

Et 
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6)i ANALYSIS GEOMETR. 

J .... . 

Et quxrcre oportebit ipíi mp rcciproc~ a:::, & r.z--2 ab, 
quarum diffcrenti:t fit dupl:t ttb. Er hoc modo qu:rlibet x­
quatio in proporcionales dilfolvi poreát. 

Etiam poterit quxliber xquatio quadrata compofira ad 
fimplicem revocari hoc modo. 

Erat aza ....... A ..... 2haz-+mpm. 
Ideftper 2.z.el. a'?._b ~ha<;. ,_.A ........ 2-bltz-+mpm. 
Ergo auf.b.~z.erit tlzb ,_A_ baZ-+7J#f!m. 
ldeftpeq.z.el. bzb+ abz ,_.!!. ......... abz+-aba+-mpm 
Ergoauf.,bz..erit b'?._b ,_A,.... aba+-- mpm. 

Et q~~rerc oportebit quadrat\nn b ~ qucd xquale íic 
quadrattsttb,& mp. Eteamdam obtinebimus con(huétio­
ncm, q;uam PapptlS tradidit ; nos tamen in a::quacione 
compoltta ltbenter quicfcinws. 

.. PRO-
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L 11 J3. E R III . 

. PROPOSITÍO XXIV. 
Dato trianguli recranguli VIlO laterum circa Jlidt 

.n. d ¿·cr · r. CttrU• re~LUm, ataque merent1a .tegmcntorum fi t · 

b 
r. . l . ~ . 111m q, 

a1eos: tna:ngu um mvcmrc. 1 . pag, 
3I7. 

DATO MINORE LA TERE. Rmatd. 
t om. 3· 
p¡¡g. 
4!2· Sic data ab larus mi­

nus, & data hdifferen­
tía fegmenrorum ba· 
feos. üporteat,&c. 

Data ab ta'mquam 
radiocirwlus ll.(:k d~f- 1 ¡: _ 
crib<¡.tur,pcxy differea·. 

¡ _ 
ti;t íit fegmcnt9rum 
bafeos , qua re :rquari 
deber datx 1!. 

A N· A L Y S I S. 

Sícigicur 
Sed per +7· 1 .el. 
Et per 6.z.el. 
Idefr 

Etper 36.3.el. 
Ergo 
Idefr 
~r~o folutqlU: 

~ -
~ .. ¡ .J.. 

xy ,_.A_ h. 
aya ,_.1\_. aba+-byb. 
byb ,_.1\.-.gyk+-gbg. 

aba. 
gyk ,_A.-. ayx. 
aya -A- ayx+- 2aba. 
aya -t.- ay:b-+-2aba. 

CONS· 
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·354t A.NALYSIS.' GEOMETR~ 

... 

OONSTR. & DEMONSTR ... · 
., 

. ._. _ Inveniaturre~:l gy, cuius quadratttm~quald1t reéfan· 
per 4-. ' gulo fub ipía ay;& datal.i. vnacum di.1plo qu:tdrato ab.Fiat 
!fJtrod. tri.angulum,& defcribatur circulus. 

~oniam igitur quadratum ay xqu:ttllr quadratis ab, & 
by,quadr~tttm vero by xquatuh"ectarigulo g;•l! cum qu:tdra­
to gb, hoceft reél:angulo t~yx. cum qliadrato ab:·erit quadra:­
tumay xqu~erectangulofubay,& xy1vnacum cfi¡plYJ qui· 
drato ab. Sed ay quadrattlm faf.tum eft ~qua le reébinguto 
fub ay, & h en m duplo qnadrato ah: ergo reétangliltm1 fub 
ay,& xy e u m duploqu:tdrato ,,6,xquale erit reéhngulo fu o 
ay-,& hcumduploquadrato .~.b,& dempto communi du­
plo quadrato ~,rt¿éta'n~ú.iht¡pJu~· .. y, ~>~y~~~qmlc erit rec­
rangulo fi1b ay, & h, adeoque xy,ditferentia fegmentorum 
bafeos, ::equalis erit datx h. Tü~ngulum igitur, &c;

1
• Q;wd.. 

erar faciendl!m. · . .. 
. ,. . ... ,. ' - ·, 

,, . . ' • r ' . 
, ... ...... ·, ,¡, 

t ' . -
~.~· ·~ '- r .. 

" -
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L 'I .'B E: Jt.- IIL ,. 
~ - . 

. DATO· MAIORE LATERE~ 

Sit dat:¡ ab btus ma­
i,us,& daéaga diffuren­
tia fegmentorum· ba­
feas . . 

ANALYSIS. 

~oniam per 4-J.r.el. 
Idell: 

xax ,_.A.- xbx+ aba. 
b'{J;. 

E t per 36.3.el. 
Erunt 

Hoc eft p~r 6.z.el. 
Ergo 

. . :r(lg - A..-yaz. 
xax+ xag .:A ..... bzb+ ya<;. +aba. 

aba -+aba. 
xax+- ':ag -.-A ..... ·2aba. 

Ergo foltÍtum eíl: problema, & patet cónftruai;, si de­

monftratio, fi invenütur per 5 .lntrod,reéta x.1, cuius qua­

dratum cum reérangulo fub ip!:1 x.t ,-& dataga xquale fi~ 

duplo quadrato ab. 

. í .• 

Yy z Da-. 
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'j~{> 'J.NALYSIS. GEO.ME.TR.' 

Dafo vtrcrv~slaieru~n circa reélufu. 

H oc problema facilius expeditur per proportionaks.Sit 
ab la tus fi ve maius, five minus,& k femidifferentia fegmen­
torum bafcos. · 

Efto triangulum,de quo quxritur ab:::,, & di vif.1. bafe az 
b~f~riam .in¡, cadat pcrpendicularis bx.Erir igirur xy !cmi­
difterenna fegmentorum AX. xz. 

pnf". 1- Per 8.6.d.S.P. \a~. ab .. ab. ax: 
lntr4d .. l dell 2ay. 

~-dimid.primos.: ) í t!J. , ~ab •.. . ab ..... ax. 
" 

-.:.. 4 . ... J • j i 

Ergo folurnm, CU1}1mter IIJ,& ax d1fferent!a fitdata,nem~-
pereéla k.. · 

CONS.T. ET DEMONST .. 

Tpfis Ab,& ~.ab rec1procx invcn•antur ay. 11x, quarum 
differentia fir data k .. Super az dupla rcéb: ay femicirwlus 
defcrib:trur,& apren1r "b,iungaturque b.".Dico triangulum 
A.bz.clre, de quo quxrimr .. 

<;¡un enim ex.conftr:fit "Y ad ~ nb, ideft· duplicando, az 
ád• ,1b, ve llbad a:~: erit (per converf¡un prop .. 8 .6.elem.) bx 

per 
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. L I B E R III. 351 
perpendicubris,quare fegmenta bafeos eruut ax. xz, quo­
nun femidifferenria :q ex confrru&ione xqualis eft datx. 
k-.T riangulum igitur,&c.Q!od erar faciendum. 

PROPOSITIO ·xxv. r~J~ . 
Yu tarn 

Data bafc,altitudinc , & aggrcg<tto.btcrum: II}'Pen· 

triangulumexhibere. diml. r • 
.R.P. 

Efi:o triangulum; de C}l!O' 

qo::t!ritur axb fuper databa· 

C* Grcg.t. 
l. prop. 
82. 

fe.tb, lare;·aautcmax. xb. ~ 
datam ac componant , & 
perpendiculum xy xqualc 4'"------,-.,.~· ~ 
iit datx g. J7J . 

Bifecenmr dr,& ab in m, _,/J 

&P. 
~ ¿? -· · · ··~· 

ANAL "X'SIS~ 

Sit igirur· Xjl -A ....... g. 
Edinc axa + xcx ...-A ...... axa-f-xbx. 
per9.2 .el.& r3.Int.. 2ama-+2mxm .A. 2apa· +2gg + 2jJyp. 
Et dimid. ama +mxm _!\,...... apa +gg -+PJfl· 
V elli fiat k:k+ pyp. 
Et a u U,.: i:, ama·- . k:k -t-mxm - A.-. pyp. 
Velfifiat IL-+mxm. 
Sed per·x4.Int. S.I\. aca.. aba.. pyp.. mxm. 
ErgoútbítE.P. aca. aba. 11 +mxm. ·111Xm. 

Erdivid. act~ __:.aba. aba. 11.. mxm. 
Ergo folutum: CONS· 
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'3-58 ANALYSIS GEOMETR.: 

CONSTR. & DE­
MONSTR. 

Fiat quadratum k,_quadmtis ~tp, & g :e qua le, & quadm· 
tum i xquale differemix, qu:l qu:1dracmn .1m fupc:-at qua­
dratum k.; Et ve diiferentia qu:1dracorum M , & ab ad qm­
dratmn ttb ita fiar. qu:.1drarum t ad qu:ldr.ttum m:<. V nde 
longicudine nora crunt latera a.~. xc, quibus, fupcr bafc ab, 
xquali:t conftituantur latera ax. xb, & demitta:ur perpen-; 
diculum xy,.quod folum reftat oíl:endere ::equ::tle eífe ·da-
tx<~· L 

Cum igitur ex contl:r.cliffcrentia quadratorum tu. ab ad 
qu:ldrarum ab fit n quadr:ltuml ad quadratum mx : erit 
compon. quad.nttum ..uad quadratum ab, ve qr;:1drata l, & 
mx:d quadratum mx:fed quadratum acad quadrat.ib(per 
14.Intr.)eft ve quadrarum pyad quadrar. mx :xqualia igimr 
enmt quadrar:t J,& mx quadrato py.S.unr :tute m quadrata i, 
& k,qu:turltO a m :l!qu:J.Iia,& quadr~lt:l ap , & ,: ::eq ualia qua­
dr:J.to l::ergv xqualibus ::eq u:1.lia :tddédo erunr quadrata .sm, 
tk mx x::¡ua!ia quadratis .rp. ~· & py,& duplic:mdo,duplum 
quadr:ltomm a m,& rnx,ide[l: (per 9· z·.el.) quadrara ~tx, & 
.xc, Gvccxcon(l:l'.quadt:<lta ax,& xb,(ivc (per 13. l ntrod.) 
duplum quadmtorum "/'· p_y, & xy ::equale erit duplo qu:t· 
dratorum .zp. g,& n:ergo dimidiando,& dempris qu:tdraris 
~tp.py rcmanebit qmdratum xy qu:~.dmto e xquale,<l:deoquc 
ipf.1 xy ipfi g ::equ•tlis. Q!• od f,\Cere oportcbat. · CO-

© Biblioteca Nacional de España



. L I B E R III. 

COROLLARIVM. 
. Ex pf"tecedente a11a(yjtjeqttens dedt-JcÍtttr tma-· 
logia ad praxim nttmet·ort.ttl'J haud imttílis. 

IN OMNI TRIANGVLO. 
Vt dijfermtia qttadraton!-m fitínmte laterttm 1 & 
. bq(eos. . 
Aá quadratam bafeos. 
Ita c:jl dijferentia , qtúr qftarlratttm _(emifimJ?ntC. 

latemm./itperat qttad1'ata fimibqjt's ,& per-
pe.pdü·tt!i' _ 

.Ad qttadratttm fimid~ffet·etltice latertt?n:. 

Q_VJESTid 
~a::ritur úiangulum, :uius bafis Út 44 altitu-
. do 1 2,& fimuna.lntcrum 52. 

OPERATIO. 
Sumtmr laternm 52. quadratum 2 704 • 
Baíis 44· quadratumt936 tcrroinusfccund. 

difterentia 7{8terminus p rim t;s. 

Semifumma l::tt. z6. qt~adratum 6t(),. .. 
Semibafisz 2 quad. 484. 
Altitudo n.qu;.1d . r4..¡.. 

Summa 628 6z.S 
diff 4-8. rermint\5 i:erti~¡s, 

Ergoíi ¡68.dat 1936; 48.daoit UI 

\L. cfr I 1. femidiiflaterum. 
afr z6 femiftunma, 

~ !' r¡ Ergo /hmma,& differ. 3 ¡.& I-) enmt latera trian~· 

guu;dequoqureritur~ · · ·- · - -~~HO..:: 
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36o ANALYSIS GEOMETit.: 

SCHOLION. 

Pr cedifla a~ta{yfis pa'rte5 trimtgttli otlmes .!0.11gí,. 
tttdine notas exhibet; qttod qtúdem prte_flare 11e­

qttit Í11gettio[a.conjlruflio Vietce, ctún i!la'deduéla 
fi't ex irwentio·ne cirmfi, qtti per dtto datt& ptmfla: 
tra11jiens, alittm couti11gat 

R.P.Gregoritts (z Smzf!o Vincmti() vt ha1tc pru'":. 
pojitionem modaTet ad dypjim Ht:twrít. 

PROPOSIT. XXVI. 
·rr~át D ata bafe altitudinc, & diífercntia latcrum 
Yedltm . l 11.· 
[bidem~ tnangu um conuituere. . . 

.Eít:o ·. 
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. L I B E R III. · ·;6r 
~íl:o t.wmgulu~,de qHo quxritur .tvb ft1pcr dararu balim 

4b m altttudm:: vydarn! g xquali, & xv femidiffercnria la· 
terum av. ~z., five ll'U. vb fit datx d 3:!qualis. 

Bifecemr ,qb in p. 

ANALYSIS. 

Sit igirur vy - A- g. 
Et XV -A- d. 
Ec fine ava + 'Vzv .,_.A,..... ava +-vhv. 
per9.z.el.& q.Int· 2axa ...... 2dd .... h ....... 2ajJa +2gg + zjryp. 
Etdimid. axa +cld ,_..\- apa +gg ...... pyp. 
Si ve íi fiar axa+ dd -A- k k+ jryjJ. 
Velauf.dd ax-a .. : - -,_A_ kk-d,d +pyp~ 
Velli fiat' (txa . J-A- 11 · -+f!YP· 
Et auf.ll.erit . axa- ll~ ~ ..._A ..... · pyp: · · 
Sed per 14.Int. S.P axa. JJJP· apa. ''tdd. 
Ergo fubft.E.P. · axa. ·a~a: -11. ajJa. ifrj. 
Et conv'. axa. !l (lpa. ap.á . .:::...del. 
:Ergo folutum. 

CONSTR. & DEMONST. 
. , \ • , ~ . . JJ '': ; • • _, .• , '':-·r 1 

·Fíat qu.ldr:ttu~n k quadraris ap,& g xqualc,& q,uadra¡um 
l :Equale diftereñtix,qua quadratum k luperat quadr~<ntm 
d, & Vt differentia quadratorum t~p, & dad quadratum 'ap 
ita fiat quadratwul ad quadratum ax. R e&x igintr ax 
(iam loAgimdin'e not3!) addamr xv :equ:üis datx J, & fiar 
x::. ipli nx xqt~alis, & reétis av. vz. tJ.b tri:mgulum coníl:i­
tuarur av b. ~od baflm habebit data.m, & , (cmiclitfereoii~ 
latcruni' av. vb, ideíl: a.v. v::., nempt;: xv xg,ualis erit 4ar::e 
d. Bifeccrur ab in p,& demittatur ~rpendicitlum xy,quod 
dico data: g etfe xquale~ Zz Cum 
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· 36l ~NALYSIS GEOMETR: 

-.J:~ vh' 
cf~--:-

Cum enim ex conftr. quadratum ~tx ad quadratum l fic 
vt quadratum 11p ad ditferet1riam quadrati ap Útper qua· 

. drarum d: erit convert.quadratumax ad differentia.m qua­
> dratonim a_x~·& 1, v1 quadr.ap ad qüad. d-, fed quadrát, ax 

· .eíb actqua&'at.py;vt quadr.lt}l ad qua"drat.xv,ideft d:xqm· 
lis igimr erit ditfcrentia quadratorum ax ,& l q uaclrato py; 
feu qua~rat~un ax xquale quadcatis t, & py , ideft ditferen­
tti:e quadratorum 1:, & d cum quadra.to P.'Y , quare addito 
q6adr'a.to-d erunt quadnira nx,'S[. ~' quadratis k,& py, ideft 
quadratis t~p. g: & /"} :equalia ·, &· ( duplicando) duplum 
quadratorum ax, & d, ideft xv·, five per 9· 2 . el. quadrata 
lt.v, & -vz, idefr ex conftr.,w, & 'lib, five per I 3. Introd. du­
plum quadratorum np.py, & vy xqmle erit dttplo c¡uadra­
rorum.ap .. g. & fJ: ergo dimid.& demptis quadratis ttp. n: 
quadrattH:iY;Jy quadr'ato g erit ::cqua-le; adeoque ipfa vy ip-. 
fi:g xqualis. ~od facereoporrebat. · 

- . · .COROLLARIVM·. 
• • 1 ; • • 

t ·! . ' '... . ,.. -( .. .· 
Ex h~óp,.·opojiiione:feqttens · c()//igitttr-analogia., 

vt. patet ad fin cm a11a/yfeos. 
IN _ .. 
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L In E R Ht . 

IN OMNI TRIANGVLO. 

Vt dijfermtia qttad;:atorttm flmibajis , & Jomj::.. 
dijfercntite laterttm. · 

Ad quadratttJ.iJ..femibaflos. 
Ita eJl differentia , qtút qttadrata flmibqfs ~ & 

perpemlit:tdi fi¡perant qttadratttm fimidif­
firmtite !aterttm. · 

Ad quadratum flmifinnmtC !aterum. 

QVJESTIO. ~-
~xritur triangulum,cuius ·baíis'iit 44'altitu ... 

do 1 2,& ditferentia laternm 22. 

·oPERATIO. 

Semibafis zz. quadrarum 48,~ pro fccund.termin~ 
Semidiif.later. 1 1. quadmrum1 2.1 

difterenria 363 pro prim. termino. · 
Semibafis 2 2 quad. 484. 
Alrirudo ~ 2.quad. r.A-4. 
• Summa 6zi:L 

Semidiff.bt. tr.quad. 12 1. 

·, 

diff. 5o 7. pro t:ertio termino. 
Siigitur ~63. dat484. so¡.dabit 676 ;, .... , 

v. eft 26. pro femif.later. · · ·· ' 
eft t 1 . femidiff. 

Ergo fumma,$t differ. 3 7 .& r 5 erunt latera trian· 
guli,de quo quxritur. · · 

/ .Zz.2 . PRO-
' o.· • 
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364 ANAL.YSIS GEOMETR: 

.PROPOSITIO XXVII . 

. 2 Yif; D ata altitudit~e; aggregato laterum, & diffc .. 
ro:: 3.' rentia fegmentoru~ bafeos: triai1gulum 
pag. con{htuere. 
4t-56.. l;:(~o triangulnm, de 
N lf.rl11. quo qa::er.itut ~Jxv,cuius 
fNbl:z·latera ax.xvdatam rec-

tam accompo!lanr, vn~ 
de xc,& xv erunt ::equa­
les. Si alrirudo xzdatx 
g ::equ~lis, & divifa t?ta fl"---;-';-:;;<-:-:;;--'. 
bafe, five fumma feg- ::-
mentorum bafeosav bi-
fariam in y,crit yz. femi- 4-::-----
differcntia corundem.. C/ ~ 
fegmentorum, & ::eq ua-
ri d.ebebir dat::e d.\Bifecetur 11c in m. 

ANALYSIS. 

Sirigitur_ X{ ...-i\- g .. 
Et yz ...-h ...... d. 
Etíint- axa+-xcx ,_A.-. axa+-xvx. 
Per9,2.d.& r3.Int.2.ama-r· zmxm -~/\,...... 2aya-1-2dd -r2gg 
Etdimidiando ama-r~nxm ,_.A ...... aya-:-dd-rgg. 
VelGfiat ...-1\.- aya-+ kk. 
Etauf. '<_~. ama-_ kk+ mxm ;_A,..... aya. 
Velfifiat !!.+ mxm -A- aya. 
Sed per 14. Intr. S.P. ama. del. aya. mxm .. 
Ergo fub~.E.P. ama. del.. //+- mxn-t: mxm. ' 
Etdivid.' - ama_;_cícl.:.. dd. /1. mxm. 
:Ergofolut"m. ~ONS.:. 
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L I B E R III. 

CONSTR. ET DEMONSTR. 
Fiar quadratum '-.quadr:uis d,& ~ xquale,& quadratum 

l. xquale ditferentix,qu ?t quadrat~m a m fuperat quadra· 

tum '<_, & vt differentia quadr:ttorum tl1tz, & d ad quadra ­

tum d,ita fíat qnadratum L ad aliud, cuius la rus fit nJX , & 

notaeruotlarera ax,& xr,fivexv. Deiodevt dad mxita 

fiat am aday, cuius dupla av erit baíis quxíira,íive fegmen· 

torum fu roma. Confriruatur triaogulum A."('V, & demitra· 

tur perpendicularis xz. Dico ipfum triangulum ianl' oxy­

gonium, iam llmbligonium a."(v elfe, de quo qu~rimr. 

Sunt enim ex conil:r.brera 11x,& xv, ideíl xc reétx dar:e 

~r :rqualia, & amad d eft vt ay ad mx; fed( pcr 14-.lntr.)eft: 

nm ad yz., vt r.y ad tnx: xqualis igitur erit yz, femiditl'eren­

tia fegmenrorum bafeos, refrx darx d. Cum aurem 6X 

confrr.fir differentia quadratorum 11m, & d ad quadmtulll 

d, vcquadratum t ad quadratmn mx,hoc eil: compon.qua­

drarum ttm ad quadratum d, ve quadrata 1, & mx ad qua­

drarum mx,& etiam ex coníl.fic quadi-atum amad quadra­

tum d,vrquadratum IIJ ad g}ladratum mx: erunt quadrata 

J, & rr.x quadrato ny :rqualia;fed qu:.1drarum i xquale eft 

differcncix qua quadratum ttm fuperar quadrarum k, idcft 

quadrara d, & g: ergo ndditis ipfis quadr.atisd,&.e ,. enmt 

qmdr:1ta a m, & mx xqt1:1lia quadraris t~y,d,& g,ideíl: qua­

dr:ttis r.y.yz,& g,& duplicando,ericduplum quadratomm 

~tm,& mx,ideft( per 9.2.eL)quadrarAx,& xc,five tX coníl 

quadrara ax, & :\:v, five ( per I 3.Inrr.) duplum quadi·ator. 

AJ,yz,& xz requalcduplo qmtdratorum rt]ryz.,&g:ergodi­

mid.& demptis quadraris "]·y~ rem:mebit qu:tdratum x z 

quadrato txquafe,adeoque ipl:1 xz.,:.Jltitudo rrianguli,rec­

étre chltx g :equalis. Triangulum igitur coníl:illlimus, &c. 

'4~od erat faciendum. 
COROLLARIVM., 

Hinc flq.uens pater analogfa .. 
IN 
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366 ANALYSIS GEOMETR. 

IN OMNI TRIANGVLO. 
Efl d~fferentia qttaclratormn Jemijúmmte !ate­

rmn,& fimid¿ffermtÍáJ (egmwto·rmn bafeos. 
Ad quaaratum flmidijferentite figmetttorum. 

ba_(eos. 
Vt tf~fe1~e1ztia, qua qttadratztm fem~(imzm.e !ate­

rmn foperat quad1·ata fimidiffcremite Jeg­
mentorttm bajeos, &_perpendit·u!i. 

Atl quadratum Jhnidljfe·renti.e laterum. , 

QYh:STIO. 
Qy:-eritur triangulum, cuius altitudo fi.t 2o, 

aggregatum laterum 8 1, & differentia 
fegmentorum bafeas 27. 

\ OPERATIO. 

Semifumma l~terutn 40I quadr. I 64-o¡ 
Semidifffegmentor. 1 3i quadr. r 8z¡ termin. fecundos. 
· diff. 145 ó. termin. primus. 
Semifnmma laternm 4o~ qua&ar. ·I 6+~4 
Semidiff.fegm. ·I 3 i quadr. 18 2 ¡ 
Altitudo 20. quadr. 400. 

Summa 582.j.. )!h.{ 
di ff 1 05 8. ter m. tertiu~ 

Ergó íi 1458 dati8:z.J. 1058 dabit 132¡ 
v.eft II ~.pro fernidif.lat. 

Eft antem 40~ femifumma. 
Ergofumma,&diff. p, & z9 erunt la~ 

ter a 
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. L I B E R IIL 3/¡)1. 
tera trianguli quxfiri, & quoniam alrirudo eíl: data , í·flno­
tdcent fegmenra bafeos 48, & 2 r, quon1m differcntia eft 
z 7, vnde baíis erit in oxygonio quidem triangulo 69, in 
ambligonio ve ro 2. 7, q uia vrrifque ~on veniunt clara, quan­
doquidem in triangulo ambligonio ipfa bafis dífferentia 
eft fegmentorum fui ipíius. 

PROPOSITIO XXVIII. 

D ata altitudine diiferentia laterum , & diffe­
rentia fcgmcntorum bafees: triangu­

lum exhibere. 

¿7_ / 
C./--

Alrirudo data íirg, femiJífferentia laterum d, & femi­
differentia fegmentorum bafees fit p. E!l:o iam faéb.tm, & 

íirrr iangulum xyv,dequoquxritur. Sim Jv.yz. ~quales. 
V nde fi xz, & x ·v ~ifecentur ·in m, & 11, demitraturque per· 
pendicu fu m ys: cric m y fcmidifferentia bterum, & As íe-
nlidiffcrentia fcgmencorum baíeos. . 

ANA-
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&N.ALYSIS GEOMETit.: . . 

... 

A N AL Y S 1 S. 
' J 

Sitigitur ys ...... A_ g. 
Et my -A- d. 
Et: as -A- p. 
Et íint :Xyx +yzy -A- xyx+ yvy. 
Per~. z.el.&q.Intr. ~"(mX+ 2dd ,_.1\.,_. 2XaX-+2PjJ-+gg. 
Et dimidiando xmx + dd ,_..\- xax+ pp + gg. 
Vdfifi~ & 
Et:mf.dd. xmx -A,...... xax+-kk-dd. 
~efi~ a 
Siveauf.ll. xmx.- 11 ...... A ....... xax . . 
Sed per r.t.Intr.S.P . xmx. xax. pp. del. 
Ergo fubfr.E.P. xmx. xmx-11. pp. dd. 

· Et convert. xmx. 11. pp. pp~dcl. 
· .Ergo í()lutum 

CONS-
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L I B E R liT. 

CONSTR. & DEMONSTR. 
F iat· quadratu m ~ q uadracis p,& g xq uale,& q uad r:t tu m 

t xquale differenrix·q uadratorum·k, & d. E e vt di fferentia 
quadrarorum p,& dad quadratmn p-ita fiar quadracum t ad 
quadrarum mx. Nora igitur erit xm, cui fi addatur myda­
rx d xq ua1is, & ip1i xm -ponamr ::eq1.ta!-is m::-. 1nnoccfcent 
lacera xy, & yz,five xy,& Y~'. Deinde fiat ve p ad d ita mx ad 
xa, cuius•dupla xv baGs.crit qtl:clita , fivefegmenrorum 
fumma. Conllituarur triangulum , iam oxY.gonium, i:nri 
ambligonium .>:yv, & demitcacur perpendicularis ys. üico 
fa[tum. 

E..ftenim my femidifferenria lacerum xy.y::.. íive xy.ylf, 
dacx d xqualis ex confl:r. 

Eft autem as femidifrerencia fegmencomm bafeos , & 

('peritf..l ntroduél:. ) xm ad x:a etl: n a:r ad "'Y' ideft :1dd; 
tedex conílnt~t.xm ad xa eft vr p adl d : xquafis igicurerit 
asd:ux p. Er etiam qnadramm xm ad qt.adrarum x;; 

erit vt quadr•ltlll11 p ad -q~tadnmrm d ; fed e..x confuuét. 
quadratum xm ad quadrawm L cfr.Vrqnadrarum p:.td dif­
terentiam qnadratorum p,.& d, Gve converrendo, q uadra­
tum x m ad differemiam qu~tdtatorwm xm, & 1, ve quadr:t· 
tu m p ad quadrnrum d : ergo difFerentia quadr:\tor. xm, 

& Lxqrnalis erit qundratO>'<a~ h0c eft·quaclratum xm xqua· 
le erit quadrar¡s x.,,& L, {¡,·e quadrato xa .cum differenr. a 
quadraoorum 1:¿ & d, &addito quadraco d, ewnt quadra ra 
xm, 8c d, ;-cqu :r\~a ,qt1:H:lratis xrt, & 0 five qMadraris x t . p. & 

g, & duplicando, duplum quadratorum xm,& d,idefl: :.:m, 

& my, {j,re( per 9.1.el.)quadrara xy,& y::., hoc efi ex confi. 
xy,&yu, five (ex 13.Incr.) dt.plum quadratorum x .t.as,& 

p,ideft: x a;p,& ys a::quale erit duplo quadrarorum :o: a. p, & 

(:ergo di m id.& demptis quadratis x.q,& p remancbit qua­
.~1 JI quadraco g, :rquale, adeoquc ipfa ys ( altirudo 
trianguli) dat~ g xgualis. Triangulum igimr conftitui­
mus,&c.QIOd facereoportebat. 

Aaa CO· 
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COROLLARIVM. 

Hinc 7JJtmifefla jit ftquem a11alogia. 

IN OMNI TRIANGVLO. 

Ejl rvt d~lferemia qtta qttadratmJ't Jemid~lferen­
tite flgmemormn baflosfitperat quadratmn 

. .femidifferentite laterttm. 
Ad ipfitm rptadratumfimidijferentice figme1tto· 

rmn baflos. 
Ita differentia , qua qttad1~ata.femidijfermtú: 

flgmmtorrtm, & perpe¡¡c/icttli Jitpera1Jt r¡r~a-. 
dr atmn flmidi/feTentice latermn. 

Ad qt.tadratttm flmijúmmtJJ laterttm. 

\ QVJESTIO. 

Qyreritur triangulum, cuius altitudo íit 1 6, 
differentia laterum 3 I , & differentia 

fegmentorum bafeos 33· 

OPE .. 

© Biblioteca Nacional de España



L I B E R III. 

OPERATIO. 

Semicliff.fegmentor. 16~ quadr. 2 71¡ termin. fecundus: 
Semidiff.lacer. I·n quadr. 24o¡ 

ditf. ~- 3z~rcrmin~ primus. 
Semidifffegmcntor. r6i quad(.'27:z.r 
Alticudo 16 quadr. 2) 6. 

Sum. ):z.8.j.. 
Scmiditf.latcrum I)lquad. 24-o!. 

diff. 2 88. rerm. tertiuS4 
Ergo fi 32 dat:t 72¡. :z.88 d:lbitz,Ho¡ 

{.eft 49~· pro femif later. 
Eft antem r 5 ~ femidiff 

Ergo fumma, & diff --"6;, & 34 erunt latera 
trianguli quxliti, & quoni~m altitudo 16 eí\: data, inno­
tcfcentfegmenra bafeos 63, & 30, quorum differenria eíl: 
32. Vn<le bafiserit 93 in oxygonio triangub, & 3 3 in am~ 
bligonio,qttia :unbobus data convcniunt. 

. . 

Aaa. 2 PRO-
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37~ ANALYSIS GEOMETR: 

PROPOSITIO XXIX. 
D ato latcre,fegmento bafeos alterno , & ag ... 

gregato alterius lateris, & bafeos:trian­
gulum conftituere. 

e 

Effo triangulmnqu~Gtum ~hy, cuius latus ab íic datum, 
fit al ti m do bx ,& fegmentum alremum xy tic reé\:::e datre Ad 
::equale, & aggreg2:tum alterius lateris by,& bafeos "J lit ::e­
quale·dat::e Ac.Secetnr de b.ifariam. in m. 

ANA-
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L I B E R III. 

.A N A L Y S I S. 

Sir igirur hy -A- yc. 
Et fir xy .-A.-. ad. 
Ergoerit ax - A- dy. 

373 

Slmtautem per u.l ntr.aba+-XJX ,_A_ h)'b+ axa. 
H oceft aba. -+ada .-11....-.JCJ-+- dyd. 
Velper9.z.el. 2dmd+ unym. 
Ergo biparriendo ~aba+- Iada - .1\- dmd _..mym. 
Sive ymy. 
Ergo folutum. 

CONST. ET DEMONST. 

A dimidio quadratorum ab. ad auferatur quadratum 
dm,& latus refiduifin my,fiveym,& fiar xy,five yx ipíi 11d :e­
qualis, & excitetur perpendicularis x-b,donec occurrat da­
rz "b in b, ducaturque by. Dico trian gula t~by eífe qu::I!Cita. 

Cum ením ex conllr.di.miditJm quadratorom ab. ad x­
quale lit quadratís dm, & my: enmt,duplícando 1 qu~1drara 

11b. ad, ide11 ex conftr':4b. xy, five (ex 1 l..lntr.)quadrata by. 
1. .-.:, five( quia ax,& d¡ funrxquales,ob xquales ad.xy)qua­

drara by. dyxq uaüa duplo quadrator. dm.my, hoc ell ( per 
.z.el. ) quadraris yc. dy : ergo dempto quadrato d y, erit 
quadratum by-quadrato yc xquale, acleoque ipfa by ipfi yc 
xqualis, a e pr.oín~Ie-&.dis ay; & la tus by, idcft yc reéhm da­
ta m accomponent Triangulaigitur conftituimus aby;&c. 
~.od erat faciendunr .. 

SCHO-· 
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o - SCHOLION. 
Pe~-fp~~mur~ eíl ~am in oxygo.nio, q:uam ~11 

omTtblJgomo tnang~lo duas acc1pere prople­
ma folutioiies , proptcrea, quod punél:mn..r 
tam antc,quam poft punél:um zn coníl:itui pof::: 
fit,&n~ úveoym femper femidifferentia fit ícg-: 
mentorumcb'?. & yc ;o quorum femifumma eíl: 
dm. - · ·· o • -

-QYlESTIO. 

~1rer'irur tri::mgulum , cuius vnum latus fit 
I S, fegmentum ba{.is aiternum s ,& aggre­

ogatum alteríus lateris,& bafeos 2 7. 

OPERATIO. 
\ 

L.atus datmn I 5. 
S~g~cntum datum ; . 

Aggregat.datttm' z 1· 

quádratum 225 
quadr:uum 25 
Summa 250 

Sefl?,ifsis . 125.--

Semento dacum. 5 
Diíf2 _z...~.o __ 

Semifsis 1 I. q~1~¡;h:atum r 21. 

D.ríf · 4 
Voel.l: o Oz o. 

Prxdiéra femifsis 1 r 

• 'L 

Summa, & diff. 13 o & 90 pro altero la.; 
tero latere)& reliquo fegmento bafeas indiftinat:. 

Si 
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L I B E R III. 3 75 
Siigitur accipiatun 3 pro al cero b tere, & 9 pro reliquo 

fegmenro:tri:mgulum conftituetur,cuius h ccra erunt 15 ,& 
13, & ha lis 1 +> di vi fa quid~m tn fcgmenra 9,& 5, vnde al­
titudo cric 12. St veroacciptarur 9 pro altero btere) .& I 3· 
pro reliquo fegmenro: triangnluri1 effl~ietur, cuius latera 
crunc I),&9,bafisautem x8,divifainfegmenta13 , & ), 
vnde altitudo crit v ·5 6.Et vtrmnquc rriangulum fatisfa· 
c1t quxíito. 

ALIA QV JESTIO. 

Qy reritur triangulum,cuíus vnum latus fit 1 S 
· fegmentum alternum s, & aggrcgatum 

alterius lateris,& bafcos 17. 

L a tus datum 1 '). 

Scgment.d:mun 5. 

Aggreg.datum 17 
Seg ment .datum ) 

Summa z.:.:.. 

OPERATIO. 

quadratum z 2 f· 
quadrarum 25 
Summa 2íO 

Dimidnalll 12j 

Dimidium II. qmdratum 1 zr 
D!fl:er. 4 

l . dl: z 
pr::edi&umdim . ..:.!__ 
Summa,& di ·ff.q, & 9 proalrcro late­

re,&reliquofegmento.ltaque fiaífum:tnrur 13 pro btere, 
& 9 pro fcgmcnto, t riario-ulum J.mbligonium conftiruetur, 
cuius latera. erunt 15 , 

0 
& 13-, baCis vero 4· ditferentia.. 

feg~· 
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376 ANALYSIS GEOMETR.: . 
fegmentonunfiiüpGus.9;& 'í, vnde a:ltimdo erit 1 z . . Si.af. 
fumantur9 ~rolatere,& 13 pro fegmenro , t.riangulum 
etiam anabligonium eftormah>ir.tir, cuius -latera I 5, & 9,ba.• 
fis autem 8, difl:erentia fegmcntorUH1 fni i pfius :r 3, & 5, Be 
altitudo.erit V .65 . 

. PR ·OPOSITIO XXX. 

D ata bafe, aggregato laterum,& ratione in ter 
latus alterum,& perpendiculum: trian­

gu:Ium invenire. 

Sit triangulum qux· 
.firum Axb, in quo baGs 
~tb fit data , aggrega· 
tum Iaterum IIX. xb ut 
data ac, & ratio bteris 
AX ad perpcndiculum 
xy lit vt /~ g:. 

ANALYSIS,CONSTR. & DEMONST. 

Pe.rfpicuum eíl: fi fiat vtfadg ita l{c.adct, & confritLU· 
tur tnangulum reél:anaulum acrr, a cuius ba{e 1fq -abfcinda-

b
. ü ~ ~ ú 

tur a , lllll~:.laque c.b, fiat angttlus cbc angulo -acb xquilis: 
tnan gulu m ax b effe Jde qu<:>·q Hxrítu r, cumlatus x b xq u ale 
fit IpÍl xc, &.demiffa·perpendiculari xy,ÍJc·ax ad xy>v_tac ad 
cg, rdcft vtj adg. Q!od facere opor-rebat. 

AL I TE R. 

Q1onian~ aatem propdfi:tum problema po!itione , non 
tamea 
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_ • . L I E E R III. _ . 3'77 
tamen l~ngttudme folutum efr ; placet propterea aliam 
analyfim infl:ituere, v.nde quanta fic·.(x, aut xb fcire pofsi· 
mus. 

Bifecentur a{,& ab in ¡o¡,& p, & demÍttatur mh perpen.­
dicularis ad ab. 

A .. N A L y S I S. 

Erunt igit.prop. ax. ay. a m. ah. 
· Et vtdiffita I . ad r. mx. hy. am. ah. 
Sed per I.4.Intr.S.P. ant. ap. py. mx. 
V el íi .fiat k h. a m. 
Ergoex:::o:quo E. P. k h. py. ah .. by. 
Et vt I .ad r .ita diff. k h. JlY· ka. pb. 

Ergo longitudine nota erit py femidifferentia fegmcnto• 
rum bafeas . . V nde reliqu~-e partes triangpH longitudine 
etüm innotefcent,& íi~ul confrr.& dcmonftr . 

. PROPOSIT.XXXI. 

Data altitudine, aggreglto laterum, & ratio· 
ne fegmentorum bafeos: triangulum 

invenire. 

Bbb 
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ANALYSIS GEOMETR. 

. l C' A::z . 
X, 1: m 

Etl:o a:!(z triaugulum, de quo quxritur, cuius latera ax: 
xz datam a e compon:mt, alciturlo veró xy xqualis lit datx 
b, & fegmenta bafeos ay. yz rationem obtineant data m vt f 
adg. · · 

Secetur bifariam 1.c in m, ponanturque he, & el( datx b, 
idell: XJ, xquales. 

ANALYSIS. 

Siht igit.prop. ay. YZ~ f g. 
E e quadrando o aya.. yzy. .!f. gg. o 

Etdi vid. \ aya-yzy. y zy .. ff-gg. gg. 
H oceíl:per.II. Intr; axa·-xcx 
Sive per 7.Inrrod. ac:2mx. yzy . .ff-gg: gg. 
V el per 47-1.el. -0 ac:2mx. Xt:J(. - hch.ff-gg. gg .. 
~fifi~ ~o ~ 
V el per t.0.el. ac:21nx. hp:unx~ 
Ergo perr 4·5 .el. . xcx-hcli _t..- hp:).mx .. 
Sive per 7.Inrrod.. kxh .. 
ErgoE.P. hp. xh. .:de~ 2mx •. 
Etdimid. & duplic.. hq. xh. xk. mx. 
Etconvcrt. hq.. xq.o xk.. mk. 
Ergo folumm. 

CONS· -. 
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CONSTR. ET DEMONSTR. 

Dividatur "' bifariam in m, & ponantur he, & e ir.. dat:-e b 
xquales. F iat deinde vt differentia quadr;ttorum j; & g ad 
quadratum g, ita rtc ad hp, qux dupltcerur .in q, & ipfis hq, 
& m~reciproc:-e inveniantur xq, & xk,qlllrum difterentia 
f;t k'J- Et nota erunt latera ax,& xc. Reétis a u te m ax, & xy, 
qn:.e dat:t: b, five hc, autck, fit xquahs, triangulum reétan­
gulum fiar axy, & ducatur xz ipli xc a:qualis, fccans ay in 
punétis z. z. Dico rriangulum axz iam ambligonium,iam 
oxygonium eífe, de quo quxritur. 

Sunr cnim ex confl:r.larera ax.xz dat:-e a e xqu:~lia, & al­
titudo xy xqualis dat~-e h,icaque folum refbcoftendere feg- · 
menta bafeas ay .yz eífeio racione data vrf ad g. 

QEoniam igitur ex conftr.eil hq ad ·"1' \ ' t xk ad m k, & 
convert./1q adxh, ve xlr._ad mx, & dimidiando,& duplican·. 
do hpad xh, ve xk ad zmx: erit reélangulum lr._xh, fub me­
dijs, ideft differentia quadrarorum .w, & hr, five xz, & x-y,: 
hoc eíl: qnadratum yz xqnale reélangulo fub extremis hp;, 
& 2n::>S. Vnde reétangulum fub a e, & 2mx, videlicer diftel 
rentiaquadratornm ax. xc,ideíl: a.~. xz, five ( per II .lntr.) 
differentia quadratorum ay.yz ad re&angulnm fub hp, & 
~mx,ideft ad quadratum yz,eíÍt vt a e ad hp, Gve ex con!h. 
vt differenri:~. qtiadraromm f, & g ad quadratum g. Igitur 
compon.eritquadramm ayad quadratumyz, vt quadra- :. 
tumfadquadrarumg,adeoqueayadyz. vrfad g. ~od 
fucere oponebat . 

• 

...... Bbb'.! . 
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380 ANALYSIS GEOMETR: . 

PROPOSITIO XXXII. 

, Pid( Data bafe, aggregato late1~um, & ratione feg­
Rmald. mentorum bafeas triangulum exhibere. 
J"ll.3) t. 
tom. 3· D b r. . . d ft (i · :1re a u m,& fegm.cntorum ratwnem, penn e e , a e 1 

ip(a fegmema denttlr, na m fi fuerit data bafis "' , & ratio 
fegmentorum vr s ad r: fiat vt s ad r ira abad be,.& fegmen· 
ta erunt ab, &: be. 

Sinr igimr fegmcnra bafecs·lfb, & be, atque aggregatum 
laterum Jara ad: opottet triaogulum iaveoire. 

Efto iam f.'lfrum 
& trianguli qu:di­
ti a.w latus xc x­
q~lale fit ipfi xd. 
l3ifecetm: .td in m, 
vt zmx di(feren· 
tiaf.itipfanm1 ax, 
&xd,adeoquerec 4 e-' 
t:mgulum fub ad, 

Prop 7. & 2';,txxqualedifférentixquadratorumlfx,&xd,videlicct 
.rn 1, ~d. fu b a ggregato, & differenria lacerum. 

ANALYSIS, 

Sitigir. XC .-A- xcl: 
Sed per rr.Introd. axa·-xcx _ A_ nba-bcb. 
lr.Iocea axct-xdx. 
Ve! per 6.1ntrcd. ad:zmx -A- aba-be h. 
Ergo folurum, -

1 • co.Ns .. 
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CONSTR. & DEMONST. 

Diffcrenria quadratorum a6, & be :tpplicetur ad reétam 
cat:tm a:l, & latitudinis provenientis dimidia lit mx.Iraque 
!feébngulu m fub ad,& z mx :rq uabirur di fferenri::e q uadra­
torum !íb,& be. Erigatur perpendicubris bx donec occur­
rat ipfi ax iam longitudine detenninar:r,inx, ducamrque 
xe. 
~oniam igitur reébngulum ft1b ad,& zmx,ideft: diffe­

rentia quadratorum r.x ,& xd a::quatur differentix qtJadra­
tonun ab, & be, hoc dt differentix quadrarorum ax, & xc: 
erunt quadrata, & ipfa latera xe, & xd :x:quaüa. Triangu-. 
lum igitur exhibuimus,&c.Q!od erat faciend'um. 

Facilius quidem problema enodábitur pe1' p1 .. op. 
J6.lntt·od. Si enim fat vt Jitmma lqterttm acl 

Jimnnam.fegmentormn baflos, ita ipfomm diffe­
re11tia ad d~fferentiam· latermn Joltttum criP.. Et 
id ipjimt etiam obti11eri poterit fi v/tima te-qttatio 
iit p·roportio11ales dijfolvatu~.. .• 

' " 
. \ 

PRO-
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. 1 

PR.QPOSITIO XXXIII. 
Data altitudine, ratione laterum , & rationc 

fcgmentoru:n baf~os: triangulum 
m \'emre. 

Ef\:o triangulumxby, de quo quxritur , cuius alcimd1> 
ab lit data, ratio aurem larerum xb. by fic data vejad g, ra· 
tio vero fegmencorum bafeos xa. 'IIJ fic vt mp ad.pq. · 

Super mq__ rriangulum concipiatur mvr¡ flmile quxfito 
xby, & quomam in xby fola pars paree ab, in mvq vero par:­
tes nofcunrur m¡. pq. F acilius propcerea erit qu~rere rtPv1, 
qu:unxby. 

A N AL Y SI S. 

Sint igir.prop. mv. 'Uq. f. g. 
Et quadr. mvm. vqv. ./f. gg. 
Etdivid. mvm-vqv. vqv. jf-gg. gg 
Idefl: per u .Introd. mpm-pr¡p. 
Ergo folutl:lm. 

CONS-
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CONST. ET DEMONST. 

Fíat vt differentia quadratoru mf, & g ad quadratumg • 
ita differenria quadraton1111 mp, & pq ad quadr::tcum aliud, 
cuius lacus lit qv, & ex puncto q occurrat ípfa qv perpen­
diculari, qu~ ex p erig:trur, in v, & iungatur mv. Denique 
triangulo mvq ad perpendicularem ttb Gmile fiat triangu· 
lum xby. Dice ipfum elfe,de quo q~rimr. 

Cum enim ex conO:r.differenria quadrarorum m p. & pq, 
ideO: dif.ferentia quadrarorum mv,& vq ad qúadramm vq 
fit ve differentia quadracorumf, & g ad quadratnm g : erit 
compon.qua.dratnm mv ad vq quadratmn, ve quadratllm 
¡;ad quadratum g,adeoquemv advq, vcfadg. Eftautem 
triangulum xby ex conO:r.Gmile triangulo mvq: ergo xb ad 
byerit vtjadg,& x& ad ay, ve mpadpq.Triangulum igitur 
tam oxygonium ; qua m ambligonium xby conO:ituimus, 
&c.quod facere o porte bar. 

PROPOSIT.. XXXIV. 

Ex data·reél:a trianguium teél:anguium conf.­
tituere dato plano ~quale. 

Sit clara ab di vi-
denda in x, ·&y, ita &, . 
tangulum lateribus . . . 
ve tri::tngulum rec- · ~- . : . 

conO:irutum 4:". xy, . . , _ /'' 
& hypochenufa 1b 4~--x--~l-·-m-'-~~ 11/~--ó 
:rquale fit quadniro ...:./ 
dato (¿(.'Bifecetur ~b in m •. 

. .. . 
' 

ANA~ 

' r J ., 

. ...... r 
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• 

ANALYSIS. 
l '. . 

Sit igit>~ ~axy ..... A_. e de 
Et qnadruplic; 
Sinceti:un 
Ergo , 

zaxy ..... A _. 4cdc. 
axa +xyx .-A.-.yby. 

.axa +~JX-+2axy ..... A ..... JVJ-+4Ctlc. 
aya. V el per .p.ei. 

Ergo auf.yby erit aya -y by ..... A_. 4cdc. 
,iab:my. Si ve per 7 .In,tr. \. · ; 

Etbipart. ab: rny ..... A- u de. 
.ab. ~Gd. . cd. . my. Ergo E, .~. 
am. cd. · Si ve • ~ r # 

E.rgo folutum. 
CONSTR. ,& DEMON:.STR.' 

Fiatvt4m adcditacdad my, & not~crunt fegmenta ay: 
yb. Invcni:mcur reél:is úd,&cdreciprocxax. xy, quarum 
fumm:djc ipfa.ry. Erigatur pcrpendicularis xg ipfi trx :x:­
.qualis, & ducatpr gy. Dico triangulum gxy eífe qu:x:fitum. 

Efl:enill;l ex coi1t1r. reél:angult~m axy,ide"Q: fub xg,& xy. 
duplo quadrtt:o cd :x:quale, quare tri;mgtrlum reél:allgulum 
:!.·';)' xq~ale cr)t d;lto quadrato,cd. Efr etiam eft confrr. wn. 

• • • . ,, t .. .... ·~ . .... 
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L I B E R Ili. ' 38)' 
ádtd,íive .cb ad uJ, vccd ad my, qua re re&angulum fub 
ttb,& my :t:quale erit duplo quadrat. cd,hoc eíl: ex: con!l:.rec­
tangulo4XJ,&duplicando,duplum refungwlum fub ab, 
& my, ideft differentia quadratorum ay, & yb xou:üis erit: 
duplo retl:angulo axy. Ergo addito quadrato yb • erit qua­
dratum ")'> hoc eíl: erunt quadrata ax, & JC} cum duplo rec­
rangulo axy :tquali:t quadrato yb cum duplo rc8.angulo 
axy, quo vrrimque dempto; remanebunt qua.drara "x. xy, 
ideíl: xsr,. xy, (i ve quadratom gy, quadraro yb xquale, adeo­
que ipfa,e-y ipfi yb :rqualis. Ex reéb igirur ab triangulum 
reébngulum conftiruimus,&c. ~od erar fJ.cicndum. 
' -. . - . - - . ! . 

PROPOSITIO XXXV . 
. J • ' •• j u . ~ .. ~J.. 

Data portian e circuli ab in retl:a ab inffeéteJe ri~~ 
r , .. ; . .:~' · ax·: ';-bii-n i~~t.i0rte dk1ta·: ·· . " 1P_bappl(, 
• . '\ ' . ' ' rr r.• . ~ ' . ,, : ... ) 1 . 7. #Oc )'dem:. efl a({l~~eré:\J_ata oafe, angula ' ''f!i;. pr6pof . 
. ;: • ~i~is, & ra:tioneláteFum., ttiángu~mn rrin·ve.J 155. 
.. nire. ' . •' 1. ; ':·· t, Rt11 a /d. 

Sit data portio circuli .;,xb, $e oportcat reét as infleaere 
~ ~· ·b1 in ratione data e add ~ · -.. . ~ce: Hoc 

t 8m. ~. 

P4 ·3 I 5. 
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. 
Hoc eO: data bafe ab, angulo verticis axb, fett p,& ratio· 

ne laten~m ax.xb, ve' ad d) triangllllum in venire:. 

ANALYSIS,.CONSTR. & DEMONST .. - . . 
":. .. -· ... ... ·_¡ ~ • - ' ., - , \,. 

Perfpicuum efi, íi'compleatur circulus, dividanturque. 
circumferenria:quidem Ab bifariam in k, reéta autem ab in 
g, ·in data racione: reéram.k,~x divi'furam effe angulum axb 
bif:J.riam, ~e pro41.de reCtaS ax.:xJ,iore· in.ratione data ag. 
gb~ideíl: e a~ d~ o 

AL I TER~ 

Ería m per.Cpicuum,.fi in angulo dato) lat¿ra ~cci pian tu t 
¡m. pq :l!q_uatia ( vel pr9porrioñalia) terniiñis dar~ rationis; 
e a:d.' 4, duéblque·mq, fiat fuper Ab triangulum a xb ipfi mpqt 
fimil.e: triangulum ax.h fore, de quo quaoriru,c. 

~ o ' . 
') ')j J ~· •• u j .. 

# ... • • 
1., ,. 

• Ji/ 
• 1 · ~. PR.d~~ 
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L. 

·. L I B E R III. . 3''"8-;r. 

PROPOSIT. XXXVI. 

Data bafe trianguli t;eéranguli, datoquc rec~ 
tangulo fub .lateri?us: triangulum _ 

mvemre. 

Sic triangulum, de quo quxrimr 
11xb, cuius batis r.b Cic data,& íit rec­
t:J.ngulum fub laceribus axb xqu:lle 
daro quadrato f. 

Sine igit.prop. 
Ec quadrando 

ANALYSIS. 

ax. 
axa. 

f f 
!f. .. IJ. 

J 

xb. 
xbx. ·¡ 

Ergó folutum, cum patear aggregatmn extremomm qua- . 
dracum cHe ab. · 

CONSTR. & DEMONSTR. 

~adratofreciproca invenianturquadratattx, & xb, Prop.z: 
e¡uorum fumma fit q~1adra:eum datum Ab. Erit igirur ex Its~r4d. 

reél:is ax. xb. ab tr~ngH,lum.con.fbturttrn t'eél:angulum, & 

quía quadrata Úmt proportionalia, eti~m latera proportio-. 

naliaerunc, videli€et .. x.f f xb, & refrangulum fub .x.;b 
rd(\toquadratoferit :equale. ~od faciendum erar. 

Ccc2 PRO-
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'3-88 ANALYSIS GEOMET R; 

.PROPOSITIO XXXVII. 
Dato trianguli reéhmguli vno laterum circa 

rcétum,datoque reétangulo fub reliquo,& 
hypothenu~'l: trianguhun ex-:. 

h1bcre. 

. Sit tt'iangu[mn qu :dirun1~txb, en- X 

d 1us la tus ab iic dan1m,& reébngulum 
fub reliquo larere ~tx,& hyporhenu-
ú bx fic a:quale dato quadr;J.to f 

q 
ANALYSIS . 

Sint igit.prop. ax. . f l fix: 
E e q uadrat\do. axa. .!f. ff. bxb~ 

' '• 

Ergo folutum. Patet enim ditfcrentiamextremomm qu~ 
dranun eífeab. . 

CONSTR. ET DEMONSTR. 

Q!adrarodato'(recíproc:t invcnünror quadr~ta t.'!:. bx, 
quorumdifferenriaíitquadracum d.uurn ab.ltaque faétum. 
crirtriangu.Jnm reébngulumaxb,& quonj;un quadrata ax. 
f f bx funt p¡:oportion':ll:i.l , eti am t:ltera proportio~Jo.La• 
.eru nt ,& Jé&íngulum fub ax ,& h· )q üadratof erie azq u:l.te • 
. ~od fac'iendum erar. ra. ·, r • • '· ' , • 

' . 
• Ji'.!. ) ANA~ . ~ 
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r 

AN AL YS IS· 

GE 0~1 E T ·RICA; 
L I B.. IV. 

A GENS · DE CONDITIONIBVS 
. PROBLEMATVM. 

INSTR VCTIO~ 
, 

~1!li~~~~~ Oüditioncs in quocumquc 
problcmate dicuntur con­
ncxiones illre,quas ínter fe 
obtincre debent ·datre , ·& 
qn<ditre magnirudines. , 

Conditiones autcm , vcl 

ínter fe funt convenientes, 

vel con1munes; vel repugnantes. ConYenien­

t cs quidem dicni'ltur quando· d"cterminatis 

mag~itudinibus folmn conveniunr. Commu,. 

nes·vero quando guibufcumqt1e, vel Gltem 
pluribus ma-gnitudinibus aptantur. Repug,_ 
nantes tandcn1 quand<rfihi· adverfantur , & 

nullis. magninrdínibus. conformantur ~ 

Hin e problema fecundum prrefcripns con• 

tiition.es detcrminatum,. diminutum, impofsi­
bile> 

© Biblioteca Nacional de España



• 

i 9o ANAL YSIS .GEOMETR: 
bilc,& abundans di:irur. D etcrmint tum pro~ 
blcma e11: quando tot pr;-efcribuntur con ve~ 
nicntcs conditioncs , quot m~gnirudincs in­
cognit.-e po11:ulantur. D iminutum vero ·cum 
piures magnitudines incognitre depofcuntur, 
quam conditiones prxbentur, vel ft totidem 
dantur, funt aliqure ínter fe communes. l m­
pofsibilc autcm, quando propofitre conditio­
ncs intcr fe rcpugnant, & nullis magnitudini­
bus applicari poífunt. Abundans tandcm 
quando piures conditiones fiatuuntur , quam 
incognitx magnirudincs dcfiderantur. 

Porro conditiones intcrdum cxplicit~, 
intcrdum implicitn~ proponuntar. Itaql.ie 
non abs re crit , fi Analy11:a, prius quam 
refolutionem aggrediatur , conditioncs per­
.pendat & naturam problcmatis cognofc<Lt,vt, 
:!i cornpletum fit,dctcrminatas qu::erat magni-
tudines; fi vero diminutum , terminas , vel 
01·dinem omnium refolutionum pofsibilium 
exhibcat; íi autcm impofsibilc repugnantiam 
conditiotmm o11:cndar~-& fi tandem abundans 
fucrit problema,fuperfluas, & ineptas rcijciat 
conditioncs. . 

Huc vfguc de problematibus completis 
egimus, de diminutis, & .. impofúbilibus úunc 
re.íhlt agendum . 

PRO-
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L I B E R lV. • 3-9 f 

PROPOSITIO I. 

DIMINVTA. 

In circulo xac diameter eíl: a~,quam ad angu- ~id e 
l n. r . n. -:J. d Stmot. os rel.tOS 1ecat 111 y rel.ta ·xyc protrac.ta a v ad car-
punél:um, ex quo duél:a efl: ad a reéta ·vba fe- tefuun. 

cans circumferentiam in b:dantur ab, pa.I)5 . 
& ac, & qu~ritur bv. 

a 

z 
;J{'\-, --.r.l--/--;t.,_,----~-.......11 .. ... 

....... ,..,,f'. t ••• 

z ' ·1 

.. Ducaotur b::.) & cz)& erunt tria~gub 11hz. ttyp 'intp,r· !.f, · 
& acz> a y e inttetfe fimili.a. U nde pare~~- · 

f. t l'l ... <..!J. -
ANA.-
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39z ANALYSIS GEOMETR: 

a 

A N AL Y SI S. 

Oh íimil. abz. t1J1l. S.P.. 
Et ob fim 'l.acz . .cyc. S.P. 
Ergo ex xq u o E .P. 

ab. az. 
ac. az. 
.ab. ac. 

ay. 
ay. 
ac. 

av. 
a c. 
~ 

av. 

Ergo folutum. Cognita enitn a1.1, fi fub ducatur data 11v1 manifefta crit bv, de qua quxrebatur. .. 
Er perfpicuum eft problema>quoad circulum, diminu· 

tum eCfc,nam exdem reél:x ab. tt in quocurnque circulo 
aprarx cuius diameter fit i,Pfa ac maior eamdem b'!l femper 
ex:h,ibcbunr. · . . . · 

·· ¡ r¡ ' r "' ·¡ · ¡ · " 1 • ; ~ ~ J.¡ •" • • +.' ~ ! ~ • 1 ' 

.. ~ ,. , 
- J • •• 1 .. PRO .. 
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L 1 BE R lV. 
' 

PROPOSITIO II . . 
D~MINVTA .. 

Datis duo bus punétis a , & b duas reétas in­
fleél:erc ax. xb, quarum quadrata fint 

quadrato dato g requa'lia. 
~od idem ejl ac dicere:Data bafe ab,& aggre­

gato quadrntorum laterum triangulum . 
exhibere . 

. Efto fafrum,& lit tri:tn-

ANALYSIS. 

Sintigi~. axa+ xbx ,_A_ gg. 
Sed per 1 3· Itltr<?cl.axa-+xbx - A ....... 2ama +2mxm 
'Ergo gg. -A- 2ama+ 2mX~J'& 
Uelíiauferat.zama gg-2ama -A- 2mxm . 

..Ergo folurom,& cum mx íitlongir-udine, & non pofitio­
ne nota, patet ipfam, femidiamerrum poffe fieri circuli, 
. ~uius cil:cumferentia íit locus puna~ quxfiti .~: · 

Ddd ~ONS: 
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~9~· ANALYSIS GEO.METR: 

c:f 

CONSTR. & DEMONS.TR: 

· A qmd·rato dato g d'upllun.quad'ratí amaufératur , & 
qnadrati reGdui accipiatur dimidium, cuius latus fit rnx. 
}ntervallo autem mx circulus.defcribatur p;"d.Dico quod~ 
cumque punéhun ·"in cúrcumferenria acceprum proble­
m:1-effi e ere. D ucanmr AX. mx. bx, & demittattn perpen­
dicularis xy. 

Cum igtcur·duplum quadmtorum am,& mx ::eqtiale fit, 
ex conífruél:ione,quadr-ato g,& ex. I 3 .lnrroduél:io nis,qua· 
dratis 11x, & xb: erunt quaclratux,& xb quadraro g ::equa" 
lia. ~o4ofrendendum erar.. · · 

FROPOSIT .. III. 

DIMINVTP~. 

Datis duo bus pllllétis a ,. & b duas reéras.in."" 
fleéteteax. bx, quarum guadrata dato 

quadrato g differant. _ 
!l:!!ocl idem ejl ac dieere: Data bafe ab,& di:ife· 

rentia quadratorum la ter u m. trian:o 
gulum exhibe~· e.. · · 

., Eíl:a 
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L I ·n E B.. IV. 

11 

.aL-----:;<~-:-'-;---l 

1'1tJ 

39~ ) _ 

Efio iam faé\:um, & íir triangulum 11 xb, ~e qL1o qu:rri­
~ur. DemittatLtr perpendicu1aris xy, & fecerur ab bifariam. 
111m. 

ANALYSIS. 

Sit igitur axa-xbx _ A_gg. 
Sed per 1 I.Introd.axa-xbx - A- ab:2my. 
Ergo ab:2my ....... A- gg .. 

' 
Ergo folurum, & cum m y pofitione, & iongimdine 110ta 

ftt,erir perpendicularis ex punfro y in in:finimm. er~fra, lo­

cus puné\:i quxliti x . 
CONSTR. ET DEMONSTR. 

Bi(ecctur ab in m, & ;\d e;tmdem ~~~.applicetur, q~<~ndra~ 

tu m g,fitque: latitudo proveniens du¡:5la my,hoL: eft fiac • ~'t 
~tb adg, itag ad al iam, cuius dimidiu m íir "'.Y, itaque rec­
taogulum ftrb ab, & dupla mJ quadrato g erir xquale. Ex 
.raurem indefinita erigarur perpendicularis yv. Dico 
quodcumque puné\:uru.x in t:e3:a yv affumprum.¡m:lbll!· 
m a efficere, .Ducttqfúr a:<. xb. ' · 

Cum enünneitan<Tulmu fup ib, & dupla my xquale.fit;' 
ex con!lr.ql'l;ldl':lt'o t & ex ·1 1: In.n'edcraionis,diffilr.etlni:e 
quadr~~rum ..x, & *.ir.l~it i.pía·.ciifferentia gua<jrarog ~: 

qualis. ~od·erat oítencten~u.m. ~ '. ..J. 
• . Ddd z • • -!- • l].t.K.'O;: 

.l. 
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PROPOSIT. IV. 

DIMINVTA. 

S
T/th'de ... Dato circufo agb, cui'us di,uneter ab :lit poíi'~· 
e ool e . d . . · r a · 

adcar- none ata,mven1rc extra 1p1am,punctum x,a 
tejium qno fi demittatur perpendicularisxy, & per 
to. x.pa. ídem punél:um agatur quredam.fk, vtrimquc 
2 3°· a circumferemia terminata, Vt reétangulum 

f xg vna cum quadrato.xy fit requalc 
reéhmgulo ayb .. 

Sit igitur x punél:um,de quo· q 
qu::critur, & per illud, duca- .. ~ ~--? / ' 
tur kh, ipli ab para-l.lela, eri-· A/ '-:.1:::'~ ;:í 
gatur ex centro e perpendi- _fj j ~~ 
<lulari~z,&iung:lwr eh~ V n·· ./ { ~ / ./ · 
deq~tonialll'XJ',&Zic,Ínterfe, ¿:t J C Ó 
ncc non x ~. yc in ter fe funt 
:rquales,& r.€ébngulum kxb 
:rquamr cuicumquefxg: f.1.­
cile infriuteturanalyíis. 

ANALYSfS. 

Sitigitur. : ..J 

Sed 
kxE+-czt _ .N_, aylJ. 

' 
_ .• X ZX _ f'. ,....... JCJ. 

Ergoet:it X.?¡.x-+-kxh +CZC -A- ayb-rycy; 
Idefrper 5 .z.el, ~h'{ -+c~c -;1\- ·aca. 
Ideft per 4.7 ~I ~ , , • · che. ' 

~rgó 
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L i I R 'E R.. . IV . ;n 
Ergo folutum,& quoni¡omfemidiame.tri ch.ttc femper"funi 
xquales, ptet problen:la effediminumm, & punétu m ;e 

vbicun:quc extra diamctrum ab afli.mü pofTe. '· 

CONST R. & DEMONSTR. · 

Atcipiatur quodcumque punél:um x ex1:ra ~b,t!.{ per il ~· 
lud qurelibet ducaturf.X"~' demiraturqnc perpet1dicubris 
xy~ Dice reffangulumfxg cum quadratoxy.xquari rec~ 
tanguloayb. . ' · · . 

Duébl eni.m per x ip!i 11b parallela iz.h , & ex ce~1tro· e: 
creéb perpendicnlari c.::-.;iunét~quech: erit quadratum ac-· 
xquale reét1ngulo ayb cum quadrato yc;fed id e m qu:l.dra­
tum ac, ide!\: eh xquale eíl: quadraro cz cum quadrato .zh, 
idefr cum q qadrat<h'o.i" .& w~tán gulo k:xh: igitur quadn<~ 

. tu m cz cum q uadraro xz, & re&angulo.J:--xlrxq!Ja!e erit 
reétangulo ttyb cum quadrato )'e,& (klemantur 'quadr:tra 
:rqualia xzyc.remanebir quadP.ltuíÍt cz,ideíl: xy cum re<!­
tal!gulo lz.xh, ideíl: 'Cum quolibet fxg..per x,xqpale reéhtm-
gulo ayb.Q!od erar ofte_ndenduíu. . . 

COROLLARIVM: 

Hi11c manifeftum jit problem.q. · quodv_íS.. di?ni~ · 
nutttm e !fe, qttando, evo!utis conditionibtls , . vna. 
pan cequationis tt!te1'f: emergit omni11o cequdis, . 
hoc ~(! quando. in·vtraque parte cequati01'1is ea-· 
dem, ve! ecedem.magvitudi11es·exijiunt.Et eodem 
modo quat-tdó cer¡ttalitas '1}01t dependet a conjfruc-· 
tione faciemla; {e.d conJJat alitt11de .. 

SCHO~ 

1 f 
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ANAL\'S.r-S 'CEOMETR. . . 
SCHOLlON. 

, 'Cum _p~nB:u~ :e intra ?rculum quxreba­
tur requa~IO eratj:Yg +x:yx ...... A ...... ayb. At ve­
ro íi ex.tra qurerendum Út,erit xquatio in fi_g. 
Ifxg+ ay.b ,_A ...... xy.x. Iniig.2jxg ,_.;1\ .....-. ayb 
~X-<_X· INi?IG.-:r: 

Sint ·ig. fxg+ ayb ...... A ...... xyx. 
ldeíl: kxh 
Add. cyc erunt kxh +ayb +tyc -~- xyx-+ryc. 
ldeil: per s.2.e1.~xh+ aca . . 
Vdper-6.2.el· cxc. 

IN flG. !!.'. -
Sit ig1tur lexh -A ....... ayb +xyx. 
'Sed kcle ....... 1\....... ttc-ct, 
Ergo kx'E+4e~·k ,_.A:,.... ayb +ttffa.+- x~. 
Ideil: per 6.2. d. -ex e ....... A....-. ·cyc ·+ xyx. 

ETgofolutum., .~ patet punéhun x vbicumque ex:tra cir· 
.o,~~lil-1j).) (i¡.mi poíle, cum fet11per per 47- r .elem.quadratum 
ex xqt~ale út quadratis cy,& xy. 

PRO-
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L 1 BE R lV. 399 

PROPOSITIO V. 
DIMINVTA. 

D · íi · d b n. · ¡· · rr 1·· viJ( atis. po mone ua · us re~.- LIS me1s para e· lS schooté 
ab, & cd, punétum extra ipfas,invenire vt x1 a adcar~ 
quo íi in datis. angulis f ,. & g dure ducantur ufium 

reétre Iincre xy. xc, ipt--e inter fe habeant Po. r.pa •. 
rationem datam vt h a.d k. z 2 6• 

Fiar.~tanguli,Ab'cipíít,&bamipííf, :x:quales , quibus­
eti:un :x:qualcs debenteífean-gullyb(~& by.-<,quare limil.ii 
~une triangnla bam, & by :c. 

A:NALYSrs·. 

Sint igit.prop:. xy. XC. lí~ k~ 
V el ti .6at a m .. mp~ 

Sed ob.fimilit.S.P. XJ- xb .. (tm. mbr 
Ergo ex:rqual.E. p. xc. mp. xb. mb. 
~(ve x.ad x.itadi.ff• xc .. mp .. lxr Ep~. .. 

ErgO. 
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4oo ANALYSIS GEOMETR: 
Ergo folutum, & patet probl.ema eíle diminurum, prop~ 
terca qucd r.b,& cd inderernunac~ proponantur· 

CONSTR. & DEMONST. 

Fíat vt h ad ~ir:t amad mp, & vt bp ad be , ira mp ad xc:· 
Per x dncatur rcébz>'u ipfi .. b paralleh. Dice íi in reébzv 
quodú-~;!mque affim1a~ur punél:um x, & ipGs am. be paral. 
lel:l! ducanrur xy. xc ipfaseffe,de quibus qu:E.citur. 

Cum ~nim írt xc ad mp, vt l-e ad bp ex conllntfr. & xc ad 
mp, vr xb ad mb( quía Vt vous ad vnum ita funt differcn­
ti:t:) fcd ob íimilitudinem bam. byx ell xy ad x b, vt am ad 
rt!b:ergo ex :Eq ualitate erit x y ad am vr xc ad mp( commu­
nis ratio xb. mb)& altern.xy"adxr,vt amad m¡,idcll vt h 
ad~ ~oderac 

SCHO-
© Biblioteca Nacional de España



SCHOLION. 

Eoqcm prQrf4S. m9,~.~ erit P}.Qc~dcndtUll 
fi rcéb~ datre q,_b.: c.tl. non 1am p:1rallehe 1, tf.t'~ 
concu,rrcptesm'dprqponantü~··. ¡ . :_ ') 

N am faél:is angulis abe. bam datis ~quali-..­
bus, erunttriangub bam, byx fimili:1 , &,in~ 
vento" fe'mel ~x prrecedente analyft punél:o i,~ 
f¡ per illud ex punél:o co~1curfq.s d ducatur.in­
definita dv , crit . ipfa locns qureíitus , t_p_am, 
g_uodcumquc punél:um in ca. apceptum x, 
Juél:is xy. x~ ipf~ ~tm. bqpr~llelis, pl:Gb_l~~~ 
efficie~, & v:tant,ea denwn~rabitur. ·.. , ~ 

P ra::terea _perfpicuu~ · efr; qe~eris poíit.ís; 
ill_arn condiüonem, nempe _ , vt reétre xy. >;t>_ 
fipt ~n. rati~~~ .d~t~ ' ',t/1 a~-k in:infiqip:H1\ ';a'i. 
~1ari pofte.-N onn\.}lla;,t!fer~Ja?.US r~e1polat .~. ·;r ..... ~ ,.,.t,. E c..-I .. J . I !\. . r, i. 

• · ' Ct: ~ 01 
..._ . \ . - .... .. . 
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... , 

ANALYSIS: GEOMET~ . - . __ ... _ 

e 

SI poituietur. quod reél:x_xy. xc fint reci..: 
procx daüs h. k. ecce 

AN ALYSIS~-
Sint igitp~op'. : xj: !J: k. x-e:. r·· • 

V el ú fiant: am. mjJ: ·· · 
Sed ob íimil. S. P. · xy. xb: am: 1nb., 
Ergo~x :-e:qtro E.?:. mp. :x-e: xlf. mb.' 
Ergo fohitum, & patet confrru-él:ia , .. , & áe:..-
mdnih·atió: , ,: '· ; · · · · ··· .' ~- · · 

' Si'pctatunfuod-reétre· ~)l.xc ·qumndam'í:éc:-
ram data m m "com ponant. E.cce' , . ) 

. A N Jt E. Y ··s I s: 
$iit~igit; · . · xy4-:a· ~~~.·,..... 'm. 
E.r:gp. . 1 

: xy+-xli: ...... t> ...... m·- -be. . · ·~ 
Se-d.oo.íimiiS:P:· xy.· x!l: '·am . . ·mb. 
Et comp·.. XJ+ xb'. xli. am'-rmb~ mb~ · 
Ergo fdbff.E:P. m·-bC', .xú. a'm,~- mb. mb~ 

-.. \ t • ' t .• - • ' ~- f r o-r j • 

frgp'.íblühtm i., -& paret'cohfl:l·u'élio , & de:..· 
• <... • • monfr· 
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L l B E R IV'. . to~ 
monfrratio,& totius problematís determina.:. 
tío f.-ttis efr obvia. 

PROPOSITIO VI .. 
I)IMINVTA. 

Data m reé.l:am ac divifam in b, tm{¡.IS fecare 
in x ínter a., & b ,' vt i·dJ:ang'uiúm axb cum 

quadrato xc requale íit reétangulis tum 
fub ac, &'xb;tum fu:b ·xc,& be . 

. ·• \ a x h e l . . ' -'· . -. . 
-

4 ANALYSlS. 

Sint igit. 
Ergo :l.ll f . .icb. 
Erit perz.z. el. 
Et :J.uL:xb. 
Rem.anebit per 1 .z. 

' ~ y • -

axb+-xcx ,_.A.- ac:xb-rxcb. 
.,_ xcb. xcb. 

axb+ cxb - A- ac: xb. 
b
. 1 • .. ' ; '+ f_*r ax . · ax:xv: 

cxb -~~- cxb. . . 
Ergo folutum,& patet problema diminutum. e!J'e , adco: 
que punél:um x iP r~ra.ab aqJ~bitum affumi polfe. , . . .. 

/.1 1 ~ '"'.:: i ... l .. ::: ,. - - -. . , . . . 
Dico quoocumque punétum x in reéh ab aOumpturn: 

~roblema effi~~r~1 Jt,frer~i!n. reétaoguhr~1yx6. ci.un reétaor mi!º ~~.~qu:l~ !_eéta~lzu!o. ~b Pi?~ ~~,?-iP.(a.xr wrm'eat 
' ,!G ·h r.ee z. adqu--
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.. , l- ~ 

ANALYSIS GEÓMETR~ 
f • .. • 

, ~ ~ ... , ~ .: .. , l_ • , . , ,. • ,.... .. ·r~ • t,•q -: 

addendo t~~~ngu fu ni !";G,erit rea~ngulún:r ·a~IJ ~unr rec~ 
rangulis tx.b,& xcb, ideftcemquadrlto xc1 xqwüeTe'étan­
gulo fub ac, & · xb· cum. r.ea .a:ngulq r'fcb.. ~od o!lendere 
_o.li.?orte&at. • .. - - ' • -· 

Q.ga tu orrefus·.proporti'onales exhiberé, ita 
vtptim:a: ad: q uartam íit:·vr g a<I k, aggre~ 

gatum, veroJ~cundm-,& quartre 
r:: d' . 'Íl ·· .Llt ara:·av .. 

. . m 
--------------~--~ 6 •z ·b .. ··k· !Jo-~ • · ~ ; J: a. 

. . 
CONIJITIONEs:'.. . ' :.::w:.• ~~~ .. 

r • 
~ .. • • .. 1 • • • e, ~ ( ' . J .. "; . J ~4. ' 

·vr íi_ntprop~~! ·· .. xy;·. · ~z:.~·: · yJ::;: ;z'b,i- ,,_.¡!l~ r~ ·;.rp 

V~ íint pro p.. XJL-¿~b~J.~,;· ·.g.:I k . 
. Vtiint az+ ~lt-A.- ab .. 
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.' L ·I' B E R IV ' 4-o.;. 
dimim1tum. Ergoquodcnmque. pun&um z in reéh "b 
aífumptum. problema: efficiet. N a m detcrminaris ttz , & 

zb,li fianYtbdgitaz.b:td:cy~&vtaz acf .-.:y itizb adyt, 
fa.. 'tu nt eri r;q uod f:1cere oporreba r: 

IN NVlv1ERI$. 
Irrnumeriseodemmodo procediwr:Arvero (i. íntegros 

exhibere,&.dete rnl_iqarc o portear, ira ~xamerr fieri . pote.• 
ritr 
· • . S.in t imreniendi quatuor númeri proporrionafes ,.ita vt 

primus ~cfqtprrum lit vt &ad), fecun:dtts.V,eW.;& g.ua:rtus· 
componanr 1 oo. · 

Su nto· ve arrrea, .-q. a z. y11. ::.b,& quoniam integres· qure~ 
rimuhcruqt :~y,.~ zb .. S>&.'j, vel eornm multiplices, quia 
ipf1 m.inimi inrcrfe,& fcmper erira::. co1npbnentunl- ad 
IQo,ipfiuszbw 

xy: a::.. ya, z~. 

Et cu m tres ter mini deter.:. 8. 95. .. ) 
miiiarí· p_ofsinr ; frquarram· : 16. 90. ·! r~ 

proportional'em: aámittant, Z'/··· .s,_. ~~ .. :! ,,.!¡,;¡r,) 
erunton-mes·quawor,dequi- 32. 8o: 8' :zo 

óusqnxritur·,& íiomocs re- 40. 75· 1.) 

folutiones paceóunt:. Faél:o 48. JO. 30 

i'g}fur~xa~~e· ' :l!.t p7tetin: ·. )6:.. 6). . , .:3:5 
mappa ,. feptem uwemuntllr. 6~. - 6o. . , 4P 
folutiones, videliceqz:. So. , 7 2 . . H· , J 4-.5" 
S:. zo, & 8Ó: ) o. 8o. so, & So> ' )o. ' 8o ·: '" fO 
9~· 40. ~:4-c¡:.. 6o, & no. 25. 88. 4) .. S-5 
36o. 7), & u S. zo~ i 1 2.. 96. 40. I44· 6o 
o · & 6 I , 3t:·. T •' .6·~:· 
00~} ~·441!n~ 9·.' 7~9. ·· 9°,. 0 4'· J ., 

t<.~andem. r;.z .. 5· 2-888.7), llz~.. 30. o1 !· 70 
qux·omaes·q,q·~(l;ioniJatisfa- uo. l) . ·;6o> ·tf 
~~!mt,. n<;que al~:x:·ef(~ poífunt IZ 8. zo. 1'U ' r8o 
integris;. q6. · I). . ~· Sf 

14-f. JO, 796 9o 
:r:p·. S· z8.88 ') 

t~t jG J?Ro~ 
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PROPOSIT. VIII. . . . . 

DIMINVTA. 

Dat~m retlam pr¡'in tres partes divídere in X:~ 
.&y,ita yuria faB:a.fub..fingulis carum, & fm­

gulis datarum. ad.ac.ab ~q.ualia fint 
dat9 plano$. 

r ! 
fl b 

p 
e 

xf y q 

(/ 
g. 

Hoc e!l: tri\\ faéb f1.1b px. 4..d; íi.tb :ty. a,& fubyq alr .re.: 
GJJalia !acere pi ~no g. 

• • J • r 1 

. A-N AL YSIS. 
¡, 

~inr igirur. px:{ld -+X).~ac +-)q:_ftb -h~ i:·-: 
'3;elperu.e1. .. ·~:!Jc~.:...~J.itJb . . - r ; ~ Y el p~r eamd.em px;bd - . ...rpx:ab. . : B 
·Velperc~mdem px-:bd+- xy:bc -+pq:ab -h-g. 
Ergo foiutum,& patet problema elfe dim·i~uturrí , cum 
f\Ulla fit condirio,vnde altera i_ricognifarum px'.xy im10tef; 
;cae. Qti1propter liber.tún erit p~u'léhtm x in 're&a.lft1 afsig.J 
na re, 1t.a vt vltima :rq uatio exillat. D eterminátio igitut:' 
punél:ix ita fieri. poreil: ' j 

... • •. : I 
Sunt 
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Sunt1mim 
Ve! auf.pq: ~ b. 

V el íi fi:u: 
. E rgo 
E c. 

L I B E R IV. 4-o¡: 

px:·bd -+Xy:bt -+pq:ab - ·A-g. 
px:bd +xy:bc -A-g -po:ab. 

k: 
px:/)á --q. k .. 
p.-.. -q. k~ 

-bd .. . 
ltrgo-determinatum eO: pun-..CCum x ,e u m F>a:teat' reébm 

px accipiendam eCfe minorem latirudine provcnicnre e~ 
applicarione pl~ni ~(idell:di.flerentia pbni dati g fupcr 
refrangulum fLlb pq; & a&) ad rcébm bd .. 

CONSTR. & DliMONst'· .. 

A dato pla·nO ,'< auferatur reéhngulum fub· datis-pt¡. ab.,. 
& reGduum applicerurad refram bd, íitqt'la latitud o pro­
veniens pf Dico quodcumqua punéhun x, ínter pun&a 
ps &f.(ceeptmn,·problema cfficcre. Deindc. a prxdiéh.> 
reCiduofubtraharur reébngulum.fub px,& bd,& rcmanens 
applicetur ad reét.un be,& latinrdo refultanserit xy.lraque 
refrangula fub p.-:, & bd,.arque lhb x1, & be ::equalia enmt 
difft:rentix,.qoa pkmum g fuperat reérangufum fub pe¡, & 

ab,.& addito eodem reérangulo, enu~t 1eébngub fub p.-.:., 
& &ti, atque fub·xy?& bc,vna cum reébngulo fub !o/, & ab,. 
ho<:: Cft VJ13 Clll11 recbnguiÍS fub px, & Ab, fub Xf ,& ab > & 
fuG J1> & ab xqualía plano g: fed'reér:mg~lla fub p.,··, & /M, 
arque fub·px.,& ab xquantoneébngulo lub p:<) & ,,J, rec-· 
tan gula vcro fu!) X'J) & be, arque fub .I:J) & r. b :rqu:mtu¡;: 
reél::lllgulo fub xy,& ac:igiturtria rzé\:angula fub ¡x,& ad,. 
ftib xy,& ac, & fub rq, & ab ::equalia eruntdhro plan~ g: 
Qlod erat faciendum. 
~od autcmpx minor debeat eífe, qu:lm 

pffatis manifcfrum efr ex prrediéta detcrmi=-
na tione. QV JES,.. . 
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·4:o~ AN ALYSIS GEOMETR: 

QJT JEST IO DIMINVT A: 

Centum perfon~, fcilicet virí , fremina; , & 
pueri in d~verforio 8oo nummos impende­
runt. Solveb~nt finguli viri 14,Úngulre fccmi­
n::r,& únguli pueri 6 numrno~.Qy.reritm quot 

yirí,fremime,& pueri fcorúm crant? 

' H :ec qux!l:io~ fupponendo quod pq valeat 100, ~td 14~ 
ítc 9, & ab 6, Gc0metrice per prxcedent;em :malylim ei­
peditur. At ''ero l).rithme<icc, vt orones foiutioncs in nu· 
ris integris patcant, hoc modo procedere liccr. 

p X y r¡ 
1! 

DividattJr qttxlibet reél:apq~qux valeat :roo. in x, &y, & 
fit p}h~uncru.s virorum, xy freminarum, & yq puerorum: 
Ergo 

Erunt 

Idefl: pen . .z .el. 
Etperipüm 
Etpercamdem 
Ideftquiapq cfl: 100. 

Ergó a u fer.6oo erit 

ANALYSIS. 

¡ 4 px +9xy+ 6yq ,_A~ 8oo. 
3xy +6xy. 

8px + 6px. 
8jJx +3xy-t-6pq ,_A ...... 8oo4 

6oo 
8px+ 3xy 

. ¡N LHac pmnes refofurion~s.pofsibiles in rtumeris intcgris 
!Tpc modo ex:uninafi·1& exh.iberj pofiune; , · 

A 
• 
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, L I ·B E· R · IV · , - · 
' - - - ..; ¡ • • 409 

A a umero remanente zoo aufcratnr 8 ( quia efl: S ¡x ) · 
8d reliduo iterum-8, &-ft-deinceps; 1 · · • ; ; 

200. 

pro ¡.t. r. 192. 64. pro :.:y. 
:;¡. 184 
3 176· 
4 r68. 56 

primuspx. r. 4-· 7- ro. q . 16. 19. 22: 

fecund.x;. 6+. 56. 48. 40. 32· 24. 16. 8. 
certÜLS J9.· 35. 40. 45. )O. 55. 6o. 6). ¡o. 

1 , ~ • 

done e duo reíidui numeri":q¡ultipliccs íint ipíius 3( quia ex 
jxy) prima igitur vice habemus 19z,qui divifus pcr 3 dat: 
64, qu:u-e px,& X)'Crunt 1 & 6+, vndeJ g erit 35 comple· 
mentum fcilicet ad 100. O!! arra autem vice obtincmus 
I68,qui di viíus peq·exhlpet) 6,_quarc px, & xy ernnt ~¡., 
& ) 6, & yq. 4.o.lca quide-:m examen progredi pote O: , fed 
longe facilius hoc modo:Primi numeri px funt duo in ven­
ti valores 1, & 4· & progrefsio cum corum exccfllt 3 dabit 
1.4. 7· 10. 13. 19.19. 22. Secundi ven) numeri xy lime 
duo inventi v:1lores 6.;., & 56 ; & progrefsio cum corum 
~'<:cdll.t 8 exhibebic 6.:¡.. 56.4-8. 40. ¿p: ... :z+: 16. 8. Terrij 
d"enique numeti yq funtdnQ il)vcnti v·alores 3 5 )k .¡.o,quo­
r-um excefTus efi: 5, & pr:!!fiabic progrcísio 3 5. 40. 4í . 5o. 
5-5. 6o.6-) . 70. & terni correfpondcntes quxfiim\i íiuisfa­
cient 1. 64. 3 'í, vel.¡.. 'í 6. 40. &c. E e ecce tibi oao refolu­
tjones: neque plures erunt_.iq intcgris. . 

' ' ' .. ..t-

SCHOLION'. 
Hcec qttidem praxis itt multis cajibrts srithme­

ticis locmn babet. f2.!:apropter afia placet exem-
pla i1J.medimn affe'rre. . 

· f~ EA~ 

---- - - ---- ~ -- -
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ANALYSIS GEOMETR; 
: ) 

EADEM QYJEsTioo iN ALIJS o .:. 
terminiso propoíita~ 

' 

Qyidam vult Roo ~nummos irnpendere in ro o 
aves, quarum alire 14,alix 9,& a11i 6 nummis 

coníl:am.Qgreritur quot aves vnius cuiuf­
que prretij accipere pofsit? 

zo.m. o t+o ·90 06- o 
8. 3· . -.-

1 

8~oo·o .. o 
6oo 
200 

192 64 
184 

,1 j ·3 1]6 .. ~ ~J· u. ., •• ' .. 

o, 4 ':t6-8 o .r6· o . .' , o , . . 
. ' 

o¡ . ' 
1 o ¡ • • • • ! ,. . ' 1 ... 

primip~tij. F. 4¡o' 7: 10. 13. 160 19.0 n~ 
S~mdí 64° 56° 48. 40. 3.z. 24-o r6. 8. 
Tertijo 3 5o +<'' 45. 50: 55. 6o. 65 o 70• 

Differentia i~rer maximum, & mínimum pr:rtium eff 
8,inrer p1ediúm;&minimum eíl: 3·0 Ergo ú a numero ab: 
foluto $o o a u feratur 6oo ( produébus ex. dato numero di(!. 
tinguendo roo> & prretio infimo•6) & fiat examen fubtra­
herrdo femper $,& di·videndo per 30 invenienrur oéro re· 
folutiones, vr antea,quarum qti:dibetfatisf~$:it qu~ftioni.· 

Eodem modó proceditt.w quamvis prtetia po .. 
nantur i11 mtmer.is fr q,tlis.' 

· ~0 .1 ~.o 
A.t..JVfJ!. 
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: :~ t ,Jdl, n R¡ . ·nfr · ~ ~~ ~J.I .Jt 

.t\LI:MD ~;.$X·E}~~:WM . ... 
z-4 nummi imp~nG funt in 24 a~es , quanmi. 
- al!te ri alire 1, & ali~ ~ confl:ant, QJ:1mritur 

•. J ; -quot ~we.~ . v-,ü.ufGuiufque:pPl!tÜ 
·) , · ·· ·-:emp_tadu:nr? . ! .. , , .- . 

Aves · 
24. 

Differ. 

·.Elev.per;.. 

,pr:etia 
I I 

1~. I. 1 • 

r. l 

~· · 
~ ,, ¡ 1 .. ~ ~ 

Nummi .. - !. _·; 

Z+. 
_ r :::_!;át~sa z4 in i, 

···~-- ........ I .z.. · :. refidttus. ·• -
24 . .:. .z.. (> 

. . 
)~ .. I. zz . 2-l. .. . 

o 1 ·- 2. zo. 20. 
' . .... 

o 1 

primipr:etij r. •'Í;: 3: $. ¡J.. ). %. 7. S. 9· 10, n. 
íecundi :a. zo.rS.3~6. 14.(12. w. 8. 6. 4· z. 
tertij I. 2. 3··!-f} ). ·!6. 1· 8. 9· I O. II • 

• c ... •• •• ·) r 
Diffcrenria inter maximum, & m ÍJ¡immn pr::etill~1'1. .eft 

I. inrer medium,& minltñum 'eR i:l. Si ·?o-irur :l I)_unil!n}' 

abfoluto 2 -}llUUlllfurun~'iuferátUl'~ l, f:l~uSeX Ói.-\njtr# 
avium 24 in infim~~, p)-i!tiuní~, 11thu1í¿Qi6 2.. A qtte·;~ 

~oufer:tt~tri.> ~ divi~at!!rr~íl~m~~-P;r i. '· ~ira d~iqccps. 
pel{v\ traéti?n~s ~.ircn_ti.Jf~ p. ~t'ffe:~·~ri:r r ;·a;c ~; '~ _r<!li: 
du_os 12 mulnpltcenrur:per ~' & fiarit .2'. 1. & 24, .& fub~ 

tra~_arur.f~m~er ~> .. ~ divid~n,rr r,er 1. Y:,tr?9,ll~ ~od? in:: 
v~~~dn~d'~ fdl~n~.Iibs;:~li~t~c·: :) ~~ : ·} ~·e'"".':·. r.~~·t 
· ·- • • J... 1~ j ll rn.il t>bt.-~6n.rr-. t li.' ••• .J fJ.'' ,., '\. .lJal,:s "' 1 

r • ' • • •• 
r. ~ i .. ~ · !: >iftf.)fl_l.".;t' • :rril\'!.'1 ú:>:;·~ ... ) 

...... r'l , 1~: 1 ·~· • ~ · ,. ·~ ..t r \ r . ~ ; ·, , t'·: ; · , '' . : r ... :-

(.f • 1 •• ( 

Fff2 
' ' 

ALIA 
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+ü ANALYSIS GEOMETR~ 

! ALIA QVlESTIO. 

Aurifex triplex habet aurtitn, priinum 2 2, 
fecundum 2 1 ,& tcrtium 1 8 graduum,ex qui­
bus 40 lihras auri 20 graduum vult compo-

nerc. ~treritur quantum ex vnoquoque 
ailiuncrc pofsit ad mixtionem? 

Crad. 22, 21, 18. 20 
p~ 40 lib~ 

. . 
4:. '3"; 

~00 

r 'tio. iddLt.o in 1 8'; 
8o. 

I 76. ,, 2 ¡z . . '-4-: 
. 3 68 . ... 

·(: 4 ().¡.. 
' ' 6o. zo. 

priP'lL z: ·c;: S: 11.: 1 .14•· 17. 
fe~.~tnc}j1 J:~4·. ·~o •. ~ 6.1' 1.2..: • ~ .. 8. 4·: 
tertj_i , . 1_41; .~.5:- ;_1.?. ~ 1··. · z,8. 19.. . 

. . , . . 

. .. .. . ~ . ' 
. Differcntia i~th~1a-iimui{t&. h1l~irilllm grad~m1 e~ 

·4, inter meditim,& xñinin1lÍin 'eft 3-· Ergo íi a numero ab­
foluco 8oo( faé\:o ex mulripli6rione 40 líb.in zo grad. )an~ 
ferawr numetus izó ( f~~~!sBS ?W!fi,p~~~tione +? .t.~~ - !~i 
18. grad.) & fiar examen auterendo femper 4,& dú7Iden­
do peq: obtinebirnus f~x foluriones, vídelicec z. 24-. 14, 
s.zo. rs,8. I6.x6,II.l2, I 7, I4. 8. I8,7.4·19. N~ 
que in ~ntegris inve~cntl~r El~Jres, 

SCHO~ 
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LIBE R IV. 

SCHOLION 

Objervatt~ dig11am arbitror mirabilem gme­
fim hamm prog¡-~fsiommJ. P·rima mim (qute ad 
primmn gradmn,prtetittm~ &c.fpc[fat) procedit 
pcr d~lfermtiam Jectmdi, cfr tert~j. Sectmdrt ve·ro 
(qttte ad {ecmzdttm peTti1tet).per d~lfere?Jtiam pri-
mi, &.feJtmdi. Ter tia dcniqífe (r¡ute ad tertitt11t 
C01lCtt'?Út) per d~lfermtiam p;~imi ,& fecrmdi. 

B ine ma11i[ejlmn jit fectt1Jt{mn examm omitti 
pojfe. N am ex primo, m1meri Jimt i1zve11ti 2. 24. 
1 4.&· cmn fciamtts excelflm~ , qtto protrefiiones 

proceder e debe;¡t, ipfo i11jlittú potermlt. 

PRO~ 
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·P+ AN A_L YSIS GEOMETR. 

PROPOSIT. · IX. 

DIMINVT A. 

D uos numeros integros ·exhibere,ini \'t qua• 
dratum maioris a::gualc íit reébngulo fub Íl,':-­
.fis cum reél:angulo fub m'inore,& numero da-

to 3, vna en m numero plano dato 219. Et 
q uia piures. funt oportcat .deter­

mmare omnes. 

a x y 

Sint numeri, de qnibus qns:rirur ay. a.x, 

Sic igit. 
Ecauf.zr9. 
Et partiendo 

ANALYSIS. 

aya ...... A- yax+-3ax+ 219. 
aya -219 ...... t\- yax+·3ax. 
aya-21q 
-=-----~ -A- ax. 0'\1+ ., 

. J ) 
V el úfra partirione ay - 3 - .2 :x o ...... A_ ax. 

ay +3· 

Ergo folutum, cum manifeíl:um fit ay+ 3 !partem fore 
efficientem numeri z ro. 

( . ' 'o vi-
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L I B· E R IV. 

Dividatur.igitur liO Ho 

in omnes fuosefficienres I z r·o 
x ,& z_Io,z&ro~ ,J& z 105 

JO,&c. Ergo ÍJ a lingulis. 3 70 
maioribus, n umerus de- 'i 42 • 
matuq : eruntrelidui 6 35 
ZO?. IOz.6j,&c.valo- 7 3!J 
res numeri "Y.· 10 z I 

Et!i ab iplis GgiUarim 14 • 15 

AJ. AX. 

zo¡ . 203 

102 97 
67 6r 
39 • 31 
32· 2.3 
27 17 
18 5 

auferatur aggregatum 
altcrius cceffi.ciencis corrcfpondentis, & numeri 3 ,.rema­
nebunt 203·. 97- 6 I ,&c. pro valoribus nn meri a,-.: . 

Sunt igirur numeri, de quibus qu:l!ritur 207. & 203, 
vel 102 & 97> vel67 &61, vel 39& 31, vcl p & :1.3, vel 
z 7 & 1 7, vel 1 8 & ) , vr paree inmapp:t, & in inregris non. 
reperientur plures. 

SCHOLION~ 

. In arithmeticis qu~ílionibus, arithmeticis· 
operationibus vti Iicet. In arithmetica coro-; 
mune e:íl:, quamuis divifor di\Tidendum non 
meti'atnr, partitionem pcrfequi, & q uotum 
exprimere per numerum integrum cum frac­
to. Pari iure in partitionibns analyticis id ip· 
furo f<Epifsime fíeri poteíl: , vndc mirabile 
compendiumocitur ad refolutiones . . 

1 t E'rat 
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4,t 6 ANALYSIS GEOMETR: 
Erat ígitur dividendus aya-z 19. & divi-: 

for ay+ 3 ;vn-
dc faéb narti-... 
tionc)vt patet aya-2 r9 f ay- 3 -2 ro. 
in ma.ppa , _ay+ 3~ '-' ai+3· 
pars mtegra .o. - 3ay-2r9 
c1l: ay-. 3, & ay+ 3 
I?<lrs fraéta - o. -210. 

-2!0 

ay+ 3 , &totusquotusay- 3-2ra, 
ay+ 3· 

&. confiar ay + 3 partero eífe efficjemem nu-
meri 2 Io, & pcdpicuum fit quomodo huiuf-
modi qurefl:ioncs refolvi debc:mt. -

Q..:ta1!do qttte1'ittw de maximis,& 1Jtinimis,?1Í· 
hila!iud petitur, n~f. in frroblematibtts, ve! qtttej:. 
tionibm dimimttis dcterminatio maximté, & mi-
1JÍme rej0lutio11is. 

PROPOSIT. X. 

IMPOSSIBILIS, 
.. 

D atas rcéhs ab, & be ita dividere ii1 x, &j,vt 
fi.nt proportionalcs ax. xb. by.yc, & 

ctiam ac. ay. ab. ax. 

ANA-. 
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L I B E R IV. . . ' <f.t7. 

-a X b y e 

A N A L y S I S. 

Sint igit.prop. ax. xb. !~y. y c. 
Er percompof. ax. ab. by. be. 
SedetiamS P. flt". ay. ab. ax. 
Ergo ex~t:quo E.P. a~·. ay. be. ~1'· 
Et vt di!fita r :ad r. ab. al> be. by. . . 
'ErgofrJlurum, & patet impofsibilit~s > cum by pars , toti. 

b{ xqu<1lis ernergi neque:tt. 

DEMONST R. 

Dico propof¡rpm problem::t impofsi bile elle. Si eni.m 

neri potctl linr ab, & be ira divif.1: in x ,& y,vr petirur. Cum 

igicudint proportionalcsax,xú.by.yc. E< pcr ccmpof. 

ax ab. by. l1c, & eri:lm fint proporrionales a c. "Y· ab. "x: 

erunt ex :1:quo proportionales IlC. ay. be. by; fed vt diffe­

rcnti:-citaefl: vnus:~.d vnum : ergo vt abad Ab > ira crit be 

ad by ·: ergo be , & kr enm~ xqual~ par~ , & to~um, 1 . ~ .tl 
quod efe abfurdum. Ergo tmpofslbtle ~m propohtup1 4 1 

p roblem:t . 

. , 

Ggg 
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4t 8 . ANALYSiS GEOMETR. 

· PR~O.POSITIO XI. 
lMPOSSIBILlS .. 

Duas reétas inveni:·re· ,, quarum quadrata íi-:­
mul fumpt=a ~qualia íint rcétan g~1'lo fub ijf-. 

demreétis comprehenfo . . 

a 'X J 
ANALYSIS .. 

Smtfi fieripoteft· axa.+ aya ,_A~.yax. 
E.rg9erit J!a.~..¡-q .. axc&. 
E.tdeprim.pernx.. ·ay +q· .. ax~ 
Sederi;¡merit _yax· ..-+q. aya. 
Er depríftl. pertty; ax· +~ ay .. 
E'rgo cumax.noa pofsit maior, & .m inor dfe·qu::qn·ay, _pa.; 
f(Úmp~f.sibili,t:\$,J.c.e,od~m .. m.o.do . .demonftr?-tllr .. ' 

DiEM(jNSTR:,. . 
DiG.G pt:'o~CYfitumprob.lemaeff~ impoisibikfi. ;enim fi~ 

iiÍ poteítün.r reél:x, <kquious:l'};t~rerámr a.x:; & .a!J. , .quanlm 
quadrata a-x;a ' & ay:a.xqi.ral ia Í!nt-re.aangulo fub;ij.fde·l,'l'l) 
nempe px.: erg9 reé:tangulumy :x maius erit (u a parte, 
flempe quadraro ax;& deprimenili'J. per ax.: erit ay maior 
·quam ax·;fe.d.eria.m yttxreétangull.lm maü1s efr fua parte, 
v.ide.Iice.r.qnadrato ny.:ergo deprimendo per ay,erit ax ma­
io(quam ay.;federacminor anrea, : ergo· impofsibile eric 
quod· e.od~m.tem por die maior, & minar. Im pofsibile igi· 

.U.t~ ~t.,prób.'le.m.a• Q!2d.erat oftendenclum .. 
. · . .) · PRO-
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PROPOSITIO XII. 

IMPOSSIBILIS. 

Dati.s reél:is ab. be. cd ,, qtL<·uum ab fit maior 

quam cd: oportet dividcre be in x., ita vt rec­

tangubab . .:, & x,·d úmul fumpt<r .requa­
lia fint rcéhlngulo be d. 

Sint igitur -

Ergo auf.~cd erit 

Iddl: per 1. z. el. 

Ergo pcr L6oel. 

a b x e d 
ANALYSIS. 

abx + xcd ~h-. bcil. 
aóx ,_h -. bcd- xcd. 

abx -~~- bx:cd. 
ab ,_h-. cd. 

Ecgo folutntl'l, & patetproblema impofsibile eiTe, prop· 

rcrc:1, quod ab ponatur maior,quam e d. Qtod <l principio, 

vd a fine anal y feos deruoníl:ratu (. 

DEMONST~ 

o o 

.. Dico problema propolirum eiTe impofsibile. Si enim 

fieri poteíl: lit be divtfa in x,ita vt reébngula al?x, & ;•wt'j;­

qualia lint refumgtrlb bcd: ergo a u ferendo reaangul tlal 

xcd, eric abx Fe~angtrhlm :uquale differe.nti3!. reétangwo· 

rum bcd,& xd ,.ideíhGéhrn-gulo fub bx,& cd: ergo r.h ~· 

q,ualiserit ipficd; fed p0nimrmaior: e'g.o impo.fsibile erit 
G5tot · o pro.-

. "' 
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4-z.o ANAL YSIS GEOMET~ 
problema. ~od erat ofrendendum. 

a b x e d 
AL I T E R. 

Cum enim t.b pona~ur mnior, qua m cd, erir rcébngu­
lum fub 11b, & bx m:üus reébngulo fub bx, & cd, & addtro 
reétangolo xcd,enmt reéh:mgub abx,& x cd reéhmgulis fub 
bx,& t"d, atquc fub :a, & cd, hoc eft reé1:angu!o bcd maio· 
ra;ft:d ponunturxqualia: ergo impofsibile,&c. 

PROPOSIT. XIII. 

IMPOSSIBILIS. 

D atam reéhlm acvtcumquc divifam in b,rur­
fus fccare in x intet b, & ¿·,ita vt reél:angulum 

\... axb curo quadrato xc requale fit rcél:an­
gulo bxc. 

-a--~6--x---c 

ANALYSIS. 

Sint igitur ttxb +xcx ,...... i\_. bxc. 
Ergo bxc +q. axb. 
Et deprim.per bx. xc +-~. ax. 
Sedeti:lmeft hxc +q. xcx. 
Etdeprim.per .w; bx ,_q, xc. 
Ergo bx +q. ax. 

Q 10d eft itupofsibil~ctun punéhun x ponatur in ter b, 
&~ D& ......... 
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LIBER IV 

DEMONSTR. 

Dice propolirum problc~:Ja dfe impofs:bile. Si cnim 

fieri pom[t, lit be ira d iviG1 in x , vt reéhngulum nxb cum 
qu:dr.1to xc ::equ::tlc llt reét:".ngulo bxc. Ergo re2c::mgulum 
bxc maius erit fu a parte, nem pc reébngulo axc, & dcpri­

mcndo per bx, erit ~e m7.iorqu:lln ax. Sed eri:an rcébn­

gulum b,w maius efl: fu a parte, videiiccr quadraro xc , & 
deprimendoper ."<c,erit bx maicr qua m xc; fed xc crat:tn­

te:l maiorqu:~m 11x: e rgo bx multo maior c.-it gu::lln ax. 

Qtod efl: 2bfurdum, ponitur cnim punéhtm x ínter b, lk e. 

l mpofsibilc igirur,&c. ~od crat oftendendmn . 

. PROPOSITIO XIV. 

DE NVMERIS QV ADRA TIS. 

Duos numeres invenire, quorum quadrata , Pide R. 

velnumerwn quadratum componant, P •. Jc!.cd-
• '1J ~~~ 11 

vel numero quadrato d1fferant. ¡rop.2 9 
lO,d: 

Sint 
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-41.1 ANALYSISGEOMETR. 
Sint in triangulo refran· 

gulo mxy duo numeri, de 
gmbus qu~'eritur, vel mx, 
& xy, quorum quadrata 
quadratú m y componunr, 
vel my, & mx, quorú qua· 
drata quadt~áto diftenmt 
xy. Centro mintervallo "·:Y 
fe nücircu1us d efcribatur 
ay,b. 

ANAL Y SIS, ET SYNTHESIS. 

Cum ig1tur uumer'i my. mx. xy: crebeantefferationa·l:nb': 
perfpicuum fit numeros 11x, & xb coHftituendos effe qua· 
dra~os(idefl: in rarione duorum quadratorum) Iraque ip­
forum femÍfU0111la, & fen\idiflerentÍa m y, & fltX > idefl: mb, 

Pro'P 7 & . l & . . ¡· . Intr;i or 1'11X rano na ~S erunt , r enam rat1011l IS ent .nu.me:us 
• xy, vtpote r:~ch:< rllms numen quadr:1t1 ex multrphca':"IO­

ne geniti aumer.onun ax, & xb , qui qu:1dra:ti ponuRrur. 
~rgoG pro ax, & xb duo numeri affununtur quadrati L& 
9(hoc efl:, li rigor arir hmeticus fervandus lir, duo numeri 
bterales I, & 9,in racione duoru m numerorum quadrato­
rum I, \Sé 9 )erunt ipfomm: femifurfllna~& f~ni idi.:tferentia 
'), & 4 valores ipforum numeror.Ltm -ny, & mx, eritque 3, 
valor ip-úus xy, radix vi~elicet .produfri fi.t b 1: &_ 9., vd 
( quod irr idem recidit, &·facihus ex.pedfn.1t')rtu·mems fac­
tlls exumtk.iplicarione radie u m r, & 3-quadr.att)tum.¡ , & 
9· Ergo nqmeri 5'. 4· 3 .enmt de·qttibus quxritu~.,tlam qua­
drata ipfomm ·'h & 3· quadratun1 componnnt z), & qua­
drata ipforum ') ,& + q uadrato d ifierunt 9.Et íic invenien· 
tur plmimi,& non:ipli rantum, fed omnes in -eorum pro­
portione etiam ttrisfacienr quxíito, 

. ' . ' . .. . CO-
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L 1 "B E R 1V. 

COROLLARlVM. 

-. 1-Duc.f¡¡ti/e gtuefis ex.hiberi poterit omnium 
httittjrnodimttJJerort.Am t¡tt.adm.torum Í7; mnneris 

imegt·is. Namji r:xp!í11tlrtfttr{)(mJesmmw·i qaa­

tlrati, & ajfumantttr bi11i, quonmt.fimzma , & 
differmtia mtme1·i ji1Jt imer.fe primi: enwt ipjiz 
Jimmta, &. dijfereiuia, & d11plmn fa&i {ttb rádi­
t:iGw qttatl1-atormn ,qtú a_ffinmmtttr mtmeTi qttte­

jiti, & .fic gemfis om11ium i;mat:eflet. 

Expon:mtnr· 01}1nes numeri quadrari r. 4-· 9· :16. &c. 

quorum radices r. 2 .. 

3· 4-· &c. Si igilUr af- 1. 2· •. 3· 4&c. 

fumantur 1. & 4-, .ex- I . 4 . 9· 16 &c. 

hibebmnr pro .fiJm- 5· 3· 4, 13. ·5·12, •17'. ·1') . 8.&c 

ma,&differenri:t,& ~5· 7· 24. 
·duplo fa&o fu b i p.fo-
nun lat-eribus,five,radícibus, 5. 3. 4· ·Si affumanrur 4,& 9· 

dabunt 13. f· u. Si affumantur r, & r6. dabunrr 7· 1 'í .8. 

~¡ affiuuancur 9,& 16. dabunr 2). 7. 24. Et·Ílcomniurn 

genefis manifefra fit. Et non fc)li.lm ipti quxfico fatisfa. 

ciunt;fed orones j!:¡-iam.in ipíorum proportione; 

'SCHOLION .. 
Ex hac-.'propoji~;ot~~ feqtte1Jtes praxe.s· ma?Ji­

fc JA:e jit11'11 ~ 

:PRA.-
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,fZ:f< ANALYSIS GEOMETR; 

. PRAXIS PRIMA. 

Orones números íntegros quadratos invcni-• 
re,qui bini fumpti dato numero qua-

dóto integro diffcr~nt. · 

Perfpicuum efr , fi da~ 
tus lit numcrus qu:tdra­
tus xy , ipfius cccfficien­
tes eífe ~tx, & x&,quorum 
femifuu1ma,& femidifth .. 
rentia m y~& mx erunt,de 
quibus qu~ricur. Ergo Ci 
numerus quadratus da­
tus .dividatur in omnes. 
fuos efficicntes: fcmifum.ma, & femidifferentia binorqn:¡ 
coefficiencium quxfito Í¡1tisfacient, & tic omn~ folmio~ 

\!les patcbunr. 
Sit iam datus numems quadratus Icf.<f., & oporteat om­

ncs quadratos numeres cxhibere,qui bini fumpri. differant· 
dato 144· 

. Dividamr x.¡.c¡.in omnes fuos efficientes 1,& J4,cf., 2 §e 
J2, 3 & ?8, f & 36, 
6 & 2f, 8 & I 8, 9 & 
16. (rz&ll. qui>l 

· nihilodifferunr,non 37· 
ferviunt. )Afsignen· 
fur fumma, & difte- w .. 
rentia binorum coef r 5. 
ficientium, 14') & 13. 

J 143, 74& 70, ') [ & 

Icf.') • 1. 

74· 2 • 
') I. ~-

40. 4· 
30. 6. 
26. 8. 
2). 9· 

I++· 
lf4. I4·3· 
72 · 1°· 35 
48. 4)· 
36. 32· I6 
24. 18. 9 
18. lO, . ) ' 

!6. ' 7· 
4') ,&c. & accipian­
turfemiífcs earum,qux pares linq 7 & 3), zo & I 6, r 5 & 

9, 
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L I B E R IV. ·421 
9, r 3 ·& í, vt paret i(l mapf:t , & ec~e quatuorfolutiones, 
nam quadratanumerorunt 3 7 & 35, UVC 20 & r6. five I) 

& 9, fi\·e r 3 f:.'C 'í ,qr¡¡¡.drato dilferl!nt I4·+>neque in intcgris 
· invcnientur plures. 

Si Jemij)cs accipiantm·· ·¡'i!tpa'rimn) velji co~f(i­
cicntes admitmJtt{r fralli/ofr~tirmes i?z ú¡folitttm 

·p1·ocedmt: · · 
ALITE ·R 

· · Q10ni:un igitur numeros:integros quxri'Inns,brevitlS res 
expedietur ,ú quadrans numcri quacrati dati ut integer, & 
in !iws effi.cientes di vidawr. N an;¡ fu mm a , & differentia 
binonun coeffi.cientium folutionem exhibebunt. 

Siigituq6 quadr:ms quadrati dati 144 dividatur in 
·fit; s efficicntes -r44 1 • 

. .r&36,z&18., 36 
3&1.2, 4&9. 31 l j'6 35· 
ó:LintfuÍ11ma,& 20 z r8 r6. 
d itferétia coef~ I 'í 3 l z 9· 
.ficientium3 7 & •I 3 . 4 9 · 5 • 
j'),zo& r6, I') 
& 9, I 3 & 5, vt antea, dequibus quxrebatur. 

Si qttadram guadrati dati fiterit frartus,pri~ 
111a opcratio crit inflitue1Jda.. 

COROLLARIVM. 

Hinc mrmifejlt?s.fit mod'ítS con_fiitttmdi·tricmgti­
la , qttortt1n latera ./i11t rationa!ia, & integra 
Nam jip.ro perpmdicu!o numerus'(ex.g.)po11atur 
12 ,falta oper atim'te pr tedifi a,ajjimú potertt11t pro 

:Hhh vnfJ 
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.p-6. ANALYSIS GEOMETR. 
v1zo !ate.re& fegmento baji's contermino bitiiuef-
Jicientesfive 3'J & rs,Jive2o ·& :t6&t. &prto 
re!iquo !at-ere, &jegme1'lto C07Jte:rmi.JJO .a!:ij duo 
-coef.ficientes. lt aq.tte t:r.im1g.ul1tm potr:rit ·amjli.ttti 
in .. a/ti.tudine 12, ctúus íate'Ya [tnt 37 & 20 & 
fegmmta ba(eos 3 S é r 6, .fi:ve 3 7 & J S &.fi:g­
mmta 35 & 9,jtve 37 & 1 3,rl5i·.fegmmta 35· & 
),p've 20 & I ), &:fegmwta 16 & 9,jtve 20 r/:r 
q, &.fegmema 16 & 5, ./t.ve 15 ¿~ 13 &feg­
mrmta 9 & s.Et rotid'em ·tr-ia?J'§'~dé i1~ altitudin'(J 

'·12 'CtJ7~flitttipotertmt ·oxygon1rz , ·&.t7Jti!Jem am-
bligonia. f2.!!ia ji c!etenninatis (cgmeut.is bcrfeos, 
ip{ormn Jiu m na accipi.atitr pro. bafe.,. tt·iarJgtdum 
oxygonimn e(fic~ett-tr,.anzblig.o?limn vt·ro /i pr.o 'Óa­
ft ipfommji:gmentonm~. ajfimzatztr ctijfermtitt. 

\ PRAXIS. SECVNDA~ 

Omnes numer-os·-int'Ci,'TOS ·qua<frat·OS inveni­
re, qui bi'Ili fnmptilmmcro dato niffe-

rantnon q'll'adrato.. · 

H:ec praxis:fectmda~Clewt ·l:rabet fHHdamentum· :te pri­
fllj: , ,.condpicudo proquadrato íplius xy nnmerum pla-
num.daruitl.llOn quad&atolun.. · 

• 1 

, . ·.· . 
Sit 
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L I B E R lV. ·P7 
Sic <ktüs. nmnents 168. núus quadrans 42 divi.cb turni 

fucs efficientes 
I&fl,l &.ti, 
3 & 14> 6& 7) 
& fumma, & 43· 1. 

diffcrenti:l co- 2 3· 2. 

efficicntium , 1 7. 3. 
eruot 43 , & q. 6. 
41,_23&. 19, . 

!68 

4 I • 

I 4· J L 

7· I. 

I 7 & r t, 13 & x, & quatuor emergunr folntiones. Na m 
quadraranumerorumfive43& +r,flvc:3& 19, fi~·e 17 
& 1 1,íive 13·& r datonumerodtfferunr r68. Vtoporte-
bat. · 

Si qttad·ram 1111-mcriplmzi datijit fi·aBw ad 
primam operatioízem praxúprimt.e ·rer:urremlum 
C7'Ít. 

COROLLARIVM. I. 

Ex jl'rt.ediflis facilcfolvitttr ftqttctzs qttt.ejlio. 

QYJESTIO DIMINVT A. 
. -

Qyreritur numerus,ita vt fi ipíi addatur 97,& 
ah ipfo auf-eratur 2 3 ;_ compoíitus, & re-
, .fi.duus f¡nt·numeri '<}Uadrati. . . _.. , 

,_ 

-: Hhh z 
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~pS · A~ ALYSIS GEOMETR; . . 
Perfpicuum eíl: num~ros quadratos, de qutbus qu::en-

tur, inter fe el if- 9 7 
ferrer 2o,aggre- ___:]_ 
gato vídelicet .. no 
datorum 97 e-c 30 
23. Igituríi p 86,¡.. 96r. ji. I ;o. 29. 
quadrans ipfius 192. . 289. IJ. z I) . 13. 
uoinfuosef.l.i- 72.169.I3.3 ro. 1· 
cientes divida- Z-rA· ur. 11. ,. 6. r. '). 

turi&jo·, z& 
l" 3&1o ~& 
1' ' ' 

8,p. 86.}.'. 
169. 1~12. 
49· 72 • 

r. 

6 fumma,& difrerentia coefficientiu m exhibebuut 31 & 
Z9,I70=I3,13 &7, rr&r, quorum quadrata 961 & 
8fi,z89.& r6.9, 169&49, l2I & I. Et fii quadraris ag­
gregarorum 96r, z89, I 69, I .21 :mfe;:amr 9-7; vel íi qua­
dratisdifferenti:mun 84r. r6x. 49· 1 addatur 2 3: erunt fi­
ve re!i.dui; live compoliti 864;. r 9.z. 7 2 & 24. qum•um qui­
libet fatisfacit q~1::elito, & i.n·integr·is non reperientur plu­
.res. 

Si· quadrans aggregatf mtmerorttm dato'rum 
}¡o7t fite·ri.t integer, ad operationem prima11·1 P1'a­
xisprimte confugiendttm. eri.t. 

GOI\OLLARIVM IL 

··Bine etiam colli.gitttr mo.dus Í1'1:Ve11iendi· bíuo•· 
miznJJ jJrirr!ttm;.. _ · · 

Cum enim binomium priinmn ex no mero & radice 
€Omponat~ir, dummodo ifuinérus maior Ílt radice, & dif­
ferentia porenriarum vtriufque numerus fit quadratus: 
perfpicumn efu, binomium primum.q~1::er.ere, nil al·iud-ef.:. 
:fu; quam duos numeros quadratos·ioven-ire ,. qtü numero 
~&IJ, ,qHadrato differan~. ¡caq¡¡e fi pro parte radicali. de te~-

¡ , • ~ • - . , nu~ 
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· L 1 B E R IV 42 9 
minetur (v.g.) v 168, &' quadrans ipfius plani 1~8 , nem­

pe 42. in luas efficienres dividatur: erunt aggregata cceffi­

cientium 43· 23. I 7 .• r 3> & quilibet eorum pars erit rativ­
nalis,qu;-e cum .¡ 168 binomium primum conftituet. 

Ap'otome prima, jive rc.fi:dt.mm primum d~lfe· 

'rmtia efl ip(cwmn pa.,·tium,qtúbm bú;omimn prT-
1~~ttm co11jicitwr.l taquc ji bi?i07JÚttm pri11wm acci­

piatur I 7 -+ .¡ I 68 : apa:ome prima erit 1 7-

- .¡ r 68. 0 zck pcriudé erit biuo.:nium ,.ac aj)oto­

mm qttterere. 
Q.1od fi gene !in binomij primi dcterminare·oporteat': 

Exponáru~om­
ncs numenqua­
orati ]}.f. 9.16. 
&c.quorum ra._ 
dices r. 2. 3· +· 
&c. & fub fin­
gulis quadratis.· 
annotenrur dif­
ferentix ,. qui­
bus ipfum qua--

- dratum quadra• 
ta fuperac antc­

I. z. 3· tf~. '). 6: 7- 8: 9· &e:. 
r. 4· 9"· 16. 2'). 36. 4'9: 6_-¡.. 8r,&c: 

3· 8. I ). z~. ;). :¡J). 63. 8o.&;G. 

)· u ·. zx. 31 . +5· Go: 7t &G: 
7· 16. 27- 40. H· 71. ,&c. 

q 1.0. 33· 4&.-6{-&c. 
11. 24. 39· )6. &e 

13. 28. 4,'). &c. 
15 . 32, &e. 

1 ¡,&c. 

cedcntia ( exdufis differentijs, qu::e nnmerum exhibent 

quadracum )& mauifefta fit genctis, de q!Ja c¡'ltxritur , v.t 

patet in mapp:t.: · . 
Si eni.m pro parte rarion:t!i oinomij p~imi :tccipiatur 

e V.g.) 6, pars radicali~ erir .¡ 3 ~' [¡ ve. V 32) five V 1 7 'fi ve 
Y .zo,íive .¡ n .. & fic de c::eteris. 

Contemplator qttttJfo 11Ú'rabi!em.ordinem pro­
grefiiomtm quomodocmnqtte ipfas perpendas.-

Si yero data parte rarionali (v.g·:')8. determinare opor· 

téat omnes partes radicales,q~t::e cum dato 8. binomiu rn-pri •. 
m u~ 
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,go.- ANAL YSIS GEOMETR. 
mumconQitl.lanc Duplum ip~us 8 nempe· 16 Jividatur 
in omnes fu as partes componentes 
I & I )', l & q., 3 & lJ , 4 & ri, 8. 
&c. & multiphcatis binis p~lrtibus I 6. 
inrer fe, & extrahcudo radices in- 1 • 1.) . v 1). 
vcnientur vI). v'.z8 . v.39. v 4-8. 2 • t+ v.z8, 
v')5 .v' .6a.v' .63,&qu;dibct~a- 3 ~ 13. v. 39· 

mm cum dato numero 8. binomiú + ·. 12. v 48. 
cnn!l:ituet primum, & in integris 5 : II. · V 55. 
non erunt piures. · 6 .. io. v :6o. 

Si accipi:.mtur radices binarum 7 . 9. ..¡ 63. 
p:mium compoAentium , bino-
mium efficietur,q uod radix erit bino m ij determ~nati. v. g, 
dererminarum iam fit binomium 8+ 1/ 6o., ei·ir_ inquam 
ipfius radix,binomium v 5+ v 3· Compoíitum quidem 
ex radicibus numerontm 'í & 3, qui fcmiífes funr partium 
componemiunuo & 6, & fic de rcliquis. · .. 

PRAXIS TERTIA; · 

b~os numeres planos íimilcs invenire, qui. 
numero quadrato differant. 

N umeri plani limites dicu.ntur,mulriplices,(eu fubmul. 
tiptices ·q uadratorum. Ergo 
fiduonumeriquadrariquo- 4. r. 
tu m differe¡;¡tia non fir nume- 3. 
rus quadratus , multipliccH· u . 3. 
turper ipforumdifl.:erentiam, 9. 4. 
humeri f:1él:i eront plani fimi- 5. 
les , quorutt:l'd ifterentimerit 4-5 . .zo. 
numer"'s q.uadratus. ! taque 
uumeri quadr:ll:i 4 & r, ~nuiciphcati pct ipforum ditferen~ 
•. . , , tiam 
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L I B E R IV. · 43..I 
. ~iafu ·3 éxhibeburit 12 & 3 pro pl:mis qu::ditis; & oodein 
nlodo 9 & + p cr differe'ntiam 5 dabunt 41 & 20) & ' fu:)n 
infinirum. 

Nmneú plmli .finliles haítc fortitt1Jtttr ?tattt ­

ram qtcadrtlfort!m, 'vide!icet, quoclúJtc1je mu!ti­
J?l?t·ati;, aut df~vijtfl~'1perfa[Jf.tm, áttt quotum ex­
. hibca.m qúa;tfra,tmn. flúzc ratio:[Jatet. m_ttlíiplz­
.cqncli g :tach·aM.~ per_ipflirum difj'erurJja1J?,1?.; pltj-
ni }'miles. ev~ni-cmt.. · ' · · · · 

COROLLARIVM. 

Fli11c ma1Jifé_{lttsjit:mo!lus inver:'ie'Pléli bi1to-Prop 'í0 

· {e d . 1 ¿·· . lv,cl. mtttm, ec-tm ttm,quoo ex ra 1ce compornturb & :nume-
ro, it:l vt :pm:s. radi-ca lis maiodJ't p:me· ration~li· ,. & r<td..ix 
diffcrew.tix-potenriarwnparri"'lm !magicooine'frc·'(;ornmen · 
fura.b~list(Ll'llT parte radicali·.ltaque ·li>.inomürm futund.ttmt 

• qwerere;.i.dem dl:,ne Gioos nu.meros .planos--til'lllilesia:quú~­
:re,qni mu~ro differa'ot quad'rato, vnde faéb: .oper.atiOLle 
· anreceéb~te, erir radix quadrati maioris mw ft~p1'icati per 
-u1fiientiamram'bon:ltn.-pars.maior ,& 1pli di:fterentia p~rs 
· .mimot~. . · 

Expoíitis igitur quad racis· 4 . ·r. 
4.& l. .binom.imn Jec.uudum. ~· 
exu.~genl u+ 3·.Expofids tT '12: -+3 . bi.n. z, 

·'9 &tj..~eDnerget:· ·v· !ff+ '). 'Et '9 • 4 
,>it-a deiticrepl;: ·Vbi"Jnot:audi.un ., . 
. eft,J!adiGe.m-. lilllndiratbt¡l''~'i~ao- -~*s·-+~r. b.in..2. · 
t~~ -lll:lllllf~licaci pe!" .d:iff.ereo·· . . ., 
tiam g_uadr~torLim,;;comanenftinióifemé~e·.cum:parte m'a­

·:rcre,:vt v· liTrpbmo·exemplbcnm-purre·m::riore: 1/'1.2 ,'Jk 
.: ·~ 2-:o'iftlfecund0~00\!m&iiJreP.me :\1,~;-.,&c~ · ... .! 
~ ·~ ~ · Hinc 

© Biblioteca Nacional de España



432. ANALYSIS GEOMETR: 
Hinc [aciJe erit genejii1 bi11omis fecrmdi ojim~ 

de1·e. 

SCHOLION. 

Profecro anti.qui magno'I:iborc traétaba~t 
radicales.Recentiores vero .confervando ra­
aices in fuis minirriis terminis opcrationes 
rcddunt facillirnas.Illi quidem íi multiplicúe 
oportcbat 3 !l_)er v.2.,qnadrara partium 9 & 2 
multiplicabant,& rad:iccm fa'éti , nempe 1/ 1 8 
pro faéto proferebant. Hi vcro infinuatione 
mulriplicationis contenti,partes coniungunt, 
& pro faéto '3 12 exhibcnt , hoc eíl: ter 1/ 2 . 
Immo radiceii1 quamlibct,cum id fieri potc.íl:1 
.ad mínima m dcnominationcm r -. dLtcunt, de-

('Primendo p'lam1m, cuim cfl: ndix, per maxi­
mum quadrarnm, quod ipfum metiri pote.lt. 
1taquc ..¡ so,deprimendo pl.mum so per qua­
dratum 2 .) ,ad 5 v 2 reducunt,& loco v 50, iu­
re merito) v2 vfurpant. 

Q110circa notare oportet radices quadra­
tas vcl in ter fe eíie primas , vel compoíitas, 
quemadmodtim numcri, prim-i funt in ter fe, 
vel.inter fe compoíiti. !taque ··12. 2 v 2. 3 v2. 
4v'2 .. ) 1[2, &c. ( quas antiqn1J2. v 8. ll 1 ?· 
<:v 3 2. ~ 5'~.&c. in tota fu a denominatione con­
fervabant).eíle inter fe comp0[ltas . . ' · hpc ~íl: 

·.. ·. · Ion-
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L-1 B E R IV. .PH 
Jon.gitudine commcnfurabiles,pJanc indicat~t.' 

Prceterca obfervareoportet,quemadmo·dtin'f 
omnis numerus o m ni radici incomti1cnfura bi­
lis cfr longitudine, ita :limilitcr o1~nem. radicé 
o m ni radici,fi vtrague in fu a rninima dcnomi­
natio.ne po.fita .camdcm.dcnominationcm noa 
habuerit, incomrnenfurabi1em dfc, vt funt v]. 
& v 3. &c. Et :ié~m intdli.gcndun,l efr d~ r::~.di-.. 
cibus diverfre fpccici. 

Ex pr:\.>diéhs facillis colligicm.modus inveniendi ornnes 
partes radic:1lcs , qux c.um data parte rationali binomio m 
fecundum confriru:mt. 

Sic dar:~. pars rarionalis 1·5 .qu:r.runtur, &c. ~adrarum 
z 2 5 ipfius 15 dividarur in omnes 15 
fuosefficienres r & 22'), 3 &J), n) 
s-&45~9 &2),1)&1), & (ne- 1 
gleéhs cocfiicienribus 1 & ZZ'j ,9 3 
& 2 5 ,qui.'\ funt mtmeri q.uadrati) 
exbinis coefficienribus di v~darur 

í 

maior ia omnes (u os eflicicntcs,& 
dimidium aggregati ipf<>rú mul­
tiplicatum per >1. coefficicnris 
minoris, pars erit radic:1lis,de¡qua 
quxritur, & ita innctefcét omncs. 
Sunr qu:1drat1 z 2 5 coeflicicntes 3 9 
&Ji ,quorum m:lior 7) ·divifus in l 5 
fu os efficicnces exhibet I & 71, 3 
& z 'Í,) & I 5, quorum :1ggregara 
funt76.z.8.2v,& femi!fes mulri­
plic:'lt::eper .¡ coefficieutis minoris,nenipe v 3,fimt-3&\T 3· ¡,pr 3· 
10 C 3,quart:tm qux libet fatisfacit quxCito. Er faéh eadem opera· 
tione cum reliquis coefficiencibus 5 & 45 , r) & \5 , vt parer in 
mappa , erunt on1nes partes radicales , de quibus quxritur 
3s·v3. 4 v3. 10 v3• z3 v 5. 9 -v.,. 7 vf s v 15. 4 v11. 

Iii qua~ 
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434 ANALYSIS. GEOMETR. . 
quamm quxJibet CUID datO numero I 5 binomium fectín_: 
dum conf.hcuer.N eque in integris reperiemur plurcs. 

Nota fi exempli gratia pro parte maioreaccipias ro v 3· 
& binomium fit 10 ..¡ 3+ 15 ~vel in rota. fu a denominatione 
·v. 300-t- r 5: radic~m diiferentia potentian1m partium efle 
; V 3· vcl in tora fu a dencminaticne V 7 5, femiffem vidcli~ 
cet diftercmix coefficientium 5 & 15 multiplicaram per 
v' 3. & fic de reliquis. · 
Hin e m:mifellus fit cibi ordo huius operationis,fimt enim 

:ro & 5 femi.ífcs aggregati, & diff~renrix ccefficicorium 5 
& I).,quorum quadrara Ioo, & 2') plano difrerunc 75 ,qua­
r~ omnibus peq multiplitcatis plana 300. & 75 quadrato 
dato 22) differuot,& tia de rcliquis. ' 

S!if.fjcims qttidem jpecim w lib1' i ro. ele m. de di.:.. 
1.1111s, qtú totm. t:irca compojitio11em, & divijio11em· 
mag11itudi1utm,jive !migitfl}dt11e ta11tttm ,jt've Ion-· 
gitud'me,i;;~ potenti'k Í11.camme7J:fitrabilit~m. verJa­
tttr .. Vt qz~~(qtte ex pr te.diftis ·reliqtul'S'eX bi11is nrJ-

\!!'i?'libus, alíafque·magnit udú1'e s,de· rpúbus ib i ag i­
tu'f· Jecundttm pr.efcriptas couditiónes (q.ute. omm¡s 
dímimJt ce/imt} i11qttire.re-pr!{iit .. A qutJ 11os etiam 
'l.lltro a~(liucmtts, qttia hac. de 1~e plt~:ra habemtH i;J 

n~flra Arithmetica,qtttC nondum prelitm/itbittit. 
Etqttemadmodimz pr.redíélo livro eaEuclicles,quce 
adplatta:.perti11eÓ:cmt/j11it&it)ita & 1zo.s. 'frejoltttio-
11Í prroble.matttm plá:norum fi1zem imponim16S. 

D . . O. M .. 

01nnis L1:us;;ho.nor~ .& glovlw. 
'.AP.J!>EN~ 
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A·PPENDIX· 
N alyíis nofl:ra circa trigono­

mettiam re que facile; immo 
facilius,quarn circa geome­

.. tria m verfatur, neque.aliter 
vniverfalis dici rnereretur. 
Qyanto labore V eteres ha e 
in re infudaverint, '& quan­

to fl:udio Recentiores cornmunem trigono­
metr iam eo vfquc promovel;Ínt ' vnde datts 
tribus partibus triangulum refolvi pofsit : ijs, 
qui Authores per legerunt , Jaris efi notum. 
Vlterius nos progredimu~·,-n9fl:ra eziim Ana­
Iyíis trigoriometri ca datis in 'l.mo.qttoqtte tria11-
gu!orum tribus quibt~/r:mnque co1tditionibrtsma p­
pam fl:aru it, per analogías arguit, brev ifsimis 
lineis problema folvit,&per logarithmos cal­
culum inHituit.D um tandcm,favente tempo­
rc, typis manda.tur,vnum,-vel alterum exem­
plum ( quoad calculum) curioíis porriger.e 
place t . 

1ii 2 

.\. 

" . 

·: 
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APPENDIX 

PROPOSITIO l. 
Data altitudinc afrri in drculo horre fextre, 
clevationen: p_oli inv~frigare,qux d~clin~tio­

nern afrn diffetentue afcenúonah cxhi-
. beat requalem. 

Datur alticuclo afrri in 
circulo horx fexr:x:, ne.u­
pe arcuscd g. IO.~xritur 
altitudo poli bx, qu:x: de­
clinarioncm ailri yv :x:­
qualem rcdd:1t ditferen­
ri~-e afcenfio1~ali zy. 
A11alyjt"s 11~(!r a q uar 11 

ta argmnetatio11epro- ./ 
b!ema joluit ,.rb-v hanc operatío11em i1zjlitttem/am¡ 
t!ocet. OPERA TIO . 

.!in.z.g.ro. elr 9·99335 inlog.:'trichmi~ 
Q~adrarum 1.:.9.98670> 
Dividatur pcr z. o.;oro3. 

Vr ergodimid.quadr. 19.68"56-j· 
Ad quad:R adij. zo.oocoo, 
Ira.ftn.g.xo. 9 . .23967 
Ad fin .arcus·· 9. H 4-oo· 

Cuius-/in.z .eil· 9· 97ozey. 
Erat dimid.quad,. 1'9',685 67 ,.& nacmalq.8+93 in Radiíí: 

Ergoagg.dempcoRad.I9.61';'87,& namrate ;t'í26_2jnRad· .. . 

Ergo .19·9J20')'. prafumma 93762 inRad. 

Cuius v efE 9.986oz.. {itJ. z.g.If.Z J. pro yv,vel.z.y. 

Ergo 18,5o891 prodiff.. 032Zf.iliRad. 

~uius V eff 9·2f+43·fn.z.g.7St.39:proyv;v~l z]'.' 
EftigiturdecliÍT:ltioall:riyv , five di .fferenti:l afcenfio­

aal.is zy;; ~tam g.1 4. 2 7, quamg. 79·39· V nd~ quoni:tm al­

~tllQ~ ~.C~r~u~~ ho~ f~xt~ ~ll: data¡. xo > fi acGipiantut 
pro 
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A P P E N D I X 43 7 
pro declin::rione g. r.p 7 .in rri:mgulozcd innorefcet :l!titu­

do poli bx, de qua quxritur g.44. 6; fi veró pru'declinario­

ne fumantur g.79·3 9· erir alrirudo poli g. 10.10. Idem cb­
rinerur pofiris in rriangulo zyv ram pF.:> zy , quam pro yv 

.i:am g. r4.2 7.i:un g.79.39. 
Conít1t igirur problema du:¡s admittere folutiones. N am 

alrirudo poli tam g.44.6.quam g. 10.10. quando fydus in 
circulohorx fextxelcvatnmfuerit g. 10. xqualem ex·hi­

bebir de clinarioncm fyderis ditferenrix afcenfiona.l i. Sed 
fecunda refolutio foli non convenir , e~ m maúm:t i ofius 

declinario lit g.z 3· 30. Et notare oportcr proólemn i~pof.. 
Hbile elfe,qu:llldo logarirhruus, quiftn.z .eH: declinar ionis, 
maior apparenr radio. 

ln exemplis noflrce trigonom.ctrú , .. ope1:atro1ti­
bus tu{proximmn mimttum C01J'Ienti./itmm 1 qzú 
mait;rem·va!iterit exaffío11em {ectt11dÍ's-vti poterit 
ltaq~te qttia va/o·ré 1fat1trale11t efe terminare opor:.. 
t~t logarithmi L9.68 s67, ip{ep:t• Radimn dept·i'­
inii:m··,&·rema11et 9· 68's67,qtti'q·ttte/itits in t'abtt~ 
lis fimtttm exbibet pro. valore 11atrtrafi 48'49 3, V1t­

de,vtroqtte per R(u!item multiplicato, logtwithmi 
19.68 s67.valor ejF11aturalis 4849 3 i11 Radimn .. 
Et eod'e1n modo logarithmrts I:9··9'J20 S· accipitttr 
pro Jitmma 9 3.762 ilzRad..qltterendo logtwithmfí; 
9·9·7 20 s;cpú refJ!ócl'et' in tabtt!h./iunmte nattn'a-· 
ti 9·3 76 3,& mu!tip!icamloper radittm,&c. . 

Prteterea 1tota11dú. q.ttotliam in qnalibet a11alo.gia· 
logarithmica, prirmts termimts aúferri débet (r · ; 

fomma·2.& ). vt qtcarttts appareat, id ipjitm ob-
tineri aggreganao mm x.&- 2. termino cóplemen-· 

tnm ad 1 o primi 1mme1'i'tjtÚ loctmPunitatis habet · · 
• . . . ,. . . i?t 
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43S _A P P E N D I X . . 
út primo termmo,&· complemmtm .. lJ ad.9 reftqtto:. 
·rlt1JZ , & 7tegligmdo vm;m Radium ad vltimum 
iolldlionis. 

PRO PO SITIO JI. 
;D ata hora o~tus Aíhi, da raque eius altitudi­
. ne in vcrricali primario: clcvationem poli, 

& declinationcm Afrri pcrfcrutari. 
· Datm ortus Aftri in 

hora quarra,nempe ar­
e us cd. g. 30, & altitu· 
do i pfius in verticali 
primaria, videlicet ar­
cus cr¡ ponirur g. 2 :z . 
qu3eritur altitl!dO poli . · 
bx, &declinario Afiri 
d.v. 

· A?Zrt/y.fis 11~(lra qttarta arg~nne1ttatio11e pro.J 
blema fllvit,& hanc ~(lmdit operationem. 
. OPERATIO. 

Sin. :z.g.H .etl: 9.96 716 in logarithmi$ 
~a.dracum . I9·9H3 z 
Dtv_td~eur per z. ~:3~!.~ 
V~ tgtr.dimid.quadr. 19.03329 
Aa faéhpnfubftn.g.n. 9·"i7357 
Etftc. z.g.3o. IQ. 3Ql03 
Ita Radius 1 o .ooooo 
Ad tMJ.arCI;l$ · Io. ~ ,p ~ 1 

Cuius (t'c_am ofl: 10.30 32 2 · 

Eratdinu<.l.qnadr. :t9 .. 6.3p9, & na;t~u:ale 4297Z:Ül.Rad. 
Aggreg.\kmpt{) R.,a.d, l ~-93. 65!., & nat.llr~le 864-.1.9 in Rad-. . 
Ergo Í9.63793 pmdiif. -¡3WlñR~d. 
Yefr • 9.8r896 t:tn.:z.g.)6.37 probx. · Efr - .. 
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A :P P F. N D I X {·3~ 
Eft igitL1r. attiHtdo pol.f,de qtfa quxrittrr g ') 6:37 , Vt1de, 

quia arcos al eft dams,triangnlum cdv exhibebit pro atcu 
dv,ideft pro d&limtione Aíhi g. 18. r.¡.. V el qoia- d:J.túr.~r" 

cus cq,triangulum .:.7x dabic pro complemento arc.Qs c¡.'<'5 

nempe prc. dc<>liñarione.Aftri·g. r 8. r4.gu~ cum e.adem fit 
vtroqc,e Jbodo quxtim comprobat calcuh,m. 

PROPOSIT. liT. 
D ato angulo verrkis, datifque dilferenria la­

terum,& differenti<r angu!orum ad b:rúm: 
triangufum fpha:ricum exhíbete. 

. a .e 

de~~~~~i~0rf::~~~~~~ ~ / . 
lusa pcmitur g.8o·.Ditfe- ( \ 
renrü larerum xtt. y.t. g. X~ ( 
x6. Differenriaangulorú .._ji'-:"' ::::JI. . 
ad baíim x.y.g,4o.. ......., . 

A1wfyjts í!J~flra .feptima a·rgmrreutatiom folvit 
problema,& hanc·áocet operationem. 

OPERATIO .. 
V t t.an. g z.o.femicditfang.~d baíim 9·5 6106 
adfir..g. J6.diff.larerum 9·4+031 
Ita t nn., z.. g.4WJ.femiarrguli verticis. ro 076 r8: 
ad k 9·951)49' 
V t prxdiétat .:n. g.:z o. 9. ') 6106 

acH 9·9~549 
Ita prxdié\:a.t.tn. :z..g.;¡..o. ~o".oz6 I 8" 
adf 10-4706r 
Eft tan. g.8.femidif(latemm. ~I-4-7~<: 

Ergo aggregatum logarittfmbtulft·. r9.6r8.¡.I 
& diviíum per z. o:3oxo3 

Erit dimidium aggregati 1 9· 3 1 73 8 
Ec v. 9.65 869. pro 

© Biblioteca Nacional de España



·- ····-------

44-0 APPENDJX 
Pro ji11. g.z 7. 7, vel g.r) :z. ·5 3.fcmifumm:darcmm. 

, rE!~ g. 8. g . . 'd. fcmidifferentia. . , 
~rgo.fum.&dítt:g.35 ·7·&_g.J.9-7· vcl g.r6o.)3. &g. 144. 
53· Erunt latera triaugnh qu:dic;i. . 

Duo igiturtriangula confl:itui potcrunt fub angulo ver~ · 
tic:tli g.8o. Vniusentot latera tty,& 11x g.35. 7 .& g. I 9· 7 .~1-.­
terius vero latera ~tx,& t~J cmnt g.x6o) 3.& g.14+ 53> qui­
bus cognitis per,commnfl,em rrig.onometria.m religux par­
tes vtriufque tríaaguli determinari porerunt. N os :llltem 
brevius.pro anguhs primí t:ri:í.ngtíli inv.enimus pro x. g. 7~.~ 
59· proy.g.p .)9.Ec proanguhs fecuo<?i, prox. g. 107. 1 . 
pro y. g.If7.I,& pro bafe vrriufque g. 3-6. :Z. t?. ~tperfpi­
cuum fithtera, &angu1osad ba.lim vnius .complemenra 
e.rre·ad kmicircul.~'lm latentm,& angulorum ad b;Jfim .alte­
nus. 

SCHOLION. 

Prteclié!am.opertttio1lem ad hm;c cma!ogidm 
re·vocare ./ice t.. 

" ANALOGIA. 

Vt quadratum tan .femiditferentÍ3'! angulomm ad baíim. 
Ad quadratu~ t tm. z.femi:mguli vcrricis. · 
Ira eíl: reérangu lum li.tb ji1J.di1fercnrix lar.em m, & tAn. fe­

miditferc!Jti3'! ipforum. 
Adduplum quadratum femifumm:e laterum . 
. Vnde cognitis fim~fomma, & :fem.id4Je~·entia 

!aterttm,ipfo latera imtote.fcC11t,vt mttea. 

' F IN I S. 
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