
ভাগেশষ উপপােদ র আেদ াপা  
                মা. মাহামুদ-উল-হাসান 

 
এই কেরানা মহামারীর কারেণ গত দড় সকল ু ল, কেলজ, িশ া িত ান ব । এইেতা মাস খােনক আেগ গত 

সে ের আবার সবিকছু একটু একটু কের াভািবক হেতই চেলিছল, িফর চেল এেলা কািভেডর আেরক 

ভয়াল থাবা, নাম অিম ম। এরই মােঝ আবারও িশ াথ েদর চেল যত হেলা সই পুেরােনা জুম, িমট আর 
ফসবুক লাইেভর ব  কারাগাের। এই মহামারীেতও আটেক নই আমােদর িশ াকায ম। গত ০১ তািরেখই 

সািদক এবং তাসনুভা অ ম ণী থেক নবম ণীেত েমাশন পেয়েছ। আজেক তােদর ি তীয় অনলাইন াস 

িছল, যখােন স ার তােদর একটা মজার উৎপাদেক িবে ষণ স েক িশিখেয়েছন। নাম ভাগেশষ উপপাদ , 

ইংেরিজেত বেল িরমাই ার িথওেরম (Remainder Theorem)। সটা িনেয়ই তােদর মেধ  কথা 
চলিছল। তাসনুভা এই টিপকটা খুব ভােলা কের বুেঝ গেলও সািদেকর বাধহয় কােনা একটা জায়গায় িগেয় 

একটু সমস া হি ল এই িনয়মটা, স াসটা গা ােস িগেল িনেলও পের তাসনুভার সােথ আেলাচনার এক 
পযােয় কই আটেক গেলা।  

এই মুহূেত আমােদর গিণত ইশ েলর পাঠেকর মােঝও এমন অেনক সািদকই আেছ, সটা আমার জানা বািক 

নই, কারণ এই লখাটা  করার আগ মুহূেত যখন বইটা খুেল একটু চাখ বুিলেয় িনেত গলাম, বুঝেত বািক 
রইেলা না য আিমও একজন সািদক িছলাম, অেনকসময় িনেয় িবসষয়টা বুেঝ তামােদর সােথ গ  করেত হািজর 

হেয়িছ। তা চেলা,  করা যাক আজেকর আেলাচনা।  
 

এেকবাের েতই আমরা গিণেতর িকছু খঁু না  িনেয় হালকা আেলাচনা কের আিস। ভাগেশষ শ টা জিড়ত 

আমােদর িচরেচনা ভাগ ি য়ার সােথ। ভাজ েক যখন ভাজক খেয় নয়, তখন য অবিশ াংশ থােক, সটােকই 

আমরা বিল ভাগেশষ। আর এই ভাগেশষ কােনা েম যিদ শূন  হেয় যায়, ব াস ক া ফেত! আমরা ভাজক ক 

বিল ভােজ র উৎপাদক বা ণনীয়ক, ভাজ েক বিল ভাজেকর িণতক। এই আেলাচনায় ভাগেশষ শূন  হবার 
টামটা আমােদর খুবই েয়াজনীয় একটা অংশ হেব।  

এিদেক উৎপাদক বলেত কােনা একটা সংখ ােক যিদ অপর কােনা একটা সংখ া িদেয় িনঃেশেষ ভাগ করা যায়, 

তেব এই “অপর সংখ া”- ক আেগর “ কােনা একটা সংখ া”-র উৎপাদক বেল। সাধারণ ম াথেম -এ এই 

িবষয়টা আমােদর কােছ খুব াভািবক মেন হেলও সামেন যখন বীজগািণতীক রািশ, এে া েলা চলক চেল আেস, 

এই সহজ িজিনসটাই বড় িবষহ হেয় উেঠ।  
 
আেরকটা ম াথ টােমর সােথ পিরিচত কের দই তেব। বীজগিণেত আমরা যখন উৎপাদেক িবে ষন করেবা, তখন 

যিদ ই বা তেতািধক রািশর (অবশ ই চলক সংবিলত হেত হেব, চলকিবহীন রািশেক আমরা এভােব শূন  বলেত 

পািরনা) ণফল শূন  হেল আমরা বলেত পাির হয়েতা তােদর মেধ  যেকােনা একটা রািশ শূন  অথবা তারা পৃথক 
পৃথক ভােব সকেলই শূন । আর এই তে র আেলােক িমিডলটাম কের মূল িনণেয়র ম াথ আমরা কমেবিশ সকেলই 

কেরিছ। 



আমরা মাটামু  আমােদর আেলাচনার সােথ স িকত সকল টােমর সােথ পিরিচত হেত িগেয়িছ। এবার আসা যাক 

আমােদর আসল আেলাচনায়। তামার পছ  মেতা কােনা একটা এক চলক িবিশ  সমীকরণ  নাও। সটােত 
অবশ ই এক  অজানা চলক তথা  থাকেব এবং এই  এর যেকান একটা মান অবশ ই থাকেব যার জন  

সমীকরণটা সমাধােন আসেত পাের। অবশ , সব সমীকরন য সমাধান পয  আেস, সটা বলেবা না। িক , 

আমােদর বুঝার খািতের সাধারণ কােনা একটা সমীকরন িনেয়ই কাজ করেবা। 
 

ধেরা, ভাজ   ক  ভাজক িদেয় ভাগ করার ফেল ভাগফল আসেব  এবং ভাগেশষ  । 
এখােন, ভাজকেক িহসােবর সুিবধােথ  আকাের নওয়া হেয়েছ যােত  এ  বিসেয় শূন   

করা যায়। কারন, আমােদর টােগট হেলা এখান থেক কােনাভােব  এর মানটা বর করা, গাটা উপপাদ টাই তা 

তােক িনেয়ই। আমরা জািন, ভাজ  = (ভাজক × ভাগফল) + ভাগেশষ  

অথাৎ,  

এবার খয়াল কেরা,  এর থম অংশেক উধাও কের িদেত পারেল আমােদর  থেক যােব। এখােন 

ভাগফল   ক  করার কােনা উপায় না থাকায় অগত া  ধের  বািনেয় জার কের 
 ক সিরেয় িনেত হেব। আমরা িক  এইটার জন ই সসময় ভাজক িহসােব  িনেয়িছলাম। 

উভয়পে   বিসেয় পাই,  

 
বা,  

বা,  

মজার িবষয় দেখা, ভা জ র সমীকরন  থেকই আমরা সহেজই যেকােনা ভাজেকর জন  ভাগেশষ বর 

কের ফলেত পাির। মদ াকথা হেলা, আমােদর কােছ থাকা  এ যেকােনা ভ ালু  ইনপুট িদেল য আউটপুট 

পােবা, সটা হেলা  ক  ারা ভাগ করায় া  ভাগেশষ। এইটু ই। আর এই ভাগেশষ  

করাই আমােদর একমা  এবং একমা  টােগট। এটাই হেলা আমােদর িচর-পিরিচত ভাগেশষ উপপােদ র মূলত ।  
 
িক , এখান থেক উৎপাদেক িবে ষণ িকভােব করেবা? আেগই বেলিছ য ভাগেশষেক শূন  করেত পারেলই 

ভাজক হেলা ভােজ র একটা উৎপাদক। তাহেল এখন  এর জন  এমন একটা  খঁুজেত হেব, যােত 

 হয়, এবং এটা পেলই বেল িদেত পারেবা  িদেয় ভাজ েক িনঃেশেষ ভাগ কের ফলা যায়। 
 
ভাগেশষ উপপাদ  েয়াগ কের আমরা কােনা একটা  ঘাতী সমীকরেণর জেন  একটা একঘাতী উৎপাদক এবং 
আেরকটা  ঘাতী উৎপাদক িনণয় কের ফলেত পাির। ি ঘাত সমীকরেণর ে  এটু ই যেথ  মেন 
হেলও ি ঘাত বা  ঘােতর কােনা সমীকরন সামেন এেল ওই পরবত   ঘাতীর উপের হয়েতা আেরা 

এক, ই বা তেতািধকবার ভাগেশষ উপপাদ  েয়াগ করেত হেতও পাের। িকংবা িমিডলটাম কেরও সু র 

কেয়কটা একঘাতী উৎপাদক তামরা পেয় যা ব।  
 



এবার একটু কমি েকেটড িচ া। আমরা  করেত  বিসেয় ি তীয় ধােপ  ক অথাৎ ভাগেশষ 

 ক শূন  বািনেয় একটা পযােয় িগেয় বেলিছ  হেলা উ  ফাংশেনর একটা উৎপাদক। অথচ, যিদ 

আমােদর উৎপাদক  িকংবা  আকােরর হেয় থােক সে ে  আমরা িক করেবা? 

এই িতন িসচুেয়শনেক সামাল িদেতই পরবত  আেলাচনা। মেন রাখেব, আমােদর ফাংশেনর সকল উৎপাদকই 

হেলা ভাজক, যেহতু আেগই ভাগেশষ শূন  িনি ত কেরিছ। ফাংশন িনেজ হেলা ভাজ  এবং আমােদর কাজ হেলা 

এমন একটা ভাজক  খাঁজা, যার জন   হয়। 

 
িসচুেয়শন ০১.  এর এক  উৎপাদক  হয়, 

তাহেল,  

পূেবর ন ায়  ক শূন  কের থম অংশেক নাকচ করেত  বিসেয়, 

 
বা,  

বা,  

অথাৎ,  এর জন   ক  ারা ভাগ কের া  ভাগেশষ পাওয়া যােব। আর এই ভাগেশষেকই 

তা আমােদর  বানােত হেব। তাই বলা যায়, আমরা  দখােত পারেল  ক  এর 

এক  উৎপাদক বলা চেল।    

 
িসচুেয়শন ০২. উৎপাদক যিদ  হয়, 

 

বা,  

অথাৎ,  

একই ধারাবািহকতায় এখােন ভাগফল হেলা  এবং আমােদর  করার জন   িনেয় 

এিগেয় উ  সমীকরেনর ভাগেশষ তথা  দখােত হেব।  

 
িসচুেয়শন ০৩.  আকােরর উৎপাদেকর জন , 

 

বা,  

অথাৎ,  

এখা নও আমােদর  ভাগফল হেলা  এবং   করার জন   িনেয় এিগেয় উ  

সমীকরেনর ভাগেশষ তথা  দখােত হেব।  

 



এই স িকত কােনা ম াথ দখেত চাইেল অথবা িনেজরাও ম াথ কের াক স করেত মাধ িমক সাধারণ গিণত 

বইেয়র অনুশীলনী ৩.৪ (পৃ া ন র ৫৯-৬৩) ফেলা করেত পােরা। আিমও এই বই েক আমার এই লখার িরেসাস 

িহসােব ব বহার কেরিছ। যােদর কােছ বই  নই, তারা NCTB-র ওেয়বসাইেট িগেয় সাচ করেলই িপিডএফ 

পেয় যােব। গিণত উৎসেবর এই মৗসুেম তামােদর সকেলর জীবেনর সেক  িডফােরনিশয়াল নেগ ভ হাক, 

এই আশা রেখ আজেকর আেলাচনা এখােনই ইিত টানিছ। জয়তু গিণত। 
 
 

 


