
क्रुभग्ब्धांप्नश्याप्‘ ‘र्ण ठ्ठप्म्ष्ठांफे ;गुम्प्ढुर्टप्हुम्ध्दृम्ण्घ्र , क्रूथ्याभीभां . 

मै. 

छ्येगृआ आ ढ्याछाम्राश्या 
ऱ्प्ए’ 

:ट्टेटु01द्द्द्द र्प्ना) ?ष्ठर्प्गूपृक्षा. 
रिंर्प्नग् 2. 

]ट्रेऱ 

ह्‘हें-हुद्द्ह्मा क्षाठूऽप्टूध्ढ्या (;म्रा’श्वाम्रा, 
दुदूंहेंप्ष्ष्ढ्या प्प्हुं'णुर्हेंप्टठ्यार्गुंग्'प्प्प्त, प्ष्प्प्र्ष् 00८££8४ब् 

ट्रेम्दुंहुषं 88००…1 घ्प्पुल्लाप्प् 15,००० प्णांप्ष्’ 

चांहुंट्वेंन् &)ढ्या'गिंट्टेक्विं …र्भांअ,‘ प्/थ्क्ष् (ऱ्णण्शामाक्षाईं (),/" टू’य्प्टँखँळु’ष् 
” ८1८८ र्ढेगुं’प्न ०॰/॰ ८967 

….ळू- 

]301`नु3८यूकुं: 

केंढ्याग्राढ्याप्ग् (}ट्याट्यार्म्, 3001£ ]ग्रऱभ्टुह्म्रा'. 

1885. 

र्भ्प् कुंट्रेरँष्टांग्प्ऽ मुथ्ऽक्ष'प्’र्थ्य. 

"71’८’8 ष्द्वै ८…३८".



गूगृग्रॅऽ }तुर्णपुप्त्रूप्प् }]थ्ऽ ]]ष्टशा ?अ'नूऽथ्प्] [१37 ब्रूग्'. ,गुंठ्ऱण् कुंठेंथ्प्थ्] 
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मुंत्रहँ झ्लास्व्या तील सस्क्रारो त्रिद्यठ्याव्यात्नातें. 

अंझ्याणित. 

उपपत्ति व उद्ळाहृरणें द्यांस्रद्दित 

भाग दुसरा. 

हें पुस्तक, 
॰\ ५ , ळे 
करा लक्ष्मण छत्र, 

डेक्कन कालेनांतोंल गणिनद्दाप्स्रावै मानी मेंफिम्रर 

द्यांनीं केले. 

सुधारटॅनंऽठी दुसरी अप्नृरँत्त- भ्ण्भ्,॰ ० ॰ मनीं. 
  

  

ह्या पृस्तफांघळो मालफौ सन १८६७ ज्यग् २५ व्या आंक्ठाप्नमळाणें 

र्नोदृद्ल्ऽळी आहे. 

गत्रर्मेमें‘टरेंटेंट्रल बुक द्दिफ्ळो. 
सन १८८९ ड्०. 

भ्ळू 

ह्या पुस्तक्रळासंवंघळी सर्व अधिकार सरफळारग्र्ने अग्फ्णाफड यिऱ् आहेत. 

  

किंमत सव्वा सहा आणे.



गणपत कृष्णातौ थांबे छापग्वान्यावे पाठक 

आत्त्‘प्प्राझ् काव्ट्रॅप्वळा द्यांनळो छापिठें.



प्नस्तर्मिनग्. 

  

हा अंकगणितळाचा दुसरा भाग तयार करिबांना आम्ही पुय्कळ 

परिश्रम केले आहेत. जागळोजार्षी जुने गर्दीत जियें जियें चुका 

आढळल्या त्या सर्व नळोट केल्या. जियें अधिक मजकूर घालावा 
अतें अवश्य वप्टर्डे त्या त्या ठिकाणी अधिक मजकूर याटूत 

चाढू विषय चांगला सनजण्याजोगळाकंबा. ज्याच्या ठिकाणी अ॰ 

पिंक लिहिणे आर्डे आहे असै वळाटर्ढे तें तें काबूत टाकिदृव्. व्य- 

वहारी अपूणंनृकांत आणि दशांश अपूणंनृकांत, विविध परिंमप्णांच्षा 
रूपांतराच्पा संबंघानें पुष्कळ क्या विषय जोडावा लागला, आणि 
पुष्कळ नर्बी उदाहरणे पाळार्वी लागळीं० प्नतळाण गणिताच्या संबं॰ 

धार्ते पुष्कळ फारफेर करावे लागले. पुस्तकाच्या थेनर्टी सुमारे ४० 

तवै प्तश्न घप्दूनवै सर्व सळोडंवुन द्मखाँषंवें आहेत. त्या सळोद- 
दिलेल्या प्नभांपामून बिद्यार्णांप्त प्रश्न सळोङविण्याच्या कित्येक च~ 
फ्त्कास्कि रोर्तीचौ माद्दितळी होणार अनि. या भागांत अभ्यास: 
करितां घातहैश्र्ठें नभ एक हजाराहून अधिक आहेत. तें सत्रे पुन: 
एकवार तपासुन त्यांच्या उचरांत जियें जियें चुका आढळल्या त्या 
सर्वं नळीव् केल्या आहेत. 

पूर्वीचे पुस्तकाचे थेक्टीं, अंकचिन्इपद्सि, भिम भिम अंकां० 
च्या पटूति, फ्रिंमाणांचीं वेगळांल्या गांबांतळोतवैगळांर्वी मार्गे वगैरे 
विषय दिलेले आहेत 'ते विषम यिद्याथ्पाँस फारसे उपयोगाचे नाहृ‘व्॰ 
त असें दितल्यळापरून ते ह्मळा भागांत दिले नप्‘हुंळीत. 

ह्मा भागांत जें विपप आले आहेत, त्यांचा उपयोग, ४ र्थ्य 
ड्यतेपामून ५ व्या ड्पचेफ्मँत अंक्रगणित शिकणारें प्तितकँ विद्यार्थी 
त्यांत होणारा आहे.



६ प्नस्तळावनळा. 

हें पुस्तक तयार करिंतांनळा, हुंण्यांतळोळ कित्येक मराठी शांळांचे 
हैदृनळास्तर व वनव्क्युळर क्यळेंत्तांतळोल असिस्टंट मास्तर पांवै चां‘ 
गठें साहाय्य मिंक्रार्ले. त्यामुळे विपप'ळाचौ जुळणी, व अभ्यासा- 
करिंबां उदळाहृरर्णे, षांचींदेखरेंख चांगल्या रळीतळीर्ने करितां आळी; 
अम्पासांकरिबां दिलेले सर्व मम तपासून त्यांचीं उत्तरे शुद्धृ क… 
रितां आर्ली; आणि हें पुस्तक शुद्धृ करून व्यवस्येर्ने छापिनां आठें 

मु° पुण, हु 
सन १८८3 इ. 

ही नवीन आवृत्ति, रावे साहेब सोनाराम वि’वनाय पटवर्घत’ 
पूनळाट्रेळिनग क्रळिनाचे माजी भिंन्सिपळाल आणि द्क्षिणभांगचे 
हृदृट्रॅ’चिं एज्ड्रुकेश्ळानळ इन्हैंपक्तर त्यांचे देखँररवळी खार्बी, गौरी बल्लाळ 
घप्रप सेंकन्ड असिस्टंट मास्तर शूना ट्रेत्तिग क्यढेज्ञ ह्मांनीं तपामुज्ञ 
सुधारून वळाढविठी अनि. 
पुणे, सेर्तेवर सन १८८९५ इ. 

'केरँळा लक्ष्मण छत्रे.
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अकगणित. 
ट्री… 

त्तळाग २ रळा. 
_ 

व्यतहग्रळी थपृर्णांक्र. 

त्रूणंळीकां’त एकंच्मा पर्दीनळा परिमाण संपवून त्यांच्या संरठपां- 
,॰चे हिट्टेळाळोक् कहैव् आत[ अपूणाकांत एकंच्मा "[हेश्गांमा परिंपणि 
“सतनून. त्यांच्मूप् संरब्पांवै द्दिरँळान करावयाचे आहेत. 

थंठुग् त छ्द्- एकं यावे कांहा संमान भाग कल्पिहे असतां 
त्या प्रत्येक भागाला अंश किंवा हिस्सा हाणमात, अळाण्ण त्मा 
भागांच्मा संख्येला छेद ह्मणतळात 

अ२[॰ व्यवहारी रळीतळोन लिहिणे असला, तर एका अळाडब्यारेंघे- 
वरतौ एक’ लिहून, रमार्ती भाग संरथ्मा अथवा छेद, लिहावा. जसै- 
१ मावै ४ समान भाग कल्त्रून त्पांतळीळ एक भाग लिहिणे तर ?, 
असा लिहावा. १ चे ". समान भाग कल्पून ॰त्यांतळोत्ऽ एक भाग 
लिहिणे तर दु असा लिहावा हे अशा चनुय'ळाश्ळा किया चवथा 
हिला, पंचमांश [कॅत्रप् पांचवा हिस्सा, आहे’ मानावे. 

समान भं’प्त- अ२[ न छद यांच्या ळक्षर्णात्ररून पाहतां हु, हु, 
हैं., इ० अशांत ज्याचा छेद तहान त[ अश्ळा मोठा असून, ज्याचा 
छेद मोठा तो अस लहान असला माद्दिज्ळो. यावरून समान छेरांवै 
जे अश्ळा ते ॰मात्र समान असंतळोळहें उघड आहे. 

अपूणंकि- सजातळोम एकं यांव्यळा समान अ२[[च्य्[[ माजदा- 
नीला अपूणोक ह्मणतप्त. ॰जतें० हु, ’.ट्रे, ३०. 

' हृअनूण्'गेंक ३ च्वुयळाश्ळा व २ पंचमांश असे वाचनात. यांत 
चतुर्थांश व पंचमांश हैं[ ॰अनूर्ग परिमाणे आहेत आळाटुंण ३ व २ या 
त्यांच्या संरब्मा आहेत. यावरून अपण'किहे त्रूणप्फां नमाणेंच 
परिमाण संख्या ट्ळारवविंतळात हे उघड आहे.



२ अंकगणित. 

समान परिमाणांचौ संख्या ही त्पांतळील एका पळिरमाणाबी पट 
ट्रेप्रक्यितै झणूनऱ्ट्रे याचा अर्थ १ चे ४ समान याग कल्पन त्य[॰ 
तून द्घेतढे असा होत असून, १ चा ४ नीं भाशून त्याच’ड्रे ३ पट 
घेतली असाहृळी हँळानों. हाणून 

= " ..॰ची ठ, पट. 
तसेच ॰॰ = ,. ̀’चळो २ पट. 

एकंच्पळा ४ थ्या द्दिरशांचौ ३ पट ही त्या ए’कंच्पा २ पटळीचा 
“9 थाहिरसा दाखवित. यावरून ट्रेयाचा अर्थंद् चा ४ या 
हिस्सा असाहृळी होतों. तसाच हु याचा अर्थ २ चा "› या हिस्सा 
असाहेळी होतो. हाणून ' 

' ट्रे=द्+9 
न …… = २ '… 

उफ्ळक्षण- ',[त्येक अनूणांक्र हृळा आडव्या रेंघे वरील संख्येच 
छदळा इतक्यात-[ [ड्रसा द्यट्टेनघिनों. ह्मणजे प्रत्येक अपूर्णां'क हा 
आडव्या रघेनरळील संख्या हृळा भाज्य व छेद हृळा मानक यांचा भा- 
ग[क[र दारनबिंनों 

टें-हुं’रूं हा अपूणांक नरळोळ् ळक्षणळानमाणें "› अष्टमांत रुपये 
असा नळाचमात, आणि [या उपतक्षणळाप्रमार्णेण् . रुपयांचा ८ या, 
हिस्सा असा वाचनात. 

व्यत्रद्द्यरीं थपूणंफुंऋ-नर [दहेल्या अत्रूण'क्रांतळोत अस किया 
परिमाणे हां एकं खार्दी मत्पक्ष केंद लिहून द्ळा रक्क्टिप् आहेत. अशा 
रळीतळोर्ने शोडहेल्या अपणांकांनळा व्षतहग्रळीभपृणांकॄवे . नांव देनाश्त. 

_ ख्०- -=। …. द्या ॰रहुंल्मेतळोत्ञ् उभ्या आडव्या रेघा [या ३, «द्वारे-६, 
रु‘ हे व्यवहारी अपुणंप्क दाखयिमात, तथापि त्पांचीं ४ थ्या 
[हे श्यार्ने घटण[रँ'[ प`रिंमार्णे [केमा अस हे आपण एकं खाछा 
प्रत्यक्ष छेद लिहून द्मखयीत नाहीं. या अथांच्या संख्या रघ[न[ 
द्यरवत्रून त्या रेंपांच्या १ल्या ९: या ३० रथठांमाहे अस दाख- 
पितळी. ह्मावैगळ्याहू, संकेतळामुळें द्या रपांनळा चनुत्ग्'प्ठ्ग् अपूणंफि 
[नव्या रें'घांऱ्वें भपृणल्ला असें वैपळें नांव ॰येत. ॰ 

द्यापढीळ उट्रेळाहृरणांत `रघांवै अपणंळाक व्यवहारी अत्रूणांकांत 
कसे लिहावे हे द्मखावठें आहे. 

"’
 

॰(प
्धा

ं



व्यवहारी अत्रूर्णीक. , २ 
३ 3 

"‘ = झ्ग्, ।[।० = ”’ ॰।।'ग् : ४, 

॰ _ १ _ २… × … ३… ब्/ .… खुद्द, ऽ/ _. द्रु६ट्र ठा८, …द्वै हू 

हा' = ६2४, °’॥॰ = ॰२६४; ०’…॰ … ॰मै६४` 

टळीफ्- अपर्णे परिंमाणाला अश्ळाश् हे मान आहे तरी व्पक्ढ्ळा- , 
संत आडव्या `र`घ्रनरळोत संख्येला अस हाणपयाचळा प्तचार आहे. 

जेव्हां` छदांकळापक्षां अरा'ळाक कमी असतळा, ॰तेंव्हे त्या अत्रूणां- 
कळास मम अपृदृगांक्र हाणतळात. ( उ. 

तेव्हां ठेदांकळापक्षां अशांक अधिक असतो, तेव्हां त्यास 
घिषंम' अपूण’ग्क्र झणमात. कारण तो खरळा अपणंळाक नव्हे, त्यास 
र्वेरूपमात्र आहे. (उ'. हें, हु, ३०३०). 

अस व ट्टेद् बरोबर असले तर तोही विषम अपणांक होय, 
कारण ना पृणंळीकॄच आहे. (उ. ’दुं, हु, हुंभ्’ट्र ). 

अश्ळा छेदांपेंक्षां कमी असोत किंवा अधिक असोत किपा 
बृरळोनर असात, वर अस आणि खा’र्टी "छेद असला ह्मणने तळो 
मांगतम’तें अपूणांक आहे असें सनन्नापें'. 

पूर्णांक [॰ड्रुहून त्याचे पुढें अपुणोक लिहिला ह्मणन्ने त्यास 
पापांनुबंप पूर्णांक ह्मणबेळु भाग जळाङहेतळा पूर्णांक ह्मणतळात. 
(उ. रँहुं ). ` 

भागाचे ज्ळो र्भात’माग ते पभाटुंग्व्, झणळून अपणळीकळाचा जो 
अत्रूणींक त्यास प्रप्रागन्नालिं अपूण’व्क ह्नणमान 

उ'. चा.,.`८,[चा[ड्॰ 
जेंव्ह्यांअरात्रछे'द् हे दोन्ही [कनळा एक अघूणांक [कमा 

भामानुन'थ त्रूणंळीक असतळात `तव्हृ[ त्यांस _मिंश्र अपणं [क ह्यणमात. 
१. ॰|[॰ गु ५३ 

उ, हु; ॰]|॰[॰॰; द्[/; ,, ड्. 
फ्णांकळाखाहेंन्ठेंळो छेद १ स्मिहेला झणजे त्यास अत्रूणंळाकळाचें 

रूप मेतें. 

( उ‘ १? हैं हुंष्’ ) 
व्यवहारी भपूण'प्कचिं रूपांतर. 

पद्दि" या परिमाण संख्येच्या तरळोनरळीचळी जौ ठुसरळी परिमाण



१ अकगळिणत 

स’रव्मा येते, [तलळा पहिली-वै रूपाँतर ह्मणतळात. व दुसऱ्या पळिरमा- 
णचिं रूप हाणतळात. जसं… ऱ्’. रुपयांचे पळातहेड्रु [कमा चतुर्थांश केठे 
ह्मणने °. ख्पपांना मानल्पांवै किया चनुयाँराचिं रूप ॰[द्र्डे असें 
ह्मणतळात, आणि २ रुपयांचे रूपांतर ८ मानके [कवा =… आहेत 
असें ह्मणमात. द्या रूप[तर[च[ उपयोग अघूणक्विचौ मिळवणळी, 
वजातस्को, इत्यादि कृत्यांत करावा लळागत्व्ळि 

पस्मिप्न प्रकार. पण[क[स डूंळिच्छऱ्ठेतळा अक हेट्स्थळी येई 
असें इतक्या परिमाणार्चे रूप द्यावयाचा. 

र[ति.- इळिच्छ्श्ठलै हेदांकळार्ने त्रूणकिप्लॅंळास गृणून तो गुणाकार 
अश्ळास्थळां लिहेळानळा, व ड्ळिच्छ्हेलळा` छदांक हेद्स्र्येळळी [लहे [या 

उदाहरण. हेदस्यळीं ६ येतळीळ असे". द्या पण'[क[स अपर्गां- 
कळावे रूप हे. 

"ऽ… … ’हूंहु= द्रुग् हे उत्तर. 
ब्पपत्ति- ६ हा हेद् हुमा परिंमाणाठा असतळा हाणून वरच्या 

उमाहेरणळाचां अर्थ ". मा पर्णांकळाचे पष्ठगांश्ळा करणें असा हँळातळो. 
१ मध्ये पष्टमाश ६ रळाहेनात तव्हे [ ". मध्ये द्० र[हेतळीत. येथें६ " 
हे परिमाण व ६० ही संख्या आहे न्:॰[ पुण्य गुणकांपमाणें जोड- 
ला झणनेदूं ॰असै रूप येतें. यांत दिलेला पर्णांक न हेदृ यांचा 
गुणाकार अशर-थळीं आला आहे व दिलेला हेड्रु हेट्स्थव्ठेंळो आला` 
आ इ यानमापें’ळाच कोणत्याही ठमाहेरणांत येहैंल. 

विविघांत भारी परिंमाणाचे संख्येला इतक्या परिंमाणार्वे रूप 
`[ त्याच नगुन्माचळा हा प्रकार आहे. 

अम्पासांकरिंनां उदाहरणें. 
९ उ. ८ आणि २७ [यांस प्रत्येकळा ०६ आणि २७ हे हेद् येनोत 

अ२[’[ अपण'[क रूपें दे . 
२3'. ६४ आणि १३". प्रांत नत्येर्को ११ आणि १७ हेहेद् 

येतळीत अ२[[ अपूणं[क रूपें `द. 
, ३ उ. ६, ९, १ २. आणि ९० त्यांच्या अप'र्गांक रूर्षांत संय[स१ण्भ् 

’ छेद येतळीत असें कर. 
४ उ.ऱ्’.".,३ 9,१ ७,१ १ १ ,द्यांसड् ४हे हेद्यैतळीत अर्थी अट्टणंनृकख्पेंदे. 

हे



व्यवहारी अपूणंकि. ७. 

दुसरा प्रकार. भप्नाळागुबंध पळूर्गांकास [नपन अपूर्णीकाचें रूप 
द्यावयाचा. 

यावे.… पर्णीकास अपर्णीकाच्या हेद्मर्ने गणून त्या गुणाक्रारात 
अश [मेळयामा आणि त्या बैरजेंरमाला अत्रूणाकॄळाचा छेद लिहावा, 

९ त. ७3, त्यांस विषम अपर्णांकप्र्चे रूप दे. 
२_७×ठ_+_२_ __२_१+_॰ड्रु_ __२__ठू:~॰क्त 

“ 3 हॅउत्त 

उपफ्त्ति- ७ट्वें [यांस विपमृ अपळूणकिळार्वे रूप र॰देर्णे ह्यांचा अर्थ 
७ पृण[,कव 3 मिळून एक अपणं[क टुंकरर्णे असा आहे सजातळो- 
न न समान अशांच्या संख्येला अपण'[क ह्मणमात. या तक्षणळानरून 
७ या पण'[क[॰वै नृतळीयाश्ळा करावें `तव्हे[ त्यांत- हुं- मिळून एक अपूत्रु 
णं[क॰ हूंळोईंतश् न् उघ्ट्टेड आहे. पहिल्या पक्रारापमार्णे ७ या नृतळीयांशां 
चे' रूप देतांप् = टेंट्वेंठु असे येतें. या तरँळावरात २ ठ[पभ्त्र्भ्ऽबिंहे हाणजें- 

७हु = ६४3. + ,ड्रु = 33 

हे इळिच्छठें रूप येर्ते येथें जो कवि केळी तळीच असल्या 
कोणत्याही उद्प्हृरणांत केळी प[[न् श्जे, हाणून ड्ळीच कवि वरील रळी- 
मात सांगितळी आहे. 

हा प्रकार विग्निघांतल्या उतरत्मा भांजणळो सारखाच हुबेहूब आहे. 
२ उ. ९॥ त्यांत [नपन ’अपळूर्णांकप्चें रूप `र’.“ ' 

९|म्=२ड्रु ऱ्रूंव्ड्रुटॅटेंऱ्रूंट्टेटें : `हेउतर 
अम्यासांका‘रनां उदाहरण. 

रवळार्बी, दिलेल्या संख्यांस विषम अत्रूर्गांकांचीं रूपें `द. 

  

पळू. , द्टु ८. १ण्ष्५च्ड्रेटँट्रे; ॰९५. स. 
२. १०`हुं ॰ ९. १२८व्ड्रेहु ९६. द्॥॰ 
हू. मूयूनृवृट्रदृ ९०. द्७ड्रु’दुं ९७, छ…. 

४. नृद्ग्ट्रेर्ढे ९९. ९००ळंहु=ट्ट ९८, ण्ष्द्धा/ 

५. द्दूहुं’हुं’ ९२. भ्स्ण्ष्ड्रुर्हे ९९॰' \,ठाव्र 
६. ॰.॰०नृछ्द्वै ९३. ५१४,…`द्रु २०. ८॰’[ 
\१. ७१ड्रुहु ९४. १०१"…॰ २९. ९॰"|||॰   

[तसप्न प्रकार. यिपम अपणंकिल्ला पळूणं[क[चें, अयमा मागण्- 
नबंथ पळूणांकार्वे रूप द्यानपक्काहें '



६ अंकगणित. 

या’तेंन् अशांत हेद्मर्ने भागळार्वे भाग बरळाबर नुटल्यास भाषा' 

  

                                              ( बांकी 
‘ छेद 

हे[ अपण'[क मिळून भांगळागुबेध पणं[क झाला. 

९ ज्' त् : ५' ळूर उ' १_…‘५१६’3 : प्भ्ट्ट’व् , 

३उ॰॰;भ्=॰॰१। ४उ॰ `इं"॰_=२॥ 
[॰नपम अपळूर्णांक्रांत अशांपेंक्षां हेट् नैहे नळी कपळी असतुंळो हाणून… 

त्याचा नत्यांस भाग बरोबर जावो [कनळा क[हे[ रँळाप उरत[त्[ रोप रहे[-_ 
बोत ळूण‘[क[सं जोडावा ळळागतौ` तड्रुदां `त भागानवंथ पण॰[क हे`[त[त॰ 

अभ्’पांसाकॄरिनां उदाहृ'रणें० 

  

  

  

  

  

रनर्ली ’देहेहे[ काम अपणं[क[स भागांहुंबंध पण॰[क॰[च”[ रूपें दे 

९॰ ८॰ ट्टेश्हॅ "’” 
२‘ व्व्’द्दभ्‘. ९॰ हेंड्रुष्. श्ट् 
३“ ॰[3‘ ९०’ २3 ९७० …रँ`रॅ१ 
४. हेंट्टे” ९१. "॰प्ड्रंव् ९८. ‘…ड्रु" 

१२१५, ` ठट्वेंरंप् हेंव्प 

"' झ्’हं’ट्वें; "`र' ॰.ऱ्’व्० श्भ्ट्' भ्द् 
६० ’…९५" ९३ 3७ …त्त् २०॰ '? 
जुहू );,"- १`४॰ हु७:_`°_ 4२१॰ ष्ट्रळूदूं 

चत्रथा प्रकार. अपणं[क[सं नूण'क कर्चि गणळानपाचा 
रळीवि १ ‘…दिहेल्पा पूर्णांकळार्ते अ'थास गणळावे ` 

अथवळा 
ट्-दिंहेल्या पळूणं[क[र्ने हेद्ळाळळा भाग वुटल्पासं भागार्वे 
९ उदा. हु… त्यांस २ ह्मानीं गुण. 
॰ ड्रु×९=टेंहेंळुहुं=ळूट्टेहेंउत्तमुं 

अथवा टुं-× ग्×=८-ऱ्ग्॰२ =ट्रेहेउत्तर. 
उपपात्त- एका राशीचे क[हे‘[ समान भाग केले आहेत अशी 

कल्पना करा. आत[ भाग संरब्थळा काड्प ठेऊन रास दुप्पट अगर. 

निप्फ्ट घतकीं तर मत्वैक भाग ड्रुप्पट अगर [तप्पट होईल आणि 
संत [नमें अगर नतळीपांद्ळा केळी तर मत्येक भाग [नम्र अगर नृतों. 
यांस हौईंळ राशी, भाग संख्या व एक भाग ह्यांना भाज्प ॰भां- 

जक न भागळाकळार हे"`[ नावे आहेत. ह्मावरत्रूनृ-
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भायाकार प्र. १, … भाजक कळायन `ठऊन भाज्य गुणठा 
अगर मागवा, तर भागळाकळार गुणछा अगर भागलळा जाद्देल. ' 

आतां रळासं कळापप देऊन॰ भाग संख्या निमे अगर नृतौगांश्ळा 
केळी तर मत्येक भाग दुप्पट अगर तिप्पट होईल, आणि भाग 
संख्या दुप्पव् अगर [तप्पव् केली तर मत्येक भाग निमे अगर 
ततळोय'रिंळा हेळाद्देल. [यावरून- 

भागांकार [[ २… भाज्य कायम `ठ’ऊन याजक भागठळा 
अगर गणला, तर भ[ग[कॄ[र गुणठा अगर भागळ्ळाजाईंल 

अरळा, हेदव अपण'[क`हे भाज्य भाजक व भागाकार आहे… 
व ह्मणन॰ 

अपूणोक्रु प्र, [ … हेट् कायम ठेऊन अरळा गुणड्रुळा, अगर 
अंश कट्रट्टेङ्मम ॰ठेऊन द्वेट्रे भागठा, तर अफ्णंड्रुक्र गणला ज[ड्ठ._ 

अपळूर्णाऋ प. २… हेद् कायम हेकॄन अंश भळागड्रुळा, अगर‘ 
अश कायम ठेऊन हेद् गुणछा, तर अपण'[क भागठा जळाद्देल 

अप_णं[क[च्य[ १ ल्या पय्यक्षपनाणांत ज्या रॅस्ति आहेत 

त्याच वरच्या चपथ्या मकळारांत दिल्या आहेत. अत्रूणं[क[च्या 
२ व्या मत्यक्षप्तयाणळाचळा उपयोग कळ्ण्पासाठीं पुढील पांचया 
पक[र पहेळा … 

उप. २"र[- परिमाण संख्या र[[२[ द्यरवबिंते, हाणून संख्येची 
पट केली तर राशीचळी पट होईल, व परिंयाणळाचळी पट केलळी तरळो 
राशोचळो पटहे ̀[ड्ला आपण प[र‘म[ण[ळ[ पुण्य, संख्येला गणक, 
त रळाराळोळळा गुणाकार, असा नाहे दिंठीं आहे त. हाणून. _ 

गुणाकार प्र- गुप्य व गुणक यातुन कळोण[हे[हेळी॰ गणहे [कया 
भळागहे तर गण[क[र गुणळळा किंवा मागवा जाहैंळ. 

अपण‘[क॰[चै संख्या व परिमाणहे हे दोन अत्रूयत आहेत ह्मणळून 
पणं[क[सं पूर्णांकप्र्ने गुणर्णे असेल तर [या दोहोपकळा एक अवयव 
तिनक पट मोठा करळार्यो ह्मणते झाहे. ट्टेया अपणं[क[न "२ ही 
संख्या बटु हेपस्मि[ण आहे, हाणून ६ ची दुप्पट करून तीं,८ " 
या पश्मिळाणळाहेळा जोडाघी, अगर हु या परियाणांचळो ट्टप्पट करून 

तो ३ [या संख्येला जोडावळी. परिमाणाच्या हेद्मसं पर्णांकळाहें या…



८ अकगणित. , 

[गहे असतां हे त्या पळूण'[क[ ड्तकँ पट हे`[हे ( भा म २ ) 
हाणून ट्टे × २ = हे नऱ्ग्नृ. अशीं दोन रूपें` मनात. हेळीचकृति हेर- 
एक उट्ळाहेरणांत कँ८ळळो पाहिजे हाणून वरील रळीति. 
२उ'…×९-२…`3…"श्र् ४ळूउ.टुंहुं×९=" 
३उ०छ्दूं७०×४=हेंद् ऱ्भ्हुंट्टे; ५उ.हुं~हुं.×द्=… 

णंचवा प्रकार. अपर्णीकप्स पण'[क[र्ने भागांवयाचळा. 
रीं[त ९… [द्हेल्या पूर्गांकर्नि हेद्मलळा गुणाघे. 

अथवा 
९ दिलेल्या पणं[क[न्`[ अश्ळाळासं भाप वुटल्यप्स'भप्गळावे'. 
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ळू 

४ "' 
ड्रु'प्' ९… …‘५×॰द्द =१_`॰ श्रह्रउत्तर० 

अयप्व्[[,…'…॰.=…र्ट्,॰`…२ =०-हेउत्तर. 
हे[ मकप्र वरळोळ मक्यराचे उलट आहे हाणून याची उपपत्ति 

नरळोउ मकाराचे उपपत्तींनरून मनांत आणातळी. 

  

७. ७ = ६’२_ 3 
एउगुंहुं’द् =ड्रु६=५२न्3४उ०ड्रु’ळू… ८ …२2॰ 

' … …… _॰….॰…ण्ड्रु…_॰.॰:;_॰- 
३ उ, ङ १. ५_3×’ १५3 ५ उ.. 3 ' … 3 _त्रुए 

थाम्यासांकारनां उदाहरण. 

उ. हु…हृ ह्मांसं९, १२, १८ ,ऱण्ष् त्यांनळी गणक्५,\॰ , ८,१२,ह्म[न’[१[[ग 
"म्… भ्ट्रे-ट्रेह्मासं७,८,९,१६,द्यांनळी पण वण्ष्,८ ,१२,२"भ्,द्यांनं[ भाग. 

द्वैह्मास २ ,द्,४,",७, ह्मानळा गण व६,९, द्यांनों भाग. 
…टूत्घांसं ७…८९,१०, ११, त्यांना भाग व३, 9, ह्मांनींगुण. 

॰सहावा प्रकार. अश्ळा व्[ हेद् [या दौहेळीस एकाच संख्येर्ने गु- 
[णहे [व या भागिहे तर त्या अपर्णीकाचीं [र्केमत बदलत न[हे[ 

3२ 
' ६९ 

_॰:॰[२ 

५ ५×२ १० 
१ उ'॰ यू… .… दूधृळुहुं _२ वृऱ्ऱ्फुंऱ्८ …ऱ्-१द्रु० 

, :… ऱउमु ट्टे_-॰८_…२-३॰‘…॰-वृर्दु= ॰९१२_3 ड्॰ 

उपपाने-क कोंणतेंद्दिसंख्येर्ने अशांत गुणिहे हाणजे अत्रूर्णी' 
कांत गुणिल्याममप्णें हे[तें, आणि हेद्मस गणिहे हाणजें भागि' 
ब्याकॄळायाणें हेळार्ते, हेचवथ्'या न परेचब्या ळुप्तकळारळाक्रून लक्षांत 

'आहेच असेल. हाणून अत्रूर्णीकांस ज्या अकप्र्ने गुणिहे ठुत्याच 
अकप्र्ने भळागिहे, तर अपूर्गांकांचीं [कमल वद्ठणांरनळाहेळाहे उघड
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आहे. यामयागें अपूणकिळावै अ२ळा॰ हेदळास कोंण’तेंहेळी संख्येर्ने भागिहे 
तरळी किमत बदलणार नळाहेळी. 

सातवा प्रकार अपूर्णांकांस अति संक्षेपरूप द्यावयाचा. 
रींनि.- अस न हेद ह्मांस जो साधारण भांजकॄ असेल, 

त्याने ते अ२[ त्र हेद पांस भ्गुंगायै. जळो नया अपर्णीक येहैंल 
त्यास पुन्हेळा त्याचे अस न हेद त्यांस जो साधारण भाजक 
असेल, त्याने भागप्र्वे. ह्मगुमयाणें करीत करळीत २[व्[ट[ दोहेप्ससळाया- 
रण भाजक नार्हे’प्सळा हेळोईंनांपयत भापळीत जावे. 

उपपाने… अथ व हेद त्या दोहेप्स एकादुं संरव्मेर्ने भागहे 
असतां त्या अपर्णीकाची किमत बदलत न[हेळी,हे सहेळावै मझ्या: 
वरून लक्षांत आहेच असेल. हाणून वर सांगिंतहेल्पा रळीतळीपमाणें 
र्केहे ह्मणजें दिहेल्या अपर्णांकाचौ [कनन न नदलबां त्याना अति 
संक्षेपरूप दतां येतें. 

ऊ. हुहु’टुं [यांस अतिसक्षेपख्प द्यावयार्चे. 

हुट्वेंगंट्टे = ›ट्रॅद्वैर्दैरूंर्हे =र्ढेर्दे = हुट्रॅ‘ऱ्ऱ्हुं न्दटेंप्हुं हे उत्तर’ 
अभ्यासांकारेनां उप्तहृन्रणं. 

पुढील अपूपाँकांस अप्तिसक्षेप रूपें `द 

  

१ उ- >3२टुं" 933. ६२3. भ्प्ट्री 
‘ ७रै०’ 5३६, 3९२१ ५९४० 

उ- .१__२॰९॰ध्॰॰ =…ड्रु’_२॰ 3९९; 3२९६ 
२ ॰ १६२०, २१७८, १२१॰3 १७२८ 

उ… १८७२॰ _ळेऽ‘प्भु ठपद्रुट्टे २५९२ 
३ ॰ ग्०१६’ १ 3५, 33७.’ 3४५६ 
४ उ "ट्टे’प्’ऽ”. _८_"’ . 33_ °… 3,९3० 

,२१६०) 3०७२) ४२3‘५, ८११८, 

उ- .५५गुं". …भ्’श्र्बूं‘ऽग्. _११3८५॰ २२3…७६ 
("६ ६५५२’ ७3९२, १द्दठ‘3ग्६’,’ २33२८॰ 

सूचना-अस न हेद [यांचा दृदभग्जक काढून व्यार्ने त भा- 
मून अतिसंहृळापरूप एकदम दत[ येतें. परंतु [या रींतळोर्ने कृत्य फार- 
डॉन पदर्ने, हाणून लोक दृढ्याञक्र काढण्याच्या खटपट'ळात बहुधा 
पडत नळाहेप्त. प'रवु एकळाद्या अपर्णीकास अतिसंक्षेपर’ऱ्प देनां पहेल 
किया नाहेप् ह्यांचा अजनळास समजत नळाहेळा, तेथें _पळात्र दृढभाजक्यचा 
उपयोग करिंतळात. उदळाहेरण हू…टुं'ड्रु-ष्ट्र द्यावे असं व हेद [यांसभ् १ ३ 
द्यांनीं णळागून२ २…॰ 3हे अतिस‘क्षेपरूप येनै, परंतु ही मानक संख्या



१ ० अकगणिन. 

दृटभाञक काढल्यायांचून समजणे कठीण हाणून असा ठिकप्णीं 
दृटभाजकच काठाया लागनों. 

‘) उ० हुंट्रेटुंटुं [यांस अऱ्तमंक्षेपख्प द्यद्दपयार्चे’. ` 
॰अनूनां ४११७ अ‘ळाणं ९४८७ ह्यांचा. दृर्ढेभ्प्नजक्र १७० अगृहुगुं 

हाणून १७९) _हुंट्वेंट्रेट्टेटुंऱ् ,ट्रे-दुं’ हे उत्तर. 
२ उ टुंटुंट्रेट्टेहुं; त्यांस आंतसंक्षेपरब्लूप घावयाचे 
अंश व छेद द्यांया दृटभांज्ळाक ५६४ आहे. हाणून 

प्ष्द्ध्’ ) हूं…हु’ट्रेट्टेट्रेऱ् ड्रुड्रुहे उत्तर. 
अभ्यासांकारनर्के उद्हिंरणें. 

पुढील अत्रूणं[क[स॰ अबिंसक्षेपरघ्पें `द.` 
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उ॰ 7 ’ … ९, रे , दूद्ठ्ठहु, ;;‘ष्भ्हुंभ्द्द्’ ट्ट्वेंप्ब्दृभ् 
२ ‘ *3'3’7 दु१’७५? १४७१८ 

रु ६335. १५८१. ११28. ३ ७८८3, २०७” २६१५ 
४ उ ३५७. १3६१… […॰.भुऽ 

४७१९? " २3२१ २० ००" ०५ 
आठवा प्रकार. पभळाग [ति अप ळूप्'["[क[स सभागजाप्ति अप- 

र्णांकप्र्चे‘ रूप द्यावयाचा. 
गावे…- सर्व अशांना गुणाकार असस्थबां लिहावा आणि 

हेदां'या गण[क[र हेदस्थलळा [लहे [या झणजे ड्प्च्छ्हे रूप येहैंल 
घूचना ९ की… या, ॰चे, यान! जोडहे’ल्पा अक्यबांत १[[ग[न… 

बंघपळूर्णां'क अगर नुसते पणं[क असले, तर त्यांस प्रथम [नपम ,अ- 
त्रूणाकप्‘या रूप द्याया आणि मन नरळी’ल रनूति लायावळी. 

सूचना २ र[.-… पभागजात्ति अपुर्णीकांत. कोंणयाहाँ अश्ग् 
न कळोण्ऱ्तळाहेहू हेद [यांत संक्षेप गल्यास संक्षप आया ह्मणज्ळो अनि 

` ९ उ, ड्रु-चे हुंऱ्द्थ् हेउतर. 
उपपाने… दु- चे च्ड्रुघ्प यानयाचे ह्मणज्ळो-ञ्- द्याचळीट्टे,’ पट ध्यान-_ 

याचळी ह्मणनेग्हुं त्यांच्या ४ पटीया ॰भ्या [हेरुसप् `घ्यळात्रयाचळा. 
अ[त[, चनथे पक[र[पम[र्णे, जितकळो पट करावयाची वितनपां- 
नळी अशांस गुणार्वे असं आहे, आणि पांचवै पकळासपनप्णें जिस… 

टष्याया हिस्सप् ध्यावयाचप् तितके पट हेद याटवाना असें आहे,



व्वनहेळारळी अत्रूर्गांक.’ ’ १ १ 
हाणून वरची रळीनि अशांगों अथ गुणावे ॰आणि छेदांनोंछेद् गुणाघे 
अशी निघळाठो, 
२ उ. घूड्रु चे ५ चे ३टुं, पवन मू०१प॰ सव'[स घिपम अपणकि‘ळाचां 

॰भ्, ,श्भ्न्ग्, ११ ५ ५… ७_११×७×'॰, ८'.’ _, भ्ळे 

. रूटुंड्रिछाप्तहुंश्ळाऱहें वृ .रँ…*×१×२ =3८’ ”"’८८’ इडत्तर' 

3 ५ ड्रु २…ट्रे-__॰ " _3 

४ उदा, २|| चा [, चे हे व्यवहारी अपूणाक रूपाने ष्टहा/ 
ढिद्दिहैइतरहेंचे टुंचेळुद्वैऱ् हँळायान हाणून 

× ×१   

ऱ्द्छ्ट्रे-हु हं उत्तर. 

टापशूलार्जू- ; चे,, र्मंयाचाअर्यहुचींहुं पटअसळाहृळोतेंळो 
कोणत्याही मभागजां’तींचळा अमाचं अर्थ व्ह्रळावयाचळा. चूळावरद्वन 
पभागजळातळोचा एक अवयव परिमाण [कया पुण्य दाखवितो, दु 
सरळा अवयव संख्या किया गुणक दाखवितो, अ[[ण या ने, हे वर्ग 
× [या गुणन चि: ॰श्प्र्चे क्रार्थं ॰र्कारेंतळात असे हाटर्ढे पाहिजे 

ट'हेंप २ र[. … परिमाण परिंमळार्णाचां गुणाकार संभवत नाहीं 
[घाबरून पभागचानळीम` पं एकच अवयव परिंनाणयाचक संभवैल- 
अर्थांत्रू वरच्या चवश्’यळा उट्ळाहेरणांत ९" हे रुपये असले तर ”। व 
४द्/ हे भावसॅरव्या द्ळारवविंणार असले पाहिजेत 

अभ्यासांक्तरेनां उद्प्इरर्ण. 

'(
`॰
[ 

पुढील पभागजाति अपण'[क[स भागजाति अपर्णीकांचा रूपें हे. 
९ उरुदुंचेम्र्दुचेष्ठञ्ड्रुवेहुर्वेद्ड्रेने २ र्देचेंस्वि 

२ १ २ " 3 ५ ’ ५_॰\ १ \ १ 

२ ऊ हें हां कॄभ्वे ड्रुरं’ऱडु ईच’द् ञ्च कु दु १ `ठ`नॅ3च ९हुं॰॰ 
,रै उ“ वृभ्च ट्टे3च ”व्ड्रभ्य्’ठच हुं'॰च द्रँद्भभ्ष्टध्’ब्लू ,;क् रेभ्’ वे "] ॰3 ` ` ` ` ळे ५ ५ \ 

८ उ. हुदृ येवू, हूंग् ७ळू * हूं ड्रुरऱ्व्गूण्द्हूठ्उ चभ्भ्द् च भ्हु. 
(९ ॰उ॰ जुने वृद्द्नूश्रुच च्‘देट्रळुऱ्ट्व चभ्द्ठेह्यु टेंरँच्दू, वेंद्दऱ्“ 
६ डाक्कचनंर्मंर्टचेक्कव् द्रॅचेत्त्वैत्त्



१ ९ अक्रम्रणिक्. 

९० उ". भ्द्किचेठाश्रचे प्/द्धेवेण्ष् ॰॥ चांठा/ चा । चाठा/० 
९१ उ ॰शां, चेद्चेणां हा/चाठा/चाळ्/चेशां. 

< नववा प्रकार. मिश्र अपळूर्णांकांस भागक्यात अपूण'किळाचें रूप 
द्यावयाचा. 

र[[’वें.- अशांचे अ२[ आणि छेद्रांचे` छद यांचा गुणाकार अ- 
शस्यानळा लिहावा. आणि अ२[[चे॰` छद आणि छ्ड्रुचिं अस यांचा 
गुणाकॄयूर छेद्स्थानळा प्तिहे [या हाणजे मिश्र अपुर्णांकास भागजाळित 
रूप मत, 

उपपा’ते- या उद्याहेरणा‘ना अर्थ असा क्रौंट्टे द्यांस- ह्मांन’र्गे 
भागळावयाचे' आहे आतां हें स्पष्ट आहे का ड्रु त्यांस ४ च्या पं- 
चगांशांनळा' भळागण्यावद्दल॰ नसल्या ४ र्नोच जर भळागळें तर भागांकार 
याना त्याच्या पांचच्या [हेड्रेट्ळानि येहैळ (भा प’ २) हाणून पाहेल्या॰ 
नॅचहु त्यांचळी ". पट केली आणि नंतर त्यास ४ या भळागर्ढे हाणबै 
अपूर्गांकावै“ [कमतळात फरक पडणार नाहेळा. 

. सुचना… सळातवै पकळारावरून असैढ्ळो ळक्षांत येईल का मिश्र 
अपर्गांकांवै अस व छेद यांत अशा अशांत व द्देद्रदा छे'दांत संक्षेप 

ळू 
ळे 

मला असतां बेंलळाश्ळाक द्यावळा. 

॰॰\__॰८ ॰ड्रुश्र् ट्टे 3 
२ उदृप् …=ऱ्=वृ=८॰ 

’…हें’ _टुश्नां‘ १ 
३ उद्ग्. द्-ट्टे : …ड्रुटॅभ्-प्द् -श्र्गृठु'_=१ङ0 

भ्पुट्ट श्ड्रंट्टे‘-’ठ्ठाद्वै दु १ 
४ उदा’ भ्क्तऱ्टुंळंठफेड्रुऱ्ऱ्टुंऱ् द्द्वैट्टेदुंऱ्द्धे.’ 

म्, 

४
१
 

द्ग्इ'ळाबां ॰प्नकार अपणंळाकास सपच्’ठेंनरूप देण्याचा हाणजे 
दिले… लल्या अपूर्णीकांचां परिमाणे सळारखां करण्याचा.



व्यवहारी अपणंकि. १ २ 

रीळित्ना- दि'ठेव्न्यळा सवै` छ्'दांचळा ळवुतप साधारण भाज्य कॄळा- 
टळाया, नंतर प्रत्येक छेद्ळार्ने त्या भाज्यट्रेस १[[गन भागळाकार मेहैंल 
त्या संख्येर्ने त्या त्या अराळास गणून `त गुणाकार ड्रु'रश्ळा रथळानॅळा डि- 
हेवि आणि का लवुतन साधारण भ[ज्व॰ त्या सव'[स छद लिहावा 
हाणजे ळपु’तम सनछेद् रूपें मेतळीळ 

  

उ. हु,” न्, ’,…न्, द्यांस सपच्ठेद्रूपेंदें 
ट्टभ्ऱ् ”ब्लू ऱ्र्हेडुं द्या उट्प्हेरर्णांत ८ ,,१९ १८, द्यांचा लघु- 

डुंड्रे- =भ्…ऱ्’व्हें… ऱ्हुड्रु तप साधारण भाज्या ७९ आहे. [यास [हूं 
.,ट्रे ऱ्र्डे’डींहँ =हु-श् हु[हेंव्ल्या अपण'क्विंच्या छे'दांना, हाणजे ८, 

१२, १८ ,॰ह्म[न[ भाशून भागळाकार ९, ६, ४ `हे अळाळे, ॰ह्मांनप् त्य[ 
त्या अपणाकळाच्या अशांत गुणून गुणाकार अरास्थळीं लिहिले 

आणि लपुंतम साधारण भाज्य ॰`७२ हेळा ठेदस्यळीं लिहिला. 
उपपाने… सहेळावे प्रकारांत सांगितल्याप्रमाणे ह्मा ॰कृत्पांत असत 

छेद [यांस एकाच संख्येने गुणल्य[साररवे॰` हेप्र्ते, यामुळे दिलेल्या अ- 

पूण[फांच्पा मळ किननॉत कांहे [भेट्नपडनांष्’स् छ, पांनळी दाख- 
छपु 

विदेंर्ली पस्मिळार्णे सारखा हेंळोतळात. हाणबे सवै अपणींकांचे छेद 
सारखे झाल्यामुळे नलूचै भाग सारखे केळे अ[॰हे`त असं हेळोर्ते. 

टु…क्रुपांनळी द्प्खावळेल्या वुकढ्यावै जातळी’चे अमुक वुकदै घेतले हैं अस 

द्[॰रव[नत[त, हाणून छेदस्यळीं एकच संख्या असल्यामुळे सनच्ठेट् 
असणान्यळा अपर्णांकांचा पळारयाणें समळान होतात. ’ 

द्रुप्तरळी र"[ति.- मूत्पेंक अपणंकिळाचा अशा, व त्याचे छेदृळावां- 
चून हुसऱ् या सव अपर्गांकांचे छेद हे परस्पर गुणावै, द्यापयाणें जि- 
तके अपर्णीक असतळूळोल तितके` वगळांर्ले गुणाकार करून ते अरा- 
स्यळीं ढिहेहुंव, आणि सर्व अपण'क्विंवै> छंद परस्पर गणून तो 
गुणाकार सर्वीवै छेद्स्यळ्ळा ठिहेळाया. 

उ, हु, ३, ,ऱ् , द्यांस समच्छेट्रूपेंद् " 
२×४×'५=`*०१५ 

व्×3×"भ्… ऱ्भ्’प्ष्श्र्हें सर्वे अ'रॅळा झाले, आणि 
४×४×3=४८ 

3×न्×५=६ °हा `छट् साला, तप्हां 
४० 7_५ ४८ ५: 
६_प्_’ ६०) ६०, ह उत्तर.



१ ४ अकगणिन. 

उफ्० … वरील रळीतळोर्ने सनच्हेंद् कां हे`[त[त,न्`हे रपष्ठपण वप्रवविनां 
येर्ने. वरात कृबांतन् रु. `वळोज्[ आहे कां, कोणतेही अपुर्णांकाचे अशांत 
ज्या संख्येने गुणावै त्या संख्येने त्याच्याछ् [सहेळीगळाणलॅ तर अपूर्णां- 

काच्या [कनतळीत फरक होत नाही. त्याचे रूपांतर यान हे`ळातें. 
( ६ या प्रकार पहे[ ) वरील उवळाहेरणांतनृळ ट्टस`र व [तस`र. अपण'हिं- 
कांच्या छेदांचा गुणाकार ९० हौनो त्यार्ने पहिले3 …॰॰रं धा अ- 
पर्णीकाचे अश्ळा व देव या द्ळोहेप’स गृ[ण॰त्`ग्ऱ्‘ तर त्याचे रूपांतर हुंऱ् 
असं होते. व्याचनूसार्णे पहिल्या व [तसऱ्पा अपर्णांकांच्या छ्द्फुं 
च[ गण[क[र १७. ॰हेळातळो, त्यार्ने दुसऱ्या हाणजें व्हाळा अपणं[ [कळावे 
अ२[॰ व ठेव द्या ट्रॅळाहेळीस गुळाणलैं हाणजें ड्रुउंअर्ते त्याचे रूपांतर 
हेळोनें, आणि पहिल्या वद्रुसऱ्या दिलेल्या अपणं[क[च[ देशांचा 
गुणाकार १९ हे`[त`[, त्यार्ने तिसरे हाणजे ,, द्यावे अपळा छेद [यांस 
गणिर्ढे ह्मणने व्याचँद्दन् असे रूपांतर हेळोन. वरळीळ [है रोनींत हेळीच 
कृप्ति` वगळ्या मकारानै दाखविली आहे 

अभ्याप्नाकारतां उदाहरण. _ 
पुसेंळ अत्रूणंप्ळाकांस समच्छेद् रूपेंदे.‘ 

उ- 3 3 3… 3 ५ ऱ _…२, 
९ ' २, 3, ५, ७, ६, ७, दूभ्' _ 

उ 3 ट्टे. ५… [" 2 ’ऱ्’ध् _यूं- हु 
२ ’ 37 ४१ ६, ८) ८7 _९) १ ) १८' 

उ- १ ७ १५_ टेंघु 3 3 ,२… भ्ग्ड् 
३ ‘न्गं `८, दुटुंप्’ 3२, ६) ८, ’९१ २ग्॰ 
४ उ- ३ ११ १…७ 25… ,रहु 

०१६, १८, २४, 3६, ४८ 
उ ९ … & ±…१पू५ 

(" ॰ 3, ` _९’ २७7 ८१)२*3॰ 

६ ज्०ठु, न्यू `ई`“, हें…प्, ‘त्रू, टु…टुं॰ 
७ उथ्ड्रु. रैयूंदुं, भ्दुं …रेंट्रॅहु ६हुं …ऱ्त्रूपृ 

’ " ४ "' ’ 3 ' 
८ उन्द्रबुं' &, …ह्हू’ हु, ,र्दुट्टे दु…ट्टे 

उ° _,इंब्’ ’ _द्हु' …॰द्व‘…७’ ६० 
९ ॰ है) ङस्कॄटं’ ५ज्’ 3१६) ४० 

९० उ'.द्द्रु, टु, दु, प्ऱ्, ८॥', दूहॉ/प् 

१९ उ०द्!,'› `ष्न्ट्ट,हु, द्ऱ्, द्ब्श्र २‘/ 
९२ उ'एद्द, ६१८५)२२१`न्)७॥7 ५।/) ध्प्द्रु’ण् 

व्यवहारा अपृर्णीकॉचीं पिळवणा. 

परिंगांर्णाचळी ॰बैरळीअ [’कवप् वजावाकों कॉँरत'प्` यण्याला त्या



व्ववहेळारळो अपूणकि ’ -१ ”६ 

परिंगार्णांत साम्य असावे ठागतें चार ख्पगांत दोन पावले मिळ- 
त्रून त्यांची बेरीज साहेळा ह्प॰ये॰ [कया सळाहेळा पळावठें झणत'ळा बेत 
न`[हे[. चार रुपयांचे १६ पावठे करून नंतर त्यात ९ पात्रळें गि- 
ळवावै` तव्हे'ळा १८ पळावटे हेळी त्यांचळो वैरोज` पदे 

व्ववहेळारळो अपण'[क[त अशांचळी ह्मणजें वुकडंचांचौ पेरद्ज 
[कवळा वजायाकळी करण असते. ते तुकडे एकाजातांवै व स्का यळो 
ग्यतैचै असले प[[ हेजेंत. एका रुपयाचे ४ तुकडे करून त्यांड्रुन 
दोन घेतदें, आणि ८ तुकडे करवून त्यांतून दोन पेंतठें तर हे दोन 
प्रकारचे वुकर्डे साररव्या येळाय्वतच न[हे[त्॰[. तक `ङमाररत्पळा यळोग्क 
तेंचै असप्यास त्याचे छेद एकसाळारखें पाहिजेत. 

द् सनूपांद्ळा अळाळाण ४ सप्तगांश यांची बेरीज ७ सप्तनांद्ळा असे 
,ह्मणबां येर्हड्रु परंतु "२ सप्तगांरळा आणि ४ नड्रुग्नांरा यांच[` व… 
रळीज ७ कांहीं तरळी अरळा, या बोलण्यात क[हे[ अर्थ ॰नळाहे[॰ हाणून: … 

सौंत-दिलैल्या अपणं[क[स समच्छे’द्रूप घाव, नंतर अ२॰[`[च[ 
वैरळीज करून तो अरास्थानीं लिहावी, अळाणि तिच्या खार्ली 
समच्छेड्रु ळिहांवळा ह्मणजें तळी [मळवणीं हौत्’ये. 

१, उ. द्वैअ॰[णि द्यांचीं` वरळोञ कर. ’ 

द्या उद्ळाहेरणांत दिलेले अपणं[क[वे कप सम आहेत. हाणून 
ट्रॅ+प्ड्रु- - ड्रु हें उत्तर. 

२ उ'. ड्रुहुं + ट्रेआणिहृऱ् ह्यांची वरीजक 

ठे+ट्रे +५= टुद्वै+६०`+६०= ”फुप्ण्ठर'ऱ्दू हृहँहेंउत्तर, 

मूचनळाप ता.… उदृळाहेरणांत कांहीं भ[ग्[[हुव॰घ त्रूणंळीक व 
कांहीं पणं[क असले तर, पणं[क व अपूर्णीक त्यांच्या’बेरज[` वग- 
ळाल्या करून मग त्या दोन बेरजां एकत्र कराव्या. 
३ उ, रडू +द्.,,॰ +ण्भ्ळु3रॅ+ +४. 

पर्गांकांचळी’बेरळोज ऱ्’. + ३ + ५ + १ = १४. 
९ 3 + * ऱ्५ अपर्णीकांचळो बेरोजड्रु + १…॰ + कैंश्= ६ हुं॰…+… 
११५… ऱ्नु ५५ ‘_मृभ्च्छप्) 
॰द्दव् ६० = 

अ[त[ द्ळान्हेरे वरजा एक केल्या ते६ ॰हे[ १४+१॰ट्रे ……ट्टऱ्भग्ण्ष्थ्-ड्रु हे उत्तर. 
सूचना २ रीं …उद्ळाहेरर्णांत विषम अपण'[क असल्यास त्यास



१ ५ अकगणित. 

भागळानुवध पणंळीकळार्चे रूप॰ घाव, व पभांगताति अपर्णांक असले 
तर त्यास भागज्ञळाति अपर्णांकळावै रूप द्यावे, आणि मग समच्ठेद् 
करून मिळवणळो अथवप् वजळाषाकळो करावी. 

४ उ"टुं……व्+टॅ… चे”… +न्स्ट्रेवै२द्श्वृबेट्टे‘ +५ 
आतां टेंट्टेटें = ,१ ४ट्टे’. 

झगून्भ्ष्ठड्रु+ट्वें+द्ट्रे+ =१४+द्+०३+ट्टे …+हु-+ट्रे 
: ९९ + 3+१द्रु<+_१_८ 

= २२ + ११… 3 

= स्ड्दुं-ट्रे` व उत्तर. 
सूचना ३ रीं- उद्ळाहेरणद्देत क'ळाहेगेप्` रघांवे अपण'[क असल्यास 

अवश्य असेल तर त्यांस व्यवहारी अपूर्णीकचिं रूप द्यार्वे 
५उ. ९|ष्+ड्रे=९व्ट्टे +हुं=ऱ्स्+ड्+७=न्स्प्ड्रेग्त्रू हेंउत्तर० 

वरळीत्व् उद्ळाहेरणांत अरळाळा'वळी [मळवणां करून तिच्याखालीं स- 
मच्ठेद् लिहित अ[ळ`॰[ ह्मणते परिमाण संस्व्पांचौ मिळवणी करून 
ळितळळा साधारण परिमाण गुण्य जोङळीत अळाठीं मभागजातळीतळीळ 
अशूणंकि'हें‘ हे संख्या व परिंयाण` हेच अवयव द्ळाखवळीत असतळात. 
( प्रकार ८ टीप पहेळा) द्यास्तव. 

सूचना ४ थी… पभागजाति अत्रूणं[क[चौ मिळवणी करणें- 
अरयून त्यात साधारण अवयव असला, तर असाधारण अवय 
वांचौ मिळवणळी करून तिला तळो साधारण अवयव गुण्य जोडावा. 

उ हु चे,. हें आणिट्टे ॰उंचे "` हा'ळाचळी मिळवणळी कर. 
[या उद्ळाहेरणांतड्रु हा अवयव साधारण आहे ह्मणन. 

हुचेप्ट्र+हुवैहु ‘ह्(,ट्ट+’टु) 

५ ळे 

अम्पा’स’प्’कग्ला उद म्हणा. 

९ द. टु + 3 +हु "ऱ्,+ … +
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… द्व् चे १टें ७. 
शूद्उऱ् २|चे३||+ण्भ्ड्रु +७व्चेशा+ण्ऽ 
९४उ. ॰॰।चाठा/+द्ड्रे+७ट्ट +द्. 
९५ उ". ०६! + शक + द्ट्रे + द्धृ’ळंद्रुभ्. 

व्यवहारी अपृर्णांकांवो वताबाकॉँ. 

निळवणळी’त सांगितल्याप्रमाणे दिलेले अपणंळीक सनच्हेंठेंट् करावें, 

आणि मग अधिक अशांत थंडि अ२ळा वजा करून पाकळी रळाहेळोल’ऽ 
तिच्या रवळावीं सनच्छेव ळाळहेळावळा. 

सूचना… मिळवर्णीत दिद्देल्या सूचना येथेहेळी लागू कराव्या. 
९ व. ५ अ[[ण५ … ह्मांचळी वजायाकळी करळावयाचळी अ[त[ ट्रॅ- 

ड्रु'हे उत्तर 
२उ॰ डद्वै- ईं’फ्भ्-ह्न्हँ-ड्रुग्व्‘ट्व हु…द्रुहैं उत्तर 
३ व. प्’भ्ट्ट- … २दुं=(ण्भ्- -२)+(- … २ 

= ६ + "`=ट्ट-* = +टुं‘ 
= ट्टेहें उत्तर 

४उ ॰ऽट्टे-द्टु=(ण्ऽ-२)+(ड्रु- टु)=द्+ट्टे- ’. ग्‘=द्+ञ्=॰= ८ . 
॰ अळातप् ३ कॄ'ळातून ४॰॰वज[_ जळात नळाहेप्त झणन पूणंक्विपेंकाँ एक 

पूणाक झणजें ‘अपूणप्कांत नेले. तेव्हृळा ३+हुं`हुंठ्ठत्रुळू = ९+ टेंगुंढंटॅ 
=ळू" हैं,.उत्तर‘. 
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१८ अकगणित. 

५उ.`६-४हु=९-द्वै… हु. 
द्उ. टुंचेरदृ-चे १६… भ्टुंचे ५टुं==८-७हु॰ 

=७हुं॰७…हु 

=ढुहैंउत्तर 

थम्यासाक्ररिंनां ग्दग्हटँणें. 
८ १3 ७ ८ ९ १ १ 

९ज्५॰५›रँ०_॰र्दै०’दु ॰रँ०3२॰ उठु' _ 

.२उ० द्भ्न्॰१3`ब्ड्रुद्हेंहँ॰॰ हु८ड्रुप्भ्…२हुड्रु१०(ट्रे -६`न्॰ 
? 

३ उ’ १रॅ` " "’ ९_॰ द्ऱप्‘.’ ९७३ ॰ ४८हुंव्यु णुवृञ्भ्न् द्त्रूट्वें. 
१ १ १ १ 

\ 

॰ ८ ४ \ ६ 

५ उ' १रें’ग्दृ ॰॰ ७3 १७दुं’बूं’. "’ “२११४५’ ॰ ६’ व ड्रुम् चुंप्,‘ " द्चद्कॄ. 

२ ७ १७ १" १ १" १ 
६उ'.नृव्च२ऽ द्१कॄ८ट्ट द्रुचश्वेड्रे-द्हुचद्द्.॰ 

७उ३झ्+४५ "प्ष्झुरँश्द्८-७रँ`ट्रेक्तशृं-१०‘१४६‘. 

८उ'ग्ष्’श्`टें-ऱ्स्र्दु- ड्वृळंव्+टेंश्रै॰-१६×टुं+द्.ट्रॅश्+८ट्टे-॰ 
९उ॰५॰|. …'२दुं._८दुंम् …७ठा//डू॰॥=……ट्रे_टुं 

\प्‘ ॰९०उप्ष्॥चेहुं;+७-द्॥1च५+हुं,॰२[=× 
ठ`>` ` शूफूउ. द्टुं-रट्रे+१ ५चहेंच१०. 

व्यवहारग् अपृर्णांर्काचां गुणाकार. 

_ गुंणण त्याचा अर्थ पट करण असा आहे, ह्मणळून ७… नाड्रु× न_॰प् 
गुणण त्याचा अर्य७ श्चळीञ् ५ पट करणं आसा होञ्तळो, झणजे 
याचा अर्थं-७ चेव्टुं र्भू’कळाढण असा होता. हु चहुं हे रूप पभागट्रे 
जळाद्व’त अपूणाकाच आहे त्यावरून दिलेल्या गुण्व गुणकप्चा गुणा, 
कार करण ह्याचा अर्थ ते पुण्य गणकॄ ज`[ पभागजाति अत्रूर्गांक 
याखावतळात, त्याला भागजातिभ्ऱ् अपण[क[र्चे रूप देण असा हँळोतळो. 
हाणूनदं व्या मक[र[त जळो रळीत्तिरँक्तीं आहे तळीचयेथेंहेळी दिली आहे. 

उड्रुग्ष् २ री… ह्मळाचळा अयद्न्- ५ असा हे[त्[[, ह्या वरून२ ७ 
ह्माला" ५ हुचांनीं गुणण ह्मणजें त्याला हू नीं ॰गृणन ". न[ भागण 
असा अर्थ होतो चवव पक[र[पम[ण,टें ज्' त्यांस ३ या गुणांयाचें 
ह्मणजें त्याचे अशांमृ द् न[ गुणायार्वे, आळाण त्यास "ऽ या भाषा… 
वयाचे झणजें पांचव पकळारळापयाण, त्याच्या छेद्द्यस "ऽ नळा गणाव- 

), 
॰
.
५
’
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 व्यवहारी अपूर्गांक. ' 

याचे आहे. ह्मणन७ ॰.॰ट्रे-आणि त्यांना गुणाकार हुट्रे’ड्रु : दृरैरु 
असा झाला [यावरून व्यवहारी अपर्णीकळाचा गण[क[र करण्याची 
रळीति निंपाळीं तळी हेळी. 

सौदे… अंश्ळाळाअशांचा गुणाकार करून तो अशस्थानीं लि- 
हेळाना न छ्द्छिंदांचा गुणाकार छेद्रुयानों लिहावा. 

॰ मूचनाऱ् उट्ळाहे रणांत भागळानुन’ध्र पूर्णांक [”कका नुसते पूर्णां- 
क असल्यास त्यांचे विषम अपर्गांक करावे, अंश छेदांस 
संक्षेप गेल्यास द्यावा, अप्तण मग गुणाकार करना. 

उ॰२ड्रे×३ड्रु× भ्प्ट्टेचेड्रुच १०. 
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भ्हुं,’ ×२-रे चे ४ट्टे- चएट्रे’॰` 
६ 3' २1|×द्+२श्याद्|| × ॰॰स्| × १०ऱ्ट्र,ठा/ भ्हा/ × १हुं. 

’७ ड्रं'. भावे…- ×२॥ ,द्रुड्रेचेश्वा! ×`… १५ …, भ्द्ड्रे’चे …५-५.।×. 
८ उ ७॥× चैद्'चेदु' +द्चे ,--`च्[७॥ वैभ्ट्रे×<ळा`५० 

व्यवहारी अपूणोकाचा भागाकास्'. 
भळागळाकळार करण्याचळी कवि म पा काराच्यळा उलट अळाहे. हाणून: ॰- 
रीं[र्ते॰- भाजकप्चे अंश न छेद यांची व्युत्क्रमस्थितळो करून 

त्र्यांनळी' भाज्यास गुणळापें ह्मणते ड्ळाच्छठा भप्पाकार हेप्तळो.



२० अंकग्प्णित्ता ' 

उदाहरण. ३ त्यांस हैं,- द्यांनळी भाग. 
ट्रे’र्ढेऱ् ड्रे ×र्दै=द्वै~हुट्टद्वैट्रे=ट्टेहै= [झ्दू-हे'उत्तर- 

उपपत्ति- वरील कवि बरोबर आहे. कारण ट्रेद्यांप्त ५ चे सप्त- 
,गांगांर्नो’भागण्पानहूंल नुसत्या म्’भ् न[ भागलैं असतें तर भागाकळार 
सातवा हिस्सा अप्सा असन[( भा प०२ ). तो सातपट यार्दानण 
ह्मणजे त्याचे अशांत ७ न[ गुणर्ले पाहिजे हेंस्पष्ट आहे. 

सूचना… मभागजाति अनूणकि भागानुब'घ पूर्णांक, [“कनळा 
रेंपांचे अपळूणंकि हे उद्यहेरणांन असल्यास, भागांकप्र कऱण्यापर्वी” 
त्यांस भागजात्ति अत्रूर्णांकांर्ची रूदूंद्यार्वी, ' ॰` 

  

. ` _८ . १५_८ " _ 
२ व्' ॰हृट्टे‘न्द्हुं‘“ हॅप्द्र्हेऱ्ऱ्दृप्×क्कऱ्वद्वैत्त्द्दे० 
३ उ ॰.दृचेद्भ्त्-डूइंझ्चड्रुषेहुंद्. ? 
अळातप् म्स्ड्रु ×२रेहुं, ट्रॅक्ष्भ्णुप्ध्’श् टुप् फे हें क्कट्वें हु, 
॰.टुंनृ+--=ऱ् २=१ ×वृ=^टट्रां=३५भ्, 

फुंहूंप्ष्---श्-=.ए_×द्रु५=५…थ्_ १२३ 
४उद्वचे१र्देईंट्रे’ “ श्" म्प्" ”' 

॰ शृंभ्यासाकरिंना उदाहरळें. 
७. .3 २.3 १ 

रे. उ‘ २ "२33 _3` न्दृन्‘द्रुर’ठ‘ "' टु ळूक्क "॰रंद्‘हुं० 
२ उ’ 2६3‘ ’ श्ट्वेंरँयूकॄ ’ध्नपूव्र 3११ वृ५` ’प्ट्टे. 
३ उ॰हूं१’१४ड्रुद्च॰हू…ड्रुच४ 

४ उ.४श्चे…५७"श्र्प्नृहुचे१हु;२०९…3वै२०. 
५उ॰हुवैट्टे+ट्रेचेहें`चेप्ष्3४3च2…६'९१'वै " ~ ऱ्भ्प्क्रु २ ३ "’ ६१०, 

५२ रैदूं ’च् ‘” 
६ व्'रँहुं; ळू-ढं; …ऱ्उं‘, उड्रु-हुंष्ठा 

९9५ _ नृद्दड्रु “१६3 

७ ऊ…भ्हँ'ळू छ्येड्रटुंट्र-ऱ्‘ भ्प्ष्द् 

२२…” म्वेंर्हे हूं 
८ व्' 3२ फुचानृब्लू द्छ्चद्थ्हैं 

रँब्मूट्रे «हुंचगुभ्ग्‘ ,, ॰च्ट्रचेंन्भ्चं 
९ उ'॰दूड्`+भ्हु ४…०चे२८ ४||चे३2



व्यवहारी अपूर्गांक. २१ 

विविध परिंमाणावै रूपांतर. 

९ हा प्रकार. भारी परिमळाणाचे अनूर्णांकास हेळकैं परिंनळार्णांत 
आणळावळापाचा. , 

रींति. … दिलेल्या भारी परिंपाणांचे एका परिंपार्णांत त्यांच्या 
खालचे परिंपाणाचे फुंकतळो अक अळाहेंत तें पहेप्र्वे आणि त्या अ॰ 
कांर्ने दिलेल्या अपणं[क[च्पा अशांत गुणळार्ते अळाळिण छदार्ने भागप्र्वे, 
ह्मणर्जे इतके परिळूपाणाचें रूप येर्ते. 

रुपयांचे पावले करण्यास त्यांस च[हे[न[ गुणार्वे लागतें. त्या… 
चपपाण खंर्डाच नण करण्यात त्पांठा २० नों गुणकिं लागवें. हैं 
स्पष्ट आहे. 

, ए उदाहरण एका रुपयाच हुत्यांचे पावले कर. 
एक रुपयाचे ४ पावले हाणून 

ड्रुरू.= न्र्दु×४पा.= हुं.पा=२-हु पा.हेंउत्तर 
२ उदाहरण. एका रवंडोंवेड्रु द्यांस गण[चें रूप है. 

एक खंडात २० मण असनात रॅमणन’ळु` ञ्रबूं =,ऱ्हें ×२०म. 

=ष्टे,॰`म्र. =१२म॰ हें उत्तर 
सूचना-दिलेलैं अत्रूर्णांकास हेदृ’ऽके परिंनळाणळाचें रूप दे ॰[कवळा 

त्यांत त्याची किंमत कळाढ असें ह्मटले असेंहुंत्र् तेव्हां अपर्णीकळात 
हेदूके पारगांणांत ॰नेनांनळा जर भागानुनथपर्णांक आहे, तर त्पांतळीळ 
पूर्णांक तसेच ठत्रून अपणं[क[स पात्र अळाणरर्वी खालचे परिपाणांत 
न्यळार्वे, यापनळाण शेवटपर्यंत करळावे'. 

३ उदांइरण. एका रुपयाचे ,ड्रु चौ हेलेकँ परिन[ण[त [“क 
मत कळाढ. 

भ्रु ऱ्हुं पा. १ पा=४ अळा. व १ अ[= भ्ट्पैह्मगून. 
हुरूट्रॅ-ऱ् × [›पा.=`ग्५२ पाऱ्ऱ्र’ऱ पा 

पांतळील २. पावले ततेच लेत्रून `रळाळाहेले. 

५२…प[.=,-ड्रु ×9 अ[॰= २×…-५-ग्-‘अ[.= .…अळा. ऱ्भ्ट्टेउपा, 
यांतळीठ एक अप्णळा तसाच ठत्रूनर रप्ळिले. 

डे _ ठ_ " ..द्रुहु ‘ळू _ … द्आं.…५ ×१रप.= ५ प्र.-७ ` प.



२२ 

४ उदाहरण, ४ 

अकग्प्णित. 

पा. अळा. [[. 
,ड्रेरु. =९ १ \?हेंहुं-र्हेउनर. 

दुसरी रळीति- विविध णप्गळाकळारळार्ने.‘ 
व्॰ पा. अ[॰, वै. 

१ 6 ० ॰० 

× ३ 
०5 ) 3 ० ० ० 

० ९ १ ७,॰ट्रे .हैं उत्तर. 
तिसरी रळीति’ रेंघचिं अत्रूर्णांकांनीं. 

१ रु 

× द् 
झ)ड्रे… 

"_,||/॥त्रै उंर'त्त 
हु 
› 

__हैंउ 
खंर्दीचै यांस वाढले मळापान हेत्’ऱ्क परि… 

माणांत आण. 

॥,
ठु
 
शौ

श्
र्

’,
 
”
 

४ खँ.× 
_२ _ 
…१3‘ ×॰॰`॰ ’… ’3 
= 3… × १९ पा.’= 3333 पा. = 

उत्तर. २ रर्व. १३. म. ४ पा. 

डुप्तरळी रळोति- विंविंथभळागळाकळारळार्ने. 

दूवे. 
० १ ,… म॰. = भ्द्ठ 

म ? 

खं. म. 

.… .,पावळीं 

खंष् म. पा. 
४ ० ० ॰ 

× २ ’ 

२ )…॰……८ ० ० 
२ १३. 9 हें उत्तर, _ 

निंप्तरळी रीति- रेंघांवै अत्रूर्णांकत्रो.’ 
` ७ . .. 
× २ रव. 

द् )॰८ 
२|[3|१ खँख हेंक्तर



विविध परिंपाणळार्ये रूपांतर. २२ 

५ उदा. ३ रर्वं. ४ व, यांचे .…ट्रेट्यांचळी हलके फॉंरेंनग्णांत 
[कनत कळाढ. ` 

द्रव-[प्रेम =३रूं०ख ऱ्द्द्रेंरबो-टेंदृदुस्त्र. 
नूहेंष्खंबे-व्ऱ्'हैंरव ऱ्ल्ट्रॅ रवं. 
ड्रुरव.=ड्रे४२०’म॰=ऱ,हँम॰=८म. 

उचर.ग्.रवं८म 

दुसरी रळीचिं. तिसरी रळीति 
सं. ,म. , सं, 3८४ 

3 "‘ × 3 

× व् "' ) ९||२ 
? )९ १२॰ रा, संहेउतर 

२ प्हृठत्तर 

६ उ. \० खंडंळीवै ›व् त्यांची [कनव २॰क[ह्र. 
\ध्उ. १० गुंहै, १`ऱ् अणि पांचेहु [कतळो ?. 
८ उ. एका विनसाच. दु चे. ॰व्` चट्रेपांस हेव्’ऱ्क परिंमार्णात अळाण. 
९उ. प्ष्रू १३अ[. पांचेड्रुद् किती?. 

१ ० इ एकळा पाँडाच्या अष्टगांशांच्या सात पटीचळो [कमल काय २ 

९९ उ, एका गिनीचे. 3 आणि एका क्रौंनळाचेड्रु या चळो वऱळोन व 
वजाव्गूकळो कर.- _ 

‘९२ उ’ एक्रुप् नेवावै ईं’ष्, एक फल्न्रीगाचैट्टे आणि एक पोठचे 
….छ् यांची ̀ वर२ळीज कर. 

- ९३ 'उ. १॥हैं।ल रत्र्. च२ ……अप्णि [ट्/ चद्रु ̀पां'घी वजाबाकळी कव्व 
हेळाल 

१॰४ उ. छ्ट्रे. वयार्ड अळाळिण द्ट्टे घ फव् यांच्या वैरजैत घन 
“हेच "’ळोकित 

~`ग्… ड्रुहेपिंइदि. ॰.॰अळा २० [म. षांचळा अपर्णांक 
" ९५ उ' ७, _व्चुंऱ्’न्ट’ळंळं १ळंदृ 

” च१ प्ट्वेंआहे गांचळी हेळ्क परिंसाणांत किमत कॄऱढं 
९६ उ. "२ रत्ने. ७ न. हेळी संरव्या कळोणव् या संख्येच्याहु र्शा॰ 

वरॅप्वर अहि 

२ र[ ड्रुग्फांर हेळक परिंपाणांचे अपर्णांकळाटा भ्ग्ळारळी पस्मिळा 
णाचें अपणंकि रूप द्यावयाचा.



अकगणित. 

-९ मी. अपूर्णीकांतल्या हेड्रुके परिंमप्णळाचे जाण, 
त्या वरळोनरळीचळी भारळी परिंयाणांतलेळी अपळूण किमत ठेवावी, [कवळा 
२ रीं. दिलेल्या हेलेकें पस्मिळाणांचळी संख्या भारी पस्मिळाणढंळात जि- 
तकळी मानत असेल, त्या संरद्येंन दिलेले हेळ`क पळिरयाणळाचै अपळू- 
ण॰[क[स [कपा संख्येत भागळार्वे- हाणजें भारळी परिंमळाणार्वे _रूप येते. 

उप०- पावल्पांचै रूपये करण झाल्यास 9 नळी… भागात्रै लागर्ने. 
सणाच्या रव’ङळी करणें झालें तर २० नों भागप्र्वे लागतें॰’ हेंस्पष्ट 
अळिहे. हेळोच कवि वरच्या दोन्ही ॰रळोतळीनीं होते. 

९ उदा. ". पपांनळा अप्ण्यावै रूप `द 
१ …रॅअळाणळा ड्रुळाणन 

भ्’ष्पधाभ्ऱ = ९’. × ,. अळा. = .;३ आहे उत्तर. 
२ उदा. ६ अळाणें ऱ प यांस रुपया‘पें रूप दे. 

द् आ, °. `पें = द्ट्वेंऱ् आ. भा. 
=~ह्ड्रु×द्टूटू ख्.=हुंरु॰ हेउतर. 

द्उ'दा.थ्नण१४रँळारद्यां॰ " 
४ म. १ ४ थे = ० 

.( ४ म १४ ते. ) ‘ दु- 
(४ म. १४ ते. )चे3 दु च्यारर्वट्युड्रुहँम. 

४ उदा. द्’ड्रु दिवस गांसवप पचिं' रूप व. ३६५: व. = १ वन. 
द्इण्र्श’ दि. = ’…ग्हुंगुं [द. 

द्ड्रु दि. =व्दृदृ [द. 

,ड्रुदिं. च[ वङ्मऱ् [3 वि’ १…टुंट्रेटेंळि: द्वैटें× हु…ग्‘ल्ला ट्रीक्ऱ्ष्टेकँ 
` ×४८७`व’ष् =२४3७त्र हेंउत्तर॰ 

५ उदा, १ १”.॥ अप्णें आणि २५] पावले यांची बेरीज व 
वनानळाकळी यांस रुपपांचीं रूपेंदे. 

२५!’ पा’ =१०१ आ- 

  

  

णन' 

'न ब्रेरळीन, यनायाफळी. 
ह्मणू ११५||॰ अग्' ११५||' अ|’॰ 

१०१ अन्" १०१ आं' 

‘…ल्लात्रा‘ …नॅफंआन्‘ 

९१६|| अग्. = श्………टुंद्वै" रब्- १४" आ.: ` टेंदृग्‘द्द" रु



दशांश अपर्णीक. २.५. 

=१३॰दुं… 3२६ बेरीज. हु…ट्टेऱ्रुवजां. 
६ उदा. एक पुंज हूंहेंळी था तप्ळ्गांचा कितवप्= असे अनि. 

९६… गे. = ॰१ तौव्या. … 

ल्फिऱ्ऱ् ह्ङ्म'ऱ् ऱ्’द्द × हें = …ट्टे‘रंहें उत्तर' 
\१ उदा. १३ भ्पींड हा द्ड्रु गिनप्चा कितवप् अथ अळाहें. 
८ उदा. एक्राब्ऱ्प्त्’त्र्न्विप्’त्-«श्हें८० ह एका यार्दाच काप अ'रा हौतोंळए 
९ उदा. अध्र्यो कोनाचे२ "… घे’दृध्भ् ॰है९ पींङचि काप अपूर्ण 

क होतळीठ १ 
१० उदा. एका वणचि ऱ यांची जर ५७! पटकेळळीतर तळी एका 

रबेर्डीत वजा जाईल [कवळा नळाहँळा. त्या दौहींत फरक किती असेल १ 
३ रा प्रकार. एका देशांतील परिंपप्णांस दुसऱ्या दैसांतळील 

परिंवळाणांत नेण्याचा. 
रींति॰॰ सांगितले पस्मिळाणा'वै जांतळीपेंकॉ जें परिमाण ड्ळिच्छ्० 

लैदे परिंवळाणाचे जातोंज्यळार्सी तळाडंलेलैं असेल त्या परिनप्णांत प- 
द्दिल्यार्ने दिलेल्या पस्मिप्णांर्चे रूपांतर करावें. नंतर त्यात इविंछ्० 
वेल्या जातींच्या तळाडर्केल्गा पस्मिळार्णांत म्यार्वे. नंतर त्या संख्येचे 
श्ळि'व्छ्येढे परिनार्णांत रूपांतर करावें. 

एकळादैशांतौळ परिनळाणळात द्रुस ॰य्[[ देगांतळील पस्मिप्णांत ॰ने॰ 
ण्यार्चे झळावें तर त्यास तप्ङहैलै परिंवळाणांवै वटिर्नेऱ्व न्यार्वे लगिछ 
हैं स्पष्ट आहे. 

९ उदा. १११ रु. १९ अ[॰ प्रांत इंग्लिश 'वळनळी नोंद रिं॰ 
_[ठग यांत ने. 

१ . = दृफेव् पाँङ हाणून 
११3 रु. १ २ अळा. ३३१ ”

 

रु॰= " रु. 
× ”’; पें`[. = १…ट्रे-ड्रु प[. 

१ पौ. ९शिं ६१. हेंउतर. 
२ उदॉ. "5 ता. 3. या, ऱगुंजा, इतक्या वजनाचा एक सोन्याचा 

…द्मगिंनळा आहे. तर त्याचे इंग्लिश वप्नळाप्रमाण काप वजन होईल ’! 
‘) तप्ळप् = १८८ बाप मन, 

व…
” 

'र
्ध
 

"°
 
“ 

" 

२



२६ अंकगणित. 

"› तो. ३ मा, ॰.गुंऱ् …ट्टेर्तो- 
.: २“__3_टुं तों॰ ‘ 

___ २५___ठग्दुं<८_१_८८ त्रा॰ प्रे॰ 
२9ठ×४७ " 

= त्र[. ग्र. 
प्रे. 

  

९९०-१-हुं 

औं` प॰ 

= २ १ द्ड्रे-रॅ १हेंऱ्भ्ग्त्तार. 
रैउद्: २ दिवस ध्रुअ. भ्स्मि. द्यांत१ दि॰ भ्स्’भ्घ, 

१९ प. वजा करून याकळीव्ळा दिवसांचे रूप दे. 

१ अवर: २" घटिका. हाणून 
दूंदिं०४अ०१२मि०=२दिं.१० घ.द्०पृ॰ 

  

  

पांववजां ’टुं ट्रेट्टे’,‘ टुंहुं 
.‘.ण्भ्ण्भ्घ.१८प.="भ्-,-`॰ व. ऱ्ण्ष्ण्भ्हुञ्. ×दृटेंव् दि. 

__’_१६५९दिं 

॰टुंट्रॅदु॰ 
=६०व्दि॰द्दे उचर' 

४ उदा. एका हौ'दांत दर तळासास ४९० ग्यालन पळाणी मेतें, 
तर एका दिवसांचे ट्टेड्तवया वैळांत त्या हौदांत ळिकतीं हां'डॅ पळाणळी 
येर्हेव तें सांग. १ हांङळा = ७ ग्याल्ऽन. 

५ उदा. १९० तिक्विंनच्या मोह रा कर. 
६ उदा. २२० ग्याळनळावेद् चे फर कर'. 
७ उदा. १॰॰भ्.॥स्॥ रव'ङळो धान्याचे त्रुश्ळोल कितळी होतील १ 

9 पण्याच्पा पळाय्ळाळळोऱ् ". ग्पा. 

८ उदा. एक लक्ष फ्रेंच मिटर, एका कामाचा कितळीपट होतळील ?. 
९ उदा. एका विंघ्याचेट्रे- ॰द्यांस एकरांवै रूप दे. 

९० उदा. बारुळें मळापळाच्पा रव्[. १ण्ष्ठा‘२ यांचा ड्रु व सेच्छूल 
मापळाच्या रबं. ॰.०’०. माची वजावळाकळी सौळू’ल माप[त सांग. 

दशांश अपूणांक्र. 
पणांकांत स्थठां प्रमाण अकांचीं परिमाण ववळतळात. उ6 

२६४५ [या संरब्यैतळोळ अंक अत्रूकमें १०००, १००, १० व १ हा 
परिमाण द्ळाखावनात. १० हा १० चा पद्दिव्’ग्न प्रांत आहे, १०४



दशांश अत्रूर्णीक. २७ 

१०=१०० ह्या १० चा ट्टतराघात आहे, १०×१ ०×१०=१००० 
हा १ ० या निरास घात अळाद्दे. ह्मापयाण जितके १० अवयव 
रूपर्नि पांडळून गुणाकार कसंवप् [ततवयावप् तो १. ० च[ यात होतेंगुं 
व तितकाच श्यून्पें १ वर [वहाँ ह्यणजें त[ वळात दळारवयिलळा जावो. 
ह्यावरून उघड आहे का १ ०, १ ००, १ ०००, इत्यादि पस्मिळाणईळो 
१ ० चे यात आहेत. पांत कळोणतप्हृळी अंक एकंपळामून जितकॉँ स्थळे 
ङप्वळीवडिं असेल [तुंतवपळावप् तो १ ० च[ यात दाखवितेंळो असे संव- 
जावयाचै. हा पणंप्कांतठा रयत संकेत आहे. 

अ[त[ एकच्पा उजवकद्वै एक [वैदु ॰त्करूव त्या पुढें अंक 
मांडीत गवळी, आणि त्यांचा परिमाण पण'प्कांपमळाणच उजवे व[- 
नूकद्दे १०व्या हिश्सार्ते लहान होत जातळात असे गानिर्ढे, तरवै 
अक पण'दृकाच्याच पट्रतळीर्ते द्गांरळा परिमाण वळारववितळीळ्. जसे- 
२२४५ ६७८९ ला संरव्मेंत ५. हे एक ॰अहित, त्यापुढचें ६. हें 
द्गांरा द्रिंववितळीव, त्वळापढचे ७ हे सर्वात ट्ळारववितळील, व त्या॰ 
पढचे ८ हे सहृसांश्ळा द्ळामँवितळील. असा रळीतळीर्ने ह्या अंकाचा परि- 
गाण त्यांच्या, स्थठांवरून ज[णत[ येतळोत. .द्या संरठपेंत द्ळोन् हृळी 
ज[त[॰च्प[ परियाणांना एक साधारण असून त्याचे डावीकङचप् 
पहिला अ'क दशक वरिंवविंनो, व उज्ञवळीकडचळा पहिला अंक 
दशांश द्प्रवळिवतळो, ङप्वळीकडचळा टुसंरळा अंक शतक द्मखयिनों, 
व उजवीकडचा दुसरा अंक २[त[२[ हूंप्रवयिनों, त्यळापनाण एक’॰ 
पासून डावळीकइचा परिमाण ट्संपटळोनें मळोठळा होत जातात, व उ 

जवळोकडचीं दहावे द्दिश्सार्ते लहान होत जातात, हाणून त्यांना 
दशक परिंवळाण व दशांश पळिरमळाण अशा नांत्रै येतात, एक 
पदेट्टे दिलेल्या [वदूतळा दशांश [वड्रु झुणनात त्यावरून द्गांश्ळाळार्चे 
लक्षण असे होर्ने. 

द्रारॅ’रेंप् अ'फ्णग्वा…‘ ज्या संख्यांना १ ०, १० ०, १०००, 

इत्यादि १ ० चे ॰घेळात छेद असून ते ट्२[[॰२[ [‘बै’दू पढच्पा रुयठांनीं’ 
दाखविले असतात, त्पांसं द्गांरा [’कैवप् दशांश अपणींक झणतळात. 

उ० १९9५ ६७८ ह्या संरव्यैतळोल ६, ७, व ८ हे अंक पहृळा. 
वरील संख्येचा अर्थ ६०० + ४० + ण्भ्+ …,दुन् + .,…"…॰॰ + वृ…-…॰॰॰ 
असा आहे.



२८ . अ'कगणिर्न. 

दशांश [बेदू॰ पहै जितक्याव्या रथलळी अक असेल तितक्या- 
व[ १ ० चा यात हा त्यळालळा छेद असतो, व तो त्या विदूपुढच्या 
पत्’यैक अंकाच्या स्थलप्र्ने दाखविला जातळा ह्मावरून वशांशांक 

'हे पर्गांकांपयाणच स्थलपरिंपाण द्ळारवघित[त` हं लक्षांत येईल. 

वरील प्रकारच्या दशांश अपण[क[च्या रांगप् व्या पण[क[- 
च्याच पऱ्ढुतळीने' उत्पन्न होतात, ह्मास्तव पर्गांकांसंनंथळीळू एकंदर 
नियम द्या रांगांना लळाग असले पाहिजेत. 

पूर्ण संरये'तळोल वैगळत्वि अंक वैगव्याबां स्थल परिमाण "सरव' 
वितप्त, पणते अंक जळून याचिष्ठे झणजे तों संख्या त्या 
ग्‘ळाणर्तोल लपुतव पळिरयाण ॰द्मरवविते. जसे… २०० द्या अंक प'क्तळीचळी 
व[चणीं प'चवळीस ही एकद्दे दाखविर्ते. ह्मणन 

नियम ९… दशांश पळिक्त कुळूव र्णाचलळी ह्मणजे तळी संख्या- 
तप्तोंल लघुतम परिमाण द्ळारववळील. असे… ६७९ ही संख्या तळीनरँळा 
प॰च्[[९ ऱ्चर ॰सह्रसांश द्प्रववळील कारण थ्या रांगतळील शेवटचा अंक 
". हा सदृसांश'हे लवुतव परिमाण ट्ळारक्तींत आहे. 

पडतळाळां- द्भ्र्जू: बूंठन् + १०० +॰॰॰ १००॰व् 

3० ०० ७० 
१००० १०००+ १०५०० 

ऱ्द्ग्न्बँरॅन् = ३७७० सड्सांद्ळा. 
, ॰द्छ्ये’. या संरव्येंतळील द् , ७ व "० ह्या वशांशांचळी ॰वेरळीअ 

,नूशृंषु अशळी येते. आतां बेंरजेचळी संख्या द्छा’भ् हिला १ ० ॰च[ 
३. यात हा छेहूं असून तौ दशांश _ळिचन्हृ [ पढच्या ३. स्थल[व[ 
द्मरवबिंलप् अळाहें, यास्तव ॰द्प्ण्भ् द्या एकदा" संख्येलळाढ्ळी वरील 
लक्षणप्पमाण दशांश अपणनृक ह्मटर्डे पाहिजे हैं उघड आहे. 

व्यवहारिं अपण[क[त जसे भळाग्गनुबंथ पण[क असतळात तसे 
ट्शांशांतहृळी असतात. पण त्यांना वेगळे नांव नसून दशांश अपण[॰‘ 
कच ह्मणनात. तरळी` त भागळानुबंघ पर्णीका पमळाणच वळाचवि ल[गत[॰ 
व. असे ९३9 ०५६७ ही संख्या दोनसें चप्तळीस पणं[क पांचरँळा 
सेद्सष्ठ सहृसांश अशळी वळाळिचतळान. › 

दशांश अपर्णीक व्यवहारी अपुण[क[पव[ण वप्ळिचतळात, 
परंतु व्यवहारी अपर्णांकांममळाण दशांश अपण[क[त्[ छेद अंशप्रवळा 
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हीं मांडीत नाहीत, तर छेदावर जितकळी शूम्र्ये असतात तितकाँ 
स्थलैं अंशांत ष्ठज’घेकडूव डविकद्दे` याजून तेथे दशांश [चन्९ कर- 
तात. स्थलैं पुरा नसता तर अंकामळार्गे रंयून्में दऊन पुरळी करतात. 

१ ल. टुंहेंक्तिं त्यांत छेदांत` द[न श्यून्पें अळाहेंत ह्मणळून ७ पळारटॅत 
दोन स्थळे यातून दशांश चिन्ह केलैं ह्मणजें द्- ४७ हें वरचळा 
व्पवड्ळारळी अपळूणळीक दाखवितात. 

१ २० ऱ्-2….…॰ =द्धहुऱ्ठ्ठ= ..+.॰.व्व्व्=॰॰भ्द्॰ 
३ उ' ट्रेटुट्वेंऱ् = २' '१२५१ ११०१०९०=॰ ॰११९3 १०व्०७०० =०॰०३७॰ 

यावरून असं लक्षांत येईल का दशांश अपर्णीकास व्यवहारी 
अपर्णाकांचें रूप द्यावयार्वे झाल्यास, 

रींति- दशांश संरया अंशस्यलप् मांङळावळी, अळाळिण [तव्याव- 
ल्या दशांश स्यठांड्तका शून्में एकावर मांडळून तळो [तच्या रवर्ली 
छद म[ड[व[.- 

  

  

  

  

  

उदाहरण. 
…-२०3 

९ उ' २ ०’द्: दुक्काऱ् मा, 

२ उ` `_द्७९ ’… १० + १००+१०९०० ”'-’_द्रुथ्ड्रुवृंऱ्टुंरूं९’ दुनूद्रु- 

३ 3". ४९: ०६७ =४२१॰॰॰ अथवा …हुंहुंहुंटेंकँ 

४ उ'. ००२९: १॰२॰९॰॰ 

५ उ'॰ १ऱ्० ॰०‘] : _१५१॰॰_१___॰॰ अथवा-3 १ईग्’ठे००००१॰ 

७ डास्द्. ०६२५: ९२ ,ड्रुटुंट्वेंव्: एद्वृभ्दृ-ऱ् ट्द्ष्न्/हें   

पळूर्ण संख्येला १ ० या गृणण असलैं तर त्या संख्सेवर आपण‘ 
एक शून्य `दत`[. त्या मेळागनि त्या संख्मेतल एकचें स्थान एक स्थळ , 
उजवेकर्डे स[रत्`ठें जानें. तसेच पण संख्येलळा १ ० या धामण असलैं 
तर आपण त्या संख्येवरच एक शून्य कळापिता त्या थोगळार्ने त्या 
संस्व्मेंतलैं एक'र्चे स्थान एक स्थळ डावेक'डे सारलैं जार्ते. दशांशांर्ची 
परिमळाणहाँ एक किया दशांश [वैदु ह्यावर अवळंबूव असतात. 
झणळून' ` 

[’नेंपम- दशांश संख्येला १ ० या गुणण असलैं तर दशांश 
[चन्ह्र एक रयत उजतेकडें तारावें, आणि दशांश संरध्मेता १०



द्० अंक्काळिणत. 

र्नो भागण असले तर दशांश ळिचन्इ एक स्थळ डावैकडें तारावें. 
उ'ण् रॅलैं ९४६८ × १० = २४६८ 

उ० २'रॅ २४ द्॰८ ’ १० = २४६८ 
उपपान… उ० फूल“- पांत दशांश चिन्ह ४ पुट्टे होतें तें हु 

पठें नेल्पार्ने ४ एकट्टे र्हेळित ते दशक झाले, ६ दशांश होत `त एकट्टे 
झाले. पामयाण प्रत्येक अंकाचे परिमाण दसपय् सेप्र्दे झाले. सन 
अंकांचीं परिमाण ( गुण्प ) दतपट झाल्याने' त्या संरध्येचळी [कमत 
दसपद झालळीच पळाछ्हँजे ( गु म पहा .दसपटळीचळा संबंध हा 
कोणत्याही दशांशांत असळा वयाचा ह्मणन हा नियम कळोणन्याहळी 
दशांशळालप् लळाग झाला पाहिजे. 

ल० २॰रॅ याची उपपत्ति वरील नमन्यार्ने व गुणा० म’ प॰ 
या अ[थ[र[॰न्`॰[ [वद्यार्णांनळा ल[व'[वळी॰ वरच्या नगुन्यळापयाणच जर 
हूंशांश संख्येला १०० या गुणले अगर मानले तर दशांश [चन्ह्र 
दोन स्यळें उजवैकद्दे अगर ॰ङ[॰वैक॰डे सळारले पाहिजे. ह्माचपयाण 
१० च काणतेदूंळी यातार्ने गुणण अगर भागर्णे असले तर द चळी 
त्या यातळा इतकळी स्यले उजवीकडे अगर डावीकडे स[र[`॰व लागेल. 

उ'दंभ् ग्रूळं' २४' '६८ × १००० = २४६८॰ 
उ'० "रॅरॅ २४, ॰६८ ’:- १००० ': ॰०२४द्८ 

पण संख्येचे माण किंतळोहृळी शून्यै गांद्दिलळी असत॰[ त्या संरथ्ये` 
चळी [कनत बदलत नाहीं तसंच 

_ [नयम- दशांश संख्येचे पुढें ळिकतळीहृळी शत्पें मांडिला वरळी त्या 
संरव्मेचळी [कमत बदलत नळाहृ” 

उ० ,…स्’भ् … ,पुंटु = ,रै,*॰॰॰ = ॰२५० 
[यावरून लक्षात येईल कळी दशांशांवर शून्य दिले असता 

त्या अंशांचळी दसंपट होते पण दशांशांचे' स्थळ यातले झणजे 
अर्यांत लेदळाचळीड्ळी दतपव् हृळासे यागुळे' [कमत बदलत नाहीं. हाणू- 
न दशांश संर-यांच सवच्लेद करण ॰झाल्पास ज्या संरव्पांत दशांश 
स्थळे कमी अततोंल त्यांचे उजवे बाजूस शून्यें दऊन सर्वांची दशां- 
श स्थडेंठें सळाररवां करळार्वी जसे… ॰हूं". व, ०५ यांचा संवच्लेद 
रूपें ॰ऱप्भ्व ॰भ्’ग्० हीं आहेत. 

   



दशांश अपण[क॰ २१ 

दशांश अत्रूणकिप्चे उजवे बाजूस कितळोह्रळी श्म्न्र्मे दिंलळी वरळी 
त्या अपण[काचळो॰ [कनत वदलत वळाहँळा, परंतु जर डविंकले शून्यें 
[क्यों तर त्यास १०, १००, १ ००० ड्०" ह्मानळी भप्गल्पापनळाण 
ड्ळोतें. 

  

  

  

_ 3 म् _ 3 
३ …ड्रुप्" ठ [हें ॰द् …१०ड्रु० 

३० … दुं०० …वृड्रु' ००३ ॰‘नृप्द्रुप्रिं 
_ ०० _ ।) ____ 

६०० …१००व्॰`१…०फे ०००२ ॰१००००० 
  

म्पासाकक्तिं उदाहरण, 
णं[क[स दशांश अपर्णीकांचळी रूपें` द. 

  

    

3दृ०००3 ०० ००3१०००००००' 

ल 

ल 
ल. 
उ. ॰२ दशांश + शत[श + द्७ दशलक्षांश. 
व ११ दशांश + ११ सहृसांश + ११ लक्षांरा. 
ल. १३ + ३ संहृसांश + ५ दशलक्षांश. 
उ. १०१ दशांश + १० स ऱ्रव'ळाश + १ ०१ दशलक्षांश. 

ढोल दशांश अपणं[क[स व्यवहारी अपर्णीकांर्ची रूपें` द. 
उ'. ’०3७, ॰०००२3 ॰२५3 '3७५॰ 
उ. ’००७५; १,२२५. ' ॰१८७५; 3२२५. 

_ उ, ॰०००६८७५; ॰०००९3७"; २3'०3८१२५॰ 
'श्०उ', १५०२०3१२५; ॰००२3४3७५- ग्’००७८१२", 

दशांश अपृर्षांकॉची मिळवण्ण व वबाबाकॄळी. 
रीप्त- सांगितलेल्या रकया अशां गांडळाव्या, कळी सव रकगांचळी 

दशांश ळिचन्हैं एका उभ्या ओंळळीत मेतळील, व दशांश स्यळांस्नार्ची 
दशांश स्थळ, शत[श स्थव्याखालळी शबांशस्यद्व्, ह्मळापयाण येतळील, 
रिकाम्याजळागळा राहिल्या असतळील त्या श्यून्पें देऊन १[र[व्या. नंतर 
बेरीज [कवळा वजाबाकळी जळी करण असेल तळी, मध्ये दशांश चित्ह्र 
नळाह्रळी असे मानून त्रूर्गांकापवळाण करावी, आणि नाव दशांश चिन्ह 
वरील दशांश चिन्हाच्या अनुरोधा'नें करावें. 

उदाहरण पांहेलैं. 
२.८१ ४६, .०९२८, ८, .८७हु’भ्, ३१.द्७८८, ४.००८७ 

[यांची वैरीज कर. 
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द्ऱ~ अंकगळिणत, 
२,८१४६ 

"› ९3८ 

`८’०००० 
॰८७५० 

3१.२७८८ 
॰०’॰००८७ 

ल्लान्त् 

_ उद्प्ह्रय्णळु दसोंऱ्’. 
९४१८॰ आणि १ ९९६४ द्यांचीं वजाषाको कर. 
२. 7१८० 
भ्'द्रैव्व् 

॰ क्कांनत्द् 
अभ्याम्राकर्क्स लदाऽणें. 

९उ’० ११॰२७५+॰3ग्’१व्२+॰००॰ब्भ्व्+॰०००भ्+२3॰००१॰ 

२उ. 3२१॰*+१२+3१६१५४+०१+२॰ २१न्+४१५॰६२॰ 
ट्रेउ', ॰००१२१3+`॰॰५ ॰६१3+२3`त्व००१२+१४१००५६॰ 
भ्उम् १,००००१२3+3१॰ ॰॰१+११७ १५न्+२3४3० ००८+॰०००२॰ 

५उ. 3२॰०॰१- १२’९९९; 3’४५-॰॰॰॰९८. 
६उ', २_3॰१॰"१५- २,००८; 37१२-२.९॰९९८७॰ 

७उ. २२००००१- २’९९९९; २४१५॰६-२भ्’भ्*॰५९८७. 
८उ'॰ ॰००,१-'०००९९॰८७; २४॰००४…९८७५१६५॰ 

९ज्॰ १0०3७४3`ळं ।3७न्२; 3'प्५भ्’… ०3०५४॰ 

९० उ'॰ ॰०१२3- ॰००९०८७, 3॰ 33…२. ॰९८७६५॰ 

दशांश थपूणार्काचा गुणाकार. 
रींमिं, दशांश चिन्ह नाहृळा, असे मापन पर्णीकांतींल गण[- 

क[र[पन[ण गुणाकार करावा, आणि गुण्प व गुणक ह्मांवळोल दशांश 
स्थळें मोजून॰ एकदर जेवर्दी `’प्तरतळील तितक्या स्यळांवै मार्ग गुणळा' 
क[र[त्[ दशांश चिन्ह करावें. कद्मचितू स्थळे कमी असल्यास ॰पळार्गे 
श्यून्पें दऊन स्यळसॅख्येचळी भर करळावळो, त्रूफाणि दशांश [वन्हृ करावें. 

उदाहरण पहिलं. 
१॰ ॰००२५ सॉस २-५ सांनींगुण. 

"‘ ॰२॰००२५ 

लपपत्ति- वर दिलेल्या दशांश गण्पस्तील द, चि’ ४ स्थठें 
उजवैकडे तळारळार्वे आणि दशांश गणफांतळील द चि, १ स्थळ उज- 
वेकढें यारप्र्वे ॰तेंब् ॰गं ते गुप्यगुणक पणळीक कल्पिगां येतील. या-



` दशांश अपर्गांक. ६६ 

स्थठांवरयून पह्रफ्रां पण'[क कळा‘पललळा ॰गुण्य दशांश गुण्यावै 
१ ० ० ०० पट गोवा असला पाहिजे व पणं"ळाक कल्पिन्नैलऱ् गुणक 
दशांश गुणकप्चे १ ० पट मोठा असला पाहिजे. आतां गु० म प 
दशांश गुण्पा‘षीच १० ००० पव् केली तर नो गुणाकार दशांश 
गण[क[रळाचे १० ००० पट मेंप्ठळा येईल आणि गु, प, प, दशांश 
ड्रुणकप्चौदृळी १ ० पट कलळो तर त[ गृणाकार दशांश गुणाकळारळाच्पा 
१० ००० पटीने १० पट मोठा येड्रुल. ह्मळावड्रुन ट्रॅम पूर्णीकग- 
ण[क[र[ल[ १ ० ० ०० ×१ ० हा छेद दिला तर तो इळिच्छलळा दशांश 
गुणाकार दळाखवींल. आतां ह्या गुणप्काशलळा १ ० ०००×१ ० हा छेद 
ट्टेण्यासाठा द्या छ्‘दांतळील श्यून्पांच्यप् ( झणजें गण्मगणकांतोंल द 
शांश स्थळांच्या) वेरजें इतफॉ स्थके' मौनून ॰गण[क[र[त्[ दशांश 
चिन्ह केर्वे पाहिजे. ह्मावरब्न वरील रळीचि' सिहँ आहे. 

उदाहरण द्रुम्रळेंर. 
॰००१८ त्यांस ॰००००१९ ह्मां'प्ळा गुण. 

०॰>०न्८ 

॰००००१२ 

॰०००००००५७६हेंउत्तप् 

उदाहरण त्तिमंरँ'. 
१० ००५×॰ ॰००५४ ००६४ 

  

    

  

॰००००3हूं२१६०० =॰००००3२॰१६उ॰त्तरं. 

दशांश चि… उजवेकदैएक, दळोन, तौन, इ०स्थळें मारलैंअसृतांत्या 
दशांश अपणप्कांशभ् ० ,१ ० ० ,१ ०० ० ,ड्०क्र’ळानळोगुणल्पांपनाण होते. 

×उ'दांइग्ऱ्ण० 
3०… १० =3२०भ्'७॰ 

॰3००२ १००=२०3१॰ 

3०२न्७× १००=3२भ्"७॰ 
२'3× १०००=२3००॰ 

_ भम्पासाफारेतां उदाहरण. 
द्वैब्प् २२'५ × 3२॰ १६3. "‘-"‘१ ×.33'२१, 
२उ'० ००००१× ०००१,3२॰१ ४२०3१ 
द्उम् ’००3२ × २3-ग्५ड्रु ००००२ × 3-०१०



३.४ ‘, अंकगंणित. 
श्उ', २२॰५ × ॰०२7१ ×॰००२7ष्ट्र॰०००3×००१×५०००००॰ 
५उ" २'७ × ०२७ ×००२6 × २७०० 

ट्उ' ०२ × ॰०`॰’ ×ट्रे००८ × ६४०००० 
७उ'॰ १०१ × हें०११ × १'०१ × ॰०१०१० 
८उ’॰ ०१3 )(१'हू'०` ×०००७ × 3‘०५,‘ 

दशांट्य अपूण’किप्चा गण[क[र. 
रींति- भाज्प व भांजक त्यांत दशांश स्थदेंठें नाहींत असें 

मानून पूर्णांकांतळोल भागाकळारळामनळार्णेच हा श[ग[क[र कर[व[॰ ' 
जर भाज्य आणि भाजक द्यांतळोल दशांशस्थळांर्चा संख्या 

याररवळो अप्तलळो तर भागळाकळारांतळील सर्व अंक पूर्णांक सनजांर्ते. 
भाजकळिपक्षां भाज्पप्मध्पें दशांश स्थळे जितकाँ अधिक 

अप्ततळोल विंतकॉँ भळागळाकासंत उनघेकडून दप्वैकद्दे मोजून तितक्या 
स्थळांनळागे’ श[ग[क[र[त दशांश चिन्र्हे करावें. 

श[ज्[क[पक्षां भाज्यांतळील दशांश स्थळे कनळी असर्बी तर 
श्म्न्पें दऊन वरप्वर करार्बी, आणि रीतळीपमाणें भांगांकळार करावा. 
अथवा कमी स्थलद्दिव्कि नवे भळाग अगर शून्यै "’[ळागळाकळारप्वर वे॰ 
कनत्गां पदे दशांश चिन्ह करार्ते. 

उदाहरण पाह्रठें. 
०॰८ ००० त्यांस ९६ ह्म'[न[ …भाग.॰ 
२२ ~) ०,८०ण्भ्( ॰द्भ्’भ्’हैंउत्तर. 

६__९_ 
११५ 
११९, 

, उपफ्त्ति- ॰८०५ ’ ९…२ = ट्रॅटुंऱ्‘व्-भ् ”… ’ड्रेड्रुऱ् ग्ट्रॅटुंइंट्ट-व् × ’श्द्वै 
"""" ८२॰3५ ॰×१०१टु०=१०५=० ॰द्प्शु हेंउत्तर० 

[या व्यवहारी अपणंळीकळाच्पळा. रीतहुंत आपण शप्ज्व व भा॰ 

जक [यांचा १[[ग[क[र ( द्ण्ष् ह्र[॰ › पणळीकळा प्रमाणेच उव्फ्न केला, 
नंतर भाज्पांतळील दशांश स्थठांदतकपा १ ००० ह्या मधल्या शु. 
त्यांतून भाजकांतळील दशांश स्थठांदृतकळा १ ० मधला शून्पे' वजा. 

दिलळा आणि बाकी ( २ ) इतके अंक भ[ग[क[र[त ( द्ण्भ् त ) 
मोजून त्यांच्या मळाग दशांश चिन्हृ केठें. हिच कृनि ह्ररएक उदप्- 
दृरणांत पावयाचळो हाणून रीति खरी आहे. 

›,
 

  

  

   



‘ दशांश अत्रूर्णीक. भ्द्ण्भ् 

उदाहरण पुर्वी, 
८,०५५ ठुघांस' ॰९३ आळिण ॰॰ ०९३ ह्मांनीं भांग॰॰ 

ट्रेट्टे’हुंभ् = द्'ष् वक्तहुं'ट्टे-हेंटु = ६५००- 

      

८°०’॰’._ ८०“. २3 _८०५ १०० _,र्मूश्र्पु … 
कारण ले‘ऱ‘व्‘“ …वृन्द्धे "१`०`० … “१‘०…० …× २3 … २3 …द्णु‘ 

८’०५ ऱ्ट्टड्रुड्रु बै॰__द्रुहु_ ॰_ ८०५ × १०००० _ ८०५ × 

व ॰००२3 =१०० ' १०००० … ०० २3 _ २3 

१००=३णु०० 

सूचना… १[[ग[क[र करत[न[ ॰ज्ळोव्दां भाग वरँ[वर नुटत नळाह्रळा, 
तेव्हां भाज्यांकळान्-[र आणरवळी शून्पें द्यार्वी, व त॰[ भाज्यांकांतळोल 
दशांश स्थळांतलळी’च आहेत असै नळानळार्वे. १[[ग[क[र पुरा करवेवैळीं 
_शळाजकप्च्पा [नय्पिक्षां अधिक वळाकळो राहिली, तर या भाग ए" 
कळार्ने व[ढन[व[ झणबे कसर कमळो जाईल 

उदाहरण विंसँरें‘. 

२०७० त्यांस ॰‘२९ द्यांनीं भाग, आणि १ व्यास’र्णांद् [घांनीं भाग. 
॰3२ ) २-८’००००० ( ७,८१२५ ॰०१3)_१-००००॰०० (७६॰९२3’१ 

  

    

  

२२" …९१ 

हू…द्वैहू ६०८ 
४० ॰च्रँन् 
3२ _११3 
८० 3० 

_६,*_ २६ 
१६० ॰४० 

…१६० _3९॰ 

उत्तर’ ७ व्‘छ्हेंक्रू. उत्तर. ७६ ॰१९२॰॰ " १ 

राळित २ री… भांजकांतल्या डावीकडल्या ज्या अंकनिं शळाग 
बसबिण असतळील त्याचे पुढें द वि… सारून तळो अंक एकं करावा 
[या कृतळीत भाजकांतलैं दशांशळिचन्हृ‘ जिकडे [जतकाँ स्थळे सा- 
ळिरलैं असेल तिकडे तितकळी’च स्थळे भाज्यांतळे द चि, तारावें. 
नंतर [या एक मार्गे भाज्यांतल्या ज्या परिंनळार्णाकळाछा पहिला भाग 
बसेल त्याच परिंमळाणाचा नो भाग सनजळावळा. ह्मणजें आ'रभापळारयू- 
नच प्रत्येक भागांचे स्थळ पस्मिळाण समजत जळार्ते. 

उदाहरण. 
॰०१५९५ झांत-२७५ झांनों माग.



६६ अंकगणित. 
॰१५९५० (०० ५८ 

र्दुकॄळंहें’र्मं ड्रु दिंळेंल्यप् श्याकप्र्वे द्' [`व' एक ह्यळउंच्चाबेम् 

…॰श्॰॰°॰ कडू" सारल्यानै स्पांतलळा डावी कडवा अंक एक 
होतळो. ह्मणन दिऱ्ठेलळा भांज्य व भाजक द्या दळाह्र [च[र्दू[ द चि एक 
एक स्थळ उजवैकटे सारून त समान पट मोठे कतैरेत्र् भाज्या `मा- 
जक घेतले. भाज्प न भाजक या दौर्हळोच्पां समान पटों` कल्या 
तर भ[ग[क[र बदलत न[हृ[ (मा प… पहा’ ). हाणून बाजूचा भा- 
ग[क[र हा दृछ्च्छ्येल्या भागळाकळारा इतक[च येईंल, _ 

आतां १. पा एक`न १७० या शतांशांनळा भागि'ळें' तर ण्ष्’हा श० 
त[शांच[च भाग लगिल. कारण ९ एक हा गुणक व "› हा गुण्प 
यांचा गुणाकळार १०० शत[श[त वजा हैं…[ण्पासळार्टी शतांश दाख- 
विंणळारा॰ आल[ पाहिजे. गुणक एक' असला तर गुणाकार गुण्पाच्पा 
जातीचा यावयाचळा हाणून "› हे शतांशच असले पळाप्ह्रजत. ॰यावरून 
एकंर्ने ज्या परिंमाणळाठा भागप्र्वे त्याच परिंमाणांचळा भागळाकळार प[॰` 
वयाचा असा वहिंमाटीचा निधन निघतां धा निपमाममाणें ". 
हे शतांश स्थळी मांडून भाग[क[र गुढें चळालविलप्` तव्हां ००८ स०० 
सांश हें उत्तर आळे.ळू 

अभ्यासांक्ररित्गं उदाइंर'णें. 
५’६२५ ’ २९, ॰०१५६२५ …:- २५ 

, १५६२०५१-० ॰००’०२५० १'५६२५-२५०००॰ 

१८१'3’०००3७3१७१० ९९’२७॰3॰ 
९००६५’० ०४९… ०८१3” ॰॰००१ 

८’०;००२ ६७०५’७-६८॰ 

१५१‘०६०२’५० १७…२८-८--००१`र`०’ 
॰००१२८’८॰१९२० १७०८००५५९२-ऱ्- ०.०००२४ 
'०००२’5-० ०१६3; "”-०००२५५, 
११०००१+3२७६ ”०१२3चँ'3२'.१ 

९०उ', २'११७+॰ ००७3; ५3२+२`१3७. 

व्यवहारी अपृर्णांक्रांप्त दशांश अपूर्णीकांवै 
भ्रच्ऱ्प देण्याचा प्रकार. 

दशांश भागांकळाराच्या रळीतळीपमाणें अशांत छेदळार्ने भाणर्ते, श[॰ 
गन येईल तें' दशांशरूप होय. भाग वरोंवर न नुटच्’यास भाज्पावर 
पळाद्दिजेत त्तितक’ळो शून्यै` दऊन भाग[क[र पठें व[ढब्॰[[व[ 

भागळागुव'थपर्गांक दिठे असल्यास पूर्णांक तसेच एकोंकदै ठेंववि. 
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उदाहरण. 
हैं॰०’…०=॰॰हुं…='००९ण्ष्॰’ 
’टुंचँ …व्त्रूऱ् ॰.४६२५ 

कधळी कथा भाग वरँप्न नर वुटत न['०[ व भ[ग[क[र[त तेच`त 
अक पुन. पुन॰ पेंतळात. 

॰प्’ `… १००५५७३५. ’इ० 

११व्००= …ऱ्-ग्,…’ : ॰००२७९७ इ० 
हें = ॰णु७१४९८५७१४९८.इ० 

` अशां जातळीचे दशांशांस धाक्र्न दशांश ह्मणतळात आणि फि- … 
रून फिरून ॰येण[र[ तो भाग व्यास थात्रूर्न पाँ‘क्त ह्मणतळात. ' 

असे अक फिरून फिरून येऊं चामडे ह्मणजे जितके अंक 
फिरून` यणरि अप्ड्रुत तितक लिहितात, अप्ळि’ण धा अळावत पक्तळो० 
च्या अप्दिं व अनाचे अकांनर [‘टेर्वे द्तप्त. जसे, 

.१०५ 
०० ० ० २७ * 

०. ५'७१ 7२८' 

च्या अळावर्न द्शांशांत अप्तड्रुऱ्‘ पंक्तींस दशांश ग्विन्०[प[मून॰‘व 
अळार'भ होतो, व्यास युद्धा धावत द्शांहुंप्त झणतप्त, आणि ज्यांत 
द्शांश्ळा चिन्० [पुढें कां०ळा अकांचळी अनळावत पंळिक्त अप्ल्यातर मग अ[०, 
नर्न पंक्तळीस आँरॅभ हेंळोतळो, त्यास [सश्र धावत दशांश ह्मणतळात. 

अभ्यासांकॄरिगां उदाहरणे 
‘पुढील अपूण'प्कांस दशांश रूपें `द. 

  

  

  

  

उ' _…२-॰ '” 23… १००० 
१ ५० २“० ८3 _६॰॰२…'॰र्तृ० 

उ' " ॰द्. १ पु.…भ्. फुं॰°_"_पृ …श्ळू 
२ ‘ १२५, १द्रु५०’ २५६) १ ' 

उ ७१3 __3 __१ ११ ५ 

३ ॰ दृच्‘डू १२८3 … ६४००, न्…”ग्भ्ऱप्त्य 
४ उ' ……" . १.°_दुं3… १3 ७ 

' ५१२7 १०२`प्ट्र १४००, "भ्'रं'प्य् 

’ १५2 ५ ११3७ …॰` १८ २ ५ १ ५ २ 

५उ` _रेळंच‘ळूड्रु ||र्मेंक्कान्व्,भ्चुंळंष्ट्चभ्छ्द्चछ् 
१६ इ २ 

आंवर्न दशांशांविंवपीं" [तराष'प् वि [र`, 
.(भ् 

निंपम‘टूला-अनिसंक्षेपस्रा दिलेल्या अत्रूण णं[क[चे _छेदस्यर्की



3.८ , अ'कगणित. , 

२ आणि ण्ष् द्यांचेच यात अवपपरूपनि असले, तर त्यांतळील मेंट्या 
पाना इतवयावै स्यलळी त्याचे दशांशरग्ऱ्प स[त होईल 

उपूपत्ति- दशांशरूप दत[न[ आपण अशांनर दशांश रऱ्’पें 
भाग घरावर बु॰टॅपर्मंत घेतळो. ड्ळी शून्र्मे अशप्वर जितकाँ ध्यानीं ति- 
तकँ१०चेपानांनोंह्मणजे १० १००, १०००, ड्० त्यांनळीनो 
अशगुणलळा जाऊन वो गुणाकार न्`न्दनिं १[[गल[ ’जातळो. आणि 
त्या शून्यळाइतकळीच स्यल' भागळाकार र्येतौ. अ[त[ र्षांड्रुल्पमिं अपण[॰ 
कास अप्तिसंक्षेपरूप दिंहंऽ अ[०, हाणून अ[त[ अशलदांत सळाघळूळारण 

अवयव उरलळा न[द्दा, अशळावर श्यून्पें घेतल्पार्ने जर या ठेट्ळार्ने वरळी- 
तर भागलळा जाहैंल, तर १० च्या अवपमावांचन ड्रुसरप् कळोणत’ढ् 
अवयव छेदाच्या अवयवांत नसलळा र्णांहूंजे, १० वै अवयव २ 

आणि ण्ऽहे आहेत, हाणून छेद्यने’ १० चे एकळिद घळातळास भाग 
वरप्नर बुटत आहे तर त्या छेदांत ९ आणि ०५ द्यांतून कोणाहूंप् 
तितकाच पान असला पाहिजे. अश ट्टेठुदांतठु समान घात झळिल 
ह्मणजे त्यांचा संक्षप जाऊन भागळाकार खुन्टलवै ० उघड आहे. 

छेदरयळीं जर ॰‘२, ७, ११ असा एकाद्ळा अक असून 
त्याचा असं १ ० ने [कवळा १ ० च्या काणन्याहृळीपातळार्ने गुणल[ 
तरी तो छदळार्ने निक्ष्` शप मागवा जात न[हृ[. हाणून 

. नियतऱरा- अप्तिसेहृळापरञप दिलेल्या अपणंळीकाच्पा लदस्थ- 
कॉँ ›. आणि ५ [यांच्मृळा घातळाश्चिमाप अक असला तर त्या अपणंळा 
काचे' दशांशरूप आवत दशांश होईल, आणि अळावर्वरथळें च्ळोबां० 
कापक्षां कमळो येतळील. 

` कारण भागांकळार कॄरबांनळा बळाकळीतर श्ऱ्'ट्रॅ घेऊन भाग वसत्रून 
क्जामाकों करत[ करगां रँग्प उरलेल्या अकांपका जर फिरून एकादळा 
अक आला, तर भ[ग[कार[तहृळी॰` तच त अक फिरून पेंतळील, आणि 
आपण जर ह्मामनळाणें भागळाकार करळीत मेलन्ळो, तर न[गे', उरलेला 
’अक फिरून आल्याशिवाय र'ढ्'ळावपाचा न[हीं. भागप्कळारांत वाकळो 
जौ’ ठरते तळी तर भप्ञकापेंक्षां ( ह्मणज्ळो द्वेदपिक्षां ) कमी असलळो 
पळाद्दिबे, तर मग जें वैगळांठें रीषांक उरतग्रुत त्यांची कनसरव्या ही 

_द्वेर्दाकांपेक्षां कमी असलळो पळाद्दिजे. जसे;
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उदाहरण पद्दिठें. 

हु [यास दश'ळाशरूप `द. 
७) ६॰॰॰॰॰॰॰( ८५७१४२ ॰ह्मा भागळाकारांत वेगळळार्ले रँळापांक ६, 

› "०६ 
क्व् 

3 '., 

.र्
णां

हुं
भंद

्रु
’भं

 ष
्हें

प्/ह
ुं‘च

्चा 

`,9 ५३, १, ३, ‘२, हे आ०तव`इसर्प 
" द्या भा’जकपिक्षां कमी आहेत, आतां 
घूदें जो रँग्पांक` यणळार त`[ ह्मा आलल्पा 
शप[क[तल[च क`[णत[ तरी एक आला 

पाहिजे, आणि त्पांपमाणेंह्मळा उदाहरर्णा~ 
त पढचळा २`[प[क ६ हा आहे, व शैपांका- 

पर वारंवार शून्यच घ्यावयाचे ॰आ० हाणून भागांचा व शैमाकॉचा 
कम फिरून पद्दि- ०याममार्णे` यहँल. लूंळाउदळाहृरर्णात भाजकमिक्षां कमी 
अक जितके आहेत, तितके सर्वं थेपांकांत आले आहेत. हाणून 
आवत होणारे अक बँण्याचे जितक शक्य होते वित`क आले आहेत. 

उदाहरण द्रुसरॅ. 
…ट्टेअथमा द्श्-श्व् त्यांस दशांशरञप `द. 
२२२२ )3॰ ० ( १_॰ ६ 

"’
-थ
ा"
 

[\
म्
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० 
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3   ८उत्तर 3 १'3‘६० 

… अळावर्न हँळार्णांरे अंकांची संख्या फळार असल्यास तळी पुढील 
संक्षेप रळीतळीन योडवयांत काढनां येते 

आतां 

५
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उदाहरण [’वेंस्’रें. 

‘_वृ’द् द्यांस दशांश रूप द्यळाव्ळायळार्चे, 
१९ १,१०००००० (,००५२६3 दृढ, 

हेंटुंरूं 
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४ ० , ”अंक्रगणित. 

हाणून …॰ ॰५२२२१५७८९ ड्-द्. ' 
=, 9७२६८४२१ ॰भ्’ष् ,"॰द्. 

, हाणून ,… =… ॰ण्ष्दध्द्१`ष्७८९४७२६८9२१ ॰ण्भ् …,ट्रे-म्ट्र, 

ह्मापमाणें पुढें करद्देत गेंऱ्ऽ असत’ळा दर रवैपेस अक टुपठळीर्ते 
वाढत जातात. 

वरच्या उट्ळाहृरणांत १८ स्यळांपळींकर्डे^ [फरून तेच ते अक येऊ' 
लागले, हाणन शळागऱकारांत अपने पकोच्या खुणा खालळी दाखवि- 
ल्य्प्तममार्णेळू कराव्या. 

= ॰०५२६3१५७८९४७3६८४२वृं’ 
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ट्रॅ
"|॰°

 । 

  

  

  

  

    

  

१ १९… ’ ॰ 

अम्यासांक्ररिंना उदांइर’णें. 

पुदळोल अपण'ट्रे'कास दशांश रूप दे 
हु दु १ ० ळूठ १ २ ९॰ १ ७ 

९उ० ९; १८०5 ^५५’ १3७५' 
1१- १3१. _दुऱ,_॰ ०३_…५_२_ २ उ. ,१४3 २२, १६६५, 533॰ 

, ' ८ ९ १3…3 _ , प्ह्भ्टुंथ्ऱ्’._ _`यूं_१…१__ 
३उ' ९९९९ २११ ग्‘९प्‘प्प्भ्१ 333००‘ 
४ उ- यूठ‘भं . २९७ ॰3",८ 3325… 

‘ 3७ट्रॅ०; २कँ६०› ९द्भन> ॰॰हुं५ 

(" उ १७5 रॅड्रुत्र् रँरह्र द्वाद० 
, ०९ ळे० 

थावतदशांरा अपूर्णांकांप्त व्पवइ'ळारींअप ळूणाक्तच रूप 

ळूदें'ग्न्पाप्ग्रा प्रकार. 

शु'द्व आवर्न दशांश आहेत तर त्यांस भागजळानि अपणंकि 
रूप देण्याची रळीति. 
आत'ण् हृऱ् ॰१११११११ इ. 
॰॰ _ हे = ॰२२२९९२ द. 

हें = ॰भ्ण्भ्ण्ष्ण्ष्ण्ष्झ इ 
” 

द्यावरून असं सिद्ध हौतें का जेंव्हां फिरून फिरून मेणारप् 
अक पृकड्रुळा आहे, `तव्=०न् [त्याचे अपणंळीकरूप लिहिणे झाल्यास 
तो आवकाँक अशस्यानां लिहून छेदस्यानळी ९ लिहावे. 
पुन्हा ट्नृ॰=›हूं-११=॰॰१॰१॰भ् इ, 

`र॰”`द्द् = ॰॰°"`°"ष्°"ष्°"भ्॰"`०दृ 
। 

२3 , /'
 

/॰
 || ,. ॰२२९२२२९२९‘२ द,
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तेव्हा दोन अक आवूनॅ हँळाणरि असले, हाणजे ते अशस्थानीं 
लिहून ९९ छेदस्थसीं ठिहँबि. 
पुन्हा तौ=०००१००१००१ रॅ, 

द्हुंदुहुंद्द् : ॰प्दूण्रैप्ळूण्रेंप्ऱणु ड्० 

६९५ = ०६९५६९५६००९ इ. 

[यावरून तळीन अक आयर्न हाणरे असल हाणजे ते अशस्थ- 
ळळो ठिहून` लदरथळीं ९९९ लिहावे यावरून 

सात… शुद्ध आयर्न दशांश[स व्यवहारी अपर्णीकार्वे रूप 
॰द्यळावयाचें आल्यास ते आवमाँक अऱळाक्थळानळा लिहुन त्यांच्या 
रपर्क्सरव्येइतक ९ छेदस्याना लिहावे. 

उदाहरणे. 

०3॰७८॰ :. 

|, 
”`
,/
' 

/॰
 

22
."

 

3७८ 
, ॰ कॄ९७८'९ 

॰०3७८ : ~~“…- ’९९,९॰९८ 
९९९९९९॰ 

मिश्र भावर्वं दशांशाप्त व्यवहारी भपूणोक्ततें 
रूप देण्याचा प्रकार. … 

शुद्ध आवर्न दशांशळाचे रोजारा दशांश चिन् ०ळाच्पा आलळीकहे एका… 
दळा अक (पूर्णांक) असला, तर तो भागळागुनंथ त्रूर्गांकाझ्याणें न[डावळा. 

उदाहरण. 
द्’न्ऱ्द्हें, ॰ष्र्मंग्र्ड ऱ्भ्’ष्ऱ्-हुं 

अथवा सर्वे ॰[देळेल अक उगा दशांशचिंन्हाच्या आलळोकडंहुप् 
अक, हाणजे पूर्णांक, हे अशस्थानीं लिहून छेदस्थानळी आवकॉँक ` 
रयव्हुंद्दितके ९ [लहाघे. 

.०॰०० 3७ट्रे_ - 

उदाहरण. 
‘ … 3४-3 _ 3१ _ “हु 

द्ग्' द्धृटुद्रु…ड्रु८.…द्णु’3 

॰ष्'न्व्न् ९९॰= ९९5‘५९९" ` 
ही रळोप्ति कशां निपालळो हैं पुढील ठिद्दिण्यप्वरूनसनजल. ’ 

"': 3× ९+न्‘_3(१००-१)+`॰‘_ _3० +`॰'…3 _ पुन्हां-3 
  

०,
८2
९”
 

रँ , ९ ९ ९ ९ 
हुठू=५×९९+४3 =५(१००-१)+४3= ५००+४3…५ =५०दु3-५ 
९९ ९९ ९९ ऱ्, ९९ ९९… 
 



४२ ॰क्रगणित. 

मिश्र आवत दशांशांत दशांश -॰ळिचन्हागुढें क[=०'[॰ अक येऊन 
_गग अ[ब्[त[क मेतळात त्यांत आणि वर ॰ज[ शुद्वै आतर्गांकांर्ची लड्रुप्- 
हरणें सांगितला त्यांत, भेद इतकाच कळी, त्यांचे मिश्र आवत'[क 
करायाचे असल्यास त्यांस १०, १ ० ० ड्० ह्मांर्न’ळा भांगठें पळाळाहृजे, 
हाणून वर सांगित’ळेठें रळीतळीपयाण दशांश चिन्हापप्मून आवत 
अकांपमैंत जितका स्थळे असतळील तितका श्यून्पें छेद्द्यवर द्यानों’ 
हाणजें मिश्र आयर्न दशांशांस व्यवहारी अपर्णीकांचै रूप आठें. 

उदाहरण पहिहैंऱ. 

’शुद आवत्[_ २- ॰न्न्- = व्ग्‘ऱ्व् = ‘व्टँ = ट्हूं 
मिश्र आयर्न ॰ट्ग्न्- … ट्टेऱ्हूंद्ऱ् द्च्ग्ड्रु 

उदाहरण दुसरं. 

शुन्द्र आयर्न ॰भ्-चैबँ- : हु…णुणु-हें : ०० = ००. 
मिश्र आवर्त ॰भ्’ष्न्व्' = …… -०…हूं…ट्वें - ऱ्द्द्० 

कळोणव्याहृळी आवत दशांशांस अपणंकिरूप कसे द्याहें हृळो रळीत 
थोडक्यात रवळालळा दळाखळादलळी आ`०. . 

गॉतें- दशांश संख्या अशरथार्नो लिहून त[त पणोक व 
आवत न होणारे अक इतकी पक्ति वजा करावी 

छेदस्यूंळाना, आवर्त हार्णांर अका इतके वेळ ९ ठिहृ [`व, आणि 
आवत न होणाऱ्या अकरयानांड्तकात्यांपर शून्पें द्यार्वं’ळा. . 

उदाहरण. २ ४६ ह्मांस जर व्यवहारी अपण्[[क[त लिहिणे 
आहे तर, 

२' '४६॰॰ऱ् ळंऽ’ड्रु……= "हू‘रन्रऱ्दूंर्हेड्रुऱ् दूंवृहेंत् 

अम्यासाकरिनांउ उदा गहरपें. 
.3॰, .०॰प्,द्रु; .प्द्रु’; .७‘२९॰॰ 
॰०२’; ॰प्भ्र्मंठरं: 3,००६५५; २॰॰`॰‘3॰२॰. 
पु.?वृंटं; ॰प्भ्ग्‘ड्रु, १.११व्'०ऱ्; .००४’०९'; 

४,०५3१’; ॰७६५3१; २’3’५; ॰०९3१८, 

२-०९०९; ॰५’९५०'; १॰०चँ२८५७१. 
२…६४'२८५७१'; ५’१९3१'८; ११,॰ऱ८॰\श्॰. 

__` 
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कसर. 
वर जी अळावनॅ दशांश अपूर्गांकळास व्यवहारी अत्रूर्णीकळाचै रूप 

देण्याची रीत सांगितलळी, तळीवरून असें येतें कळी, जर अळावतळीक ९“ 
’हा आहे तर ”हे: १ होईल. अ[त[ [याच्या उलट कवि केल्याने 
१… … ॰९९९९ ड्० आणनां येत न[हृ ”॰[त हे खाँ, पर'नु थळोर्डेतें लस 
दितें तर ९९९ ड्० पप्कळ अ[वतं[क घेतल तर त्पांपळारयून जो 
दशांशांक येहैल व्य[त ॰अळाणि १ [यांत जें अतर पडणार तें लक्षांत 
अळाणण्पाजोर्गे नसतें, झणवे फारच योर्डे असतें. पळाहृळा, 
१‘ ॰९॰- '… ॰१ न् क्क. 

१…- ॰==९९ ०१ … …टुंव्ऱ् 
भ्-"९९९ : ॰०० १ =कॄन्’व्व्. 

१-॰९९९९९९९९९९=. ० ००००००००१= ,व्र्ताल्ला. 

ह्यावरून स्पष्ट लक्षांत येईल कळी, ९ जितके जितके अधिक 
घ्यावे तितकळो प्तितकळो कसर कमी होत जाते. तेव्हां हे उघड 
आहे कीं, ९ अनतप् पप्वैतळोघेतव्लिं झणबे रीवटॅ'ळा कसर शून्य होंद्देलहुं 

ह्माममाणें रीवठळा कसर शब्द होते झणुन १: ॰९' कारण ( 
या अळाक्तींकळार्ने ०९९९ ड्० अनंतअंकच्चिळी प'क्ति सूचित होते. [वाचन- 
मळाणें कोंणतळाड्ळो अप्वकाँक अप्णि क्राणनाहूळी व्यवहारी अपर्गांक 

यांच्या मधील कसर श्यून्प होत अ[`० तर त[ अपर्णीक व्यळा अळा- 
वत दशश्चिळावरॅळावर आहे असै ह्मणत[ पईंल, कारण अप्वमाँक 
पाहिजे तितक वळां घेऊन कसर हृवळी त्तितकळी कॄनळो करितां ॰येत्ये. 

हाणून जव्हां दशांशांत ९० व अप्वतळीक येतळो तेव्हां नो प॰ 
मून टाकून न[गच्या अकांत १ मिळविंण्पासळाचतळा न[हा. जसें, 
४९ ९९९. ड्० = ॰९'थ्' ० रळीतळोपमणि करून प[०`[ल तरोयेतळील. 

॰*९=…रँव्॰`… _ ॰९०`॰=वृठे“= ""' 
दशांशप्चे द्दिश्ळोव करत[न[न[ न[कळो सोडावी लप्गते तेव्हां उत्तर 

ळिवनकसर मिळत न[हॉ, परंतु अळावत पंक्ति सांपडलळी असतां उत्तर 
विंनकसर मिळतें. 

उ' १द्॰५, २… ॰०२॰५॰॰ १ ११० ०० ०४3 ३' भ्हेंभ्ण्हेंर्दु, दू’ '०२॰॰॰"डू द्यां 

चीं बेरीज वरळोवर ॰येहै अशळो कर.



४४ अकगणित. 
५५५५५५५५५५५ ड्रेनं … ॰ ५ . हु’हुंश्ब्लूम्श्श्या’ड्श्फां द्याबैरजेंच्पा रकगांत न[ठळी ’प्.’ 
० 

४ ४४ ४४ 
" , ॰ ' ` 

२. ॰हुंहेंट्रेड्रुड्रुड्रुड्रुड्रुड्रुद्द्लश्ड्रुड्रु अनावत पक्ति तळीनअकाचौ आह, 

" 3१ ७६८६ ८…3४०८६६ तेंव्हें [ ह्मांच्पळाबैरज्ळोत दशांश [च- 
न्०॰॰[ पठें तळीन अक अनळावलँ येतळील॰ द्या रकगांत, १, २, व हूं अं- 
कांच्यळा अप्वत प'क्ति असून व्यळाअकांचा ल॰ सा भा॰ घ्ब्रूयेनो,` तव्हां 
६ अकांच्या रांगेत एक अकळाच्पा पंक्ति ६, दोन अकांच्पा पक्ति 
‘२, व तळीत अकांच्ड्रुय्ळा प'क्ति ९ राहून द्वै रयलळा [या एकंदर पंक्ति’ 
त्रूण हँप्तळील अयळात त्यांच्या वैरजत ६ अकांच्पा आवत पंळिक्त 
येतळील. द्यावरून द् नळो ६ नऊ अकां पबितळो वेंरळीज खर] अळालळो 
पाहिजे. [या बेरजॅत रकनळा योडत्रा अ[`हृत, षासळाठळा ३ अक फा- 
जील घेतल्याने हृळी बेरीज [वनचूक येईल, ह्मणन १ ९ अकळा पबितेंळा 
बेरीज कँलळी द्या बेंरजत तळीन अनावर्नोकांपुढं सह [ अकांची अळावर्न, 
पक्ति समग्र मिंळळालळी अ[० ,द्दिने ०`[ बेरीज अन'त अकां पावनोंविन 
चूक दळारवविलळी जळार्देल० =॰न् उघड अळा`०॰ झगून १६१ ॰७४५८६८१४॰ 
हेंउत्तर. 

आवत पळिक्त मेप्ठळी` यत असलळा, तर जितके दशांशरथळांपर्मेंत 
वैरळीज बरोबर पाहिजे त्पांपेंक्षां हूंळोन [कबर तळीन स्थळे काठ्यार्बी, 
ह्मणजे बेरीज तितक्या रथल[प[बेंत`॰[ बिनचूक येईंल्गु 

उदाहरण _ 
१ ॰स्प्लॅंध्भ्' त्यांतून, ०५९८ हें वजा कर. वावगे रतरळो असावी 

असे कर. _ 
१ ,० २ 3 न्भ् 3 ४१ 3 

_०६२८८८८८८८ 

॰टांब्रॅऱ्ऱ्द्रँऱ्द्रँरे _ , 
उत्तर- ॰द्९ग्९२ 

अळानत दशांशांचा गण[क[र किंवा भागप्कळार करणें झाल्यास, 
त्गांसप्ऱ् व्यवहारी अपळूणळीकांचळा रूप देऊन त्यांत गुणाकार [कवळा तळा- 
गळाकार करावा, अळा[ण तदनंतर प[द्दिज तर तें दशांरँळा अपळूणं[क[त न्याव 

दूंउ" '२";×3' ईं६॰ 
3६ _ _____ " 

अल्लाहें ×॰९॰९… ९५ हें… 
२उ'॰ ॰१६-६ ००२॰७ 

१’ . २७ _ ५५० … ' ॰ 
९० ’॰_‘ ९९…०व्…॰९’॰ " द्भ्'र्में'



दशांश अत्रूणंळीक. ४९ 

अभ्यासाक्तरँगां उदघ्इररैगं. 

९ उ. ॰१3’८॰+'१॰४२ ८५छं+२॰४१॰८॰+२॰०हूं+४२॰ध्॰०3`+ ॰० ०८चँ९७१33६ 
२ उ. 3७’२3॰+ ०२६ + ७॰`3२॰ + ॰२९\’॰ + 3॰९॰\’3॰ + ८… + न्-७'ळंटुं+ 

७४.०'3६७ + 3२.४१॰ 

३ उ, ॰3' …॰ट्रॅर्दु आंळिण ॰ ०॰`॰॰’-॰ ॰००खें६९२3कँ 
॰४ उ… ७ … ६॰१॰४२८५७॰ आणि ॰०४२‘ ॰- 'ष्ईंध्दु॰ 
५ द. 3७’२3` ×॰२६ आणि प्’छं'रं × ॰३९७॰ 
६ उ. 3०९दूं ७'3 × ८ आणि ७४’०3६७×४॰७५॰. 
७ उ. ॰डॅ’ ’ ॰०९ आणि ’ई’ …:- “3६९२3०' 
८ उ: र, ’ .ढु४२८५6 अ[णि ॰०४२ …:- ॰०3र्दू. , 

[या सव'[च॰[ उत्तरे ७ दशांशस्थळांपर्यंत ॰व्[॰र`[वर पाहिजेत. 
संक्षिप्त गुणाकार. 

दशांश अपणं[क[च्पा गुण[क[र[त क`[`व् कळोर्टे तळीन, चळार, प[- 
च दृ० नियमित रयळांपमैंत दशांश स्थळे वरँळावर येण्प’प्चळी न[त्र 
अ[वश्पकतळा असत्ये, अ[णि गुण्यगुणफांत तर… दशांशरयळें पुष्क- 
ळ असतात तेव्हां सर्व अकांचा गुणाकार करण्पांत ॰वेळ न मों- 
ङप्पा, ह्मळाकरितां गुणाकार करण्याची ही एक संक्षिप्त रीत द[॰ 
रक्वि’वो अ[०. 

उदप्हूंस्'ण. 

२६४७ त्यांस ४ ९४९ त्यांवळी गुण. असे का गुणाकळारांत द- 
शांश स्यळें ९ मेतांल. 

ळुद्रुब्लूटू'प् … ह्मळाउदळाहृरणांब्रू गण[क[र दोन दशांशरयळांपर्यंत 
_ ०`,० रवस असलळा ह्मणज्ळो गुरे, हाणून गुण्यांकांतळोल दोन 

”हें दशांशस्थळें मोंनून ॰हुतऱ्पा स्थळावर एक उभी 
……ळून्र्ट्स रवूण केला, आणिळू त्या स्यळांरवप्लळा, गुणकांकांतळील 

एकंस्थळींचा ४ हा अक लिहिला, अ[णि` तयून उलटे डविक्रदै 
दशांशांक लिहिले अ[तां गुणाकार करतांना गुण्यांकांतोंल रेघेपलळी 
कडवा अक ७, हा सोडून ॰ळिदव्ड्रुळा व न[कळीच्य्र्गऱ् अकांस गुणकांफां 
तळोल एकंरयळळो’चळा अक ४ पळूर्णीक द्यातें गुणठें, झणजे गुणाकळारांत 
दशांशस्यळें ९ च येतळील. आतां क्लिक साङलळा न॰
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सत[ तर ७ चौक ९८ कुंपेंकॉँ ष्ठम्’ग्चोक १६ त्यांत हातचे द`[न 
वळादृलैं असत. वरील ८॰हेंन् ०सोंहून द्यावे लळागल असत, हाळाजकरतां 
अक सोडल्यागुळें गुणाकार कपळो येईल, वो न याना, हाणून अ॰ 
जनळातळातें हृळातहुंळा द् ॰घेतले, तेव्हां ४ चाक १ ६० आणि इळातचे २ 
मिळून १९ एकुणिसळाशप् ९ चिद्दिले, हातचळा अ[लप् १, ४ त्रोक 
१९ ळूअ[णि हृळातचा १ मिळून १६. `तर[२[’[ द् ह्रळातचा अ[लळा १. 

हाळापयाणें` शवटपर्मेत गुणाकार र्केलळा. अ[तां गुणकांकांतळीड्रु ट्टसरा 
गुणक ९ ह्मळातें गुणावट्टेनाचै, परंतु गुण[क[र[त॰ दशांशरथळें द`[नच 
अ[लळी पाहिजेत, हाणून [या वेळेस गुप्यांतळोल ४ हा अक सेंळाडलप्, 

आणि २ यापासून गुणल, हाणजें गुण्याकांतौल एक ट्सांशस्यळ, 
आणि गुणकांफांतळील एकदशांशरथहुंऽ मिलन गुण[क[र[त ९ दशां- 
शस्थळेंच ड्ळिच्लल्यापमाणें येतोंल. गुण्पांतल॰ ४ हे तोडल्यावहूंल 
कसर जळाऊं नये हाणून ह्मत’च ९ घेतले. 

तिसरा गुणक ॰०४ ह्मळार्ने गुणतांना गुण्पांकांतळील दशांशरथळ 
गुळप्च घ्यावयास नकळो. कारण, गुणकांकांतच दोन दशांशरथळ 
आहेत. कसरीतहृल द्दातचळा १ घेतलळा. 

चवथा गुणक ॰० ०९ द्यातें गुणतांना गुप्यांकांतळील एकंचे’ स्थ- 
ळहृळी सळाडलैं. गुणावयास द०॰_च[ अक न[हा, सबब कसरीवहूंल 
द्दातचे दोन घेतल. ’ 

ह्माननार्णे सर्व गुणकांकांर्नो गुणून बेरीज केळी आणि नाव दळान 
रथळें उजवेकदून मेंप्नून दशांश ळिचट्टेहृ केल हाणजें काम होते 

गुणाकार करतांना सांगितलल्या गुणकांतळील दशांशांक उजवे… 
कडे जसजसे घेत जावे तसतसळा गुण्याफांतळील एक एक सळाडोंत 
जावळा, हृळो ग[ष्ट गुणाकार करतांना लक्षांत र० [गें कठीण, हाणून 
गुणकच पळिड्रुल्यार्ने उलठळा न[ङलळा हाणजें साङळून देण्याचा अक- 
न[तें पडळून जेथून गुणाकार ळिलहृळातयाचा तळा अक त्याच्या समोर 
वर येतो. 

प्रत्येक अकाच्या वरच्या अकांच्या गुणाकारापामून, गुणाकार 
छिद्दावळा रवरळा, पर'नु तळोळिलद्दिण्याच्या घूर्वीत्पांत, सळाडंलल्या ॰अकास 
गळूणुन व्यळा गण[क[रांतळील द्दातच मिळवून मग टुलिहावा. कसर तर
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सोंडावयाचळोच, परंतु ॰जितकळी कनळो जळाईंल तितकळी वरी, त्यांजक‘ 
ळिरतां ० पासून ४ पर्वत हातचे ०, "९ पासून १४ पय्'प्त हृळातचा 
१, १०३ पळारयून २४ पर्यंत हातचे २, २९ पप्रयून २४ पर्यंत हृळातवे 
२, त्यांननप्र्णे धरण्याचळो चाल अ[`०॰ 

वरील उदळा०रण[प[मून संक्षिप्त गुणाकार करण्याची रीत सांप- 
ङलळी तो पुढे लिद्दिलळी अ[द्दे 

र"[["त - गुप्त पहिल्याने' ळिलहृ [या नंतर गुणाकारात जितकळी 
दशांशस्यळे पळाद्दिजें असतळील तितका दशांशरथळें गुणकांतळील म`ळानूत 
रँळावटंल्या स्थलळावर उ‘त रेघेचळो रवूण करावळी, नंतर त्या रवूण केलल्या 
अकाखाठीं गुणकांतळील एक [लढून त्यांचे उजवकर्डे दशक शतक 
इ० पणंळीक डें’ल`ट ळिलहृवि, व डप्वेकर्डे दशांशांक उलटे लिहावे. 

उजवेकत्रून गुणाकार करायास अ[रंभ करावा. प्रत्येक अकानै 
त्याच्या वरच्या अकापामून गुणीत चळालापें. क[०[ गुण्पांक सोंड- 
ल्पागुळें गुणाकारांत [वरीप चूक न पडावी त्यांजकरिंतां ज्या अ- 
कास गुणावयाचे त्याच्या गुणाकारात, सोडलेल्या अकळास गुणून 
न्यागुणाकारांतळोल जे हृळातचे येतळील` त मिळवावे, गुणाकाराच्या 
रकना उजवकडींल शेवटायामुन [लहृ[व्य्॰[[. इळावटा सर्वे रकतांचळी 
बेरीज` घऊन न[त सांगितलैठीं दशांशरथळें उजवैकड्रुननोंजून दशां- 
श ळिचन्हृ करावें. 

अम्पांसावऱ्रिंतां उदाहरण. 

१, उ. 9८०॰ १9९२२ त्यांस २७२६…` त्यांनीं गुण, असें र्का 
गुणळाकारीत दशांशस्थहेंम्र ४ येतळील. 

,२ उ २४९० ३०४८ त्यांस ॰॰ ॰५७२९८६० त्यांना गण, असे कीं 
गुण[क[र[त दशांशरयळें ण्भ् येतळील. 

३ उ. ३२९७०१ ४२८ त्यांस ७२१ ८२१ ९२ त्यांना गुण, गुणा. 
कारव्त दशांशरऱ्थळें ३ गुरे आहेत. 

४ उ. १४… …४२१३ त्यांस २ १८१३ त्यांना गुण, अस काँ गुण[का॰ 
[[त दशांशस्ऱ्यळें २ येतळील. 

५ उ. २८२३ १ ०२ प्रांत २- ५६७४ त्यांना गुण असें का गुयाग् 
कळारांत १ दशांशरथळ येद्देल.
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६ उ. १ ११० ॰२३७८ श्धांस १२’२७०२८९७ त्यांना गण० गुणाका- 
र[त दशांशर‘थळ गुळांच नका अ[०. 

७उ. १ ॰२॰२×"भ् २४॰ त्यां गुण[क[र[त दशांशरयळ १ पुरे अग्नि. 
८ उ'. ०’२१०४×८॰७३४,॰०२१०४ × ॰७८'९४, ००० ०१ ×॰॰ ००९८, 

१८९९९९×॰॰,९९९ त्यां गुणाकारति दशांशस्यळ एक गुरे आहे. 
९ उ, ७८०१द्×`०००९७, १ ००×प्० ०० १ [यांत ९ द्शांरारुयळें 

अ[लळी हाणजें गुरे अ[हेंत. 
' सँक्षिप्त गण[क[र. 

दशांश भागाकारांत अपेक्षित दशांश स्यळां गुद्वै भाग[क[रकंर॰ 
ण्याचळी गरज नसत्ये, तेव्हां या गुढील स'क्षिप्त ॰रीतळीचा उपयोग 
करिंतळात अ[णि भागळाकारहृळी फार जलद =०’न्`ळात`[. 

रींत्मि- दिलेल्या भाजकांतलळा भाग वसविंण्याचळा अक एक 
होईल असै करण्यात दशांश चिन्ह गुटेर्दु [कवळा न[तें [कतळी सळारातें 
लागतें तें न[हून तितक‘ळो स्थळे भाज्यांतलप् व भाजक्रां तलळी 
दशांश चिन्हे गुदेंगुं किया न[म्`॰[ ॰सळारार्वी ( द॰ १[[॰ रीति २ री पहा ) 
न'तर भागाकारात दशांश स्थळे जितका अपेक्षित असतळील तितकळी 
स्थळ भाज्पांत दशांश चिम्हृळागुहें मोंजळून त्या [ट्टेकार्णी उभी ( । ) 
अशी खुणा करावी, आणि वर,› अक असल्यास त कापन टाकावे, 
स्थळे कमी पडत असतां तर दे’यून्में` दऊन तळा पुरी करळावळी. 

त्यां कापुन [`कव1 पुरा करून घेतलल्या भाज्यालळा पहिला 
भाग वर्सावप्यासळाठळी जेवढळा अ[जक पळाद्दिज्ळो असेल ॰तेवठा भान…- 
क ठेवून त्यावरचे अक उभ्या रेघेर्ने कापन टाकावे, अ[[ण त्यां 
कापळून घेतलल्या भाजकळातें पहिला भाग वसवळावळा. न'तर वळाकळी 
वरत[ नवळीन भाज्यांक घेऊन पुढील भाग वसयिण्यावदृल कापन 
घेतलेल्या भाजकळा वरील एक एक अक कळात्रून पढळोल भाग वसवदूं 
त चालवि. 

भळाजक कापून पेंतढेल्पा भाज्यालळा गुरा हेप्त नसल[ तर 
` नहृर्मीच्या रीतळीमयार्णे भोगळाकार करण्यात अ[र'भ करावा. 
याकळीवर भाज्यांतळील एक एक अक घेण्याचा कस खुणरत्रुग्' 
लचा अ`क येहैं` तयपमँत चळालवप्वळा, गुटेहें मात्र त्यानयार्णे करू नये.
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गुदै भाज्ञकांतळोल एक एक अक कापण्पाचळा क्रम सुरू करावा… 
आणि बाकी अक रहृळातळील व्य[णा भाग वसवळीत जातें. यापनप्र्णे, 
भाजकांनील अक सर्व नाहींते` हात `तथपर्थेत करावें. 

शेवटचा ॰क क[[प`त वेळा त्या अकाचे सिने पेक्षां अधिक 
नाका राद्दिलळी र इळावठचा भाग १ तें वळाढवळाना. न'तर १[[ग[का॰ 
रांत अपेक्षित अंकांइतकाँ डांवैकर्डे स्थळे न[जून दशांश [चन्हृक 
रावे' म्हणजे भागळाकळार गुरा होता. 

भाग वसवितांना जे गुणाकार मिळवळाने लळागतळात व्य[त फळारशळी 
कसर जाऊं नयेत् ह्रणून कापलल अकांस वसविठेंल भाग…[तें गुणून 
हातचे किर्ती” वनात तें याहून तितके वजा करण्याच अकांतळु तळा- 
तचे त्इणून मिळवळीत जळा`व. हौ` ग[ष्ट १[[ग[कार करण[र[न[ लक्षांत 
ठेंनावळी. 

६ उदा. ७ ’,०२ड्रु२०९ त्यांसऱ्‘ ७४९१ त्यांना भाग. न[ग[का॰ 
संत च[र दशांश स्यळें मेतळोल असे कर. 

२. .७४५`।नु)७॰ ९3६ईं५(२०८९११ रूंउ’त्तर, ॰ 
२, ७४५ )५ग्’रँ_दू°__२ 

  

न[जकांत एकच पणंळीक स्थळ आहे म्हणून भाज्प व भाजक 
षांतळोल दशांश चित् हांचळो [फरवळाफिरव करावळो लळागलळी न[हा. 

२ उदा. वरील उदाहरणात १[[ग[कार[त एक दशांशस्थळ 
न[त्र पावें असें असल्यास रीतळोपनार्पोऱ्- 

[ । 
२-७४५१) ऱ्०९१६२(२॰९ हें उत्तर. 

…५. 
२)ड्रु_ श्टुं 

३ उदा ७ ,॰९२६२॰ त्यांस ० २७४ त्यांर्नो भाग, भागळाकारांत 
दोन दशांशरथळें न[त्र ॰येतळील असें कर. 

3
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’भाजकांत एक पूर्णांक स्थळ `यण्यास दशांश चिन्ह उजवीकडे 
एक स्थळ सळारळावे लागते, म्हणून भाड्रुपांततें दशांश [चन्हृ 
स्थळ गुठें सप्रून रीतळोपमाणे भागाकार केला:- 

२ ॰७*)७९ 3६२(२८ ९९ हैं उत्तर 
  

  

  

म्'.’ ड्भ्ल् हूं 
२७)ड्रुहूं’७ 

२) _ऱ्ट्रे'ट्रे’ 

४ उदा. ७,९२६२ त्यांस २७४९१ त्यांगों भाग. १[[ग[क[र[त 
तळीन दशांशस्थळ येवूळील असै कर 

भाजकात पर्णांकस्थळें द[न ॰अळाहेंत,` त एक करण्यास दशां॰… 
राचि’हृ डविकर्डे एक स्थळ सळारातें ल[गतें. म्हणून भाज्यांतळोल 
दश[श[चन्० एक स्थळ डबिकर्डे सारून रीतळीपयाणें भागांकार 
करण्यास आरंभ केला. 

२’७भ्ग्’५१›०॰७९"3६२(॰२८९ 
33९ 

"") .ल्ळंदृट्रे 
२) ट्टे’; 

……१ 

भाजकाततें ॰हुंदशांशळिचन्० [जतकँ न[तें [कवळा गुदेट्टे सारार्वे 
'[ततक भाज्यांतांल दशांशचिंत्ह्र न[तें पुढें सळारल तर भागळाकारात 
अतर पडणार न[हों कारण भाज्य व भांजक हे दोनही सळाररवे 
पव्ळीतें वळाउविल [कवळा कमी केले तर भागळाकारांत अ'तर पडणार 

नाही. जतें- 
२९`॰’_ ____२९॰ _ 
४२ "’-२ ""२ ’ 

भळाजकात एकच पळूण[क असला म्हणजे भाज्यांतळील दशांश 
स्थळांइतकाच भाग[क[र[त दशरिळास्थळें ॰येतळान. जसें- 

त्हृट्रॅणून भागळाकारांत जितका स्थळे र्णांड्रुजें अ[हेत तितकाच ~ 

न[ज्यांत तविठीं अ[[ण भाजफांत एक पणं[क स्थळ येड्ल असा 

म्हणून ०२९० हैं उत्तर.
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रीतळोनॅ भांज्न भाजकांचा रूपें वददून ॰ठेपिलळा असलळा, म्हणजे द्दि॰ 
शैव करण्यात चूक येत नाही. … 

भागळाकार ळूवळादयिण्पाचा न[हप् म्हणून तर शून्में किया वरचे 
अक घेण्यावहूंल न[जकांतळील एक एक अक त`[डळीत मेल म्हणजे 
र्तेच कार्य केल्यापनळार्णे ०`[तें. …- 

सॅक्षिप्त' भांगाक्रारप्चीं' 
अभ्पामाकांरतां उदाहरण. 

९ उदा. या १[[ग[क[र[त २ दशांश स्थळे पेतळील असें कर. 
, १५७.०3८+७९.६१८ 

२६॰८१भ्’-घ्॰ ७२९ 
3४. ०७६…१- १८७२९ 

२ उदा, या भाग्गकारांत द`[न दशांश स्थळे पेतळील असें कर. 
७-ळो‘१०3६” २१९॰६ 
3२.०७९ +६८ग्५४॰७ 

. १3॰७२ +४०१९६ 

३ उदा. या भागप्कारात तळीन दशांश स्थळे येतळील असे कर, 
१२८७२3 + ६॰१८ 

२००९८ +६3’५७२ 

१`॰’॰ ०७3 + २“ “१९८ . 

४ उदा. या भागाकारांत दोन दशांश स्थळ मेतळोल अस कर. 
०- ००७१ ':- ०' '६९3७ 
८, १२४७3+प्५ २3८९ 

५१.२ग्॰७ +०॰८१3७६५ ' 

५ उदा. या भाग्गकारांत एक दशांश स्थळ येईल अतें कर. 
१,५६८९ +०॰२७४3२ 
॰.॰० १६५४१ ’:- ॰.७१९८ 

3१॰॰२७५ ’;…- ०,६८५५४ 

विविध परिंपणांवै रूपांतर. , 
फ्हिलग् प्रकार. भारी परिंनाणांवै दशांशांस हलके परिंनप्र्णात 

अ[णावयाचळा. 
रींतिळं- भारी परिमाणाच्या दिलेल्या एका परिंनप्णळात त्याच्या 

खालचे परिंयाणाचे [कतळी अक अ[हेंत त पहार्वे, आणि त्या अ- 
काना [दलल्या दशांश अकांस गुणार्वे,म् हणज्ळो व्य[स हलके पळिर- 
वळाणार्चे रूप येतें. 

रुपयांचे यावठे करणें झाल्यास४नीं गुणिदे' पळाद्दिजें हेंस्पष्ट अहे,



०९२ अकगणित. 

९ उदा एक रुपयाचे ॰॰ ॰७९ प्रांत पावल्पांर्वे रूप द. 
॰‘७"भ्×४ =२॰० पळा. हेंउत्तर. 

२ उदा, एका खंडळीवै ०॰ ॰६ यांचे पण कर. 
॰॰ध्, खे. × २० = १२… म. हें उत्तर, 

भ्गूरी परिमळाणांच्या दशांश अकांस हलके परिंनाणांत ॰नेर्तांनप् 

ना पणंफ्रांवर कांह्रप् ट्द्मं’रा’ अंक अ[ठें, तर त्यातीं’ल फ्’णंष्क तसेच 

ठेंत्रून ळूवरील दशांश अकास न[त्र हलके पस्मिप्णांत नेत ळूजांर्वे 

ऐ उदप्. एका रुपयाचे० ००६ पांचळो [कनत काल, 
रु. 

॰॰ध्यू× १६= १० ॰ध्यूअळाणें. 
॰“द्र्अग्. × १२=७॰९’==८॰॰`.पे 

' उत्तर. १० अ[. ८प. 

४ उद: ४ खंडींचे ॰॰"॰ त्यांस हलक परिनाणांत अ[ण. व[-_ 
नळ न[प. 

" सं. × ०॰०\3 = 3’१' सं. 

॰॰१॰॰ सं. × २० = २-२' म. 
०,२' म. × १२ = रट्टेध्द्रु पळा. 

उत्तर. २ खं. २ म. २६ या. 
५ उदप्. २ खं. ४ न. याचे ००७७. यांनी किमत कायय् 

२खं.४ न.=२ब्२रबं. 
३’२ खं. × ०6७७९ : ९०४ खँ. 

००४ रनं.× २० =८॰॰म॰ , 

‘ उत्तर. २ रबं. ८ न. 

’ ६ उदा. एका पौडप्वै ०५२८१२९ याचळो [कनत हलके परिं॰ 
माणांत काढा 

\१ उदा, २ पें`[॰ ९ शि. २ प. यांच १॰ ॰६०’०७९ यांचळी [कनत 
हलके परियाणांत काठ 

८ उदा. ३घ्०भ्’भ्[ दिवसांचे २…८"१ त्यांतून ॰२॰-हें अर्क्सचे ३ 

वजा कर॰ ९ (`॰ , पळू 

९ उदर एका चप्रस याङळाचे ४०७‘९ आणि ७ च[. णूव् 
पांचळी बेरीज कर. _
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९० उदा. तळीन एकरांचैट्वें चचळिञ्भ्पांतृहु २,००८७५ चौ, 

यार्डे वजा करून वाकाँत द्||` फुंटांच' '०२२॰"’ हे यिळीव 
अ[[ण बेरीज मांग. ' 

दुसरा प्रकार. हलके परिमाणांप्त भारी परिंनाण'ळात नेण्याचा. 
_, रळीति.… _ज्या पस्मिळाणांचे अंक सांगितले असतील त्यांच्या 

वरच्या पस्मिळाणांतते किर्ती अप्ततळात तें पइळार्वे, आणि तितक्पांनों 
दिहँठेंठे अंकांप्त भागावें, म्ऱ् ९णज्ळो वरच्या नांकाचे अंक येतात. यांत, 
शिवाय पाच न[याचे दुसरे अंक दिदैतै असल्यास ते मिळवावे, 
आणि त्पावैरजेंस त्यांच्या वरच्या पस्मिप्णांत न्पार्वे. पाप्तनाणें 
शेवटपर्यंत करीत जावें. 

९ उदा. ४९३९४ रँस यांचे रुपये कर. 
४९3९४`र०+१००=४९3॰॰९४प[ , 
४९3, ९४पा, ॰प्-रै'ऱ्: १२३०४८५रुऱ् हेंक्का, 

२ उदा. ६५ शेर यांस खंवींन्ने रूप दे, 
3॰५॰रो. …?॰=०॰०८७५म॰ 

3५८७५ ॰ऱ्- २० = ०, ॰००४3७५ सं हुंउत्तर 

३ उदा. "६ आणि, ७॥ पपा, यांस ख्पपांर्वे रूप दे. 
". _ड्रुभा’ ७|| पप[= "’-हैं : ॰ष्- ॰द्न्सष् आ. 

' "ए.-६९". आ. ’ १६. = ० द्ण्ष्भ्प्ऽद्द्द्ण्ष् रु- हें उत्तर, 
४ उदा. सोड्रुळूलैं गापत्रू ठाद्प्ऱ्स् यांस खंडीं'र्चे रूप दे. 

  

०’3।२=3 " ६=33७५म॰ 

33७५म॰-:-२०=०॰॰१६८\”५संहैंउचर॰ 
५ढ्या. द्ट्या ऱ्स्प्मू षांप्तमेठांचेंरूपदे. 

द्ट्षा. एफ. ऱ्रँद्णध्यूपार्ड 
द्द्ळंहूंप्रा. …प्-रै’ष्टुऱ् ट्द्॰६॰×हुश्… भ्पॅळो. 

=३वॅदं×हुंस्पेंळो 
॰ =द्र्मां१रंर्पो. " 

६'१२ पो'॰॰॰:-४०=०॰॰१५3०॰फळगि॰ 

०१५:०फ’८…००१९१२८७मत्वहुंढ्या 

_ ६उद[॰ एकळाहूंदेड्रुवेटाचे ॰॰८॰भ्॰७द्रु आणि एकापींडाचे 
॰॰ ०७६९५ पांच्यळाबेंरजेम्न टन पांचै ह्या दे.



५5४ ’ अकगळिणत. 

७ उदा, ॰.॰२२१ निमि, यांत अर्धा क्रौंनचे ०’१९ मिळत्र 
आणि उत्तर गिनींत अ[ण. 

८ उदा. १ १ २ दंड, ९ डाव यांस कळोसांचे' रूप `द. 
९ उद्या. ण्ऽ॥ गुणांचे ० ७८५४ यांस तोंळ्पांचै रूपर्दे. 

९० उदा. ९ दि. ठ. अ. हे १ या. भ्ण्ष्दि षांचळाळिकतनाअश 
अ[हेंत … 

तिसरा प्रकार. एका देशच्पां परिमळाणलून ट्टसऱ्पळादैशच्या 
परिंगाणांत न्यात्रपाचळा. ’ 

रींति.…स[गित्तत्ऱ्:ल्पा परिंपळाणावै जात्तळीपेंकळी जें परिमाण ड्रिछ् 
ठेल्या परिंमाणाऱ्वै जावळीच्यार्शी न[डलेळें असेल, त्या परिपाणांत 
पद्दिल्पानें दिलेल्या परिंषाणळाचे' रूपांतर करावें.“ नंतर त्यात नाड- 
लेल्पा परिंनळाणांत्त न्पावै अ[णि त्यांतून इळिच्छ्हेले परिंमाणांत अ[णांर्वे. 

९ उदा. १". रुपयांचे पौड कर. 
१० हु, = १ पौड. 

हाणून १ण्ष्रु. + १० = १ण्ऽपें`॰[. हैंड्रुत्तर, 
२ उदा. १ ॰प्’ष्अ. १ ”`४ मि. ॰.॰ण्ऱ्से .ड्तक्पांचळो घटिका पटॅठें कर. 

१ अ.… _- २- ". घ. 
१-५ अ. ‘… मि, २॰५ ते = १’५२४०२७` अ. 
१’५२४०ट्७' अ”. × २’५ = 3,८१००६७" घ”॰ 

/ = उप. ४८प 3.६. वि. , 
. ३ उदा. रवंङळी १ ९||९|| धान्य…[च' यिठळायतळो टन कर. पण्पाचळी 

एक पळायकॉँ ॥ ग्पालन वरापर अ[हें. सोळूलैं न[प. 
खं. म. पा”, 

१२॥`९॥रवं =१°` १९ ८ 

=४०४० पांपल्षा 

: ४०४० × भ्-ड्रेग्पालन 

="ष्०`ष्० ग्पालन 

=".०`ष्० × टु हु. =६३१’ ॰ट्ण्भ्वु 

= द्द्भ् ॰"२॰ष्× ८ कीं. = ७८०९०६९`हें‘ऽ का. 
: ७८. ॰९॰द्ऱ्.ण्भ्×ट्रे टन… …- १५-७८१९झटनू. हैं उत्तर.
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४ उदा. वरील उद्याड्रणानरून पुण्याच्या रवंडोंर्शी विलायतौ 
टन तप्डून दळारवोन. 

१२॥२|| ख" = १२।।२॰५ 
= १२’५ ख’ + ॰॰१२५ ख, 
= १२॰ ॰२२५ खं 

ह्मणून` १२ ६२५ रन : १५. ७८१२५ टन’ 

॰॰१रवं=ड्रहँट्रॅऱ्टुहु…५टनटु= १२५ठन. 
[कवळा १०० खेडी… = १२०६ टमूहोर्तील. हैं उत्तर. 

५ उदा २१ [२11ळेग[चे3व्.-,एक[ग्[टचेटें अ[णिप्शि. २प. 
पांचेडूश्- यांची बेरीज करून दिला पौद्द्यर्चे रूप `द. 

शि-प 
२१शिं×ड्रु=दृहुदै शि॰=८ ४.८ 
नुग्रो०×ड्रे=४पे॰×ड्रे= ० ३’० 

\.०शि॰×ड्रु=ह्रिळा. =१७ ६.० 

ग्भ्पेप्×टुं=गुंरँवूफै = ०’प्’भ्-० 

एकदा… १पें`[॰ ६शिं॰६॰८ पे. 
पौ [॰श॰॰ 

= १ ६॰५ 
: १॰ 3२८ :, प॰[' हें उत्तर, 

६ उदा. १० मोत्त्यांचै वजन ”२"… रात आहे. तर १० “२ 
रुपये एके चपास पा भावाने एनपा नोंत्यळाचळी [कमल काप झाळळीद्व 

3।।॰= 3-५ 
` 3॰ ॰५ ×3’ ॰५= १२' '२५ 

१२ २". × ’हूंहुऱ् ८७ ॰२ 
७- ०२’१०६=०॰७०ऱ्स् हेंएक्षा र्मोत्पावैचक् झाद्वै. 
०॰७०दू×१०॰ 3=७॰’.२3०६रु ’ 
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उत्तर, एनया मँळात्यळाचळी [कमल ७०८८… सरासरी. 
९ उदा. २". हृळावांचेदु 3- चेड्रु चे मांडे किर्ती होतील. 
९॰॰ उदा.- एका चांदूमासात्रे९ पान २९ [द. २१ घ. ०६०. १२ 

पळें इतहुंहै आहे. एका वप॰[`त म्हृणजे ३६५… ॰२॰. दिवसांत चांद्मास 
किर्ती पुर हॅळावळील,,व नर दिवस कितळी शिळुक रळाहृळावळीउ‘हें ’



५६. अंकपणित. 

प्रमाण गणित. 

व्यनहृळारांत आपल्यासमोर कळोणतळाहृळी पदप्र्थं येऊ, अ[पण 
व्याड्रुळा लळागळळाच त्याच्या जातींच्या दुसऱ्या पदळायाशळी वाढून पळा- 
ह्रळार्तो. वाहून प[हृ[ण्या [चे वात प्रकार आहेत. एक, अतरार्ने अ[[ण 
दुसरा, पटीर्ने. 

अ[मच्या घराची” [भत तुमच्या घराच्या [भतळीपेंक्षां ". फळूउ 
उंच आहे असें सांगतळो, अथवा दिंढळीर्ने उंच आहे असें सांगतळो. 
या द[न्एळी सांगण्यात दुसऱ्या [भतळीची उंची पहिल्या स्मितळीवै उंची 
चे संबंधार्ने सांळागतढी गेल्यामुळे तिच्या वास्तविक मंठिपणांर्चे 
ज्ञान पहिल्या [भतळीच्या पठिपळुणानर अवल्‘ऽत्रून असतें. त्या दोन्ही 
भितळोचें वास्तविक दु।[न होण्यास त्या दौहृळीनांहृळी एका नाद्दिनातलै 
यावाशां तळात्रून पहृळापें लागत. एक [पत १ ॰ फट अ[णि ड्रुसरळी १७६ 
फूट असळळोहें तर पहिळळीपक्षां ट्टसरळी [पत ण्भ् फउ उंच आहे, [कवा 

दुसरी पद्दिळीच्यळा दिठोर्ने उंच आहे असें म्हृणन र्देळान्हृळो [भर्वीचळा 
मोंठेपणळा चांगला ळक्षांत येतळो. 

ज्या न[द्दितळातल्या एका न[नळार्ने,’ ह्यणजे फटीर्ने, त्या दोन्ही 
[भवाचीं उंची नळोजलळी त्यास “ अ[द्य प[रय्[[ण ” अशी संज्ञा 
आहे. 

सत्रे प्रकारची अ[द्य परिंयार्गे ठरविलेठीं अ[णि लोकांच्या 
याद्दितळीतठीं असतात. या अ[द्य नृळानांच्या संबेघनिं सर्व प्रकारची 
न[र्ने सांगितढेंला असतात. हीं सर्वं' महृत्त्नट्शक प[रप[र्णे संख्यांना 

॰द्मखबिंळळा जातळात. 
चार हात उंची, किंवा पांच तिघे क्षत्र, [’कनळा सळाहृळा तळि न॰ 

जन, [कवा` द[न दिवसांची नजल, या शब्दांचा अर्थ नरँळावर सन~ 
जण्यास एक हात उंची, एक बिघ’ळा` क्षत्र एक तळाछूप् वजन [कहूंप् 
एक दिवसाची नड्रुळाळ, षांर्वे ज्ञान अ[पल्यास पवा घरावर आहे 

असें घऊन चाळळार्वे लागते. 
’ शिक्षकान विंद्यळाथ्यास, अतरळार्ने फरकहूंळारतविणें अ[णि पटीर्ने 

फरक दळारपविंर्णे, या दळोद्दात जें[` भद आहे ना चांगला समत्तांनून 
.र्दिठा पाहिजे. एका हौदांत टुररेंळोज ८ घागरी पळाणळी मानवाचे
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त्याबद्दल एक ळिदनशळी त्यांत दळोन वागरळी अधिक पाणी आले आणि 
दुसरे दिनशां त्यांत चळार यागरळी अ[घक पाणि आले, तर हौबांत 
दुसरे दिवसां दुप्पट पळाणीं अधिक आले ही गेंप्ष्ट खरी आहे, परंतु 
हौट्रांतले पळाणि ड्रुप्पव् झाले न[ह्यु. तें पहिले [दतश‘ळो सव्वाहैनै झाले 
आणि दुसरे [दनशळी दिढळीर्ने झाले. कळाठच्यापेंक्षां उष्या हवेत आज 
हुप्पट आहे असें म्हटले तर, हवा दुप्पट गरम झळाळी असें सनजूं 

नये. सप्नकळारळाला कळाउच्यापक्षां अ[ज दुप्पहूं नफा झाला असला 
तरी त्याची दौलत दुप्पट झळाळी असं समजूं नये. 

गुणात्तर-एका न[वाच्या दळोन संख्यापका एक ट्टसरळीस तिच्या 
[कतों° पटळोनरळोनर किंवा कितठ्या हिश्शळा तरळापर आहे हें दळारनयि- 
ण[ऱ्या संख्येस त्या दोन संख्यांर्चे ( [कवा पद्दिदृश्रोचें ट्टसरोर्ती ) 
गुणोत्तर म्ऱ् ९॰णतप्त. उ० १२ ही संख्या १६ या संख्येच्या पाऊण- 

.प’उ आहे, ॰येये’ पाऊण हें १२न १६, ह्मांचेंसकवा १२चे` भ्द्शळी) 
शूणांत्तर होय. हें दळाख्ळाविंर्णे झाल्यास त्या संख्पांनघ्पें (' ) असे 
दप्न [वैदु मांडून किंवा पद्दिठीस ढुसरळीर्ने भागन दाखवितळात. 
जसै१२८१ट्रे= ’…हृहैंगुर्णोत्तरजतेश्यसभ्ट्रेअसेंवाचिंतळा- 
नद्यांचा अर्थ १२हे १६ च्याटुं- हृपव् आहेत असा सपजावा. 

ज्या दोन संख्पांचें गुणोत्तर दाखविंणें आहे त्यांस युग्न, 
पळिहूंले संख्येत अग्नसर, आणि दुसरे संख्येत उपळाग्नसर, अशळा संज्ञा 
आहेत. वरच्या उदळाहृरणम्तरून ध्यानांत येईल की, अप्रसर हा या… 
ज्य व उपळाग्नसर हृळा मालक असून त्यांच्या भ[ग[क[र[उ[॰ गणळोत्तर 
ग्ऱ्हेणनात. भाज्य न भाजकन् श् द`[न्<.ळो न[नसंख्यात्पक असले अगर 
परिमाण संख्यात्मक असले तरी त्यांचा भागळाकळार भान संख्यात्क 
कच यानयाच[,म् हृणून अग्नसर न उपळाग्नसर हे परियाण संख्या- 
त्मक असल्यास त्यांतळीउ साधारण परिंयाण नाहीं अर्ते यातून, 
अग्नसर न उपप्प्रसर हे अगुकमें अश छेद रुयानळी क्विंहेल्यार्ने जो 
अपणं-[क होईंळ, तों त्या संख्पांचें गण्गेचर दप्रपनळोउ, असें:- 

२ रु॰ "३ रु॰ = हु… = र्टेब्लू ' 
गुंर्णोत्तरे अपर्णांक अ[हैत म्ह्रणन अपण’किळा संबंधी सर्व निय- 

.न गणळोत्तरांस लागू असले पाद्दिर्नेत. 
उ० शुले-अग्नसर न उप[प्रसर या दोन्ही संस्णांस सप्ररवा संक्षेप
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[देवून किंवा दोन् ही संख्या सारख्या पटळीर्ने न[उबिल्या तर त्यांच्या 
गणळोत्तर'ळात फरक पडत न[र्दी. जतें १ २ स १ ६ ज्या नयाणळा'ळो' आ“ 
हेत त्याच मयाणार्ने २४ स २२ आहेत, ६ स ८ आहेत, अ- 
थवा द् स ४ आहेत. कारण या सर्व पुण्यात दुसऱ्या संख्येच्या 
पप्उणपट न[ह उळो संख्या आहे. म्= श्णबे प्रत्येक युणांतळोउ संख्यांचै 
गुणोत्तर [॥ अ[ड्रु 

उ. २रे-अनूणोकांपयार्णेच गुणप्चरांची तउनळा त्यांच्या सनच्छेदप् 
`रूप[त्ररून कारत[ येते. उ० द्॰ ". आणि ४ ३ [या गुणोत्तसंचप् 
अपणंप्क रूपेंट्टे ॰अ[णि , ह[ आहेत, आणि त्पट्या सपच्छेदरू- 
हैं., ’च्चब् _अळाणिट्रे- हुद्दा आहेत, त्हृणून् 

६. ". =… १८. ' १". 
४ ३२ = २० ६ १५ 

[या नवीन रूपांत उयाग्नसर म्हृणजें लेन ( १". ') हळा’देंळोहळी- 
मघ्यै एकच असन अग्नसर म्हणजे अ'श= हे १_८ आणि २० असें 
उहळान मोठे आहे म्हणून पळाहले गुणळाचरळापर्सा ट्टसरे मोंठें आहे. 

प्रमाण… दोन गुणत्तिरांचे बरोंनरळीउळा प्रयाण म्ऱ्’ श्,णत[त अ[[ण 

त्यांतळीउ संरत्यांनळा पयाणसंख्यां, पयाणपदै, किंवा पनळाणरप्थि, 
म्हणतात उ० १".: ". आणि ६०: २० आन दान गुणप्तरांत 
अपसर उपाग्रससंच्या [तपव्ळीनरोंवर आहेतभे९ = 

१".: ".= ६०. 
[कैया य्झॅ = _द्देटुं 

_ `ई‘-प्रयाण १". : ".. 22६० २० असें मांडिवात आणि 
असें १`श्र्सं५ततें ६० स२० असे वाचिवात. , 

टीप ९ लीं-पूर्णीकगें भागप्कळासंत ’ भाज्य व मानक यांचा 
संबंध दाखविण्यासाठळी त्यांतले उभी रेघ देत असनों, तोच भागळा- 
कळार[चू[ संबंध दाखविंप्यासठीं अपसर न उपांग्रसर यांपर्धे त्या 
उभ्या रेघेनदउ तिच्या शेवट [पदूचौ याअनळा झालो असार्वी, आणि 
त्याच नृमुन्यानै द्ळोसृ गुणोत्तरांचळो' नरानरळी दळारनविण्यासठीं वरच्या 
मयाणांत जोङरेघांच्या एनर्जी त्यांच्या शनउ [त्तहूंचौ योजना झळाळी 
असझी असं दिंसतें हें सादृश्य त्कॄ’क्षांत द्देनण्यां जोग आहे
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टीप २ रीं-कळोणक्तीं संख्या कळोणले संख्येत तिच्या कितळो 
पटी बरोबर आहे हे गुणोत्तर दाखविले, म्हणून _हळाच नभ वरच्या 
पयाणांतळोउ पहिले गुणोत्तराला करावा, म्हणजे त्याच्या वाचता 
पासून उत्तर मिळले का, ".हे १". स त्यांच्या ट्रेझ्; पटळा बरोबर 
आहेत. ह्या वरून १५ स ". हे वाचन ळुप्दं; हे गुणात्तर दाखविले, 
नर ॰ड्ग्नलों रळीतळीनै सांगितलेले १५… हें गुणोत्तर दळारवत्रळीत न[हां. ऱ्ह 

जें १ले पदळात २र` पद९ = मराठी वाचन हूऱ्हुंले ९ मराठी गुणोत्तर 

दळारवचिंर्ने श्हें’ग्न् ="‘ श्द्देग्रजौ गुणोत्तर दळारववळीत नाह[.… शिकणांराचे 
' सें‘ग्द 

मनं’ळातन् हूं इंग्रजी गुणोत्तर वायार्वे यातळार्दी गुणोत्तराचे ळक्षणप्शळी 
कंसांत दिलेले वाक्य जोडंळीत असतात. या ॰वाक्यापमार्णे प[हत[ 
१". चे ". शळा गुणोत्तर याचा अर्थ १". ची ". श[ नरळोवरळी करणारी 
पट असा होतो, म्हणुन याहृळी वाक्यगुर्ने या संख्याचे' गुणोत्तर-" वृ ;; 
हेच दिसून मेले… _कारण १" चीद् ;पव्: ". येतात. सारांश 

आपल्या न[हेवार्टीत गुणोत्तसंर्चे वाचन एका प्रकारचे असून ले… 
रतन वुमन्या प्रकारचे आले आहे, यास्तव दुर मेळ काणत्या रळोक्ळीर्ने 
यालावा हा विचार करण भागास आले आहे. , 

एका विचारे’ पळाहनां गुणोत्तर व पयाण हँ[ ’ड्ग्रजळी ग्रंथांतरू- 
न पेंतर्ली आहेत यासार्टी त्यांचे वाचन व लेखन ही इंग्रजी न… 
मळार्णेच व्हळार्योहें‘ श् यळोग्प वाटतें. म्हणजे जरेन १".हे ". स तये… 
६० हे २० स अशी गुणात्तरे व प्रयाण वाचण्याची तरणळी मरा- 
ठींत असावी` हं नर [नसले, कारण, ज्या संख्येत “ त ” उ[गत[ 
तळी याप कल्पून तिर्ने ट्टतरळी संख्या मेंप्जावयाचळो ह[ मूळचा अर्थ 

आहे ग्ऱ्हपूळान ह्मळा इंग्रजी रळीतळीचे वाचणळीर्ने वर अपणोक रूपनिं 
लिहिलेठीं" गुणात्तरे द्ळारवविउळी जातील. 

दुसऱ्या विचारे पाहतां इंग्रजी रळीतात पवापर विरोध आढळता' 

त, तसें मराठी रळीतात अ[उळत न[श् र्में‘प्त. उदाहरणार्थ समिति ’,[ठा- 

तले गुणोत्तर व मयाण गळाणतांतले गुणोत्तर हीं एकच आहे ’,त असें 
असतां शूळिमतिथेढातश्या …हृङ्म'ट् या अपूणोकाठा गुणोत्तर म्ह्रणांर्वे, आ-
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ळिण ममळाण गणितात- हें…लुं फांद्या अत्रूणोकळाला गुणोत्तर == हणोर्वे, हळा’ 

विरोध लहळान नव्हे. तसंच १ ले पदाचे जितड्रुवेत्र् पव् ९रे` पद असे… 
ल, तितकेच ३ रे पदाचे पट ४ में पद् असले, म्हणजे त्याला सम 
पमळाण म्हणतात, हैं लक्षण मराठात त इंग्रजीत ही एक साररर्वेच 

आढळले. [द्या ळक्षर्णांत हेंऱ्हुंळूहुं आणि हेंहेंफुं या गुणोत्तरांच साम्य 

दाखविले जाले. असा रळीतळीन एकळाच पकरर्णांत दोन ठिकळाणो दोन 
पकप्रांनळा गुणळोत्तरे सांगणे लागावा हळा देंळाप सामान्य नव्हे. असले 

_देंळोप इंग्नर्भूप्ती रळीतळीच गुणोत्तरातर येत असून मराठी रळोतळीवै गुणोत्त- 
रावर येत न[= हुंळोत, म्हणून वाचन व लेखन हीं दौन्हळा मराठी रळीतळोर्ने- 

च प्वादू करावा हैं बरे दिसले म्हणजे श्रं-त्रूदृ … श्याग्न् पा नगुन्या' ` ‘ भ्लेपट्रा … दूरंपद 

र्ने पमळाणोचप् अथें संमज॰[वा, आणि न मवाण जसे १ले पदास २ रे 
पद तसै ६ रे परासं ४ थें पद असें वाचावे हेच करणें विचारावे 
दिसले. ` 

आपल्या संस्कृत ग्रंथांतून वैराशिक किंवा प्रमाण यातल्या 
चार पदांना अनुक्रमे प्रयाण, इच्छा, फळ, न इच्छा फळू, अशा 
न[र्ने आढळतात, आणि १ ले पट् जें पनाण त्याचा अर्थ ज्यार्ने 
मळापितात ( म्= श्णजें भागितात ) तें असा दिलेला अ[तळतळो. ही 
गोष्ट टुसंऱ्या बिंचळारालाच साधक होते. 

चालेसं हेळिव्हसं नावाच्या इंग्लिश घिद्ळातळार्ते गळिणतश्ळाळास्त्र या 
विषयावर इग्न॰ज्[[त ग्रंथ लिहून, त्यांत त्याले गणितथास्त्र न न्याय- 
२[[स्त्र पांचळी संगळात दाखचिलेळो आहे.या ग्रंथांत गुणोत्तर न प्रयाण 

या संबंधार्ने तों असें लिहिता काँ, कितळीएक ग्रंथकार२ हुंळे-ग्‘ स्पन्गाभा- 

  

                                   
हुक्सि 
,ळंग्ट्र या भा- 

गळाकळाराळळा गुणोत्तर म्हणतात, सां पेंकळी १ त्यांचे म्हणणे अनेक 
पकळारांनीं दूषित व नगरे संळाद्देचें आहे असें न[रनत्रून,’ टुसंऱ्पांवैश् म्=- 
णणे’ संपाँराळी निर्दोष व सोद्देवै आहे असें त्याले ळूसिद् केले आहे. 
वैनस्व्रच्या डिंक्रुरळानरो’तहळो असैच सांगितले आहे.
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येथें संक्षेपत: दारवविलेले व द्वाखविणें राहिलेले गुणदोप 

विचारात घऊन हा'ळा पक[ कळोणतळो र[[त एका मेंळांर्ते चळाढू ॰करानळी 
हैंठरविण्याचें काम विचारळी वाचकांना केले पाहिजे. 

वरेळोवरळी संवधळी पत्मक्ष मयाणें 
, प्र० ९`लॅ-वरॅळोवरळी’त वरोवरळो मिळविली, तर बैरजळा वरँळावर येतात. ’ 

प्र० २`रॅ-त्रर`ळावरॉत ततेवरळोवजा कँडी, तर वावया वरीवर राड्रुतात. 
प्र० ३`रं-वरळातरळीस वरॅळोवरळोर्ने गुणिले, तर गुणाकार वरावर येतात. 
प्र० ४ ॰ट्टेकँ-वरँप्वरळीस वरोतरळीर्ने भागिले, तर १रँ[ग[क[र वरावर येतात. 

नियम… ९ ला. वर न[रवविंल्युग्म्’प्याणें चार संख्या पयाणांत 
असल्या, तर पद्दिळीं न चौयीं त्या शेवटच्या संख्यांचा गुणाकार, 
ट्टसरळी व [तसंरळी [या मधल्या संख्पांच्या गुणोकारानरळोवर होईल 

उ० ऱ्स्ऱ् २. 2०४ ६, तर २×द्=द्नृ<४ हे सिद्ध करावयार्चे. 
आतां२ ह्या पमळाणांतवीं दोन गुणळंळात्तर अपूण'दूंक ख्पळानै [ल- 

द्दिठीं तर…हु ॰द्या दोन समान ॰संख्यांनळा टुंसंरळो संख्या "२ व 

चवभळी संरटुंहुंपा ६ त्यांचे गुणाकारानै गुणले तर २×द्=४×द्येतात. 
म्हणत पळिहढी व चत्रथॉ द्यांचळा गुणाकार टुसरळी व [तसरळी 

यांचे गुणोकळारातरेळोतर आहे हल्फिसिद्ध हळीच [सद्वता कोणत्याही 
पयाणोहुंप बाग पडते म्हणून हा नियम संळातळान्ये आहे. 

चार पताणपद्'ळापका करेणताहळी तळीन पदे दिनों असतां त्य[प[॰ 
मून चौथे पद कळाढनां यैतें. कारण, 

१ ठेंपद्र्× *थेंपफुंर रेंप-ळें× ठपद्अळाहेंम्ढ्णळून, 
०, २ र प॰ × 3 ऱ प' 

९ ळं' पद : ४ थें प.॰ 

१लेप×४र्थेपा 

  

  

  ऱरेंपट्ऱ् 

  

  

उरॅप' 

… १लैंप॰×भ्‘रें[प॰ 

द्रुपद: ‘ररेंप॰ 
,. २`रप-×3`र॰प॰ 

४थंपट्- ,लैफ् 

॰ उदाहरण. ६, ", ८, द्या तळीन संख्या पयाणांत येण्यास प- 
ह्रले [कवा दुसंर पद कळोण’ले असार्वे.
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२ `र' प॰× 3 " प॰ ‘ 
………ऱ्हुह्र्म्यभं 

  

पहि`- पद्फाढण्ळो'असंल्यप्स, १ लेपदृऱ् भ्‘थेंप॰॰ 

म्र्हेणजेंण्ष्भ् ॰.६००७०८ 

' १लेप~×`वैथेप॰ _६×न्….६ द्रुस`रप= काढंणेंउनसंल्यास,२रे॰पट्= ॰रेंफ्॰ …~,,॰……६॰ 

भ्हणजें द्ऱ् द्हु. ३2७ ८ 
अय्यासांवद्दरिंगां उदाहरण. 

खाळळी संख्या दिल्या आहेत त्यांच्याशां प्रमाणात येत अशांआदिंप- 
देंण्, द्रे पवळा ६ रे पद्म, आणि४ थ पर्दी, कळोणत्या संख्या येतळीळम् त सांग. 

रउ’.२,3,`"॰ २ज्. 3,=,५॰ 
द्ऊमुक्षुध् "स्नाक्षुद्र्मंळं 
५उरु २,५१७, ' ६उ। भ्‘ग्"",८ळं 

७उ’॰२,७,९. ८उ'.५,७,७. 
भ् 

_ टीप… हळी त्रराळि [काच विषयाची [सह्या मराठी गुणोत्तसं- 
वरून सहज दिसून येत तळी अशी… पयाणांन दोन गुणोत्तरे संयान 
असतात. म्हणने १ ले पदाचे जितके पट ९ रे पद असते, [त- 
तकैंच २ रे पदाचे पट ४ थे पद असले. घाबरून पहिले गुणो- 
त्तरळार्ने २ रे पद गुणिले तर ४ थें पद येहैल. म्हणत 

रंपद 
ष्टयैफ्द्ऱ्ड्रुड्रुर्पड्रु × द्रॅपट्'. 

देंळान परिंयाणसंख्यांचाश् ऱ्’ळी भागळाकार भावसंख्याच यानयाचळा 
ह्मणन हा नियम परिंयाणसं'ख्या व धावसंख्या त्या दौन्हळो सं- 
ख्पांच्या ममळार्णानळा लागु होतो, परंतु ट्रॅळान परियाणसंख्याचा गु" 
णळाकार संभवत न[ह[ हाणून वरळोले [नयन भावसंख्यांच्या मयाणोत्हुंळा 
नाव काय होतो. 

[नवस- २ रा. कळोणत्याहळी दोन संख्यांचा गुणाकार दुसऱ्या 
दोन संख्यांच्या गुणोकाराड्रुरौवर असला, आणि एका गुणाकळारां- 
तळील संख्या पहिल्या व चळाथ्या स्थलेळा, व दुसऱ्या गुणोकारांतळील 
संख्या दुसऱ्या व तिसऱ्या रथठीं मांडिल्या, तर त्या॰ चळार संख्या 
पयार्णात असंतळीळ. 

ज्० १६× ९१ =१९×९८ तरग्द्म् १९ ३ = २८ : २१हें 
,सिद् करावयाचे.
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दिलेल्या संयान गुणोकारांनळा त्या प्रत्येक गुणोकारांतळोल एकेक 
संख्या ९१ व १९ ह्याचे गुणोकारार्ने भागिंले तर. 

ट्रेट्टेऱ् हु-हुंम्हणनेनृद्ऱ् :९८’2२१ 
धा वरून पहिले गुणोकळारात्प्ळील संख्या टुसरे व [तसरे स्यठां 

जाऊन, त्या च[रहळो संख्या पयाणोत झाल्या हें सिद्ध’ हळीच सि- 
द्धता क’ळोणत्याहळी दोन सयान गुणोकारांता लागु पडते म्हणून हा नि… 
मम सामान्य आहे. 

निंयपद्रा-. चळार संख्या नवार्णात असल्यावर, आठ प. 
कारच्या स्थळ भेदांता त्या पयाणांत आहेत असं दाखविता येते 

› उ० २० ३८ : .१"भ्: दु 
म्हणून नियम १ पत[॰णें ९० × .द्` =१"ऽ×८ 
ह्मा ळूदोन समळान गुणाकारांतोंले अवयव, नियम ९ नयार्णे` उ- 

लट सुलेव् मांडले, अयवळा त्यांस ८ × ६, १०, ×द्,८ × २० आ- 

णि २० × १०४ [या नत्येक गुणोकारान मानले तर पुढें द्मरवबिं- 
लेळ्ळा ८ पयाव्ळा उत्पन =;[तात. 

  

…२थ्=ऱ्’॰ छ्म्हृणजें २०’: ८४ ८१५: ६० 
33…८. ॰ " ‘ ' ’कु‘हुयाँह्या २०॰१५.॰ ॰ ६ 
हुंऱ्हुद्दे म्ह्र० द्ऱ् ८2,: १५:२०. 
ळुट्रऱ्क्त म्हृ ६८१५… ८८२०. 
प्;५_२° म्ऱ् . 0 ' ' 

इ.…ट्टटुंश्या १५’ ६॰ ॰॰॰८॰२ 
हुंव्ऱ्दू म्०ह भ्णुऱ्स्प्ऱ् ३ ६६ ८, 
कृ: वृदूम्हूंहूं ८_:२०; [ ६2१५. 

६ = ऱ्हुंन्’र्दु’ऱम्र्हेनृ ८ऱ् ६: ३२० न्भ्"भ्' 
  

त्यांत ६ × २० द्या गुणाकाराच दौन्हळो अवयव पहिल्या 
चळार आलात रीवठच अक झाले आहेत, आणि १५×८ हे मधले 
अक झाले आहेत. खालच्या चप्र आलात त्याच्या उलट झाले 

› आहे. 

विविध फ्ब्रॅ'पार्णावै’. प्रमाण. 

यार्गे संळाघळारण संख्यांच्या गुणात्तराविपयीं विचार झाला.- अ[त[ 
विविध परिंमप्णांच्या गुणोत्तरार्विपम’ळा प[हूं॰
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'१०८ रु: १४४ रु॰, किंवा ९ तेरांस १९ रँळार, किंवा १". 
खंडोप्त ऱ्’.॰ खंढी, [कया २९ हातांत ७.९ हूंळात, त्या सर्वाचीं गु- 
गोत्त्रिं अहुंक्रले “कुऱ्-ट्रेटुं, दृड्, ’द्ड्रु, द्ट्टे, "[ आहेत आणि त्या मत्ये- 
क अत्रूणोकासं संक्षेप दिवा र सषंळा ॰स ड्रेहेरव्ऱ्पयेर्ते. म्हणून 
१०८ है' . १४४ रु. हे गुणळोतर …ट्रे आहे, आणि [वाचन- 
मप्र्णे बाकीच्या विविध परियाणांतहळी आहे. परंतु येथें इतके 
मात्र ळक्षांत लेनळार्वे का, ज्या परियार्णावै गुणप्चर काठाव- 
यार्चे तळी पस्मिणि एका नांवळाचीं पप्द्दिजेंत, तर्शी नसर्टी तर एक 
परिमाण ट्टसऱ्या परिंनळाणाच्’या [कवी पट आहे हेंसमजणार 
न[हीं. कारण १ ०८ पपिंल्पांच्या किर्ती पठ’ १ ४४ दिवस आहेत, 
हेंविचारण्पांत अर्थनळाहीं. १०८ पळानल्पांवै किर्ती पव् ५४० 
पपिंलेआहेतअसेंविचारिंले नर'ट्रॅ-ऱ्ट्ट ऱ्ण्भ्. पांच पटआहेत 
असे उत्तर देवॉपते " ' 

पस्मिळाणें कोणत्याही जातींची असंर्वी तरी त्याचे’ गुणोत्तर, 
केवळ साधारण संख्यायैत्ये, आणि तिच्या योगनिं एका परिया 
णाच्पा किंकीं पट किंवा ’अराळार्ने टुसरे परिमाण आहे हे मात्र 
समजले. १९८आणें: द्द्आणे हें गुणाचर ३ आहे, हे तीन 
आगे असे समजण्यार्वे न[ह[॰ द्यावा ॰अर्य इतकाच कीं, एक प- 

स्मिण ट्टसऱ्या पळिरमाणळाच्पा निप्पव् आहे. ह्मळाचपनार्णे १९८ 
हातांप्त: ६६ हान, १९८ दिवसांत ६६ दिवस, [यांचेही गुणोत्तर 
द् अहि’ग् ९ उघड आहे. यावरून तेव्हां निराळ्या प्रकारच्या प- 

’रिंप[ण[वै जोडॉचीं गुणोत्तर एकसारखा असतात, तेव्हां व्याप: 
मूनश्याणत्वत्पन होंर्ते. जॉन १०८ रु. : १४9 ख्.= :९ हा,: 
१९ हात. व्या पनप्णांत मि० 3. र[ द्यांत सांगितल्यामयाणें पवांनीं 
स्थळे याळिहजें तर्शी जरी वट्ठ्यां येत नाहळात, तरी गुणळाचर का- 
ढण्यास येईल असा रळीतळोर्ने तळी बद्लर्तां येतात. जतें" १ ॰८ रु, ४ 
१9४रु.॰ :९हळा.,१॰.ह[त द्याबूंद्ड्रुऽस्हळात. :१९हळा.:. 
१०८ व्. ॰ १४४ रु. असें ठि’हिबां यईंक्त. परंतु १४४ रु. :१॰". 
हा. :: १॰८ रु.: ९ हळात असे ठिद्दिनां येणप्रनाहीं, कारण 
१४४ रु. आणि १९ हा. किया १०८ रु. आणि ९ हा. द्यांचीं'



विविध माण. ६७, 
गुणळोत्तरै काठ्यांयेत न[हप्त. क्रुद्मन्यित १४४ रु.॰ ॰ १ ०८ सू, ॰ : 
१२ हा,: ९ हात असे म्हटले तर चालेल. [या अशा श्याणात 
रुपये व हात त्यांचा गुणाकार व्ह[वय्[[च[ न[ह[, म्हणत येथे दोन 
शेंवटील पळारयार्णाचळा गुणाकार सध्याच्या गुणा’कारळाबँरेंळावर आहे 
असैग्ऱ् हणत[ येत न[हप्. वरील मपाणांतौल अक कोणत्याही 
परिंयाणाचे न न[नतां केवळ अक आहेत असें मानले तर मात्र 
दोन थेवटांचा गुणाकार नघ्पांचँ गुणाकारावरळोवर आहे असें म्ह- 
णत[ पेहैल, आणि असें मानून तळीन पदें ’घेतर्ली तर त्यांपळामुज्ञ च० 
वर्थे पद कालां येई ल. मग तें ज्या युग्मांतले असेल त्या गुणां- 
तल्या दुसऱ्या पदाच्या न[यार्वे असैम् म्हणावयास चितळा न[ह[. 

पहळा १०८ रु. १०० रु. आणि ९ हात [या मौन रार्रा[॰ 
पासून चवर्ये पट् काढणे आहे, तर भ्ट्रेटुंट्टरूं : ८ड्रु हे हप्त आ॰ 
हेत असै म्हणावयास [”चतळा नाही कारण ह[ अंक हातांच्या 
जातळीचप्च असला. पाहिजे. म्हणून १०८ रु. : १०० रु. : :९ 
हा : ८द्वै ह[त. हे पयाण झाले… , 

वैरप्सिक- प्रमाणात असणाऱ्या चार पदांपेंकाँ पळिहर्ली तौन 
पदें ळिद्तीं असतां त्यांपळारयून चौथे पव काढणे झाल्यास-°. रें प. व 3. रें 
प. ह्यांच्या गुणाकारप्स पळिह ल्या पद्मर्ने भागप्र्वे म्हणजे चौर्ये पद निघ 
तें. ॰हळी जो रौति वर सांगितली तळीस वैराशिकाचीं रौति म्हणतात 

व्ववहळारांत जेव्ह[ धा रीतळीचा उपयोग काँरतप्त,` तव्ड्॰'[ दिलेल्या 
तोंन पट्पिंकॉ दोन संजातळीव असून त्यांतून एका पद्मचप् संबंध टुसरे 
पद्मर्शी द्मरवविलेठा असंतळो त्याच्या वरून तिसॅरे पक्का, त्याच 
जावळीच्या चौथे पदाची किपत काठावयाचळो असते. हेंउघव् आहे कीं 
पहिल्या पदाच्या दुप्पट, तिप्पट, अथ इ० जतें टुसरे पद अरेंळाल, त्या॰ 
प्रमाणे तिसरे पदाच्या दुप्पट, चिंप्पट, अथ ३० चवर्ये पद ’यैईंत, 
म्हणजे साधारणपणे पहिल्या पदाच्या जितके पट टुसरे पद् अतेंळ 
त्याप्रमाणे तिसरे पदाच्या तितक्या पटळीवरेळोवर चवर्ये पट् असंर्ते. 
अथवा पहिल्या दोन पर्वाच्या गुणोत्तरळाज्ञरप्वर दुसऱ्या दोन पट्चिं 
गुणोत्तर असते म्हणून हीं चार ॰पर्दे पयाणांत येतात. आणि त्यांस 
चळोर्थे पद काढण्याची वरळोत रीत लागू करबां येत्ये. 

 



६६, अकगणित. , 

उदाहरण पहिले. 

हूछरँळार साकरँस १ १ १रुपले पडंतळात, तर १ ९रँळार सळावद्ररेस काप पडेल. 
द्७ ते १९ शे. . १११ रु.॰ . उत्तर. 

उंत्तर … " " "×दुं…` _ ॰,७ त्या उदाहरणात उत्तर ५७.   

  

_ ॰७ _ ०९ ’ " 
१ ड्रुब्लू ह अयहेंप्त [तसऱ्या रळार्शाच्या 
.,स्श्ड्रुट्रे जार्तीचे, म्हणजे रुपये आहे 

5७) २१०५५७ हें' ड्घङ आहे. 
१८५- 
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० ८ 

उदाहरण दुर्मंरं. , 
७.७ रुपयांस १९. शेर साकॄर मेर्ती, तर १११ रुपपांस किर्ती 

शेर साक्रर मेईंले ?. 
',,७ रु. . १११ रु. : : १९ शें. : उत्तर. 

  

९ र्दुहें ह्मा उदाहरणाचे' उत्तर "२७. 

प्ले…त्) ऱट्रॅ’ल्फि उत्तर. ॰हे तिसऱ्या र[२[’[च्या जांतळोऱ्घे' 

,”…हुंहेंत्रू ॰ म्हृगूजें शेर आहेत असें सप॰ 
…रेहें’ळे ’जाव. ' 

अभ्'यासांकारेगां उदाझ्रव्'ळा. 

९ उ. १ २ हळात वस्नास १". रुपये पडर्तीत. तर ८ ह[त वरवळास 
काम पडेल छु 

, २ उ १२ पण धान्यास १६ रुपये, लेव्हांछ्ये. रुपपांस किर्ती 
धान्य येहैळ. 

३ उ. ९० शेर काकवींस काप चाले"! जर ४९". शेर ककिवीस 
२९६ रुपये द्यघि लळागतळात. 

४ उ. ६६ रुपये स[र[ दिल्यार्ने किर्ती विघे अमीन ळांवणींस मिळे 
ळेल १ जर १७९ [वघ्पांस २७३ रुपये सळारळा पडनों. 

५ उ, २”. ताळे अगॅजास काम झाले. ? जर ८० न[ळ्पांस १७दू 
रुपये पड्रुतळात. 
अपणाकास संक्षेप दिल्यार्ने किमत वद्लेत न[ह[ म्न् श्णन उत्तर



मयाण परिमाणे. ६७ 

अथवा चवयें ॰पद्(…………श्रेफ्[ × ’ रफ )रळोधून काढते वेळीं प॰ 

हिले व तिसर, अववप् पहिले व दुसरे, त्या पदांत संक्षेप गेल्यास 
तों देऊन काम सोपे करावै. उदाहरण. कागदांच्पा १७७, गठट्वचांस' 
९६६ ऍ. १४ आण पडतळात, तर ९९० गठडंचांस काप पटेल: 

हैं उदाहरण सळोङविनांनळा तिसरे पद्ळास पद्दि «याने आण्पाचें रूप 
दिले- न'तर पहिल्या पदास २०. नळी भागले आणि त्याबद्दल टुसरे 
व [लेसर द्या पत्येवभ्" पट्ळास "७ या भागले. न`तर पहिले, व तिसंरे 
ह्मा प्रत्येक पद्[स७ न[ भागले हे संक्षेप खाचा दाखविले आहेत 
९५१ १_"५_ गठङया: . ) ९९० गठडघा: : .) *… आण: उ० 

७)७ भ्णुव्श्र॰ ) ८५४ 
”१… …१२२ 

तर” ’॰ ;॰॰॰१ग॰:१९८ ग.:ऱ्ऱ्ग्स्ऱ्स्अळा; उ° 

॰3९६ 

भ्रऱ्टँ 
१) २४’१५द्द् 

_…द्भपध्, आणे. 
२४१५६आंणे= १५०’, रु. १२ अ[णहे’ उतरू 

१ 2 पण वजन ठोरव'ढाच्या कावळीस रु’ ३५॥८॥ दिले, तेव्हां 
त्या भावळार्ने ९.७ रुपयांच्या किर्ती सण कांर्ती येनळोल. 
२)२॰८२प[अ[॰_. २)_६,_२॰०८प[.आ. ; ; ७)-१`॰’म;उ॰ 

  

  

  

७) ११११ : द्१०४ न्स् द्याउद्प्हृर- 

१ ६3, णांतळीठ किमती- 
१६3 प[॰ आं'० ट्टेनृय् ॰टुपग्' अ[॰॰ ॰२ म; उ० स“ पाद्रुआडुंय[॰ 

चा रू द्ऊमृ’ ८ ८…१ भ्श्याड्रुदुप् प्द् मग संहृग्फ्क्लि, 
हुंहुंव्युटुंट्रॅ आणि रळीर्तीपपा` 

१ "‘ "’ उत्तर द्व्युठुद्दहुं नशा ण उत्तर क्राढठें. 

.…अ म्यासाकरिंनां उसहरपें. 

९ उ. द्८ण्भ् यार्ड वस्नास ६३. रुपये पडतप्त,तर १८ रुपपांस 
किर्ती यार्डे वस्त्र येर्हलभ्,



६८ अंकगणित. 

२ उ. ३.०". बूंपयांस कितळी व[र पलनिळ मेईंळश्. जर ५.१ या- 
र[स ८७: रभ्पव पडतळात. , 

३ उ॰ द्द् एकर द् गुले, धांस ४९ रुपये सळारळा पहुनो, तरस्भ्एकर 
द् _गुंठें, १४ आणे इतक्या जमळोर्तीत्तळा सारा किर्ती द्यावा लागेल?. 

9’ उ. वजन १ ०`॥०॰२॥ सळाकऱ ७.१ रुपपांस घेतली, ,तेंव्ह[’ म्रा 
भावर्नि ४॥२८॰॥ सळाब्हॅरस काप पडेल. 

५ उ. रु. २०१॥/ त्यांस ४१ पक्के वळाजरळी येते, तर द्४|श्र् त्यांची 
किर्ती` वद्देळ १ 

६ उ. कैर्ती ४\5›२||ठ.।॰` जाधळ्यास १२८०।८।रुप॰ये पङतप्त तर 
` ७|९|।[. जळोथळ्गांस काप पर्डेळश्. 

वर ज‘[ उदाह रणें स॰[[गतत्5[, त्याशिवाय दुसरा अनक प्रकारचा 

उदाहरणे त्रैरळाशिक गणितप्र्ने करर्ती येतळात. परत या सांगण्पापूबां" 
पपळाणांत असणाऱ् या प[रन[ण[[वपया आणखी" काह[ विरोप सांगि- 

तठें र्णांहूंजे॰ 

चार रळाप्ति पयाणांत आहेत असें म्हटले म्ग् ९णडें’ळा काप सप. 
जार्वेट्रॉळं" ह माग सांगितले. आतां, दोन महत्व समळाणात अ[हत 
असें म्हटले म्हणने काप सपजार्ने, याचा विचार करूं. 

साधारण लेळोकांच्यावळोळप्पांत वर्ते का, किमर्तीच्या वयाणार्ने पदा 
र्थं अ[थककिवळा वत्र्पळी वजनप्र्नेमिळतळो. त्यांत पदायाच्या [कमर्तीच्या 
व वजनाच्या विरोप संख्या सांगितलेल्या नसतळात, प'रवु साधारण‘ 

पणळार्ने ह्या दोन महत्व[_च[ संबंध आहे आहे याच दारवबिंले असते. 
त्यापासून असें सनजाले कॄळी, कोंणर्तीहळो दोन विरोप वजने घेतकीं 
आणि त्यांच्या पपळाणार्ने दें[न किनर्ती घेतल्या, तर तळाऱ्वळार पदे 
पपळाणांत होर्तीत. म्हणून पदायाचळा दोन वजने' दिला आणि एक 
किमत दिर्ती, तर दुसरी [कमत त्रैरळाशिकार्ने काततां येव्में, अथवा 

दोन किपर्ती आणि एक वजन दिले तर दुसरे वजन काढतां मेले. 
ह्माचपयार्णे मागील उदाहरणात केले आहे. . 

ह्मापयार्णे दुसऱ्या गळाष्टळो पयाणांत असतात तेव्हा त्यांसहळी हा 
नियम काम करर्ती वतेंळा. जसं वरळावे भाडवळाचळी रकप वसंत रळाह-



प्रयाण परिमळार्गे. ६९ 

पयाच्या काळांपमळार्णे अधिक कमी असते. मचुरळाचळो मड्रुरळी का- 
याच्या [दृवसांमयाव्ळा अधिक कमळी हवि. गळार्तीचळी मजले तर्काच्या 
घालण्याच्या त्वरेमयाणं अधिक कमळी ह`[त्ये._ द्या सव'[त एका 

महत्वाच्या दोन विरोप संख्या घेतल्या आणि त्यांच्या संबंथार्ने 
दुसऱ्या सह त्याच्या दोन विरोप संख्या घेतल्या, तर ही चार 
पदे पयाणकॄत हौर्तीत. म्हणून :चांर्तीले र्तीन [क्या असतां _त्रैरळाशिक 
रळीर्तीर्ने चाथे काढतां येतें 

दोन महत्व ’पयाणांत आहेत“ [कया न[ह[त, हुं कोठें कळोठें' पदाव 
विज्ञानाच्या दृष्ठीर्ने प[[हल्याशिवळाप समजत न[ह[. जसं पदार्थांच्या 

पतनप्चा वग, त्याची रिंथरळावरुया रघुटल्यापारयून त[ पडेंपवत जळो 
गेलेला काळ, त्याचे पयार्णांत असतो हे लवकर ध्यातांत येत न[हळी. 

पर'वु साधारण व्ववह [संत ज [हरीव येतळात, त्यांतून बहुते- 
क'ळास यार्गे सांगितल्यापयाणें पमळाण लेळात्रून प[ह[त[ मेले. झणजे 
एका महत्वाच्या कळाणत्याहळी संख्या घेतल्या, आणि त्यांच्या… 
मागे त्यांच्या संवधाच्या दुसऱ्या हत्वळाच्या संख्या घेतल्या, 
तर त्या चार संख्या पयाणांत आहेत [कव[ न[ह [त हे प[हतां येर्ते. 

हें स्पल्प रोर्तीर्ने प[हप्पाचें अ[हे तर मनांत अशी कल्पनप् 
करळार्ती कळी, जर एक महत्व दुप्पव् तिप्पट वाढत गेले, तर त्यापयाणें 
त्याच्या संबंधाच्या ट्टसन्या महत्बांत फेर हळोनों किंवा नाही: होत 

असेल तर या महत्व सरळ पमळाणांत आहेत, असें सनजाव, व 
त्याचे उत्तर वैरळाशिकरळीतळीर्ने कादार्वे. तिसरे पद्,म् हणज्ळो उतराच्या 
जार्तीचे' पद एकच असर्ते,म् हणून त प[हल् प[र्ने तिसरे रथांनों लि 

हळार्वे, नंतर त्याच्यार्सी ` जें पट् संबंध लेवळीत असेल तें… पहिल्या 
रयार्न’ळा लिहाले, व शिळक राहिलेले पद् टुसरे स्थानळी प्तिहळार्वे, 
आणि उत्तर यागळीले रळीर्तीपयाणें काढाले. म्हणजे १ ले व ९ रे हीं 
पदे एका न[ववीं करळावळी,’ व तिसरे पट् गरजेंपनाणें पाहिजे त्या 
न[याचेकरळावें. तसैच१ लेवद्रेअववळा १ लेव ॰.रे पद् 
त्यांत संक्षेप गल्यास द्य[व[. न'तर °. र व २ रे॰ पद् त्यांच्या गुणा… 
कासस १ ले पदानै भंळागळार्ने, उत्तर ३॰रे रपदाच्या न[व[चे॰‘ येईंल्ट्टेग्



७" अकगर्णित. 

उदाहरण पहिले. 

८५`मेंलजांण्टुंप्स रु.१ ० ॥टुंभार्डे पडले, तर१ द्०येठांस भडिं काप आले: 
८": म. : १६१ म, : : १॰॰॥व्र॰: उत्तर 

संक्षेप दिल्याने वळूविंत्र्मर्तीवै अळाणे दुऊंयाये. 
१७मै॰:९६म. : : १७० अणि:उत्तर 

त्यांत उघड आहे, कीं दुप्पट अतरास, दुप्पट भाडे पडेल. 

  

  

१७० 

२६ रोर्तीपयाव्ळा प[हल्यार्ते द्रे पर्दो 
" ० २ ० _ १ ०||८मांत्रून आउळीकडें पहिल्या 
3”… प[रंमळाणाचा पर्दे मांडला, त्यात 

"" )”२9 ॰ ८५ मैल पहिले पर्दी मांडले, 
१६ ) २६० कारण त्यांना संबंध तिसंर पदा॰ 

उत्तर १६! रु. _ भी आहे. 

उदाहरण द्रुर्मंरं. 

एका गांवचा विल्हर रवर्च १७५० रुपये आहे, त्यांपका’ 
धमांदायाकड ६१||।’× ॥ घावयाचे, तर त्यां न[नळान दर रुपयास 
काप वांटणीं आलों र्ती सांग: 
१७५० रु. ’: १ रु. : : द्९द्`द्याव आगे: उ०ड्रे ध्.१॥।×× ×॥ त्यांचे 

  

  

१ _ प[व आणे केले. 
१७५० )३९६६.(९ त्यां उदाहरणात चिल्हर 

'०५०० रवर्च जर दुप्पट झाला 
४६६, तर धयादायाकडें पसा 

हळी दुप्पट देतांयेईंल, म्हणून धमाँदायाचां पसळा चिल्हर रवर्चांच्या 
पमांणांत आहे. ६१।[।×××॥ हे ”२ रे स्थानीं मांडले, व १७५० ख्‘ 
पये त्यांचा संवध द्१।|।’×× [। त्यांच्याराप् आहे म्हणून त पहिल्या 
त्याना मांडले. रळाळिहउळा १ रु. त[ दुसरे स्थान[ मांडिला. 

हैंउदाहृरण नुसव्याभागाकारायेहळीहौद्देल, कारण १७५० रुप- 
षांस जर ६,१।॥× ×,॥ थयादायाकर्डे मिळतात, तर १ रुपयास घनृळा- 
दापाकड ६१॥[××॥ त्यांस १७५० ह्म[न[ मागून भागळाकळार येईल 
तितकळी रकमद्हा ॰.ऱ्र्हे-ट्रॅन्द्र्हे रु. हैंउत्तर.-
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अम्पाम्राकाळूरनां उदाहरपें. 
९ उ. १८ [वघ्याचँ शेत ९४[।।× सारादिलळा असतां मिळतें, तर 

त्यां न[नप्न ४९ [तये अ[वनळोचा सारा किर्ती द्यावा लागेल: 
२ उ. एका गहु‘यास वर्प भर चप्करळी बद्दल ९५ रुपये द्यावे लळागतळात, 

तर त्यळार्ते ८५ दिवस काम केल्यावट्ल त्यास काम द्यावे ९ 
३ उ. एका गळार्दीस ८७ कळोसांर्चे" भडिं १॥× द्यावे लळागतें, तर 

२॥।××॥॰ भाडंचांत गांवो किर्ती ळांव जाहेंळ ०. 
४ उ. डूर्तीच्या कारखान्यात ". अवर ४६ ळिमन्यटांत, ववनिं 

५४ पौड कापस [पनून बाहेर येतो, तर ९४ ॰पांड कळापस [प- 
जून बाहेर येण्यास किर्ती` वळ लगिल १ 

५ उ. रु ७॰॥/।॰ [द्ल्यार्ने किर्ती एकर जमीन छावणीत मि- 
ळेल : जर ५ एकर जमिर्तीस ४॥।/ पडतात. 

६ उ. ९० घिये जमिनळीस सरकळारांत स[र[॰ [कर्ती द्यावा उगिल ’: 
जर ४४४ [वध्पांस १४ रु. १४ आ. द्दुं प. पडतात. _… 

७ उ. २५ रुपये भांडं‘गाच्या उत्पन्नात [कर्ती घरपटळो २" रुपये 
_ पडतें,॰तेव्ह[ ९५॥/ ।’ भाडचाच्या उत्पजांस किर्ती ’घरपट्टी पडेल: 

८ उ. ९५ पेंळोङ, १० [रा. ९॥येन्स त्यां रकमेवर धमळीदाव रवर्च 
किर्ती मिळेल ’: जर ७९१ पौड, १द् [स. ४ पन्स त्यांजवर 

॰ धर्मादाय खर्चारग् २९ पें॰,[उ १ १ [रा. ८ पन्स मिळतात. 
९ उ. एका गांवच. उत्पच २०० रुपये आहे आणि [चल्हर रव- ' 

र्चांवद्द्उ १ ० रु. \० आणे दु प मिळतात, तेव्हां तर रुपयास 
, किर्ती रवर्च बसेल त`[ सांग. 
९० उ. ज्या घराचे भाले ९५ [गवळी आहे, त्यावर ग[वदुर_रर्तीव॰ 

द्दल ४ पौड १ १ [शालेय १ ॰|। पेन्स कर आहे तर घराचे भाले 
६.५ पो'ङ, १ ० शि. ६ मेगा मेले त्यावर कर किर्ती वसेंल‘: 

व्यस्त प्रमाण. _ 
` कर्बी कधीं दोन महत्वांचळा एकयेक्रांकॄर्गि असा संबंध असर्तो 

कीं एक दुप्पट म्भले तर दुसरे निनपउ` हर्ति. जसें, कांहळा मनभ्घे 
क[ह[ काम कुं[ह[ `वळ[त कप्रतात तर त्यांच्या दुप्पट मनप्ये ॰तैच 
काम अध्र्षा येळांत करर्तील ह स्पष्ट आहे. अशा उदाहरणांतहळो
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चार पदे पमांणांत असतात परंतु झुंक्त्रम पपळार्णांत असतात असें 
म्हणाले. पहिले युग्मांर्तील प[हले' पद् दुसऱ्या पदाच्या जितके पउ 
असते' तितकेच पट दुसरे युग्मांर्तील टुसरे पद्पहिले पदाच्या असते 

मगि` ज[ ठदाह रणें [देता त्यांत दोन युग्मांचा संबंध सरळ असें, 
परंनुसा'गितल्या पदाची युग्में एकयेकांर्सीध् व्गुत्क्रम संबंध लेविंतात, 
म्हणून नीं व्युत्त्क्रम रळीर्तीर्ने" मांउळार्पो लळागतळात. म्हणजे सरळ पयाणांत 
र्जे पळूट् पहिले" रयानळीयावयायें तें त्यां पमांर्णात दुसऱ्या त्याना [लहग्वे' 
लागले, आणि दुसरे स्याता यावयाचे' तें' पहिले रऱ्यानळा [लेहग्र्वे लळाहुंप्र्ते. 

उदाहरण पहिले. 
रोज ८ तास पपणि वाढून एक वळाव्सरू रद्द दिवसांता आ‘ 

पल्यागांवळार्पोचलळा. ताजर "द्रलेजद् तासपमप्र्णेचाक्याअ- 
सता तर तो आपल्या गांवळो किती दिंवसांनीं पळोचना. 

रोज कमी चालता तर त्यास आपले गांवळी पळोचप्यास अधिक 
दिवस लन्त्तिहे'उघउ आहे. हेंव्वरतपमांण झालेध्च्णून१ ले 
स्थानीं ६ तास दुसरे त्यांना ८ तासआणि तिसरे स्थळानळूळो 3.३ 
दिवस अर्थी पदे आबा. म्हणून 

द्या.: ८ता. .:द्रेळूदि. :पु‘व्-हेंग्ऱ्ड्रे-ढंन्शादि. हेंउत्तर. 
उदाहरण दुसरे. 

जर एक क्रुरण८४ गप्ईस १२ "दिवसचरण्यास पुरने', तर११श्. 
गप्र्ह त्याच क्रुरणांत किर्ती दिवसपयेत चरर्तील तें सांग". 

१,३९२गा ८४ गा.‘ ऱ्हुऱ्र [वनस =॰उत्त्[र 

११२) र॰टुं८(९ दिवस हैंउत्तर. 

०००० 

त्यां उदाहरणात हें उघड दिसले कळी, गळाहैं जर वाढविल्या तर 
त्यांस ते` क्रुरण कमी दिवस गु`रल. ग[`ड्च्या उलउ पयाणांत दिंव- 
स आहेत,म् हणून १२. दिवस"` ह तिसरे रुयाना मांडिले, व त्यांच्या 
संबंयाच्या ८४ गळाट्टे त्या दुसऱ्या स्यानीं मांडल्या, आणि ११९ 
ग[हैं पहिल्या स्थाता मांडल्या.‘ 

अथवा ८४ गप्ड्' १ ’. दिवसांत [जनक गवत खातात, तिलक 
गवत " १९ गाई उत्तरा इतके दिवसति रवावळील. म्हणून ८४_ × 
१ ९… … ११ २. × उत्तर. 
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‘. उत्तर - व्‘ट्टदें’टुंटें = ’भ्॰भ्॰२हें = ९ दिंनस' 
अभ्'पासांकारँतां' डद्दाझ्'सों. 

९ उ. १०० मगुष्र्ये १२ दिवसांतर्जे काम करतात र्तेच काम… ८ 
दिवसांत संपरँळावयार्चे आहे तर किर्ती मनृष्में लळावप्वळी’ १ 

२ व. शत्रूग्घ्यावैठ्यांत सांपडलेल्या किह्ठुचँत द्र मनुष्यास दर 
रळोज अउळीच शेर पयाणें अन दिल्यास चार मद्दिनपयेंत पुरेल 
इतर्के अन्न आहे, परंतु तें वर मदुष्यास रोज एक शेर वमाणें 
दिल्यास किर्ती दिवस" परेल तें सांग. 

३ उ. एका सनष्यावै नळी" ९०० रुपये ८ महिने उसने'ठेविले होते. 
पदैटुं त्यास गड्ज लळागळळी` ,तव्ह[ त्याचा उपकार फैद्यावळा हाणून मी 
"त्यास २० ० रुपये दिले, तर` ह त्याजक्रडे किर्ती दिवस` ठर्वेळावे [ 

४ उ. ज काम १०८ मनष्में २६६ दिवसांत करतात, तें काम 
१ ५८ दिवसांत करावयाचे तर किर्ती ननष्पें लळायाया १ 

५ उ. कोणी न[ठरग्रू र`[ज्[ १ २ तास चालून" ३ आठवड्यांत एका 
गांर्वी पळोहळोचनों, तेळो जर र`[ज्[ ९ तास चालला तर त्यास त्या 
गांवप् प[हळोचण्यास किर्ती दिवस छागर्तील १ 

६ उ. तर ४७3. रुपयांच्या, चवलळाच्या नराच्या गांठ्याकरावयास 
अर्धा पण साकर लागत, तर तितक्याच सळाकरेच्या ७० गांटघा 
केल्यास एका गांठोची [क्रमत क्राव हळोईंल. ? 

७ द. २७ रुपये बिया द्रप्चीं जमीन देऊन ३.०. रुपये बिया द्- 
राचीं ४८० तिघे जमीन घ्यावयाची आहे, तर २७ रुपये ट्- 
राची जमीन किर्ती तिघे द्यळावळी१ 

८ उ. शत्रूच्या बेंढवांत सांपडलेल्या किहुठुबांत अन दूररौज दर 
मनुष्यास अडीच रीर वयाणे' दिल्यास तळीन महिने पुरेल ड्तकैं ' 
आहे, तर तें अन आठ म[॰`हन परविणें झाल्यास ट्ररळोज ट्र 
मनप्यास किर्ती द्य[र्वे` त सांग. 

न[गै जीं उदाहरणे संत आणि व्यस्त पयार्णावळा दिलळी त्यावरून 
शिंकणारळाचे घ्यामांत आलेच असेल कळी, वभांत ज[ परिंयाणें` वनात 
॰र्ती सरळ रौर्तीनें किया व्युत्कम रीर्तीर्ने पनाणांत आहेत हैं गणित 
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क्ररणांरर्चि पपाँ पाहिले पाहिजे. संत आणि असा या दौन्ह ऱ्ळो पया' 
ण॰[वर लागू अराळो जो प’न मांडण्याची रळीति तळो पुढें सांगितलळो आहे. 

त्रैप्तणिआचीं रींत्ति. 
उत्तराच्या जळार्तीयें दिलेले पद किया फळ द्' या स्वलळी मां… 

हून, उत्तर किया इच्छाफाव् थ्थ्या रयलळी कल्पळार्वे. न'तर द्ऱ्याचे’ 
संवथीं पट् किया प्रयाण १ल्या स्वलळी, व ध्थ्यावै संव’र्धी पद 
किया इच्छा रचा स्यर्ली, अर्थी एका न[वळाचीं कॄरून प[ह[र्षी. 
म्हणजे उत्तर महत्वप्र्ची पदे द्ऱ्या व थ्थ्या रयला येऊन, त्याच्या 
संबंघळी वहत्याचीं पदे १ल्या व ॰.ऱ्या हूंथछा येर्तील. 

नंतर हे माडिलेले वयाण सम आहे का व्यस्त आह ले पह[ये. 
म्हणते उत्तर महलुं व स'व'घळो मह त्व यांचा संबंध सम आहे 
का व्यस्त आहे न पहळाये. व्यस्त असल्यास १ले पद स्ऱ्या 

॰स्वलळी येऊन ॰स्रे पद १ल्या स्थलप् आणांर्वे, त्यां कृर्तीर्ने तें 
पयाण सम होईल. म्हणजे द्ऱ्या पदाचे जितके’ पट उत्तर येणार 
असल तितकेच [ल्या९ पदाचे पउ २`रं पद हेप्ईंल. 

उपरांत पगप्ण ति० १ येथील टिपेंपयार्णेहूट्वेंटुंटुं ह्या गुणळोत्त० 
सर्वे द्रे पद गुणार्वे, म्हणजें, उत्तर येहैंल. 

उदाहरण पहिले. 

.१ ॰हु पत्रे [मठात ४टुं… टुंरुपये पडतात, तर ३ड्रु अणि मिठास 
कळाव पडेंलश्. १००फरे=१ ४आणा. › 

  

  

१ ॰उंपत्.॰ . ३ड्रु×१ ॰०फ.॰ . ट्रे'रु. , उ. मिठचि पहैरे याउ० 
उत्तर… द्ड्रु- × `; ०० × श्वेड्रेद् ""रु. घ्यारेंव्पयै याक्तकुं, 

‘" १० ५ म्हणजे वयाणळाका प… 
=१…3१…× "…म्,°× ट्रेथ्हुं-ग्ह- × रु.॰ट्स क्षां द्रुच्ळांक॰मोंठ[`झ[॰ 
=१ १६ मूण्भ्पु ण्भ्आ, ९४८, पट्टे ल्गान् फलाक्य पक्षां 

इच्छाफलकिम [का होत तळा, हाणूनहे ह’ पयाण सन आहे 
॰ " उदाहरण दुसरे. 

१दृ २ पट्टे अन १". मनष्पांस एक म्[[ह नळा पुरतें, तर ते'चअन 
१०० मनुष्यास किर्ती दिवस पुरेल १



त्रेरळाशिक. ७५ 

न. न. दि. अन्न खाणारळो मनष्पें अधिक झा- 
१००८१ १५१०३ ऱ्उ. ल्यार्नेतें अनकमों दिवस पुरतें, 
उत्तर=भ्…टु,९×ड्रु° ऱ्ळुदुट्ट म्हणजे पयाणांक्रा `पक्षां ड्च्ळांक 

=४॥ दिवस. मोंठा झाल्याये' फष्ठांकप् येक्षां इच्छा- 
फठांक लहान होतो, म्हणून हे प्रमाण व्यस्त आहे. त्यां करिंगां 
१ण्ऽवनुष्में स्ऱ्यारथठींमैऊन, १०० गनुप्पें " ल्या रुयवीं 
आणून "हैं पयाण सन केले. 

अभ्यासांकस्तिर्र उदाहरणें. 

शुउ. ४० फरे मिठास १७५ रु ". आणे ४टु पपडतप्त, तर 
२०, फ`र मिठळास क्राय झाले ९ 

२ उ. ९६०. गां'ईंस १९७भ्७॥// [कनत पडले, तर ९० गळाईंस 
काप पडेल ९ 

३॰उ एका सावकप्सचँ दियाले तियाले, तेव्हां त्याची याउतत्तप्' 
विकढी तिचे ११८१॰ रुपये आले, आणि लेळाकांर्वे देणे 

४७९द्रु`ट्टे रुपये होतें, तेव्हां दायाथाईंपयार्णे एक रुपयास 
काय येहैंउ तें सांग. ? 

8 उ, एका व्यापप्रांतल्या २३ भागांत जर ९७". रुपये पङतळात, 
तर ४ठ्ठ भाग’ळास कप्व पडेंलश्. 

(. उ. वजनळी ".॥९॥७॥ तौरबंडळास ॰.॰.[प्श्र् पडतळात, तर दोन 
खंउळी ढोरवंङप्प्त काय पडेल. ” 

६ उ. ३७१… रुपयांची सळाकर किर्ती मेईंळ ?. जर ॰‘ब्ण्ष्प्! वजन 
साकरेस [कवत १०॥श्र् पडते. 

७उ. ॰.द्प्’भ्रु. ७आ. ८प, उत्पलांवरकर ५८रु. १३आ. 
४ मे आहे, तर त्यां न[नळार्ने एक रुपयास कळाव पडेल तें सांग. 

८उ. ६१ रु.४ आ. ११ प..णांचे८९.थेरतूप येतेंतर११७ 
रु. १९ आ. द्`पें. त्यांचे” तूप किर्ती येट्टेळ ?. 

९ उ. केळी १५०’४०’९ वप्जरौस [कपत ९१५०’४०‘१ पडले, तर 
ण्ऽष्'द्ब्ऱ्र चौ बाजरी कितौ पद्देल तों सांग’दु 

९० उ. जेंम्हां दर शेसस द्आणे वयाणे' सप्करैचा दर हळोतळा, तेव्हां 
१०५ अ[ण्पांच्या एका गाठीये वजन अडीच रीर भरत होते. 

 



७६ अंकपणित. 

आता याकरेचळा भाव शेरास प्’भ् आणे झालप् आहे, तेव्हां 
त्याच [केवर्तीच्या एका गांठोर्चे वजन किर्ती असांये ?. 

९९ उ. कळाणी एकाने १ ,२०, ॰ ० ,००० मेउरे' लळोकरळीकरतां प[ळलाँ 
आहेत, त्यापासून पतिवपां उत्पन किर्ती होईल तें सांग. ११ 
मेंढरांचळो र्लोकर सळिडवळारा शेर निघते, व तिचे ८ रुपये १२ 
आणे येतात. 

९२उ. द् टनण्भ् हट्रेङवैउ यांतून १ टन १६ इंदेडवैउ ३ कार्टर 
१२ औंस वजा कर. आणि याकळी राहळील तिची १ कळा. २७ 
प्`[`[ड त्यांस १ पेळो. ७ शि. द्येत्स त्यां वरार्ने [कमत कात. _ 

९३ उ. एका जळाह[गळीरदार[च्या॰जमिनळीचें उत्पन्न ८०,॰’ष्० ० रुपये 
हे,आणि त्यांतून उत्पन्नाचे दर शेकडघास १ १ ।८ सरका- : 

रात९ द्यळिव लागतात, त्`[व्ह [त्यास वास्तविक उत्पन किर्ती ९ 
९४ उ. [रडू यार्ड वस्रास ५ पेंळो. १४ शि. ४टु ॰पेन्स पडतात, 

तर १२ यार्ड वस्नास कळाव पहेल त्`[ स`ळाग१ 
१५ उ. १ड्रु~ हळात वयार्तीस १॥८ पडतात, तर, २४॥ हळात वनळा॰ 

तळीस कळाव प`डल१ 
९६ उ. ऱड्रु- पण साकरेस "’ गिनी पडतात, तर १७३ गण[स 

काप द्यप्ये ? 
९७ उ. जमीन नोजणींचीं सांरवळी ६६ फउ ल[व असती, आणि 

र्तीत १ ०० कडवा असतात, त्या प्रत्येक कङळोलळा [लेक हरण- 
तात. आतां एका शेताचा बांध २१५६ डिक लांब आहे, तर 
त्यांचे फूट किती झाले‘हुं 

९८ उ. एकळा गांवचि उत्पन १५६० रुपये आहे,आणि चिल्हर 
खचावहृल त्यांतून २७।८×॥ कळादावयाचे आहेत, तर ज्याचे 
उत्पज फून्स्प्भ् रुपये आहे त्यावर घिल्हर रवर्चांच्ची बांटणी 
कळाप येइल र्ती सांग १ 

९९ उ. एक सोन्याचा दागिनळा वजन बोले ११1२||६3 [कॅनन 
२१9॥ रुपये असा आहे.` तव्हां वर नोंळयास कळाव पडेलऱ 

२० उ. ४॥।॰ शेरास दाह [ आणे त्यां द्राने' १४… ट्टेशेरांस काय पर्डेलश्. 
२९ उ द्-टुं. यार्ड वस्रास [८ पडतात, तर ५० हळात कापडळास 

काम पडेल १



त्रैरळाशिक्त्र्. ७७ 

२२ उ, कळोमी एकळाचें दिवाट्टठें' निघाले, तेव्हां त्याचे देणें ३२९५ 
रुपये होते, आणि येणे १०२० रुपये होते, तेव्हां दायाशांहैं 
पयार्णे सप्वकळारास ट्र रुपळायास क्राय मिळेल ९. _ 

२३ उ. द्ड्रु- यार्ड नलवलळीस १ प[ड ७ शि. ॰भ्दुंभ् येन्स पडतात,. 
तर ष्ठट्टेभ् याडे सलनलळीस काम पर्डेलए 

२४ उ. एकळा तारवळाचे हु, ची किमत कळाव द्यार्तीद्व जर है ची 
किमत स्ण्ष्ण्भ् रुपये झालो आहे. 

२५ उ. एका गृड्स्यार्ने आपळीं जिनगीं ९८० रुपयांस विकून ट्ट् 
रुपयास ॰।।।८×`द्‘ऊन त्यार्ने आपले कर्ज फेउले, तेव्हां त्यास 
कज किती हॅळार्ते तें सांगऱ 

२६ द- एक रुपयाचे उत्पनानर ०/॥ कर आहे, तेव्हां ज्यावर 
१ ३ब्८ का आहे त्याचे उत्पन्न किती तें सांगदृ ' 

२७ उ, त्र प[मून अर्ते १७०३! रुपये १ ०९ दिवसांच्या पुद्र्तीर्ने 
घेतले होते, तों उपकार फैडया हाणून ब'लळा गरज लागलो 
तेव्हां त्यास अर्ते २१ ०|| रुपये उस`न दिले, ते त्याले व्याज- 
क`ड किर्ती दिवस हेयाये ?. 

२८ उ. एकळा [‘वर्तीस ६! फूट लांबीचे चि`र ६६२६ आहेत. आता 
तितकळोच दुसरी [”वत बांयावयाची, प'रवु चिरे त्रड्रु फूउ वां- 
वळोवै आहेत, तर ते किर्ती यागर्तील ले सांग ?. 

२९ उ. एकळा इयारर्तीची सावर्ती मोंजलळी तळी १४८॥ हळात भरली. 
अ[ता त्याच वेळेस उन्हति ६" फूट लांबीची काठी उभी केळी, 
तिची सळावलळी "श फूट पडलळी, तेव्हां हयारत किर्ती हळात उंच 
आहे तें सांग १ 

३० उ. एक र्योङळा हळानांतून सोडता तळो पडत असता ट्प्ट्टे- सेक' 
॰दांचे शेवर्टी १ १ण्भ्ड्रु फूट जाण्याचा येग त्याचे अ[गळी होता, 
त्यांवरुन पहिल्या सेकदाच्पा शेवर्टी व ४३ सेकंदाच्या शेवटळी 
त्याचे अ[गळी कळोणकोंणते वेग होते तें सांगश्, 

३९ उ. एक वैलळाचळी गप्ङळो वर तासांत द् येल वयार्णे चालतअ 
सत[ २४ तासांत पुण्याहून कज्यळाणळास पोहोचते. आत'ळा आ- 
गळीची गांडंळी वर तासांत ६९ मेल चालते, तेव्हां र्ती कल्या- 
णास किर्तीयेळांत र्पोहळोचेल तें सांग १



७.८ . अंकगणित. 

६२ उ. दिक्कळी शहरास शत्रूचा वैठा पडता, ॰तेव्ह [ त्यांत २२१० 
नपुप्पांस ६ महिने पुरे ड्तकं' अन होने, परंतु येता ७ महिने 
उठत नाही असे जर आहे तर त्यांतून किर्ती मनुष्यास याहेर 
लळात्रून द्यावे, ह्मणजे याकळोच्या'स` त अल पव॰[म्[याणें७न[=ह‘ये` परल’द्व 

३३ उ. एक चाकर २० दिवसांचे ३॥ रुपये द्यावे अशा कराराले 
ठेवला, तर १२. रुपयात त्यापासून किती दिवस काम घ्यावें १. 

३४ उ १"’ष्॥ पण अ[झें ६० मेल नेण्यास भार्डे १॥ रुपया द्याये 
लागले, तर तितकेच भाडचांत द्। सण आझें किर्ती ल[व जळार्हलऱ 

३५ उ. एका गृह रयास आपल्या ४५० ० रुपये येतनांतून "०९". 
रुपये वयास शिलक ॰ठेंयावयाचे आहेत, तर त्यार्ने ॰हू’द् दिन. 

सांत खर्च किर्ती करावळा. ? वर्ष म्हणजे ६६५. दिवस. 
३६ उ. विलावतेंत १द्’प्ड्रु टन वजन याल "… [मनाला घेतला, 

व तो मुंवहस अ[णांयास 3.० रुपये खर्च लागला, तेव्हां तौ’ 
म्[[ल मुंबईस किर्ती रुपये शेर [वकायाय् 

३७ उ. १ एवढी १. व, १". थे. लळोरवड मुंवहैंहून॰ पण्यास त्याव- 
यास भाडें’ १९॥८ पडते. आता आमची चार" ले[रवडळी यंत्रे 
वजन २||द्||४|| आहेत त्यांस भाले काय द्याये लळायेल [, 

३८ उ. एका गृऱ्ग् हरथांस ९००० रुपये कर्जआ हे,अ[णि त्याच्या 
[जनगीचे उत्पन्न द्झ१ण्ष्॥।॰ रुपये झाले.९ "तेव्हां सळावकळारास 
दायाशांईंपयार्णे दर रुपयास काम मिळेल, व ज्याचे ७५० 
रुपये येणें आहेत त्यात नोटा किर्ती येईल तें सांगऱ 

तद्रुराप्तिक. 

दुसरी स'व'धळी महत्र्वे सळाररर्बी असता उत्तरमहत्व एका स'बंघळी 
वह त्या प्रमाणे वदलतें, तेव्हा तो हिशेब एका त्रैराशिकळार्ने होता. 
परंतु दुसरा संबंघळो महत्ये सारखा असतां उत्तरनह त्व दरएक संबंघो 
महत्यापयाणें बदलले, तेव्हां ता हिशेब अनेक त्रैराशिकांच्या परंप` 

रेर्ने हौतळो. असल्या [हशेवाला वहुराशिक म्हणतात. 
उदाहरण… ‘२० विये` रात १० दिवसांत ९ नपुप्ये कळामिंतात, 

तर 9 ० [वघे` शत तितकेच दिवसांत किर्ती मपुध्ये कापिंर्तीलऱ 
ला उदाहरणात मनुष्येंचे ह उत्तरवहत्व आहुं, म्हणजे उत्तराचळी
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जात दारवविणरिं महत्व आहे, आणि विंये व दिवस हीं त्याची 
संबंधी महत्ये आहेत९ (वैराशिकाची रौति पग ) त्यांपेंकाँ` दप्त्हौ 
थेर्ते कापण्याचे दिवस एकसांररवच १० दिले आहेत, तेव्हां मन~ 
णांचा बदल विघ्याच्या सम मनागार्ने झाला पाहिजे. म्हणूनहे 
उदाहरण एका न्नैराशिंकळार्ने होते. असे…- 

२० वि.. ४॰वि॰. ..ऱ्९म ,…°॰- ×९म= १९म. हेउतर.ण 

_ [या उट्ळाइरणांत दिंक्सह्रळी वैगळळाले दिले, म्हणजे हे उदाहर 

वेराशिकांच्या परंपरेचे' किया वहुराशिकार्चे होते. - 
उदाहरण… २० बिघे` शत १ ० दिवसांत ९ मनुष्यें कापियात, 

तर ४० विघे शेत १५ दिवसांत किर्ती मनुष्ये कळापिंतळील ": 

त्यां उदाहरणांत दौहळो शेर्तांचे बिये येगळळि` दऊन, [दपसहृळी 
'वगळाले दिले आहेत तेव्हां मपुप्पांचा बदल विघ्पांच्व’ळा पयाणार्ते 
काबून, पुन: [दवसांच्याहळो पमाँणानै कादिलळा याळिहजें. अर्थात ह[॰ 
बदल दळोन त्रेरासिकाच्या परंपरेर्ने कादिलळा प[द्दिजे, वरील लक्षणप् 
वयार्णे पवन दौत्हनृ [शेर्ते कापण्याचे दिवस एकसळाररवैच १० घेतले, 
तर४० [बघ्पांचीं मनुप्ये १९येनूळात (वरचे त्रेराशिक पहप्. ). उपसं॰ 
व दोन्ही शेताचे विघे एकताररवच ४० घेतले, तर त्यां मनुय्पांचा, 
बदल दिवसांच्या व्यस्त पयाणळार्ने व्हावयाचा ठरतेंळो. म्ह 

भ्ण्ष्दिछं १० दि.: :.ऱ्भ्स्म ड्रु…,॰×१२म… - ८मन’ह उत्तर. 

त्यां त्रेराशिक परंपरेत किया वहुराळिळाकांत दिलेले उत्तरमहत्व 
किया फल ९ मपुष्ये आहे.हे प[हल्या त्रेराशिकाचे ३ रे पद के 
ल्यार्नेत्यर्चिथ्येपदरिमपुप्येआले. हेध्येपद दुसन्याये 
राशिकाचे द्रे पद केल्याने त्याचे ४ थे पद ८ मत्रुष्ये आले. या 
वमांणें उत्तराचे महत्वांत ९ मपुष्र्ये, १ ९ मनप्ये, व" ८ मनुष्येञ् हळी 
पदांची परंपरा उव्पन झालळी. ट्टट्टेप् परंपरेतले २[वत्’.’चे पद ८ मनुष्ये 
हे त्यां वड्रुरळाशिंकळाचे उत्तर आहे 

आता पयाण ति. १ येथील [टयेवयाणें पाहता ९ मनुष्ये त्यां 
फलळालळा ड्रुटुं त्यां प[हल्या सम पुगोत्तरार्ने गुणून १९ मपुप्यें "हे दुसरे 
पद अ[[णले आहे,आणि त्यां "दुसऱ्या पदहूणट्रे टंत्यां सम केलेल्या 
दुसऱ्या गुर्णोत्तरानें गणून ८ मनप्में हैं उत्तर आणिलेआ हे॰त्यां व॰
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ह्मा कोणत्याही वहुराशिकांत संवथळो महऱ्नांचीं दिलेलळी गुणोतरे 
सड्रुकैर्ती, आणि त्यांच्या गुणाकारप्में फलळाता गुणिले, तर उत्तर 
व ल 

वरच्या वड्रुरासिकांत [नव्याने गुणोत्तर ९ म.भ् उत्तर (म्न्’. 
१ ९ म.) त्यां गुणोत्तराथीं सम केले आँहे आणि दिवसांचे गुणोत्तर 
१९ म.: उत्तर"(म्ह. ८ व. )त्यां गुणोत्तराशां सम केले आहे. ९ 
म.: १९म. व १९म॰ :८म. हींउत्तरमहत्यांर्तील कमिकप॰ 
द्मचीं गुणोत्तरे आहेत. त्यांवरुल कोणत्पळाहळी वड्रुराशिकांत संबंधी 
महत्या"र्ची गुणोत्तरे, उत्तरमहत्नांतळील क्रमिक पदाच्या गुणोत्तसंर्सी, 
अनकर्ने, सम ॰कर्वी पाहिजेत. उपपनौचे दृछीर्ने हाच विचार रवरा 
आहे. तथापि वहिंवळाटळीचे दृटोर्में राहिल, तर संबंघो मड्त्नाचौ ग- 
णप्त्तरे’ सम करण्याला उत्तरमहत्बांतळोल वास्तविक संख्येची गरजे 

नसते तिच्या न[वाची गरज असते. म्हणून वास्तविक संरव्येवद्दल 
दुसरी कळोणर्तीहळी संख्या घेतलळो तरी चालते. त्यांपुले उत्तरगह वाचे 
दिलेले फल व उत्तर त्यांच्या आधारार्ने ह[ एकदर "गुणांत्तरे सम क॰ 
[लां` येतात. म्हणून, 

रींति- वहुंराशिकात दिलेली उत्तरपहत्वळाची संख्या [॰कया 
यात ३ त्या स्यर्ली याहून, ४ थ्या स्थलळी उत्तर कल्याये. नंतर त्यां 
पदाच्या गुणोत्तरप्र्शी प्रत्येक संवधळी महत्वाचे गुणोत्तर सम होईल, 
असा रळीर्तीर्ने त्याची पदे १ल्या ब ॰.ऱ्या स्वल्"5"[, एकारवार्बी एक 
मांडानीं (त्रेरात्ड्रुप्काची रळीति पह[)॰ उपरात त्यां सम गुणात्तसंच्या 
गुणाकारार्ने ३ रे पद गुणळाये,म् हणजे उत्तर येईल, 

येथें बरचेच उदाहरण घेतले, तर या उदाहरर्णांत२ शेत अधिक 
विस्ताराचे असून त्यास कापप्यास कालहळी अधिक दिला आहे. 
जेव्हा अता मनुष्पांचे संख्येची संवत, शेताऱ्वा विस्तार आणि क[॰ 
फ्ण्पात दिंलेलदृ काळ ह्या दोन ग्[[ष्टींवर आता. विस्तार न[डलळा तर 
मनुष्ये याउर्तील. हे सम प्रयाण आहे. परंतु काळ अधिक दिल्यार्ने 
काम संपविण्यास मतुष्ये कमी लागतील "हे व्यस्त वयाण झाले. 
सम पमाण सरळ रीर्तीर्ने व व्यस्त पयाण व्यस्त रीतीपें मांडले प[॰ 
[हजे म्हणून
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मुद्दा: ".ड्रेभ्टुह्टुं ;;ळं’ऽव्हूंग्ऽहुंठुड्रे म्ङऱ्पांम् किन्न्म्हेंष्पें 
॰॰.कितळी मनुप्येंऱ् टुंड्रु-ट्टेहुंद्वैट्रॅर्में म: ८ म. हे’ उत्तर, 

उदा. २ `र'-३७ र्विये शेत द्ररौजद्तासकळाम करून १ ० दि… 
वसांत कापन टाकण्यास ९. मनुप्र्ये लागतात, तर ४ ० विघे शत दररोज 
८ तास काम करून भ्ण्ऽदिनसांत कापप्यास कितळी मनुष्ये लळागतौठ‘. 

या उदाहरणांत कानावर लागणारे मनुय्पांचळी" संरब्या तळीन 
गोष्टींवर अवलेचून आहे. म्हणजे वरील दोन ग्[॰[ष्ठीश्चिवप्य अ[णरक्ळी 
मनुम्येहळी वर रोज अधिक काम करू ल[गछ‘[ तर ते काम परे हो- 
ण्य’प्स मगुष्पें कमी लळागतळोल हे' स्पष्ट आहे. म्हणून समव्यस्तानताणें 
फिरून द्दिट्रशेबांतोंल सर्व पदे गांडलळा तर: - 
म. म. २० वि.: ४० नि. 
व्य.म॰१"भ् दि. :१० दि. }: ;९ म. : ड्ळिच्छ्हैर्बी मनु‘र्थे. 
व्य.ग. ८ ता. : ६ ता. 

३॰ `र'… ऱ्रूंद्वहेंटुऽर्देहृहेंऽ म: ६ न हेंउचर॰ 
उदा. दंरॅ- एक ५०० पत्रांचें पुस्तक १: दिवसांत ठिहि- 

ण्यास ६ लेखक लागतात तर १२० ॰ पवांचे पस्तक ४ टेरक्क 
ळिकतळी दिवसांत ळिलत्हतळील. 

पुस्तकाचा पत्रे याढलप् तेव्हां दिवस अधिक लप्गतळील हे सम 
मयाण. डेंरक्क कमी केल्यार्ने दिवस अधिक लळाणतळीलहें व्यस्त 
तयाण. तेव्हां समढयस्ताचे अनुक्रयार्ते उद्दाहारण मांडून: … 
कै टु. दु०;ड्रु.॰ १९०टुटु हूं, ऱ्भ्॰ दि.ऱ्ड्ष्टद्रिक्स॰ 

ड्ष्टद्रिवस ऱ्यूश्त्रूड्रुट्वेंट्रेहृ’ण्वि. _= ३.० दि. हें उत्तर. 
थम्पासाकरितरै उयाह्ररणें. 

९ उ १". फरे धान्य ९ मनुणांस ८ महिने पुरतें, तर २० पत्रे 
धान्य ६ मनुष्यास [कतुंळी दिवस परेल ?. 

२ ल. ६६ स्पव ‘: ॰ आण दिल्याने १८ दिवसपयत : ६ मनुय्पें 
काम करतात, तर १९० रु. १४ आगे दिल्यानै २७ दिवसा 
पय"त [कतळो मनुष्र्ये क्काम क्रुरतृपुंळभ् ,. 
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३ ॰ल. ९० मनुप्ये १९ दिवसांत जैक्राम करतात, त्याचे त्तिप्पद 
काम शूयाच्या काळाच्याहृ काळांत करावयाचे आहे, तर 
कितळो मनुष्ये लायार्वी ?. 

४ उ. " र्वोठ्यांस ९० दिवसांत १४० रुपये लागतात, तर 
२८० रुपये ७ दिनसपमँत किता र्पोउपांस पुरतळोल ?. 

५ उ. १ ४ पोङयांस १६ दिवसांस गवताचे भार ९६, लागतात,‘ 
तर १ २.० तरि ९४ दिवसपपँत क्रितळो घो‘ङपांस पुरताल १ 

६ उ. कायद्याच्या ६६ रिंम॰[त ४४ प[न॰[वै नुक[च्प[ ”२००० 
पनि छापल्पा जातात, तर आम्हांस ५० प[न[चे त्रुक्राच्या 
५००० पति छायावयाच्या आहे त्यास रिंये' [कता ॰ल[गत[॰ 
ळ ’- एका ळिरगांत ४८० प[र्ने असतात. 

७उ. १२ मनुष्ये १ महिन्यात १६० रुपये खर्च करतात, तर 
८ण्भ्द्॥श्र् अ[व् मद्दिनेपपँत कितळोम मनुष्य॰[स॰ परताल ?. 

८ उ. ८ मनुप्ये ". दिवस काम करून ९० रुपये ळिमळ्विंतात, 
तर त्यां म[न।नॅ द्ऱ्र मनुष्यांनीं ६४ दिवस काम केले असता 
त्यास क्राय मिळेल ९ 

९ व. १ ०० रुपपांत ". मनुप्पांचा रवर्न ॰.॰.आठवदे आणि ५ 
दिवसपर्थंत चालता, तर १९ मनुष्यास १५० रुपये किर्ती 
दिवस नुरतळोल १ 

९० उ. ७ मनुष्ये ९ पॉल १० शि. द्ये. १०॥ दिवसांत ळिमळवि’ 
तात, तर ९८ मनुष्ये "२१ ।। दिवसांत किर्ती पौड मिळवितळीलच् 

९९ उ. ॰.॰भ् मनुम्पांनों १६. दिवस काम केले असतां त्यांची म- 
जरी ७६… रुपये इति, आत'ळा मजरळोचा वर निंम्ये केला तर 
रँथ् दिवसांत १०३… रुपये मनुरळो होण्यास कितों मनुप्ये 
क[म[वर लावर्बी ?. 

९२ उ. ९१ मनुष्ये ७९ बिये जमितातळील गवत ". दिवसांत क[॰ 
पतात, त्यां न[यार्ने ४६०|| दिये जळिमतातळील गवत ६ दिवसां 

त कापळावयाचे आहे ,तर कितळो मनुष्ये ल[याव[ “, 
६.३ ल,. ९. मनुष्षांचेक्रुडुंयासभ् २० रुपये ८मळिह`नेपयेत परतात, तर 

त्यां मळानळाये ९४ मनुष्यास १ ६ न[हयातिकितश्ळोरुपये सँगनौल’ [
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९४ उ. बेटांच्या १९ जोडवांनळी ": दिवसांत ११ एकर शेत न[ग॰ 
रले, तर द्ठ. एकर शेत १ ८ दिवसांत न[गरावयाचे आहे 
त्यास ळिकता जोडया लळायाव्या १ ॰ 

९५ उ. १ ० रुपये मण सांकर होंतौ, तेव्हां ३.६ ताळे वजनाच्या 
न[ठळीस दोन आणे पडत होते, आता २४ ताळे वजनाच्या 
प[ठींस दीड आणळा पउतळो, तरसळाकरेचा भाव कायअसळावळा [ 

९६ उ. दररोज ८ तास पयार्णे वाटून एक गृहस्थ तळीन दिसव'ळात 
६.० कोत ज[नों, तर तोच गृहस्थ दररोज ६, तास वाटून 
०३४० कोस नांव किर्ती दिवसांत जाहैल १ 

९७ उ. ३.० खंडळी मक्का १". कळोस न्यावयास भाटे ५॥८ लळागतें, 
तर ९९ रुपपांत ८८ खंडळी मक्का ळिकतळो ल[व नेलळा जाद्देलश्. 

९८ व. एक मनुष्व १६० येठांचौ मद्क्षिणळा, रोज ११ तास‘या॰ 
हून ८ दिवसांत संपविवो, तो जर १". तास रोज चाहूंठाग' 
ला, तर १० ० ० येसांचौ मद्क्षिणळा संपळावयासत्यास किर्ती दि- 
वस लळागतळील ‘: 

९९ उ. एक रवडंळी हरमरे ९ घळोडचांस १५ दिवस पुरतात, तर 
४० घोज्यांस लळीपग्'रॅ< वपाँतळील जप्येयारळी व फेवूयारीं त्यां दोन 
महिन्यात ळिकतळी हरभरे वागतौल १ ’ 

२० ल. दररोज ८ तास काम करून १८ मनुष्पांनळी ९४ दिवसांत 
३० याटँ सांव रयाद्दळा रवणलळा, व रोज ६, तासपमळान्प् काम 
करवून ४० दिवसांत ६० यार्ड लांबीचा रयाउळा रवणांवयाचा 
आहे, तर मनुष्ये किर्ती लळायार्षी ९ 

२९ उ. " गंवङचांर्नो दररोज ॰.हृ तास काम करून २० ट्टे- दिन… 
सांत कांहीं एक काम केले, तर त्याने २३ इतके काम कराव- 
यास ३ गंवडीं द्र रोज १९तासकामकरूतागल्यासत्यास 
कितळी दिवस लळागर्तीठ ‘: 

२२ल. पत्येक काय, ४ मूठ ल[व, २ इंच रु'द्,व ०. इंचजप्ल 
  

*सन १८८४ सन १८८८ अशा "' नळी भाग जांणप्ऱ्या चूर्षीफेत्रु‘ 

आरोवै १९ दिवस घरिंतात. असल्या २९ शी केत्रुआरोय वपप्ला ळीप 
वर्पहै नांव अहि.



८४ अंकगणित. 

अशा लेळारवेडप्च्या चार कांवळो’चे वजन २८८ प[ड भरले, तर 
प्रत्येक कांत द्॥ मूठ लांब, ४ इं॰ रुंद आणि ३. ३० जप्ड 

अशा १५ कांवळीचें वजन किर्ती होईल १ 

व्याज. 

दुसऱ्याचे रुपये आपण आपल्या कामळासप्र्दी` घतल्या बदल त्या 
मनुष्यास कांहळा पसां येण्याचे कबूल कळिरनळो त्यास व्याज झणतात. 
व्व[ज[च[ वर बहुधा वरसळाल दर रँळाकडप् .अशूक, [कॄया ट्रमळाद्दा 
द्र रोकडप् अमूक असळा ठरबितात जसें आपण कोणा एकाचे 
१ ० ० रुपये घेतले आणि त्याबद्दल त्यास द्रसप्ल प[च रुपयेये- 
ण्याचे ठरविले, तर हे शंभर रुपये दरसांल वर रोकडळा प[च रुपये 
व्याजाच्या वहेंलळीने" घतले असें ह्मणतात 

जी रकम कर्ज घ्यापौ तळोस मुद्दळ, जितके दिवस मी आ- 
पणळाकडे रहळावयाचौ अस…त्ये त्याट्रॅववसांस ग्रुद्त, मुवतळीममळाणें व 
गुवलळापमणि` हप्णप्रा जो नफळात्यम्स व्याड्रुक्त, आणि" मुद्ल व व्या- 
ज मिंळन जळी रकम होते तळीस रास', असें ह्मणतात. ’ 
व्याजप् दोन पकार आहेत. सरळव्याज आणिचक्तबांढ्य व्याज. 

_ सरळ व्याज. 
मुलवै मुदत रकमेचेच व्याज रोवटपर्न करतात, त्यास सरळ 

व्याज ह्मणतात'. , 
रींति. … मुक्काम मुदत आणि व्य[ज[च[ वर त्यांना गुणळावें, 

आणि त्यांस प[भसंनळा भागप्वें, उत्तर येईल त व्याज झाले. 

उदाहरण पाहेळं. 
खर": रुपये नुवठाचे वरसांल वरश् रँळाकडां "० रुपये ब्याय्-[प्यमळा- 

णें .१, वपंळीचे' व्याज काम झाले १ 
॰× 3 ७९७. रुपयांचे एक वपळाचेप् व्याज कळा॰ 
व… … दूत त्याची तिय्पट केल्याने” ज व्याज येणळार 

………द् तेंच० व्याज ७२५ रुपयांचे तिप्पव् रुपयांचे“ 
" रुहें'द्दटूं एक वपळीर्चे येणार हाणून ७२५ त्यांस ३. 

०: त्यांनीं गुणून १ ० ० त्यांनीं ॰हेंमळागले. 
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उदाहरण दुमॅरं. 
२१ ९॥/ रुपयाचे व्याज वरसप्ल वररींकडयास र।॰ रुपये प॰ 

याणें न्र|॥ वप'वृचे काम होईल [ 
९१ ९॥/ 
×२||| 

००८४||॰॥| 
× रा 

१ ० ०” द्भ्प्’भ्ठाश्र्धा, 
ग्द्क्कां’सुयेळा'र. 

उत्तर. १२ रु. ८८"… आगे. 

  

थभ्यासांकारेनां उदाहरपें. 

९ उ. ०.० ०॰ रुपये मुवलप्चे द्र साल वर शैकदा "› रुपये पमप्र्णे 
प[त्त वप’रँचे व्याज ळिकतळी येईल १ 

२ ल. दर ताल वर रोकडा ४ रुपयेपमणि द्वपर्हेचे ६०५ रु- 
पयांचे व्याज काय होद्देल १ 

३ उ. गुद्द्ल पौ’ड २७७०, मांस व्याज वर सळाल वर रोकडप् ४ 
र्पोडपमळाव्ळावये द् झालळी, व्याज काम येईल ’: 

४ उ. १ १६०. रुपयांची रास ४ वपाँनळी ळिकतळी होईल, जर घ्या' 
जप्चा वर तळीन रुपयेपमळाणें आहे. 

५ उ. १२४७. रुपयांचे १". वपाँचें व्याज दर साल दर रोकउळा 
४ट्रे रुपयेपयार्णे कितळी होर्हल१ ‘ ॰ 

६ उ. २००० र्पोडांची १२३ वपरँनीं रास कितों होइल, जर 
व्याज दर साल दर रोंकदा द्दुं पेंळोडपमळाणें आहे. 

\१ उ. वर साल दर रो'कडळा द्ट्टे रुपये व्याजळामयाणें' ८३ वप'र्दैनीं 
५७७. रुपयांची रास कितळो होईल १ 

८ उ. ".॥ वपदृनळी प्रस्थ! रुपयांचे व्याज वर साल वर रोकडा 
५." रुपयेमताणें किर्ती होईल ‘: 

९ ल. ५०० पेंळो'ड १‘२ शि. ४ ये. त्यांचे रहे, वपळीचे ०.३ पॉव- 
वमप्णें व्याज किताहोईल १



८५ अ’कगणित. 

९० ल. १भ्’भ्॰ रुपये गुद्लळाचे वर ताल दर शे'कया ४ रु. पयाणे' 
द्वृनूडू- वप॰["चे० व्याज काय द्यार्वे [ 
मूचना- मट्तात तप महिने व दिवसये ह असले तर त्यांस 

व्यवहप्रहें अपणींकात वयाचे रूप येऊन उत्तर वर सांगितल्याव० 
यार्णे काढावेंळू अथया वप, महिने व दिवस त्यांचे व्याज निरनिराळे 
करून मग त्यांचीयेरीज घ्यावळो. 

उदाहरण. 

३९०. रुपयांचे व्याज, सन १८४१ चे याचे महिन्याचे पहि’ 
ले ताररवेयासज्ञ सन १८४४ च्या ये महिन्याचे २१ `व ताररॅवेपथीं 
त कितळी होईल तें सांग. व्याज वर सांल दर रँळाकङप् ४ रुपयेपयार्णे 
आहे. तारीरत १ व तारळीरव 3.१ त्यां रोन्हगें हिरौबांत धरानयाच्या. 

त्यां उदाहरणांत मुदत ‘२ वर्षे ९९ दिवसांची आहे. 
रु. ६९७5 वि. दि. रु. 

४ ३.६". : ९९ : : १६ 

१००)१॰द्ऱ् १३ रु॰आ..`ये 
१३. रु. एक वर्षांचे व्याज. ६५७.) ”९६७, ४ `,, पुहुंद् 
×द् 
"२९ रु. तळीन वर्षांचे व्याज. 

रु॰ आ० ये 
"२९ ० ० तळीन वपर्चि व्याज.   

":. `४ ५… ९०. दिवसांचे व्याज. 

४२ ४ "६ एकंदर व्याज. 

अम्यासांकारैनां उदाहरपें. 

९ ल. वर साल वर शैकदा पट्टे रुपयेपपप्र्णे ५०० रुपयांचे० व्याज, 
संन १८५१ चे मार्च महिन्याचे १ ले ताररँवपळामुयून १८५३ 
ताल जनिवप्रळीच्या ९ ताररॅवपवितळो' करून एकंदर रास काय 
होईल तळी सांग. 

र ल. ७५०० रुपयांची रास, येच्या ५. वै तारखेंपुंप्रनृज्ञ ०.६ आ’ 
क्टोवर प[येतळो, वर स[ल वर शेंकड्या ३०9 पमप्ण कावहोईंलध्



न्यळाज'॰ ८७ 

३ उ. ११५८…८/ त्यांची, सन १८४० च्या याचे महिन्याचे 
रद्ये ताररयेपळारयून १८४२. च्या अ[वटोंवर महिन्याचे ३० 
वै ताररँवपवत रास, रोंकउप् ९॥ रुपयेपमळाणे'० व्याज केल्यार्ने 
कितळो हप्र्हल १ 

": उ, मुड्ळ रुपये ३९४७।/, व्याजळाया वर २॥।×, चार नये 
आणि २२५ दिवस झाले, व्याज कितळी होईल ०. 

५ उ. ३, वप ११ ० दिवसांचे व्याज स्द्ण्भ्॥।॰ रुपयांचे द्र माल 
दर रोकडळा भ्द्ठा×॥॰ ममळाणें, किर्ती तें सांग. 

चक्रवग्ढ' व्याप्त. 

वर वषीस अयया ठरविलेल्या गुद्तळीस व्व[ज[म्व[ हिरँळाव करून 
न व्याज गुद्बांत मिळवितात अ[णि तळी रकम दुसऱ्या वयाचे, 
[कया गुवताचेव् व्याजांस गुद्द् ल धरतात, असा रोतळोनै ने व्याज होर्ते’ 
त्यास चकयाढ० व्याज म्ह णत॰[त 

थीम.- द्र एका वयाचे, [कया ठरविलेल्या गुट्तळीचे व्याज 
करून तें गुद्ठांत ळिमव्ठयाये, आणि तळी रकम दुसऱ्या वर्षाचे, [कॄ- 
या गुद्तळीचे० व्याजांस गुद्दल घराची, त्यांपमळाणें सव गुवत संयेपवत 
करावें रीवर्टी येहैंल तळी॰ रास येहैंल, तात गुद्दल वजळा करावें, झणजें 
यावगैध्भ् व्याज राहळील. 

उदांहृरण. 

वर सग्ल वर रोकउळा ४ रुपयेममर्णि ७००० रुपयांचे ". वषीचे 
चकवळाउ बूंराज काय झाले ‘! 
पहिले तपास गुद्दल ७५० 

॰०’ 

१ ० ० ) द्० ० ० 

दुसरे वपळोस गुद्दल. ७८० =७५०+द्० 
४ 

१ ०० ) ३१२० 

.३१ रु. द् आ. २॰४"प.



८८ अकगणित. 

रु, आ, क्० रु. आ. ये. 
तिसरे वर्षात गुहृल ८११ ‘२ ॰.॰हुं =७८०+द्भ्. . द्..०,.४ 

१_०॰)3२`॰‘ग्‘ १२ ९’६, 

3२ ७ २०१६ रु. अ[.`पें. रु. आये, 

रास८भ्'3रु' भ्प्अप् ४४१६फ्॰=८११॰ ॰3’ ॰२॰ ४+3२५ ,॰७ ,॰२ ॰०१०` 
मूदृळ७५० रु, ० ० 

व्याज९3 १० …‘१६ हैंउचर. 
उदाहरण २`रॅ. 

दर साल दर रोकया ". रुपये पमळाणेंभ् रुपयाची द्वप'कुंचळी 
रासकायहोर्हलश् 

रु० गु रु०गु. रु’ व्या. रु व्या. 
१०० : १ :: ५ :.,॰॰×"भ्=॰ ॰ब्रू 

१ रुपयाचीभ् वपाँचीरासऱ्भ् ॰झरु. 
टुसरेस्पाँ१० ॰ण्भ्रु हैंगुद्लहोर्ते. त्याचे व्याज१ वर्षांचे 

क्वाढिले तर 
रु’ फु रु गु. रु॰ व्या. रु॰ व्या. 
१०० : भ्॰०"ष् : ॰भ् :१'॰॰॰×५भ्॰- =॰॰१॰०"ऽ×०प्’ष्व्~ 

.॰. १ रुपयाचीऱवषंनृचळीरासऱ् १, …॰ण्भ्रु + १॰॰॰. × .प्झरु. 
=१०"१(१ रु+ ०प्’भ्रु)ग्* 
=१००झ×१०००भ्व् 

=१० ०८3,’ रु. 
तिसरे वर्षी १’०५ रु हेंगुद्दळ होते. त्यांचे० व्याज १ वप[चे॰ 

कादिलेतर 
रु’नु, रु०गु० रु’ व्या. रु, व्या. 
१००० १'°५॰ "१ ;…टुंट्वेंहुद्वै ×झ=१०२०५×॰,०ण्भ्रु 
,॰१ रुपयाची द् वर्षांची रास: १, ,॰भ्दृ रु+ १, ॰०५ × ॰.॰प्’ष्रु 

=भ्.॰॰"हूं(१ रु॰+॰०प्’भ्रु) 
=१-०८हें ×१॰०प्१व्. 

=१’०प्रँ रु. 
”: व्यवहारी अपूण'क्विंचळी [मळवणीं येथील सूचना * थी पहा’ 
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वरील उदाहरणात १७५ हा अक १ रुपयाची १ वर्षांची 
रास दळारवविणारा असून, त्यावरील यात ९ व २ हे वये दाखविणारें 
आहेत. त्यां वरून १ रुपयाची कितळीहळो गुदतळीची रास -चकव[न 
व्याजळार्ने काढणें असलळी, तर १ रुपयाची १ गुदतोंचीं रास काउ[॰ 
वर्षे आणि र्नोतळील अकाचळा त्या गुदनों इतका यात कराया, म्ह॰ 
णचे येणारा यात त्यां रायाँतळील रुपयांची संरव्या दप्रवचील॰ 

अ[नां गुद्दल ०. पट झाले तर रासऱपटहोते. त्यां वरून मद्दउ 
किंतळीहळो पट "ड्रुळाहुं, तरळी रास तितकेच पट होईल हें उघड आहे म्हणून 

दुसरी रँ[ळित.- सांगितले दरापयार्णे एक रुपयाचे० व्याज एका 
गुदतळीस करावें, आणि त्यांत ता गुहल एक रुपया यिळयाया. नंतर 
हुंदतळोच्या संख्येहतका त्याचा यात करून त्यास गुद्लळार्ते गुणार्वे, 
ता गुणाकार रास येहैंल. नतर त्यांत गुद्दल वना करावें, "याकौ 
राहनॅग्ल तें त्तकयाउ व्याज समजळावै'. 

उदाहरण. 

दर साल दर शेंकदा". रुपयेपमळाणें ३० रुपपांचेद् वर्षांचे 
व्याजकावहोईंळऱ 

१०० रु, ॰५ऱ्॰५रु॰ 

१०० )"5( ॰०प्’ष्रु॰ व्याज. 

१ ॰०". एक रुपयाची एक वपञ्प्ची रास. 
१०७५ 

१ ’१ ० २५ वर्मेट्टे 
१.७५ 

ल्ला. 

× ‘२० हुदलप्र्ने गुणिले. 
द्ष्ट॰७९८७"भ्॰ रात, 

`र्७२८७५० व्य ज॰ ’ 

१६ 
१ १ ०६६० ० ० ० 

१२ ॰ 

      

७९९ रु. आ. ये. 
उत्तर. " ११ ७९२



९० अंक्याणित'. 

अम्यत्सांवच्रिंसां उदाउस्पें 

९ उ. दर साल दरर रोक्रडळा २|| रुपयेपमळार्णे चक वळाउ व्यांजळार्ने 
९५|॥× त्यांची रास °. वप'ळाता काम होईल तळी सांग. 

२ उ. दर सळाल दरश् शैकडळा व्याज ॰४ रुपयेपमप्र्णे चक्रताढ ब्वळाजळा- 
में ३० रुपयांची रास तळोन वप'[न[ क्रितळी` हप्र्हल तळो सांग. 

३ उ. दर साल दर शंकड्रुळा ५ रुपयेपमप्र्णे १२४१ रुपये १’०. 
आणे त्यांचे दोन तयांचे सरळ व्याज व चवभ्चाउ व्याज त्यांत 
अवर [काळी पटेल ०. 

४ उ. ५५०० रुपये गुक्काचे दर सांल दर र्सेकडा सहप् रुपये… 
पमळाण तळोन वर्षांचे" सरळ व्याज व चक्रयाउ व्याज त्यांत अ` 
तर कितळो पडेल चे सांग १ 

५ उ. दर सळाळ दर शैकडळा ४ रुपये व्याजळापमळार्णे २५८ ह्या- 
यांचे चार वर्षांचे चकयाउ व्याज [कतळो होइल ० 

६ उ. "२० ० पेंप्डांचे द् वयाचे चकयाउ व्याज, दर रनळाल दर ते… : 
कडळा ॰.ड्रु र्पोडपतार्णे ळिकनीं होईल १. 

७ उ. दर महळा दर रोकडंळा ९ आणे व्व[ज[पम[णें हजळार रुपयांचे 
१ ० वयाचे चकयाढव्याज व सरळव्याज कितळो होर्दूल तें सांग. " 

८ उ. ५७ रुपयांचे सव्वळा वयाचे दर महळा दर २["कड[ `त्[र[ आणे- 
ममळाणें चकयाउ व्याज काय होईल ० ' 

९ उ, १२न्र॥×चे दर महप् दर रोकडंळा चौदा आणेंपतार्णे २ 
. वर्षे २ महिने सात दिवस त्यांचे चकयाउ व्याज ळिकतळी होट्रॅल०. 

१० उ. ॰दर साल दर रोंकडंळा ५ रुपयपताणें ५७०० रुपयाचे टू 
वप॰`[`न[ चकवळाउ व्याजार्ते व्याज व गुद्द्ल मिलन किर्ती .रुपये 
होंतळोल ० 

९९ उ. काणळोएकाये एकापळारपून ६०० रुपये दरसांल दर रँ[कड[ 
चार रुपये व्यांजाने' येत'ले, त्याची गुदत सप्त वर्षांची होता, 
परंतु त्यांने’ १ वयाचे २० ० रुपये परत केले, व पुढें ५ वर्षे 
गेल्यावर १५० रुपये परत केले ,॰तेव्हां त्यांरकयांचे व्याज वजा 
होऊन गुदतळीस त्याजक'डे चकताउ व्याजळार्ने एकंदर प[क्री 
किर्ती नियेल ०



व्याज. ” 
व्यासाच्या हितेयांत गुद्दल, व्याजाचा दर,गुदत, व्याज आणि 

रास, त्यांतून कळोणताहगें तळोन" दिंर्टी असता त्पांयामून याकळोचीं दान 
काढता येतात. तार्गे जां उदाहरणे दिलळी नों, गुद्दल, दर, व गुहुत 
त्यांयामूनप् व्याज काढण्याचीच दिर्डी आहेत, कारण त्या पकारचे- 
च हिरोव व्यवहारात बहुत येतात. आता त्याशिवाय द्रुसऱ्या काहळा 
मकारचीं सरळ व्यळाजय्चीं उदाहरणे सांगतळो. 

मुद्दल,० व्याज किंवा रास, अ[[ण दर, द्यांयामून ग्रुद्त 
कॉटावपाचीं. 
उदाहरण. 

२१५ रुपये ८ आ त्यांचे, दर साल दरश् शैकडळा दु। रुपये म- 
मळार्णे ५७।×|| व्याज होण्यास गुद्त ळिकतळी असावळी १ 

    

हुभ्र्दु‘भ्'नूदूत्व रु॰ व्या. रु. वर्प. 
१०॰)१'3ग्‘६॥।‘× नृ’शृं ८×न्|| द्ध्यपा/|| म् म् १ 

१भ्४६…क १ 
× १६ 
क्कन्… 'यै’र्मंरां‘८ ×|| )द्णां/"(ण्ऽ 

रु. यपहैंउत्तर. 
१ "! श्र्।| वयाचे व्याज- 
व्पाताचा दर, न्…[नत आणि व्याज किंवा र[रऱ्[ द्यांयाव् 

मून' मुद्दल क्तढावयों'चँ. 
उद्ळाह'रण. 

दर साल दरश् शैकङळा 'यार रुपयेपयाणें, प[च व…पपर्यंत किर्ती 
रुपये ॰ठेक्रुवले ह्मणजे १० ० रुपये व्याज उत्पन" होईंल० 

दर रोकडप् ४ रुपये व्याजाचा दर आहे तेव्हां १ ० ० रुपयांचे 
प[च वप[॰चे व्याज ९० रुपये होईल हाणून, 

रु. च्या, रु. व्या. रु. हु. रु, गु. 
२०; पु००::१००:`प्६०॰हें॰,उत्तर 

गुद्दल, मुद्त, अ[[ण व्याज किंवा र[प्त द्यांपामून 
व्यासाचा द्वार क्तठात्रयाचा. 

व्याजाचा दर, गुदत, आणि रास हीं दितीं असतां नुद्द्ल 
काउळावयाचे.



९९ अंकगणित, 

रींनि. -व्य[ज[च्य्[[ दिंठेल्पा दरापयाणे' दिलल्या गुदतळीपर्मेस 
एक रुपयाची रळास कितळी होत्ये तें याहाहुये :[तर या एक हेंपयूळाच्पा 
रळासींने' दिंऱ्हेंल्या रळाराळोचें रक्रमेलप् प[णये. भांणक्रार ड्ळिच् ललल्पा 
गुद्दलळामरोंवर येड्रुल. 

उदग्. वूगंहेंळा गुद्दल रकयेचीं दर सळाल दर रँळाक्रूडळा "› रु०. व्या 
जापमळाणें दळोन वप‘सीं ०8५१ रु. ४ आणे रास होव्ये. तव्हृ [ गुद्दल , 
रुपये किर्ती असवि. 

` दिंलैंल्गा व्याजाच्या दरळापमर्णि १ रुपयाची. 
भ्वफ्न्ळाचौ रास ०००००००००० १००५हँ 

९वषं१चो०0००’०0२०
००’ ॰०१-१०२५हँ` 

’१० प्’ . 

हाणून’ मुद्दल =ड्रुट्रॅ१०हु०९` =ण्रै०० हेंउत्तर. 

उदाहरण. 
" 

"०० ० रुपये गुदलझी ५ वयानळी ६०० रुपये रास हैंप्त. तव् हां 
व्याजाचा `॰दर काय १ 

६०० रु. राम आणि”… रु पुहूंल, तेव्हां १०० रु व्या. 
प्भ् वयाचे झळालैं व एक व‘गेचे' ॰.॰० रु’पये झाहै हाणून, 

रु. गु. रु गु, रु. व्या. रु. व्या. 
७७०2 १०० ३: २० : ४ हेंउत्तर. 

अभ्याप्तप्करिंनां उद[हृ॰र`ण्’[. 

९ द.. ॰.ड्रेवपाँत १ ०९" रुपयांचें १९॥/ व्याज होण्यास व्पा॰ 
चा दर काम ल[व[व[ १ 

२ उ. दर साल दर रँग्क्रट्वप् दु।! रुपयेपयार्णे एका वपाँत रळास 
४ण्ऽठा/ हॅ[ण्याप्त॰ महूंल काप आतवे' ?. 

३ उ. ४९८ रु. भ्हूं आणे ह्याचे व्याज १०॥ रुपये होण्यास 
गुदत [वभ्तौ असपिंळो१० व्याजाचा दर वरच्या ममळाणे'च आहे. 

४ ल. १४६ दिवसांत २०० रुपयांचे व्याज ४॥। रुपये होण्यास 
व्याजाचा दर काम जमापाङ 

५ उ. दर ताल दर२ रँग्कङळा हुंष्|| रुपये व्याजर्चि ७द्स्॥/ गुदछार्वे 
सव्याज रु. १७०९।/ होण्यास कितळी वप लळागतळीलब्



व्याज. ९६ 

उ.दर सप्ल दरश् शैकडळा ष्टड्रुरु. व्याजापयाणें ४९ रुपयेव्याज 
द्ऱमाल उत्पन होण्यास गुद्ल काम असार्वे. ” 

७ ल. ४१२७ रुपयांचे व्याज एका वपात ९२||श्र् होण्यात 
व्याजाचा दर काय जमाना. ? 

८ उ. गुद्दल किर्ती रुपये असष्ठे म्ऱ्हृणज्ळो एवये’ १ महिंत्यांतट्वें’हुंट्रॅरु. 
’ व्यासाच्या दसन १ २१ रु. भ्द्आणे ४ ये, व्याज उत्पज होंईंळदृ 

९ उ. व्याजाचा दर कोणता ल[व[व[ म्ऱ् श्णजें ॰.॰.॰[प्/ गुदलाचे 
एक वयात सव्माज रु. ९४००” ॥ होतळील० 

९० उ. ४१९ रुपये गुदलळाचे सच्याज 9८६॥॰ रुपये, दर साल 
दर रोंकद्रुळा थ्हाश्र् मँमळार्पो होण्यास गुदत कितळी अमा’वळी १ 

९९ उ. ३ तये ७६ दिवसांत दर सळाल दर शेंक्रडप् द्त्रू रुपयेश्यार्णे 
१ ॰ब्/ व्याज होण्यास कितळी रुपये गुद्दल असावे?. 

॰९२ उ. शेंकड्रुप् ४॥।॰ रुपयेपमळार्णे ८१२||॰ ॥ नुदछाचे' ७७१ ॥!श्नां 
व्याज हँळाण्पास मुदत कितळो असावी. ? 

व्यात्ताचप्' दुसरा फ्रान्- 

गुदत भरण्याच्या पूर्वा कोंणळायामुन येसळा परत घ्यावयाचा झ[॰ 
लळा, ह्मणजें जें त्यास ॰द्येप्र्वे लळागतें त्यास कापुन ळिदलैठें [कया कट 
मितळोचे व्याज झणतात. 

उदाहरण. शूशळीकल्पताक्ररकां, ॰.रुपयेशकङयापमळार्णे राघो- 
पंतार्ने विद्यारळामभाहैं शेंठास वयाचे अंता ००९०. रुपये द्यळावयचि 
आहेत. आत[ रळायेप्पंताचौ ड्रुच्छा आज र्क्सगुक्त होण्याची असली, 
तर त्यानै आज ५०० रुपये दिल्याने काम होईल, कारणते "६०० 
रुपये व्याजप् लळावल तर वर्षांच्या अंता त्यांचे "भ्स्ण्भ् रुपये होतात. 
हाणून विधृळारप्मभार्हस आपल्या कुळाकडून _आज रुपये मिळत 
आहेत तर या त्यास ॰.॰भ् रुपये० व्याजळावहूंलां” सौडील. 

पुढें कांहीं काळ गेल्यानंतर जळी रकम द्यावी लागणार, तिची 
नृर्न [कँमत म्हटली म्हणजे तळी रकम रास समजून न[तन तितक्या 
कांळाचे व्याज कापन न[क्री र[हृ`त तळी, असें समळूजाये. * 

*लौक्र व्यवहृळारांत ह्मापमळाणें करीत नाहीत, व्याज फापण्याये वेळेस 
फागद्र्तिल्या रफमचें० व्याज करतात, तिचे आजचे फिमतौये' व्याज करीत



९१ अंक्याणित, 

वरच्याउदप्श् हूंस्थांतक्ष्यश्र्रु. वर्षांच्या अंताद्यावपाचेत्याचळीआज 
किंमत ०००० रुपये आहे. ॰ट्रेळारगुदतळीस होणारी रकम, आणि तिची 
आजची किमत, पांतज अँतर त्यास कापलैचे० व्याज म्हेणतात. 

व्याज कापण्याचे पसग वहुघां॰ ॰ढंझ्ळो, कर्नरळोरता, नगरे ज्यांत 
रकॄम, आणि तो दण्याचौ गुदत, हे[ [लद्दिला असतात’, असें मका, 
रचें श्ळाहेळाजोग कागबांचा येता गुदत प’[रप्’याच्या जगळोट्र घेणे 
झाठें म्हणजे व्याज कापण्यावळा पस'म येतो. 

२ उदा. चेत्र शु० भ्देस एकाचे सावकारास अता रोंखा 
लिहून दिला होता कीं, आजपळामून ११ मद्दिव्वर्ली नुजलळा रप्रव 
५०० रु, देऊन हे[ कागद सोडवून येद्देन परंगु त्या गहेरुयास 
काळातवव् व० १९ सींस कागद सोडत येण्याची ऐपत आलों, तर 
दर साल दर रींकडळा ४ रु. व्याजापयाणें, सावकारळानैकिंतळी व्याज 
कापून येऊन त्याचे हेव[ल[ कागदकरळावप्. वयाचेदिंवसद्द्० धराघे 

खुतासळा, कार्तिक व० १२ पासून फाल्गुनत्ळा० १पम'त ९४ 
दिवस होतात. तव्हां ड्तकँ दिवसांचें० व्याज न्यार्णे ७१०० रुपपांत 

कमळो करून सळात्रकारळानै' गृहेरुथास ज्याचा कागद परत द्यावळा 
१०८, रुपयांचे ६६० दि. व्याज ४ रु. आहे. तर९४ दि, 

व्याज …ड्रुऱ्ट्रग्हुं र्हेळाट्रेळा १ ००+यूहुं= रुऱ्’हुं-प् …हेळी र[स झळालळो._ ’:हे 
*;ऱ् " या राशीचा जर टूदृट्रॅ- व्याज, तर ५०० रु. कितळी व्याज 

हेळाईंल नं कादहें ह्मणज्ळो श्ट्रेक्ष्हुंर्हेटें =५८९०५॥ ये ड्तक' येर्नेप्रॉह्र 
नाहृप्’त, ह्यामुळे व्याज अघळीफ कापळें जाऊन आपणांस जळी रकम मि… 
काया तिजयेक्षां फमळी मिळते 

वरील लट्ग्हृरणांत ध्’ रुपये शकडथावमाणें व्याजामुट्टा वयाच्या अता 
५२५ रुपये घावयाचे, त्यांवळी आंजफिमत ५०० रुपये आहें फांश्या 
५०० रुपयांर्वे व्याज एका वयात २५ रुपये हाऊन ५२५ रु, रास ही. 

णार. `तव्हृ [ व्याजपिंद्दल २५ रु’मात्र फापहै जाये, फ्र'बु व्पक्ह्यरांस्ना 
व्याज फळापतांनळा ०१५ रुपयांचे व्याज २६।' रुपये कापतात, ह्यामुळे ध 
णारास सदग् रुपया वाटा होता. 

पुढे जा उट्ळाहृरणें दिटीं आहेत, त्यांत वास्तविक रौत’निं जितर्फे 
व्याज फमळी फरळाऱ्-[यायें तितकेच कमी केठें आहे.



व्याज. ९५, 

न तावकारार्ते ५०० रु.… ५०९०’५॥=४९४०’१३०"९॥ येक्त त्या 
गूहेस्यास त्याचा कागद परत द्यावा. 

थांयासांऋळिखाँ उद्ग्हृ'रये. 

१… ल. साद्देतळीन वप'[न[ १०भ्१ येळोड १७ळि [ द्'पे. मिंळळावयाचे, अशा 
रीरव्पाचे दर साल दर ड्ळोकडळा ". पौडपमळाणें व्याज कमी करून 
आज रोरव येकप् घेतला, तर किर्ती पाँड व्याज कापठें जळार्हल१ 

२ उ. ४ वषं[न[ ५९८ रुपये ९ आणे मिळावयाचे, असें खत दर 
सळाल दर यैकडळा ॰.ट्रे रुपयेपपार्णे व्याज कमी करून येथे 
आहे, तर त्याची आज किमत किंतळी० व्हेखी १ 

३ ल.… एक वर्षे ११". ळिदवसांनळा रु. ५९८||।श्र् एकात द्यावयाचे 
आहे त, ते दरसाल दर र्तेकडप्प्’ष्रु पमळार्णेव्याज कमी क॰ 
रून तो आज मळायेल तर त्यास कितळो रुपये द्यावे १ 

४ ल. द्॥ वप'शृंनों ०.१ ॰॥।,.० गिळळावयाचे, अशा रॅप्रव्याचीं आज 
किमत करणें झाल्यास दर सळाल दर २`॰[क्का[ थ्या’ पमळार्णे 
कितळी कमळो हेळोद्देल [ 
पुढील रळोरव्पांच्या गुदतळो भरण्याच्या पुर्वी त्यांचा येसळा घेतला 

तर मत्येंक रकयेर्चेष् व्याज किर्ती कापठें जाईल [ 
  

  

रॅप्स्व्यग्चीं पितळी व मुदत गुद्त्तळीनेतरळू पता गुद्र्तौवे पया पसां 
चांद्र्पयार्वे मान हू६० द्रि० घरप्टें'ळा. रॅर्फद्र मिळाव॰ येतल्यग्चळी मिवळोक् 
हैंम्नजळी मानाचे वप"3६५ [द्० धरापें' याचा तेंळो. , व्याजाचा द्वार. 

५ उ हे चैत्र शुद्ध भ्ण्भ् गुदत रु. द्द्णां' भाद्रपद वद्य १ २. 
॰ ८ महिन्यांची, प्ष् रु. शैव. 

आग्विन वद्य ४ गु… रु. १ २२८८० न[ग॰शींर्प वद्य १. 
ट्रढं‘ट्टे दत द् महिन्यांची. ३. रु. ड्ळो प. 
ळुउ ट्टेबैशांस्त्र थुद्द्मुद- रु. ८१२॥// येथारव वय १२. 

‘ त १ महिन्याची द् रु. रँग् म. 
८ उ ट्टेता. दुयार्च गुदत पौ. रिं. ये. ताळूळेंभ्प्भ् सयेवर. 

७ मळाहेन्याची. ४१९ १९ १ ५प[ रेंळा प. 
ट्टेतध्भ्रसमेंवर हु-५०टद् १० द्ता.१६,ज्य1येव[री 

९व्‘ दतण्भ्याहेआंचीं. | ध्पो. री. प.    



अकगळिणंत. 

ता. ३०एमिल गुदत १९५८०१६० ’रता. ॰.॰.॰जन. 
झुफेउप् ऽटुंफ्रेदिंक्सांचीं [[र्पो थे. म. 

ता ण्ऽआमरुत गुदत रु. या. आ. ता. २ दिंतेंवर. 
;ष्व्‘ट्टे ". न[हद्यांचौ. ११". ‘०. २ ३." रु. २`॰[.प. 

ता. २५ [दसेंवर गु… १८४६, १ १ ता. ८फेत्रुव1रळो. 
"प्उऱट्टे दत °. महिन्याची. ६ रु. थें. प. 

ता. ६१ मेगुदत१ १६७० ६ ०. न[.द्सपेंनर. 
९३ व्॰ हे महिन्याची. ४ रु. रों. प. 

पिया, कमिंदान' वगैरे. 
ब्याजाप्नमप्णे' द्रुस`र कित्येक व्यपहळार रँळाकडघावर चालतात, व्हे॰ 

णजे बिया, कमिशन, दळालळो, ड्त्यादिक. असे मकारचे [__हेरीव स॰ 
रळव्यम्बाच्या ॰हूंरँळानळापमप्र्णेग्व्’ळा करावयाचे असतात. 

व्याज. म्हणजे आपले कामास रुपये घेतढे असतां त्पांचें दर 
शेंकट्यास ठरबिठेळे दर[मम[र्णे जे द्यावपाचें तें. , 

[र्वेपा. म्हणजे अग्नि, नदीचा पळूर इत्यादि अनर्थायामून आपले 
मळालमत्तेचा न[श्ळा झाला तरी, आपळें नुकसान न व्हेप्र्ने म्हणजे या; 
लमतेचळी [कमत परत मिळावी, ह्मासार्टी त्या मालाच्या किमतळीत्रर 
दर री'कडप् अमुक रुपये यावे असा जो ठराव असतळो ता. तळी मळाळ- 
मत्त॰[ ज्या प्रकारची असेल त्याप्रमाणे अयवळा तिजवर जे जे पस'ग 

येणार त्पांपयाणे' विड्रुयाचा दर कमजारुतळो असता. विन्यावद्र्ल जेळा 

येता `दणें अ[कारतौ त्यास विमा खर्च म्हणतात. मळिलळाचा तारा झाला 
असता सळावकाराकत्रून मळालाचळी [’कमत भरून मिळावी. याविपर्यो 
जळोकामद्देराळीर कागद होवो त्यास वियेरौखा म्हणतात. 

तिघांना [’व`या. म्हणजे आपल्या पश्र्दळानू आपल्या न[रसळास 
अमुक रकम मिळावी, ह्मासळार्दी जिवंतपर्णी दर वयास दर२ शैकडळा 

अमुक रुपये द्यावे, असा जो ठराव असतो तो [या पित्याचा दर 
' मगुणाचे' वय, पकृ’नि अशक्त [“कवळा सशक्त, रोगी किया निरळोगळो, 

ड्न्याळिद गळोष्टळी याहून त्यांवर ठरविललळा असता. ठरप्वळाच्या रकमेचा 
आकार होइल तळा, [वम[` दणळारास दर वपाँस भरळाया लळागनों, तों. 
जर एकादे वर्प’प् ”"दण्याचा चुकला तर लळागलाच पिया गुडतळो. ` 

   



बिया कमिशन. ९७ 

न[रयात्रा पिया व अग्रीयामून प[ठाचे’ संरक्षण हौण्यातार्दी 
[दठेठा विमा इत्यादि [वर्णांचा येता एकदां [दबा म्हणजे ’झार्ढे, 
दर नपाँस द्यावा लागत नाहीं. 

कमिशन. म्हणजे मळालळाचे स्रोद्रीनर किंवा विंकौचे रकमेंवर 
शेंकटा अगुक रुपये द्यावे, असा जो ठराव असतो तें. मास नसावी 
[कया अडत असेही म्हणतात. 

कित्येक व्यायारांत मप्लप्चायेता रळोरन दिला, म्हणजे व्यायारळी 
ठीक रौकठप् काही एका दरार्ने किमत कमी करतात, त्यास कसर, 
मूठ, [कया डिस्काउंय् म्हणतात. 

उदाहरण. 

सेंकडप् द्।॰ रुपये पयार्णे एका तारवळाया, त्यांतील मळालळासुट्रां 
विंमप्देर्णे आहे, तर वियेव’प्ल्पास काम मिळेलब् तारंद्ध व न[ल 
मिळून ९२२५ रुपये किंमनीचा आकार आहे. 

२२९५ 
हा 

१ ०० ) ७२3१| 

रु. ७२।× हृग् उत्तर. 

उदाहरण द्रुसॅरॅ. 
०.८ वर्षांचे तम आहे त्या वेळेस आम्हांस ६७५ रुपयांचा 

जिताचा [वमप् करणें आहे, व द्यावयाचा विन्याचायावदरताल 
दर शैकदप् २।|॰ रुपये आहे, तेव्हां विपेयाल्यास आम्हे‘र्ते दर ताल 
काम द्यार्वे तें सग्ग. 

  

२७५ 
२|| 

'] ० ०) ९६७" 

९1८ रु. हे उत्तर. 

उदाहरण तिसों. 

७६५० रुपये किमतळीव्या मालाचा क्सिदैणें आहे, परंतु या, 
५



९.८ अकगणित. 

वाचा नाश झाला तर मळालाचौ किमत बिया °[[रहैंत्र्ल्या येशप्सुद्धां 
मिळावी, असे मनांत आहे, तर विमळा देवैयेळेस ळिकतौ रुपयांचा 
द्यानळा १ [नद्यांचा दर दर शैकडळा 9 रुपये आहे. 

[यांत १०० रुपयांचे विन्या'त९द् रुपये यालाचेआणि ४ रु. 
पये विन्यापे म्हणून. 

दूद्छ्हैंप्द्ण्भ्प् व्’ऱ् 2१०० मृ’हेंड० 

उत्तर, = ७६५६. रु॰ १ यावला’ 
अन्पासम्बारिनां उदाहरणे. _ 

९ उ० एका घराची [”कमत ५५१६" रुपये आहे, त्याचा विमप् 
दैर्णे झाल्यास काम द्यार्वे लागेल १ निम्याचा दर, शैक्का द्-ट्टे 
रुपयैपयाणें आहे. 

२ उ. ४९वै वप^[` कीणळाएकास आपले जियाचाविंमप् २२८६, 
रुपयांचा ॰दणे' आहे, आणि त्या क्याला विम्याचा दर, रँग्कज 
६" रुपये आहे. तर त्यास दर ताल काम द्यार्वे लायेल ९. 

३ ल. ४२७॥// ळिकमतळोच्या मालाचा विमळा देणे आहे, परंतु मा’ 
ल भरून देण्याचा मस’ग आल्यास, विम्यानद्दल भरढेला ये॰ 
ताहळो मिळाया, असें मनांत आहे, तर किर्ती रकनेचा विंमळा 
द्यावा [ [वम्याचा दर, यैक्का द्ट्टे- रुपये आहे. 

8 ल. २८७||/ [कमतळीचा मळाल घेतला, त्याचा पेरव येता [दे' 
ल्यासशैकद्या प्’भ्रुपयेकमौ होतात, तेव्हां रोंरव येतादेंणे' 
झाल्यास किती द्यावा १ 

५ ल. २७द्७॥ रुपयांची नोर्ले घेतर्ली, त्याबद्दल रोंकडळा १ "” 
मयाणें दलाळींचा आकार काम हळोद्देल ”( 

६ द. शैकडप् ७33… रुपपेपमळाणें ७५१२ रुपयांच्या मालाचा विना 
देणे आहे, परंतु मालाचा न[श नयेरें झाल्यास त्याची किमत 
व वित्यावहूंल भरलेला येता हीं दौन्हळो परत [मळार्वी असे 
आहे, तर विंमळारवर्चांन’ड्ल आज किती येसा भरावा? 

टॅक्. 
व्यायाऱ्मळाचे अथवा सरकारचे येदळीवर जेप् येता हेंवप्ना त्यास 

॰ठेव म्हणतात. व्यायान्यास अथवा सरकारास ज्याप्रमाणे येशप्चौ
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गरजअसेंलत्यळापमप्णेंतेत्याठेंवोवेंव्याजआश्यासकपौकिया 
जास्तीदैतात. 

अशी क्तपनळाकर कीं, सरकारास "०००० रुपयांचीगरज 
आहे, आणि तितके रुपये ठेळाकायामून दरसालदरशैक्का9 
रुपयेव्याजप्र्नेत्यांगोंघेतले. त्यांत थचेण्भ्०० रुपयेआहेंत. तर 

सत्कारीयेढीवर अचौ १रुपये यैकडयाची "… रुपयेहैव आहे, 
असेंम् ह.णत[त ह्माठेवीवहूंलमग्लकास सरकारांतून एक रळोरया मि- 
ळता, त्यांतसरकारचीइच्छाकर्नगुक्तहोण्याचळो हैंप्द्देपयेतन्यासत्या 
ठेवीतद्दलदरतालव्याजअगुकरुपयेमिळेलअसेंलिंळिहठेंअसर्ते. 

व्यायारांत व्याजाचा दर जर नेहमी एकसाररवा असतातर 
"5०० रुपयांच्पाठेवोचे रोंरव्याची किमत येहेर्मी सारखी राळिहूंलळी 
असनी-ट्रॉलहणजे ”००० रु.,) पर'नु गरजेपमप्र्णे किमत, म्हणून ठेव 
`ठवल्यानतर तिची किमत, तींठेवहँवण्याचेत्रूर्वंचिं किमतौयेक्षां कमळो 
किवा जळास्र्ती होतो. तसेच व्यापाराच्या० व्यवरयेत फेरफार, वत- 
तोंचा० व्यापार, लदळाहेंचा मस'ग, व्यापाराच्या अडचणीगुळें ये’शळाचा 
रवपअघिकअयेलकिवळाकमन्’यै अ`सल, ड्त्त्याळिदअपैककारणसिं 
रोंरव्याची“ [कमन बदलते. कित्येक म’संपीं एका दिवसांत दोन 
तोंनवैल देखील फेरफार होता. सारांश, द्रुमरेकद्दे व्याजकमळी 
किया जळारुतळो मिळण्याची संभव असेल, त्यापमळार्णे रोंर०पांच्या कि० 
मतौ नदलतात. 

उदाहरण. 

आपणळास४ रुपये शैकडप्व्यळाजळाचा१००रुपयांचाएकरीखा 
बिकावयाचा आहे आणि त्यावळेस व[`हर० व्याजाचादरदरशैक' 
दाण्भ्रुपये आहे, तर आपहै शैकचा ४ रुपये व्याज मिळण्याच्या 
१०० रुपप्यांच्या येरव्यावै १०० रुपये कीणीदेणळारनप्हीं. ५रु- 
पये शैकडंचाममार्णे ८. रुपयांचे व्याज ४ रुपये होते, म्हणून 
१००रुपयांचारोंखा८०रुपयांस जाईल. असें झाढेंम् म्हणजे. 
ष्टरुपये ल्फिळाचीहैवऐर्शीच्याभावार्नेजात आहे असेंम् ह…णतात 

गुदेंजॉ उदळाहरणेंदिलप्आहेतत्यांवरूननरसांगितलेला मका 
रषांगलासमजेल, वक्तींवैहिशैवकसेहौतर्मिहेंहळीलक्षतियेईंल.



"। । अंकगणित. 

उदाहरण प[बँलॅ. 
ना३झॅ०० रुपये ॰द्देका एक ॰ठेक् द्र रोंक्का ळू||लो 

नावाची अव्याण्णवच्या भावप्ये येनठी, तर क्षीसन्याजळाचें 
उत्पनक्यप हौहेंल तेंसांग. _ 
येथें ९.८ रुपपांचेरं व्याज ३॥ रुपये येत असे झालें- 

य्ह्णून हुरॅहें × ३॥ ऱ्वपळीचे उत्पन = भ्ऱप्’भ्रुपयेहैंदत्तर. 
उदाहरण 

२" रुपये व्याजाचे हिस्से ९९ड्रु भातार्ने विकत आहेत, तर 
कितौयेषा भरलाझणजेवपाँस १४० रुपयेव्याजउत्पन होहेल’ईं 
शंभर रुपयांचा एकेक हिस्सा आहे. 

यूद्रुनूहुंड्क्क हिस्से [वक्त नघेतले पाहिजेत, आणि प्रत्येक 
[हश्राप्स ९९ट्टे इनवत्र्रुपयेपव्ग्’तात,म् ` 
भ्-द्रुगुंड्रु, × ९९-ट्टे = २९९५ रुपयेइ घराचे लागतौल हे’ठत्तर॰ 

व्याह'रणतिसरे. 
. ६" रुपये ’न्यप्जळाचळी॰९९ यायार्ने जाणारी ३.९००० रुपयांची 

॰ठेननिकून ९०ट्ट [या भाताची३ रु. व्याजाची'ठेनषेतळी'तर 
व्याजान्या उत्त्पनांत भेद ळिक्तळी पयेलथ् 

२९’००० रुपपांच्याहैवींवे द्|| मुशेंकठचाण्यार्णे १ ०१५६ 
व्याज येईल, व २९००० रुपयांचीठेंवध्ध् भावाने’द्दिवी तर 
तिचे ठुनेंहँ’व्यु-ळे: २८७१० रुपये येनीळ, वहैतौन रु 
व्याजाच्या ठेर्वीत पातठें तरश्-हुंप्हुथ् × २८ ९५० रु॰ द्द् 

आगैब्याज येईल. म्हणून पूर्बंप्येक्षां ६४ रु. ९३ आगे तौता 
हॅप्ईंच् हैंउत्तर. ॰॰ ,, 

थम्यग्सप्कारना उदाहरण. 
१, द. ८२ट्ट मळानप्ने'विकणारी १०० रुपमांचीटेवआपत्रेगांर्वे 

करुनहेवण्यासकितों रुपयेद्यावैलागतळीलर्क्सवतौचदैवरों 
कताव्युट्रेभायार्नेविंक्यायासक्तिंनफा’होईंलप 

२व्. ड्छायेन्यस्काच्याद्माच्यादेर्वीननप्ऱर्क्सजाणरिं 
"००० रुपय॰[ची॰ठेव.क1ढूनतरुपये९० च्व्ग्भायाचेश्रु. व्याना० 
णायेयातमळातठेतरन्याजळाव्यामिळकनॉनपेदकितौपटेतप
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३ उ. ३ रुपये व्याजप्ष्या दराची` य्न जेव्हर्र ७४ट्टे यायार्ने जात 
हौतौ` तव्ह[ निजयेकॉं २००० रुपये किपतौची देव आम्ही 
आपले न[र्वे केला तर वर्षांत न्/मळाजाची मिलकत काम होहेंत्हुंश्. 

४ ल. थ्रुपयेव्याजाच्यादरळाचीठेवध्द्दुं भायार्नेजातहोवो 
तेव्हां येढीवर १११ ० रुपये `ठविठे होते. आनां आम्हांस 
१ ०० रुपये नफा व्हावा अशी इच्छा आहे, तर नळीठेंव का- 
ण॰त्`[ दराने विकाबों१ 

५ उ. ९७६६।।‘×× रुपये ठेंवींचा राखा २४९० रुपयांस विकत 
मिळत आहे, तर ठेंवळोचा भाव काम आहे तो सांग. 

६ उ. ४९४ रुपयांस,२ शैकज ९२१ भ[व[ची` ठव किर्ती रुपयांची 
मिळेल १`ठव` येण्यास कमिशन शकडळा आठ आणे द्यार्वेलागर्ते. 

७ व. ९.०॥‘ भावळार्ने येहूंळोवरचे सांलळीता ८५० रुपयांचा रोंरता 
विकत घ्यावयाची आहे आणि दलाठो येकद्य ०’८ पटॅत, त॰ 
र व्या रोरव्यावद्दल कितळो रुपये` राख द्यावे लगतौल १ व गुर्दे 
न[च रळाखा ८९॥॰ न[नप्ये विकलातर तळोटा [क्काळी हळोर्हल हें 

’८ ल. एक ८९||० रुपये भावाची ०. रुपये व्याजाचीदेव आहे, 
व दुसरी ९८१, प[[याची ३." रुपयेव्याजाची` टन आहे, तेव्हां 
नफा कोणते ठेंयात ह[हैंल, तें सांग १ 

९ उ. ८१ भावाने जाणारे ६ रुपये व्याजळाचे ठेंवोसांर्टी १ १८८ 
रुपये भरते तर कितळी रुपयांचौदैव विकत मिळेल आणि 
व्याजार्चे उत्पन काम होईल. 

९० ल. गुनईंत कापसांचे कारखान्याचे भांतवठांत, मत्येक ळिहरुसां 
५०० रुपयांचा असे आमचे १ ० [हस्ते अहेत, ड्ळोकग० व्याजा- 
चा दर ६ रुपये आहे. आनांहे ळिहरुसें ९८भायार्ते जात आ- 
हेत, तेव्हां आम्हांस येयळोल `ठव काबूत रेलवे कंपनींय्या का~ 
ररदळान्यांत ॰ठेंयायाची आहे, तेथील व्याजाचा दर ५रुपये 
आहे नये ॰ळिहेरुसें शैकदा ११० भावाने मिळत आहेत, तर 
असें करण्यात नफा किया नोटा कितळी हळोहैत व दर ताल 
व्याज काप मिळेल तें सांग. 

९ उ. एका कारखान्यात ४६५० रुपयेदेऊन ९६ मानाचा 
आणि ६" रुपये रींकद्म व्याजाचा एक रीरया विंकनयेक्ला.



१ ०९ खक्लिणित. 

आता त्या रॅप्र०याचा भाव ८ आये उतरला आहे. तेंव्हां तो 
रँळारवळा विकल्गास नोंटग् किर्ती होईल ?. 

९२ ल. दरसाल ",० ० रुपये व्याज उत्पन होण्याकरिता 3." रुपये 
व्याजप्च्या नराच्या ९४! चे भावाच्या तोंटी किती रुपयां- 
च्या घ्याव्या‘द्व 

१३ ल. एका मनुष्याजनळ ९,००१, रुपये अ[हे त, त्याये त्यांच्या 
३." रुपये२ येकडळा व्याजाच्या दराच्या वलदे’जळी न[ठी ४९" 
रुपये प[[तार्ते येतल्या,` तव्ह[ त्यास वर्षाची याप्ति काम होईल?. 

९४ द. शैकडळा ३ रुपये व्याआच्या दराच्या बंगळालचे नोंर्टीचा या… 
व ८९ट्टे रुपये होना, तेव्हां काहळी रुपयांच्या नींटळी विकत 
येतल्य1८, व पुढे सहळा महिन्यांर्नो त्यांचे० व्याज येऊन ९.४ट्टरु॰ 
पये भायाने’ विकल्या, ॰तव्हे[ व्याजप्सद्धां एकंदर "०४ रुपये 
नफा झाला. तेव्हां आरॅभळा किर्ती रुपये दिले होते तें सांग. 

९५ उ. एका गृहेस्थाने' १८१ ५.० रुपये एका कारखान्यात पातवै, 
तेव्हां शैकडा ३ रुपये व्याजळाच्या [हशांचा मात्र ८९ रुपये 
ह`[त[, पदें त्याये हे [हस्ते [वळून ड्रुस`र [हेरुये रँग्कद्द्य शां' 
रुपये व्याजाचे ९७॥॰ ॰भायार्ने येतठे तव्हे॰[ वपर्गेस व्याज अ' 
पिक कितळो मिळू लळागठें तें सांग. 

नफातोंटा. 

कळोणतेहळी व्यापळारात नफा किवा नोटा हतिळोतौकता कामना, 
हे पुढील उद्महृरणांवक्त लक्षांत येईल 

उदाहरण पा’हेंठें. 
कठावदू १॥ रुपया तौळ्यापमप्णें 3.६ रुपयांची घेतली, आणि 

१|||० रु. तौळ्यामयाणें विकलळो, तर नफा काम होईल? 
दर तेंळोळ्यास दिलेल्या कि’मतौवर ॰॰। नफा आहे म्हणून, 

१ ॥॰रु॰॰ ' द्द् व्” ॰।॰ख् द्भ्द्त्ळा …त्त्व्ऱ् …ट्रेकॄळू: ६ रु॰ 

उदाहरण दुसरे. 
पोलादप्ची एक कांत एक रुपया दोन आप्यांनीं शेंरापमळाणें ये-



नफजोठा, ॰ , ०२ 

बळी आणि शेंकव्प्ण्भ्रुपये तखोने' विकलीं,वैव्हांद्र रीमा, 
कापभांवार्नेविकठीगेळींतेंसांग. 

ह्मांतज्याकांर्वीस१००मुपृयेपृट्वतैतोंदुणुक्कांक्व
ि, 

असेझुर्विम्ढ्गून, रु. आ. 
१०० रु. ४ भ्ठाश्नांरुक्ष् ४९५ रु; हु…ऱ्फांभ्कैं/रु'ऱ्. १ ., भ्,भ् 

१०० 

उदाहरण क्सिरिं, 

९५ रुपयांस भ्स्य्'ऽनार कापड विकले, तर शेंकचा ", रुपये 

नफा होतो. तेव्हा क्यफ्दृळाची मूळची [॰क्रमत कळाय’दु 

१ ०५ रुपये अळाढे असते तर मूळचळो ळिक्रच्चतभ् ० ण्अस'तौ म्ऱ्ड्’गून॰ 

` १०५‘ व्. : ९७२ ६; ३१०० ऍ, हेश्ना =९॰द्धृ_द्द्_ 

रुपप हैंउचर. 
उदाहरण चँथिं. 

कापड १ रुपया ४ आण्यांनीं न[रमयाणें विकल्यास रोंक्’डां 
४ रुपयेतौटप्हळोतौ, `तव्ह॰[तेंकोणते दरळाये विकठेअसनां बु० 
रुपये नफा होईल?. 

पळिहल्यार्ते १०० रुपयांचे कापड ॰भ्द्रुपयांस [दठेंअसेंमप्नर्ढे 
तेव्हां, 

९२ रुप् १ रु.१ आ. : ३ १०० रु॰=दरतळारळाचीमूळकितत= 
भ्रु ४द्वै आ. न'तर १०० रुपयांचे कापड ११० रुपयांस विक'ळे 
असें मळानलै, तेव्हां १०० रु॰४१ रु. ४`द्दे आ.न् :११० रु.१ 

दर वळाराची किमत = १रु. द्ड्रेदुंऱ् आण. हे उत्तर. 
अभ्यासप्करिंतां उदाहरणे. 

९ ल. दर मणळी 'स्.॥ रुपयेममळार्णे वद[म येतठें, तरते कोणते 
दरार्में विकले म्हणजे शेंकडां २० रुपये नफा होईल?. 

२ ल. न[दूळ एक पळुऱ्याम आठ रुपयेममळाणें घेतले, आणि ९ 
रुपयांनों पल्ला विकटे, तर रोंकडळा नफा काम हौईंलदृ 

३ उ. जमिनळीपळारयून वोरर्वद काढण्यास दर मर्णी ४ रुपये खर्च 
लळागतो,तरतेंबोरनंड४रुपये १० आण्यांर्नोमण विकल्यास 
दर शेंकडा विर्ता नफा हेळोईंल‘इ



भ्प्र्थ्य ‘ णंकगणित. 

४" द. एका टुकानद्मरार्ने ताकरदर मणीं १ ०।।॰’ पमप्र्णे विकलळो 
तळो’त त्यास र्येकदळा १२" रुपये नफा झाला, वैव्ह'ग् रवरेंदौचा 
तर काम तों सांगऱ 

२ ल. एक गूहरयाचा एका तारबांत ?, विभाग अ[हे. त्या ता- 
रवप्ची किसन ६६००० रुपये आहे, आणि त्याचा विमा 
२रे`कड[ ९१ रुपयेमयाणें दिला आहे. आता हैं तारु’ जर फुटल 
किंवा दुसऱ्या काही कारणाने त्याचा न[श झाला, तर त्या 
गूहरुयास चूद काम येईल? 

६ द. कोणी ग्रंथकाराने' एका ग्रंथाच्या ५०० नवी छापून त्या 
दर पतौस २॥ रुपयेममळार्णे विकल्या, त्यांत त्यास द्७७|| 
रुपये नफा झाला, व विकण्यावद्दल कमिशन द्ठ्ठा रुपये द्याये 
लळागलैं. तेव्हां पतळी छापण्यास रवचँ काय लागला तो साग १ 

७ व. कळोणीएकार्ते न[दूल द्र- पळुत्रास ८॥८ पमप्णें विकले 
त्यांत त्यास श्किडप् ५॥ रुपये नफा झाला. आता ते जर त्याये’ 
द[न आण्यांता २ळोर विकले असते तर २॰[कडं[ नफाकितळी 
झाला असनाट्टे 

८; न“. दर_रुपयास ०’०'२.॥ पयाणें, व हाष्‘द्रु पमप्र्णे- ह्मा दोन 
.जप्तळीचे ताररव्या [’कमतौचे तूप घेऊन एकत्र करून दर रुप‘ 
यांस ॰‘०‘२॥९. पयार्णे विकलै, `तव्ह[ त्यास सेंकज नफा 
काम“ झालाद्द् 

९ द. दोन अ[णांर्वी शेर व तळोन आण्यांनों शेर [या दोन नवी, 
च्या ताकरांयेकाँ प[हेलळी ५ रँळार व ड्रुमरीं८ शेर घेऊन ए- 
कत्र करुन वेंमिश्र्र २|| आणांता २`[र विकळंल, तर शेंकडप् 
न`[ट[ काम होईल. ? 

९० उ एका गूहरुयाये कागदाची ५० रिंये रनरदळी केर्वी, आणि 
त्यांवर शकता ८ रुपये नफा व्हप्या, त्या तहे`॰न पत्येक रोम 
१ १॥ रुपयांस विकण्याचा येत केला परत गुच्चयू याहता तळो 
त्यांतनण्भ्रिंये अगद[ खरावनिपार्ती. त० [ तळी रयेरळीज 
करून न[कळोचीं [रये त्यार्ने ११॥ रुपयेपमग्णें विकलळी, ॰तेंव्हां 
त्यासनफाकिवाबोठाकितोंझातार्वेसांग.



सर्कतवांव्णीं. " ७५ 

१९ व. एका बोहेऱ्यार्ते टांचण्यांचे १५० कागद ९… रुपये क[॰ 
टोपमळाण घेतले, त्या वेळेस मत्येक कागदप्वर दर आळींत 
१ ८ टांऱ्वण्यांपयाण " आळा हूं[त्या, न'तर त्यार्ने पत्येक आ॰ 
लळीत ११ टांचप्या'ठेत्रून ते सर्व कागद घेतलेल्या [कमतळीस 
विकले, तेव्हा व्यास दर२ शैकडळा नफा काम झाला तें सांग. 

१२ उ. एका व्पायाऱ्यार्ने न[जरीच्या ४ गाडबा १५० रुपयांस 

रवरेदळि करुया आणि गुदलावर२ शैकडप् १ ९ रुपये नफा व्हा० 
या अशां’बेतार्ने तळी न[जरी ता विकणार होता, परंतु पुढे त्या… 
स आढळले का, २१ रुपयांची बाजरी अगर्दी सराव झाली, 
तेव्हा मी र`वरळीज करून बाकीचे न[जरळीवर वरच्या दरार्ने 
नफा'कितळी हौईंल‘रूं 

प्रपाणभाग अथवा सकँतनटिषी. 
[या पकरणांत जो रीत सांगितली आहे त्या रीतळीर्ने अनेक म… 

कारचे हिंतेव सळोदृवित॰[` यतात. 
कृत्य. एका संख्येचे असे दळोनृ भाग करावयाचे कीं, त्यांचे 

गुणोत्तर दिलेल्या गुगोतरप्वरळोवर येईल. 
रळीति.- ममळाणाच्या संरव्या अश कल्पन त्यांचीवैरहुंज त्या अ- 

श[स छेद लिहावी, आणि दिलेल्या संख्येचे [या अपणळोकां एनदळाले 
भाग घ्याये. 

  

उदाहरण याहैंठें. 
७५ह्मास'र०येचेर्दोनभाग कर असे कळी, येर‘ ऱ्श्यप् पयाणांत येतळोल. 

२+२= ५म्हणून ट्रेआणिळुट्रे हेअपर्णीकआले, 
अप्र्तां ७श्वि×ड्रु=३०५ह्यएकभांग्रू 
व ७५×हृ=४५हादुसरायाग 

उत्तर ३० आणि ४५. 
रुपयाचे-म्या ड्रुदाहरणांवरब्लून वर सांगितलेल्या रीतळीचे कारण 

रुपष्टसमजेल. तें असें का, जर अशांची बेरीज लेर्दावरोंवर आहे, 
तर त्या अत्रूणींकचिंळी बेरीज, १ अ[हे. अर्या त आलेल्या भागांची 
बेरीज सर्व रकयेवरोवर आहे.आणि समच्देंत्र्द जे अंश `त सां- 
गितल्या भागांच्या ममप्र्णांत आहेत.



, १ ॰ दु अंकग्प्ळिणत. 

उदाहरण दुसरे'. 

षंद्रुकोच्या दळारूमघ्ये ७६ भाग सळोरा, १ ४ भाग कोलता आणि 
१ ० भाग गंधक असतळो. आत[ आम्हास एक मण दळाख् करावयाची 
आहे, तर पत्येक पदळार्थं किर्ती किर्ती प[लावळा तें सांग. 

७द्+१४+ १० =१०० 
  

  

| || ०0
 

८,"
 

/५
 .र्मे
ं हां 

१०००, रु. ध, व, तर, चा र्तीन अतायांस यांटून`द. ते असे 
का, कला जे’ मिळर्तील त्यांयेक्षां त्यांचा नृर्तीयांश जला अधिक, 
आणि वृला मिळर्तील त्यांयेक्षां त्यांच्या अघीये अता अळिवक,’ 
तेव्हां पत्येकास काप मिळेल तें सांग. 

कहुंग् भाग १ अशी कापताकेलळी तर नचाभाग १…टु आणि 
अचाग्व्भ् ॰+१दुं‘व[दुं=२ह होईंलम्ह्रणन 

२, १ड्रु,१, अववळाद्,४ द्क्ष्या पयांणांततियांचे भापये- 
ताल. ’वैव्हा’श् छ्दृ, ,…प् ,, ,…०, हे पमळाणाचे अपर्णीक येर्तीत, 
आणिअचाभाग१०००×६ ,ड्रु- …४२१,"डुरु. 

वचाभाग१०००×द्ड्रु=द्॰७, …ड्रुरु. हेंउत्तर. 
कचाभाग१०००×छ्ठठु=२२०टुं_ड्रु 

भौळें 

उदाहरण नाथ. 

थ, द, क, [या तिघांना सकर्तीर्ने० व्यायार `कला त्यांत थचे 
५००रु’. बचे६५० रु. आणि वाचे \… रु, अत्नेहोवे पृहें 
एका वयाचे न्या० व्यायारांत ५५५ रुपये नफा आला, तो त्या [वै- 
पांस कता यांतून द्यावा २ 

प[[ङनलापसणि नपयाची न[टणी० व्हावयाची म्हणून, 
तों,,॰भ्॰॰ द्क्सि, ७००, अपना १०, १२, १४ [या पमप्र्णात 
होईल, म्हणून



सर्कक्कांव्र्णो. ”, ॥, 

अप्वीं वदिर्णीर्मां’भ्'म्’भ्श्वि × ड्रुट्टे = १५० रु. 

बचीं वांटणी. ५५५ × दु…हृ : १९५ रु. हें उत्तर. 
कच्ची यांटणळो. ५५५ × दुंड्रु- … २१ ० रु. 

उदाहरण पांचवैगुं’म्न् 

भनै८० ०रु. येकनव्यापळारास आरंभ केला, नंतर तळोन पद्दिन्यानों 
त्या व्प[प[र[त्[ १ ००० रु. देऊन हूं मिळाला, पुढें त्यांव्यायांरांत ६ 
महिन्यांना ३.३ ० रु. नफा झाला, तो उभयनांस ॰कमा वांटून द्यापळाऱ 

त्या व्यायार'ळान थवे ८०० रु. ९ महिने इति, व बर्वे १००० 
रुपये ६ महिर्ने होते. 

आतां ८०० रुपयांचा९ महिन्यांचा नफा : ८०० × ९ 
रुपयांचा नफा एका महिन्याचा आहे, ततेंच १ ॰० ॰ रुपयांचा द् 
महिन्यांचा नफा = १ ००० × ६, रुपयांचा एका महिन्याचा नफा 
आहे. म्हृणन अ आणिब द्यावे नयेऱ् ८०० × ९ अ[[ण १००० 
× इ, म्हूंणजें ७९०० आणि ६०००, द्या पयांणांन अथवा ६, 
आणि ५ द्या पमार्णांत मेतौल. , 

अचौ यांटणी "२६० × भ्- = १८०रु 
म्ढ्णूंक्त' टुंबची यांटणळी २२० × हुंर्दु- = १५० रु. रुड्रुहेंक्तर' 

६ उ. अनै५००रुपये, अ[णि बर्वे २०० रुपये येऊनर्देळाघांनों 
सकँत्तीर्ने व्यापार अ[रंभिंल्यावर ९ महिन्यांर्नो त्या व्याप[र[त्[ क्र 
१ ० ०० रुपये देऊन मिळाला. पदें ९ महिन्यांया पहातळान र्तो त्यां 
व्य[प[र[त्[२॰॰॰रुपये नफा झाहुंप्र, नो तिघांप्त कसा यांतून द्याया [ 

[या पयार्णात ५ व्या उद्मह्र रणप्पमणि थ, व, क, ळूत्यांचे नफे 
"३०० × १८ द्०० × १८ १००० × ९ ह्मापु प्नमाप्गांत अपना 

" रेहूं, "फे ह्मांप्नम्प्र्णांस्ना अप्हेंन’ म्हणून १`3’ १3११ १५3, ॰हें प्रमाण 
अपणांक अस्कि 
  

*याउद्ग्हृरणांधरुन लक्षतियेर्रलकाँ, व्यापप्रांतयेगळाल्या कर्बी 
व्यारकमाक्ष्याव्यात्यारफला आंणिफाव्’व् ह्यांचा गुणाकार करावा 
लागतो. गुणाकार फरय्यापूकॉँ रफमाआंणिकाळ्हृळीदौन्हींएफाएफा 
न[यार्चीफसनो.



१७८ णंकगणित. 

अचाभागरा” ×क्क५=७६९रु. रैआ. ८,व्वू॰ 
व’चा भाग२००० × वृड्रे- =४६१ रु, ८आ७१॰दु’पें॰ 

कचप्भाग २००० ×’५…=७६९रु॰ द्क्षां ८वृगुं'द्वैप्, 

२०००॰॰० ० 
  

अम्षा’स’म्बारिंर्तां उदाहरणे, 

९ द, १०द्५धासंरठयेचे तळीन भाग कर. असे कीं,॰ते २, ५, 
`”ह्मळानमार्णात येनील. तसेच अ[णखीतोंनभागकरअसे 
कॉ, ते हु, हैं, पु,द्यासंऱव्पांव्या प्नयांणांत येर्तील. 

२ त. थ,ब',,क ह्मात्रित्रर्गड्रेनों सवप्तिळीर्नेव्यापार अ[रंभिला, त्यांत 
[चे भांडवल अनकनळाये १२८० रुपये, १७६०रु. ’अप्णि 

१९२० रु. ह्मातयांर्णे होते. पटेहें त्याव्यापारांत त्यांस तोंन न… 
पाँनीं७९१ रुपयेनफाझाला, र्तोत्यांसकसावांटूनद्यायाघ् 

३ ठ. १५‘२०रुपये५नगुष्यांप्त यांटूनये. असे कॉँ,वैभाग 
भ्टुं, ट्र, टुं,६, आणि ॰ह्माण्याणांतयेतठी. 

४ उ, ध्द्कराळीसोर्नेऽऱछ्तेंळाकेघेऊनतेंस्कि कभी५तेंळाळेंतो॰ 
बोंतयिळबिंठें, त्यामिंश्राचाएक द्मगिनळा सडिचार तेंळि 
वजनअळाहे, वेव्हांत्यांत शुद्धृसौर्नेविर्ताअळाहेंतेसांग.* 

५ उ० एकतेंळाफ न्‘॥।य्स्व्[ज्[न[चळी अ[तळाक्याचौअप्हे ,तर तिच्या 
मिश्र धातूंत न[र्वेनकथील किर्ती किर्ती घालावे? तेंप्र्फच्या 
धातूंत१००भागतांव्यास११भागकथीलअसनें. ‘ 

६ ब्’ मुर्बी रुपपांत द्भ्’भळाग रुपेंआणिद्भागतनिंअसर्ते 
अर्येम्इटलैंतरएक रुस्यांतशुद्रुयेकितळो अतेलर्तेयांग. 
रुण्याचेंक्जनसढिअकरास्कोआहे. 

७ उ'. भअळाळिणबद्यांनींसर्कनीर्नेध् व्यापार अ[रंभिला,त्या व्या- 
प[संतत्यर्चिप्भांडनठेंथ्'भ्. ४ ह्मापयाणांत हौनीं’. पुर्देतळीन 
नद्दिन्यांनीं आपल्या र्भाइनलाचे अनुक्रये, २ आणि हें त्यांर्नो 
त्यांतूनकळाबून घेतलै, आणिक्योंव्याअंनोंयाड्तळात नोंन्या 
व्यायारांत त्यांस ३६५ रुपये नफा झाला, तो त्यांनीं कसा यां… 
त्रूनघ्यानप्र्वेसाँग. 

*गुद् सळोर्ने १०० फगी मानले आहे. 
 



८ 

९ 

९० 

किरकाळ` ` उदाहरणे. १ ०९ 

उ.९० क्कांसोर्ने८तेंप्ळें,अ[णि९९ कशौसोर्तेध्तेंळि 
हीं दोन्ही दुसऱ्या कस माहीत नाही असा सल्ला ६, तेंळि 
मोन्या'त मिळविठीं, आणि त्या मिश्र सौत्यांस कस ८८ आला, 
तेव्हां सहा तळोळे सोंर्ने कोणते कसार्चे हॅळातें तें सांग. 
उ. १४०० ह्मासंख्येवै असे चार भाग कर कळी, १, ९, २, 
४ ह्या संख्पांतजै प्रमाण आहे, तें पयाण त्या भागांत येईल. 
उ. ध, न, क, द्यांनळी सर्कतौर्ने व्यापळार आरंभिला, तेव्हा 
त्यांर्चीभांस्कोदुं, हुंअळाणिटुं ह्माझ्याणतिहोर्तीञ्पुर्डेथ् 
नहिन्य'ळानळी अनै आपल्या ट्ब्याचाटुऱ् त्यांतून काढून घेतला, 
आणि ९ महिन्यांत एकंदर २०० रुपये नफा मिळावा तों 
यांतून घेऊन त्यांर्णी व्यापार सोडला, तेव्हा नत्येकळास नफा 
किर्ती झाला तों सांग. 

९९ उ. विलायतेंत बंहुकौच्या द्ळारुज्ञ ७५ भाग सळोरा, १० भाग 

९२ 

९३ 

९४ 

गंधक, आणि १५ भाग कोळसा, ह्मापमळार्णे द्ह्रन असते' न 
फान्सदेशांतळील द्ळारुत "७ भाग गोरा, ९ भाग गंधक, 
आणि १ ४ मारा कोळसा, ह्मळापयाणें ट्हृन असर्ते. अ[नां 
दोन्ही देशांतोंळ दारू अघी अपाँ नण येऊन एकत्रकैठी, 
तर त्या मिभांन सळोरा, गंधक न कळोळसाकिर्तीहृळोर्हत तें सांग. 
उ. अ[ठनज्यांतौळ रविवार खेरीज करून बांकोव्या दिवसांत 
थद्ररोजध्नास काम कळिरतेंळा, अ[णिवपद्दिघे द्येनदि- 
क्सखैळतौ,अ[णियांकळोव्याचारदिनतांत ट्ररोजकाम 
द्| तास, ८॥ तास, १ ०॥। तास, आणि १२ तळास, ह्माश्याव्प् 
करतो, असें एका र्मांहेन्यति त्या उभयतर्ली मिळून ११६|| 
रुपयांचे कानकेलै,तेच्हा प्रत्येकास काप ळिनळालैं तें सांग. 
उ. नद्ळास ड्लारुयांतौल मोंहोरांर्चे सौर्ने ९० कसीं असर्वे व 
एका रँळारांत २४ मोहरा भरतात, तेव्हां १०० नोहौरति शुभ्द्र् 
सौर्ने किती आहे तें सांग. 
साथ आणि नद्या उभयनांयां येण्या चारण्याकरयां एक 
कॄरण एक वर्षांच्या बोलार्ने २७५ रुफ्पांत पेतर्डे. त्यांत आ' 
रंर्धीभर्वे८० येव्यापग्जल्याआणिषर्ने १‘०० यातल्या
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पुढें सहा महिन्यांनळो पत्येकार्ने आपआपल्या अध्यां मैठ्या 
विकल्या, आणित्पाक्रुरपगंतकच्याछ्ये येठ्या घेतल्या, 
तेंव्हा वयाचे अतळी पत्येकळार्ने काय द्यावे नै’ सांग. 

९५ उ' प[णीं दोन न[ग्रू'च्या मिश्रणळापळामून होने, व त्या मिश्रर्णात 
८८९ भाग अ[क्सिजन आणि १ १ १ भाग हूदौजन असतो, 
तेव्हां एक घनफव् पाण्यात म्र्हेणजे १ ०० ० अँट्टेस पाण्पांत हे 
दोन्ही यांयु किंट्वेंळी असतील तें सांग. 

९६ ठ. द्०००रुपयेअ, न, क त्या तियांसयांठून दे,`तअ`स 
का, अला बण्या दुप्पट आणि कला, अ आणि व त्यांच्या 
वैरझेच्यां दुप्पट, तेव्हा प्रत्येकास किर्ती येहैल तें सांग. 

९७ उ. ८०, ८५, ९० आणि ९.५ ह्या चार कस[॰चे सौर्ने अन- 
कर्मे १० ४, ९ आणि ४, ताळे घेऊन एकत्रकेलैं, तर ॰तें 
मिश्र सोने' कोणते कसळाचे ’होंर्हत १. 

९८ उ. वरळोळ मिश्र सोन्याची ळगड, सोर्ने शुद्ध होण्याकरिंगां १७ 
तळोळे रळाहृळीपर्मेंत जाळलै, तर त्या यांकळोचे तौन्यळास कस कळाय 
लागेल, अथवा जर जाळन पाकळी राद्दितेल्या सोन्याचा कस९८ , 
आला, तर सळोनै कितळो जळून गेलें तें सांग. ‘ 

९९ उ. एका विहिरळातेंळीत गाळ काठावयास अ, व, या [या तियां- 
स वोलाविलैं, प’रनु प[ठचा दोनच हात्या म्हणून पहिंल्यार्ने अ 
आणि व कामास लागले, त्यांत अ एका घठर्केत २७ प[ट्या 

गाळ काठी, आणि व ४ ० पांटघा काठी, ह्मापयाणें प[च घ- 
व्का काम केल्यावर ॰पर्टेवै प्रत्येक द्र घटयेत्रस पांच प[ठ्या 
गाळ कमी कातूं लागलै, [यापयाणें ५ घटका गेल्यावर अ 
मक्का, तेव्हां क एकला कामास लागला, तो एक घटर्केतद्० 

प[ट्या कळाढळी, ह्माननळाणें काम करुन २२ षटकांत णांनीं 
सर्व न[ळ काढला. न्या मजुरीवद्ळ त्यांस ६॥ रुपये मिंळठि, 
तेंव्हा पत्येकाने' काप घ्याबैन्’ तें सांग 

२० ऊ. अ आणि व ह्माउश्यनांर्वी प[चयांचर्ते रुपये घेऊन सर्केतभ् 
में व्यांपळार अ[र'भिला. पुटेहें तळीन महिने झाल्यावर अर्ने आप॰ 
ल्या भांटनलातून ॰.०॰॰ रुपये काबूत घेतले, आणि तर्ने ९० ०
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॰रु० आपल्या भांडवठांत यातले, व पुढें आणखी तळीन नहिपे 
गंल्यावर पुन्हा व्याचपयाणें र्केर्ले आणि वर्षांच्या अखेरीस 
हिशैव पाहतात नों० व्यायासंत त्रूड येऊन ४० ० रुपयांचा 
यालशिळकगृहिला, तळो त्यांसयांटूनयेणेंआहेतरपत्ये- 
कास किर्ती यद्देठ तें सांग 
मार्गे सांगितलेल्या प्रकारच्या उद्यइरणांशियांय जळी दुसऱ्या प॰ 

कारर्ची उद्[हेरणें पुढें पअसगुट्ळायति सांगितठीं आहेत त्या जा- 
तळीचीं कांहा' उद्ळाहेरणें खाचीं करक्क दाखविर्ली आहेत … 

उदाहरण फ्हिह्र'. 

थ पण्याहून नगरास जावयास निघाला, तों दर तळासांत ९ 
कोत चात्हुंतळो, व त्याच वेळेस व नगगृढून॰ पण्यास यावयास निया- 
ला, तो तर तळासांत ४ कळोस चाठ्या तव्हा ॰॰कितळी न[तांयां व कि- 
तळी किंतळो कोत चाळ्यावर उभयनांची भेव्हे हैंत तें सांग. पुणें 
व नगर [यांच्या मध्ये अतर ४९ कळोस अ[हे. 

उभपयांतघोल अतर तर न[स[त ४+९= ६ कळोस कमों हौर्ते 
म्हणून ग्-‘क्रुश् =७ इतक्या त[स[न“[ अनर न[र्हळोसै होऊन ते एकमे- 
कांस भेट्टेतळोत, आणि नितवयावैळांत अ १४ कास जाद्देळ्, न 
व २.८ कोंस जाहैंव्ग्रु 

उदाहरण दुसॅरै. 
अशी कल्पना कर कीं, दोघेही पुण्याहून नगरळास जावयास 

वियार्ले, परत थ, तच्पा अ’गोंद्र, २ तास नियाला आहे. तेव्हा 
त्यांची गांठहुंत्र्व्हां न [क्तीं कळीसांत’र पहेच्च तें सांग. 

दोघांनघीठ अतर तर तळासाँत ४… ९=९ कोंस कनळो होते, व 
त निघाला तेव्हा त्यांच्यामध्ये अतर ६, कोस हौते' तें न[हृप्र्सि 
करावयास चला द् नात लागतील, आणि तितक्या काळांत तौ 
१ २ कोंस चालेल. ‘ 

१ तग्र्सानों 
१२ कीसांतर 

उदाहरण तिपेंरं. 
एका होंद्द्यस दोन नळ आहेत, त्यांत एक नळ९५वटकांतहँरैद् 

....ट्टे
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"रिकया करतौ,वट्टसर[ ४५घटकांत र्तोभरितौ. आतां हौद 
भरला होतातैव्ट्रां पळिहृल्पर्नि पाणी जाण्याचानळसोक्का, आणि 
पुढें १० घव्कांनळा प[णीयेण्याचा नळ सोडला, ॰तव्हा दोन्हौनळ 
चावू ठेवले तर सर्व हौद रिकामा होण्यास किंर्ती’ नळ लागेल १ 

ळूगांहेला नळ एका घटतें-टुंत ॰भ्श्वू हौद रिकामा करतो, व दुसरा 
एकाघटकँतरूं ड्रुद् हूंप्द् भरनों, तेव्हां दोन्ही चालू ’असल्यास 
रॅ-दृळू- दृहुं’ष्हुऱ् क्का हौद दर घटकॅ’त रिकामा होवो, आतां प. 
हिलानळ१० चटका चालू होता तेव्हां त्यार्ने…… …द्श् × १० ऱ्ड्रुट्स 
हौद रिकामा कला आणि बाकळी राळिड्रुढेला-टें दु हौद रिक3[न[ हो- 
त[न[ दोन्ही नळ ऱ्याचू होते. म्हणून व्ट्टे :… श्द्रुद्ध = द्द्-ड्रे घटका 
लागतील. गिळळून एकंदर सर्व होन रिकामा होण्यास एकंदर 
४३ठु ,,- यटका लागर्तीत्रू 

उदाहरण ग्नौ’यें. 
क[हा॰ एक काम २ पुरुष किंवा ५ बायका किंवा १९ गुठें 

११श् तासांत करतात, तर येन काम १ परुवऱ्’` बायका आणि 
द्मुलैं [तळून किर्ती तळोन करर्तीलभ्. 

आतां ११॥त[स[त १ पुरुष, ’काम करतों, एक बायको 
.ट्रकळान करत्ये आणि १ मूल ,…- कानकरर्तेपावड्रुड्रु ११॥ 
तासळातभ्परुपद्बायकाठ्नळयिळन +3 ५+,…हुंरं= श्-ट्वें-इतकें 
काम कस्तीलळंऱ् म्हेणूनड्रुड्रु कापासजर ११ तासलागतळाततर टुं 
कामास किंतळी न[स लागर्तीळ ऱ 

हु…ड्रु × टू,’ × श्ड्ठुतळान् 3श्थ्ताऱ् १० तासहे'क्तर. 

न्घातप्र’क्भ्‘रण 
कीणर्तीहृळी संख्या मूळ कल्पन निंर्ने तीच सख्या पुन. पुन. 

गुणियां जो गण[क[रयेनोंऱ् त्यास त्या शूळ संख्येचा यात म्हेणतड्रेत. 
यातामध्ये' नळ संरव्’या जितके येळळा अवयव रूपळार्ने असते 

त्यावैळां वरून त्या यातास वर्ग, वन, चतर्षात, पंचयात, ड्० न[र्वे 
येतात. अर्थात वैळळा दाखविण्याऱ्या अकाल] यात प्रकाशक हैं 
नांवयेते. जर्से, १. हीं शूळसंख्या घेतठीतर, 

२४ २.०: ४ हाऱचानर्गेकियां रैद्विपातहौतळो,
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२,×…,२.×२= ८हा९चळाघन क्विप्क्विस्तहोतो’ 
०…×… द्× ०. × ०. =, १६ हा रचा चनुर्वांत होवो. 

२×२×२×९×२=द्ग्भ्हाट्चापंचवप्तहँप्तेंप् 
संख्येचा घात दाखविब्प् असला, तर तिचे नर उजवे… न[॰ 

जूस न[रोंकसग् यातपकाशक मांडून त्यनि दाखवीत आलात. 
द्या वक्त असे, सनजावें कीं…- 
२२ = २×९ = ४, ९५=९×९×२×९×९ =१२ 
९3 = २×९×स्= ८,…२.६=ऱ्॰×९×,२×२.×२.×२ =द्४ 
२’ =९×२×२×९ =१~द्॰, ९७=९×९×२×९×२×स्×२~ =१ २८’. 

नियम ९ ल[॰_- संख्येचा कोणताही यात हा तिच्या अव- 
यवांच्या त्याच पायांच्या गुणांकारा सरोवर असतळो..जस्ळो- 

६५3 = ७3 × ५3 

कारण, ६५3 ६५ × २५ × द्ण्भ् 
७×ण्१ × ७×ण्भ् × ७×ण्१ 

=७×७ ×७×५×५×`श्र् 
: ७3 × ५3 

नियम २ रा.… अपूणंकिम्बा कळोणतळाहृळो यात हा- त्यांच्षा . 
अंशूछेयांचा तोच यात कॄल्यानै हैंप्नों. जसें. 

२ 
(3)3 … ॰वु ५ ०४ 

कारण, (हें)3=हें×हृ×हु 
=२_.×२×२ 

५× ×५ 

॰ळूळु 
विद्याथ्पाँस यातमकरणाचळी चांगला मळाद्दितीं व्हावी मालक- 

सां पुढील उदाहरणे दिर्ली आहेत तीं सर्व त्यांनी करावळो. 
अभ्यासांकरिंगां उदाह्रऱग्र्णे, 

९ उ॰ (५५) २3 (४१६) २, (द्’द्) 3, (…॰.॰॰ट्भ्.)ऱ्५॰ 
२व्॰(हें)२3(हुं)33-(ड्रे)~`॰॰ञ्( भ्हूंप्, ):म्’ष्॰ 
३ '०'. ( ९॥। )श्, ( ॥… मुं२,( १_।. )…‘॰3, ( .|. )?



११४ अकगणित. 

४य्.(२)य्,(॰२)श्,(॰०२)श्,(॰०२)ञ्. 
५उ. (४१७3, (४१२)ञ्, (४,१२)व्, ( ४१२.)3 
टाप- पूर्णांक संख्येचा यात केला तर प्तिचळो किमत वाटते, 

परंतु अपणंप्क संख्येचा घात केला तर तिची किमत कमी होते. जसं… - 
(२)य्= २× २: ४ ह्मायेक्षां 
(॰२)य्= ॰२× ॰द्ऱ् ॰॰४=भ्,हेकनळीआहेत. 

तसेच (१२)२ = १ऱ्स्× १२: १४४ ह्मायेक्षां 
(१॰२)२ : १२ × १०२: १॰ ४४: १… ट्रेहेकमौ आहेत. 

व (॰१२)२ =॰१२×॰१२=०१४४= ,…॰ड्रु‘ऱ्…॰ = हो., हे 
फारचकमों आहेत. 

(५)य्= ५×५=२५ह्म1येक्षां 
(हृ)श्= दै×व्टुं=श्भ्द्= ॰०४हेकनौअळाहेत 

नियम ३ र[- संख्येच्या यात[च[ गण[कार यातपकाराकां~ 
च्या बेरजेर्ने दाखविला जातेंळा. जसा॰ 

3२×3"’ =3×3 × 3×3×3×3=3६=3ग्+२ 
3×3५ =“, × 3×3×ठ×3×3=3६=3१+५ 

33×33=3×3×3 × 3×3×3=3६=33+3 

नियम ४ या… संख्येच्या पानांचा भ्ळाळागप्कार हा भाज्याचा 

यात प्रकाशक उणा भाजकाचा यात प्रकाशक ह्या वजळानळाकळीर्ते - 
दाखविला जप्तेंळा. जसा- 

द्५+ हू = ॰ठ×ठ×३_×3×\3= द्×द्×३×द्=ड्रु=--१ 

उपनियग ९ ला… संख्येचा १ घात याचा अर्थ र्तीच 
संख्या असा होता. २र[- संख्येचा शून्य यात याचा अर्थ १ 
असा होतो, आणि द्रा-स संख्येचा उणळा यात याचा अर्थ एक 
भाळिगला त्या संख्येचा तो यात असा होतो. 
जसे, ४3…४२ =४व्॰२=४’ 

_ ॰भ्_’__×ग्‘×॰॰॰ म्ग्णन ४’ = ४ 
" …॰न्_॰3×ग्'॰` =४ ड्रु स्ळू ’ 

+५3=प्भ्3… 3=५० . ० 

_… ५3५×५×५_ _, ड्रु . ’ "० = , 
… `५×५×५॰॰ ॰ 
 



घक्तभिंक्तरिंण. भ्भ्णु 

१ ० 3६5१ । ५=१ ० छ्'र्णेऱ्भ् ॰॰२ 
__भ्र्दु४१०×१० =_भ्__द्रे ॰ १॰॰२= _?- 
१०×१०×१०×१०×१० १०२ " १०२ 

नियम ५ वा…- संख्पेच्या यानाचा यात हा त्या यात पकप्० 
तर्काच्या गुणाकारार्ते दाखविला जातेंप्. ' 

उदाहरण- ५ च्या वर्गांचा पत करणें अळि’. तर॰ 
(क्ष्’ऽय्)3 = ५२×व् = "भ्द् होवो. 

क्काण (५२)3 : ५२×५२ ×५२ 

= ५×५ × ५×५ × ५४५ 
: ॰द्र्र्भा : ५६ 

मिंपप ६ वां-द्ळोन संख्यांच्या वैरबेचा वर्ग हा, त्या दोन सं- 
ख्पांये वर्गे, आणि त्या संख्यांच्या गुणळाकळारळाची ९ पट, [थांबे वै॰ 
रत्ने इतकळा अम्रनों. 

उदाहरणार्थ९ ट्राक आणि८एकष्ठेत्यांव्यावैरजेनैहौ- 
णारळो संख्या ९८ ही व्या. म्या ९८ चा वर्ग पुढील कळोष्टकांन की… 
ष्टकळी गुणाकळासवै रळीतळीर्ने केला आहे तो पहा. 

थ्या कोंष्टकळामथ्यें‘क ख’ कर्णावरोल 
बोनचौरसांत८१ शैकद्वैक्द्४ एकर्डेअठि " ८ रा 
अ[हेंत.हे ९ दशक व ८ एकटे द्यांवैकाँ८ ॰भ् ` ` . × .. \ , आहेत तसंच त्या चौरसग्च्या बाह्य कडच्या ,॰ \ 
भरतोंच्या प्रत्येक चौकळोन'ग्तप्स्द्राक आहे भ् ७ \नॉ 
आहेंत॰हें९ द्राकप८ एकोंडत्यांच्पाफुश्' " " ॰ 
"प्रकाराची २. पट आहेत. हेंच वरील नियमांत सांगितर्डे अहि. 

उदा० २रै. पुढील कोंष्टफांतए. ८ ७ चा वर्ग क्रच्षाच 
रळोतळोर्ने केला आहे. तो पहा. 

आनां९ ८ ७ हो संख्या ९८ द्रा- 
क आणि ७ एकडें ह्मा दोन संख्यांच्या 
बँरज्नृर्ने ज्ञळाठेवृंआहैं, हुंहृणूगुंप् ‘कख’ 
कणा वरच्या नाठया चारसळात ९८ट्- 
श्ळाकांचा त्रमँ येतो, व धळाकटचा चौर- 
स'ळातभ्’एकडगांचातर्गयेतौ. तसैचह्मा 
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११९ अकपण्वि. 

चोरसप्च्या दौहो कटच्पा भरतळीच्या चोकळोगांत त्या संख्यांच्या 
गुणत्कारळाचो २पट येते. त्या वरून येथें हौदौत संरपांच्यावैरजे॰ 
च्या वर्षांचा नियम लाग होतोहैं उघड आहे. 

मूळ संख्पेक्र एक अंक चटविला, म्हणजे तों संख्या दशक 
स्थळी ळूजाऊनतिचा पगशतक रयळींज्हेंर्ली ह्माक्र्गांम्रव्याबाहेरचौ. 
गासुंखी जोडिबौ म्हणजे ह्या संयुक्त संख्येचा वर्षे होवो, म्हृणनू 

ब्फ्नियम. मूळ स’ख्येत्रऱ एक अ'क चढविला तर त्या संपु- 
क्त संख्येचा वगें दोन स्यकांपप् वाढेल आणि ला मूळ संख्या व 
चटविठेंला अंक यांच्या गुणाकळारळाचळी ९ पट व चढबिटेल्या अं_ 
कळाचा वर्ग ह्यांच्या येरजेये वाटेल. 

दशक व स्को त्यांच्या येरजेच्या पगळोशळी वरील नियम खरा 
आहे हें सिद् झाले… आतां एकटे व एकटे द्यांच्यावैरजेच्पा वर्ण- 
र्शी या विषयाचा खरैपणळा प[हृण्यासळार्दी, प[हेल्या कळोष्टकाक्रवै 
९ व ८ हें दोन्ही अंक एकटे सपजा. एकडचांचा वगे एकटेच 
व्हावपाचा म्हणून ९ चा वर्थ ८१ व ८ चा वर्थ ६४ हेंएकहे 
आहेत. एकडयाचा गुणाकळार एकटेच वाक्याचा, म्हृणूत ७२ प 
७२ हेही एकटेच आहेत. ’या चार संख्यांचा बेरीज ९८९ एकहे 
येते, हाच ९ आणि ८ मिळून होणाऱ्या १७ चा वर्ग आहे, 

या रळीतळीने दुसऱ्या कळाष्टकातरचे अक ९, ८, व " हे एकटे 
कल्पिल, तर करत कर्णा वरच्या मोंठषा नौरसांत १७ चा वर्षे 
येतो, व धाकट्या चारसांतप्’चा तग येतळा, आणिभरतळीच्पा 
काटकोन चौकोनांत १७ व \, यांच्या गण[क’ळारग्चळी २ पटथेर्ते. 
ह्या क्को पसळार्णे त्या कोष्टकांतल्या नऊहैप् संख्या एकटपांच्याच 
ठरून त्यांची ॰वेरळीज ५७६ येते. हाच ९, ८ व ७ मिळुन होगा… 

ऱ्या ९४ चा तग आहे. ह्या वरून क्रळील्’ऽ नियम कोणत्याड्नृ दोन 
संख्यांच्या वैरजेंच्या वग[श[ खसआ हे,॰असै न्ह्रटठें प[हिजे. 
येथें दोन संख्या दाखविण्या सळाटळा ३ आणि ए हे वर्ग घेतले तर 
वरील नियम पद्धतीच्या रूपाने योंडक्गांत दाखवितफे येतो. तोअतळा- 

(ट्+ए)॰=द्’+९द्ए+ए_२



णाफ्कर'प्. १ १-७ 

शूदै- " चा वर्थ संयुक्त संख्येच्पारींतळीर्ने करप 
येथे ७ = ४+६ आहेत म्हणून 
७ =( ४+ण्३` )२ = ४२+ २×४×द् +द्ऱ 

= १६+२४+९=४९ हेंतत्तर. 

ऊट्प्इ'रणररॅ- १२. १४ चा वर्गेसंनुक्तसंख्येव्यारौतौये 
कर! 

  १२२+२×3१६९×छ्रूं`ग्०० +(`ग्…ग्‘)२ १०० 

१४४+३१व्६5+ +वृहेंहेंहेंव् 
१४७. २७९६हे'उत्तर. 

नियम ७ या… दोन संख्या दाखविण्यात द् आणिए’है 
पर्णयेतवेतर त्पळाच्नूप्वैरजेंचा घतअसा होद्देळ कॉँ- 

(द+ए)3 =द्+३३॰ २ए+ग्श्.ट्॰.एश्’+'ट्र 
ह्माविचारळा साठींठ. द्राकतऱएकवैमिळूनहोणारींसं' 

ख्यायेऊं आणि त्तिचापन कॉरॅतप्नाट्रएकअंकावे’ आपण 
कप्यकायर्कारॅतळाहेंपाहूं, 

२ 

0९+टुंहें) 

|| 
|| 

|| 

  

२२ 
×द्ऱ 

६४ हासंयुक्तस'ख्येचापगगणन परएकअ‘काचा 
__९_६ ड्रुगुणाकळार त्याच्या स्यळांपया वैगळळाला लिहिला. 

×३३` 

.॰र्दुरॅहुंद्द्यांनॉफ्ळिइत्रीऔळगुगून. 

भ्टुरै हें ऱह्मानीटुसरळीओंळगुगून. 

ट्टेरैर्दुहुंद्द्यांनॉफ्हिवोओळगुगून. 

ळूऱ्ड्रुद्त्यांनींढुसरळीणोळगुणून. 

६२७६८ एकंदर बेरीज,हा ६२ चा घन झाला. 
[याद्ऱ्स् व्या घनांतऱष्इळानशकांचाघतणाहेश्येळ



, ' ८ अँकर्पोफां, 

१८ ही दशकांचा तये गुणिवै एकद्वै ह्यांची ३ पट आहे. रेवैळ 
१९ ही ट्शकगुणिबा एकठ्यांचळा काँ [याचीद् पट आहे. आणि… 
८हाएक्कांचँप्घनआहे. येथे द्शकांवद्तट् आणि एकडंचां 
बहृठ एहेवर्णे घ्या. म्हणजे हीच कृति वरच्या ७ व्यानियगांत- 
ल्या पद्र्तींत द्राविडी आहे हे उघड ळिहूंसेळ 

वसंत विचासंत द्हे दशक व २॰` ए एकहेयेतठे हैंति. आतां 
द्त्र ॰.हे दोन्ही स्कोच म्हूंटहैघ्तर ६२. ह्याचा अर्थ २ + २ हौद्देल 
क्या सयुक्त संख्येच्या क्ग'खील अंक ९ ६…द्,४ हे एकटे दाखवि० 
तळीत, आणि त्या खालच्या घनांतले अंक८, १२, १२३० हेही 
एकरेचदळारचक्सिळील. हे अकपसंळ पट्रर्तींनेच आलेले असून त्यांची 
बेरीज १९९येते. ह्मचद्व ॰.मिंछूनहोणान्याण्ऽचाघनआहृ 

त्या वरून द् आणि ए त्यांच्या जागों कशळाड्रुळी दोन संख्याघतल्प. 
तरीपरीलपद्नीर्नेत्पप्च्यायेरजेचापनहोहैंलहेंसिटुहॅनिं. 

उदाहरण ऐवें-द् ६६ चा घन संयुक्त संख्येच्या पदहुंळीने कर. 
(द्॰+६ )ञ्=द्॰ +द्द्×द्०२ ×ट्+३×य्९०×६ +५ 
अप्तळा २० =२७००० 

द्×द्०×द् =१द्२०० 

द्×३०×हूं = ६२४० 
६3 = 

.. रेध्ट्टे ऱ्ष्ठद्द्भ्’ष्द् 
उदाहरण २रॅरँ -( द्द्०+४ )ह्मा संयुक्त संरप्येचापत कर ॰ 

नि ७ म. द्द्० =४६६५६००० 

३×द्द्०×४= १५५७६२०० 
३×द्द्र्०×४२ = १७२८० 

४3 = ६४ 
(६६५४ )3 =४८२२८५४४ 

भभ्यासांकरिंतगेंठदाइटँणें. 

९ व्.३॰› ×द्*,५२×(ड्रु)२, (१`व्’ )व्’, (४’)श्, र्दु(3.२)श्ड्रु* 
. २ उ, "`,हें’५२3 ( २||॰) ’ ( २|।॰ ) व्॰ ,१भ्’भ्"°॰ १५’० 
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द्द्ड्रा (॰॰९)`ग्॰, (॰.॰६४७८९)॰, (५,०९६८)’ 
छत. (९.3’१७५)3 ×(३॰द्)श्, ८3 × १3, ८ञ्+93० 
५व्.(ग्."भ्) 3×(१०) +५६, (१९५)२+(१५॰ )व्॰ 

ग्रुळ'प्रकस्'ण. 
एकप्संख्येचा कोणतहिळी घातदिलेठो संख्याअसतौ, तर 

तिला दिलेल्या संख्येचे व्या प[तप्रकळाशकळा ड्तक्पार्वे मूळ म्हैण- 

न[त. जसं… 
८चावर्गेद्४, तर ६४ वैतग्‘ळामळ८॰ 
ऱचा चवुघति, भ्द्,तर भ्द्वै शूळद्. 
४चाघन॰द्४, तर ५४वैघनमूळ४. 

संख्चौर्वेमूळद्ळाखविर्णेअसवेंतरत्तिव्याआरंर्मीर्धीहेंम- 
लळिचन्ह्र काबूत त्याचे लेठक्षांत मूल पकळाशक लिहितात. जतै 
3६४: ४. 

मूलाचें लक्षण पाइत'ळा २×२×२= …२ हूंळातळो, तरड् ला इ नेपथ्- 
म्हणावे असे आहे ह्मावरूनमळकर्मं हे घप्तनिं ५येथेंदिंलेल्या 

”यातकनाच्या उलट आहे म्हणून. 

_ ॰ये वैशूल यातक्कांशर्के ॰ ळिनयप‘टूला संख्च्पापातळा _श्प्हेंल्लाह्माभा 

कींणतोंहीसंख्यातिचाप्क्ष१ यात असवै(..घातनि४व् १ ) 
                              
मृठ्याकाशत्र् 

ह्मा अपूर्ण यातपकप्शकनिं हृळो दाखवळीत असतात. जर्सी- 

*\/ ६४ = ६४ड्=८ 
\४/ १६ = १६हेंन्=स् 
अ ८ = ८ हें=९ 

वरच्या पहिल्या संख्या यगमुळ ६४ किंवा वमँशूळांत ६४ 
*र्फानूळारेग् चिन्हांत मात्र मूळद्र्रड्रेक्त्र अंक पाठीत न[द्दा. 
 



१९०, क्रि. 

असा वाचनात, व त्यांपुउच्या संख्या ६४ चा इ; लात ॰अथा 
नळाचतप्त. 

संख्या मूळ चिन्इति लिहिला, म्हणजे तिचे ऱ्र्ते गुल काढिलैं 
असवू'प् जें येहैंउ तें असा अर्थ हौनेळा. संख्येचा गूळ पकाशक 
अपूर्ण यानाच्या रूपाने तिजवर वि[इला,म् म्इणअँ वरील अर्थ 
होऊन शिवाय विजशळी पात मकरणांत दिलेले नियम लागू करितां 
येतळात. असे [या दौइळो चिन्हांचे उपयोग पगळांले आहेत ‘ 

ज्या संख्येचे’ मूळ तरळोतर निघतें, तळीस प[तसंख्पा म्हणतात. 
आणि जिचे मूळ बरोबर निघत-नाहीं तर्वेस करणीं संख्या य्इणतळात. 

उदाहरण. 

द्गुब्रूऱ् २ ट्युइगूनशूठुर्शृंद्द्द्ध आणि, 
र्डाट्टेप्ट्टे हु \`/॰ १ह्मळा पातसंख्या आहेत. 

शृंदूह्मासंख्येवैमूळवरोवर निघतनाहॉ, म्इणूनहोंकरु 
णीसंख्पळाआहेट्युहिजमनाणेंस्पाँर्झर्/भ्’ ड्०ह्माहौ संख्या 
करणोआहेत. 

॰[मेंपप२मृ-करणीसंख्येवैमूलपळाहिजेंअसते, तरतिला 
धावसंख्या छेद पेद्देलअसागुणक द्यावा. 

, नतरअशाचेमुसळाराचेमतअशस्यर्ली लिहून, ठेंद्मवै खरै 
मूउठेंपस्र्फाक्विंठिहापें. 

हाअपूणंनृकत्याव्यायेद्यड्नक्काव्याद्दिस्थापघितळोफरकर्नि 
सरेत्रूळदळाखपौल, _ _ - 

उदाहरण… ५९वै कौशूल .,भ्श् प[वेतळो फरकाने खरें 

पाहिजे. येथें टुहुंऱ्श्गुणकदेनां. 

शृंदूळु _ ५९×१रँ _द्गु८४९द् 
भ्रँ \र्मिड्रंन् 

. : 5…९ = ॰ड्रु हे उत्तर _ १२ ‘ 
कारण, अपूर्गाकाचापात कहेंणें झाला, तर त्याच्या अशब्रे 

   



शूळफ्करण, भ् ईभ् 

हुं[चा तो घात करावा लागतो ( यात नि०२ ) यास्तव अपर्णाक[॰ 
च मुळ काढणे झाले तर त्याच्या अशऱ्द्धेट्प्चच तें मूळ ळू॰कप्दिर्वे 
प[ळिहँजै म्हणून वरील कवि खरी आहे. 

वरील अ’श[च्य[ वगनूळांत फार थोडी कसर सोडली आहे 
येये' ९९ क्रतळी अर्धा [कया प[ऊण भाग व्यापला एवढी मीठी 
कसर सप्डला असतो, तरळी तिचा भाग्गकार ,व्’श् येक्षां कमीच येतळा. 
यावरून अपूणांकाचा छेद हा कस्रिचळी परमीनघि दाखविला, हे 
ध्यानांत येहैउ. 

उदाहरण ९ ॰रँ- … ॰वे तगपळ काढणे. येथें अपर्गांकाचे 
न्ऱ्ठुट्ळाने’च करणीवे अंशछेद् गणित[. 

: … = भ्टुंहें उत्तर, 
उदाहरण द्रें- -"भ्७॰. चे तगमूळ् काढर्णे. 

_ऱ् ५७२: २४ . 
\/॰ण्भ्॰७२ = …- ॰-’१…॰= द्प्ध्रुहें उत्तर. 

करणीं संख्यांचा शूळें घरावर ॰निंघत न[इ [ते तसे वरील रीक्ळी. 

र्ने ब्पवइळारळी अपर्णीकातळू" [कया दशांश अपूर्णीका’त बऱ्याच यानाने 
खन्या मुळांवै जवळ जवळ क[टत[ येतळात. 

मळ` कॄळाटल्यार्ने पणंळीकांचळी किमत कमी होते, आणि अत्रूणंभ् 
कांचीं वाटते जसं… ’ 

हैं संख्या. २५' ॰ऱणुऱ्हु' २२०1 ॰.॰ळूभ्’प्ट्रे 

       

काँशूळ. ", ॰॰भ्ह्’हुं १७, १.५ऱ्ट्टे 

हैंस'ख्या. १२५1 ॰भ्स्‘ष्ऱ्टुं ६४ -,॰’०० 
घनगळ, "`. ॰"ष्ऱ्-टु ४ .१ ऱ्वृ.…भ्॰   
ब्यवइ [र[त बहुधा तगत्रूळ व घतमूळ इळी मोंठाल्या स'ख्पांचळी 

काढण्याची विरोप गरज लागते. ह्मासळाठा इ[ मूळे काढण्याच्या 
रळीति या पुढें सांगितल्या आहेत त्या पइ [घ्या. 

वगमळ काढण्याकरितां निदान एकापामून रइळा अकाचे तग
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तळो'डयाट आले प[ळिइनेत ॰ते लइळातपर्णी उनळणळो शिकगांतप् एकळो‘ 
ज्यांत पाठ केलेले असत[त॰ परंतु त्यांना एकोत्रां येत नसतळोउ 
त्यांतळीहे पुढील तग प[व् करबिं. 

१२=१ ४२: १६ ७२: ४९ १०२=१०० 
०.२: ४ ५२: २०, ८२: ६४ ११२: १२१ 
३२: ९ = ३६ ९२: ८१ १९२= १‘४४. 

वेगॅमू'ळ' काढण्याची रीग्त. 

दिलेल्या संख्येचे दोन दोन अकांचे याग करीत जाये, ॰ते असे 
कीं, पयत एक स्थानाच्या अकातर ( । ) असं चिन्इ करून नेमून 
र्ढेळोहींकले एक एक अक टाकत टुसरे टुसरे अकातर खूण करळीत 
जाये. पणंप्कांत विपत स्थळे असल्यास शेवटचा भाग एकाच अ- 
काचा ॰र्हळोईं’ळ. ट्श[श॰[क[त्1' यिपन रथते असल्यास पर शून्य देऊन 
॰रोपटचा भाग दोन अफांचा करळाया. 

पहिल्यार्ने संख्येच्या डावे कहूंळीळ पहिल्या भागांत कळोणवै संख्ये- 
चा तग वजा जाईल तें प[टून त[ तग त्या भागळाखळार्टी ळिइ [या 
आणि त्यार्चे मूळ भागाकारस्यळळा लिइप्ये. ततर नो तग त्या भा- 
गांत काम करून पाकळी रळाइळीत तिज्ञतर ट्टसरळा दोन अकांचा एक 
भाग य्याया. म्च्णते हा नवा भाज्य झाला. 

आत[ भायाकारस्यळां जो अक ठिहि ला आहे त्यळाचळोहुप्पउ 
करून मी भाज्प संख्येच्या डप्वैक`उ याज्ञकस्थक्रौं लिहृप्वो, आणि 
तळी ह्या नव्या भाज्यांकांतळील वरचा एक अक सोडून न[कळीच्या अ- 
क[त किमी वैळां वजा जाहँळ तें पइ [घे. त[ वैळांक भागळाकळार 
स्यळींच्या पहिल्या अकावर लिहून त्या ट्टपर्टीक्रइळी लिहावा. न'तर 
ह्मावैळांकानै भाजक संख्येत गणूत तो गुणाकार तर सां[ग्[तलेल्या 
भाज्यसरेन्’मेंत पत्ता करावा, आणि बाकी राइळोउ तिजतर तिसरा 
दोन अकाचा भाग ध्याया, हृळा पन् इळा तया भाज्य झाला. 

पुन्इप् जो तर याग लावि'ला, त[ अ’क भाअकरयळींचे अ'कांत 
मिळत्रूट्टेळा तळी येसंज<म्हृ० भामळाकळारस्यळांच्यासत अकांचीटुप्झ्यानव्या 
भाज्य्ट्टेद्वैतळीउ परचा एक अक तौत्रूत न[कळीच्या अकांत किमी वैग्रां 
वजा अ[ईंतये हे प[ह[ये, तळो नकांक ळूभागळाकाररऱ्थळाच्या अकातर किं 
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हून भळाजकानरइळी लिइ ..[या या णजें हा नवा भांजकांक इळोतो. नंतर 
त्या येळांकार्ने भाजक गुणून त[ गुणाकार भाज्यांत वजा करळाया. 

[चापयाण दिलेल्या स'ख्येतळीत सत्रे भाग संपततांपयेत करावें. 
दिढेल् या संख्येत दशांश असते तर त्यात जितके भाग झाले असं- 
तळीत तितकळी रयडें वर्थशूळळात न[जूत तेये दशांश चिन्हे करावें. 

उपयात्त- त्या निर्थयाचळी उपपन्ति संपवण्यासाठी पूर्वा ज्या 
कळोष्टकळी गुणळाकळार्मूतरून संयुक्त संख्येचा वर्ग करण्याचा निंयत 
सांगितला, त्याकडे लक्ष हुंरया. [द्या कळोष्टकति ८१ त्या पहिल्या 
अकांच्या वग[२[’[ त्यात्ररचळी" गळीगुखळी जोडिळळी म्हणजे ९८ (या 
दोन अकळी संख्येचा वर्ष इ[तो. ह्या दोन अकळी संख्येच्या नगळीशळी 
त्यावरचळी गोंनुखळी जोडिउळी म्हणजे ९८७ ह्या तळीन अकळी संख्येचा 

वर्ग होतो. अशा पद्वतळीये शूळांतले अक व त्या संस्थांचे वर्षे ह षाक्त 

जातप्त. ह्मापरून कळोणत्याइळी तग सख्र्प’नून पथत प[इ ल्या अका॰ 
चा वर्थ वजा देऊन नंतर त्यावरचळी गोंगुखँळी तजां ळिदूळ म्इणजें 
पहिल्या दोन अकळी संख्येचा नग्[ वजा इ[ड्॰ल. द्या वग[ नंतर त्या… 
तर॰चळी गेंळानुरत्रूळी वजा ळिदतळी म्हणजे परि. ध्’या तळीन अकळी ॰॰संख्येचा 
वर्थ यजळा होईल. असा रळीतळीर्ने पाकळी शून्य इळाट्रॅ त॰[प[येत`[ करीत 
चालते असत[ त्या सर्व संख्येचे नर्गमूळ निघेलहे' उघड आहे. 
उदाहरणार्थ, पुढील संख्येचे तगशूळ कींढेंणें आहे असे समजा, 

९, ९७४१'६९५९८७ . बाजूची धृग्प्संख्पप् हो’ ळितव्यप् शूळरॅत्ळि 

॰ च्या पहिल्या अकाच्यळा नग[श[ बु॰ढेच्या 
प्रत्येक अ'कामुळें उव्पन होणारी एकेक गो- 
गुखळी जोडून" वाटत `गउळी आहे. इळी पत्येक 

गोंमखळी जोड" «याचे पहिल्या अकाच्या नर्गांपर्दे ट्टोन दळान अक 
न[डत गेळलै आहेत,म् इणन द्या तग संख्येत उजये क्कच्या एक 
पासून दोन दळात अकाचे भाग केले पाहिजेत. भाग तळीन झछि 
म्इणन मुळांत तळीन अ'क येतळील 

ळूष्वर्ग संख्येचे उबि कडचा पहिला भाग ९७ प्रांत मुख्यत्येतकन् 
ख्न [या संख्येचे शूळांतल्या पहिल्या अकाचा वर्गे अ[हे. म्हणून 
९७ त न[ठा वर्ग` कळोणतळा वजा जाईल तो शळाघून तो त्याचे साला 
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१२४ अकगणित. 

प[टला ह्या ८१ चे तर्थशूळ ९ इप्त्या मूळांतलळापांइलप् अंक म्हणून 
उजव्या प[नूसं भायाकार स्यर्की मांडिला आणि ८१ नआ दऊन 

आलेल्या न[कळीवर दुसरा भाग ४१ हा घेतला. त्या १६४१ वरून 
९ या व्[रचा दुसरा भाग शोधिनां येतो. म्हणून या संख्येला तया 
भाज्य ग्ऱ्इटठें आहे. ॰ 

चा १ ५४१ व कोष्टका वयाच्या पहिल्या गोंगुखाँर्तील संख्या 
गुख्यत्ये असंळानयाच्या म्= इणजे पहिल्या दसंऱ्याअ'काच्या गुणाका- 
रप्च्या २. पट दशक व दुसऱ्या अकाच्या तग[ इतके एकहै 
असानयाचे. ( कारण अकानर अक आला का, पहिल्याला दशक 
दुसऱ्याला एक`हं हे नाव येर्ते ) म्हणून डाव्या बाजूस ९ खालळी ९ 
न[दूत त्यांचळो बेरीज १८ द्यांनळी १६४ दशकातळा याग पहिला 
तेंव्हट्रे ८ चा भाग लागला. अ[त[ पहिल्या अकाचे दुप्पट १ ८ 
ङळावळीकहे आहेत. त्यातरइ = ८ मांडून झळालल्या १८८ खार्बी ८ 
मांडून त्यातळी गुणिले तर तो गुणाकार पहिल्या दुसऱ्या अकाच्या 
गुणप्काराचे दुप्पट दशक न ट्टसंन्या अकावै नग[ इतके एकद्वै 
त्यांचे येरजे इतका येतो. म्हणून तो गुणाकार १द्४१ खळालळी 
याहून त्यात वजा दिला. अ[णिळू आलेल्या याकळीपर गुउचा ६९ 
चा भाग घेऊन १२७६९ हा नवा भाष्य तयार केला. 

घरच्या दोन वजावाटात ९८ त्या दोन अकळी संख्येचा तर्गे पजा 
झाला. धा ९८ वर टुसंरा भाग लागणार ग्ऱ्इणून ९८हे दशक 
व त्यावर येणारा भागहे एकटे आहे. १६७६९ मध्ये त्या दोन 
संख्यांच्या गुणाकासंये ९ पट दशक न वरच्या अकाच्या दर्गा 
ड्तवैत्र्' एकटे ॰असंळे प[हिजेत. ङळायेकडच्या १८८ त्या संख्येत ८ 
[तळविल म्इणजे ९८ ची ट्टप्पट होते ही दुप्पट दशकळाचळी आहे म्हणून 

तिर्ने भाज्यातरचा एक अक सोडून बाकी १ २७६ ह्या दशकानळा भाग 
पाहिला तो ७ चा लागला. ७ टळूघिकडच्या १९६ दशकांपर याहून 
त्याचे खळाला न[डठे आणि दळोहोंचा गुणाकार केला. हा गुणाकार 
९८ दशक व ७ एकटे त्यांचे गुणाकाराचळी दुप्पट व ७ एकठ्यांचा 
वर्ग द्यांवै येरजे इतका आला. म्= श्णून तो भाज्यांत दजळा दिला. 
न[कळी काही न[इळा, म्हणून दिठेंते संख्येचे वर्गघूळ ९८७ हेंझालै.



तयेतूळ. १ ९", 

एकंदरीर्ने यात करतांना आपण ज्या ज्या संख्पांचौ बेरीज 
केल्ळी त्याच संख्या, शूळ काठिगांतप् आपण शोधत काटन त्या 
उलट वजा केल्या. 

उदाहरण पद्दिहैंऽ. 
१ ८६६९४ त्या संख्येचे तर्गेनळ कळाउ. 

* [ ,टेंद्द्दुंश्भ्ह्त्वञ्द् श्’याउ’ग् [हरणांत पयत ४ या संख्येदर 
* १…९,_ 
८3 । २६६ ळिच‘हुं करून तेथुन ठप्वैकड्रु एक एक 

3_ २__पु’_२…… ळि -ठु॰ व्ड्श् ’ड्रुहुंश्’ अक टाकून चन्इ केला. ॰तेव्इ[१८, ६६, 
२ …२९ 

०० 

| २४ असे याग इणठें. आत[ पहिला’ भाग . 

१८ त्यांतून ४ चा वमँ १६, वजा जळातो, म्इणूत ४ हे यायाकार- 
स्थळी ळालहूत त्याचा नर्गे १६ हा १८ व तजळा केला, तेव्हां नाका 
राहिले २. त्यांवर दुसरा भाग ६६ हा घेतला, तेव्हां २६६ झाले. 
नंतर भागांकारस्यकाँचे ४ ह्मांचळी दुप्पट ८ याजकत्यळा लिहिला. 
८ इळी संख्या भाज्यांकांतळील २६ ह्मा संख्येत द् येकां वजा जाते, 
म्हणून ३= हे भागळाकाररयळचे ४ [या सं’ख्येदर लिहून भाजकरथळचे’ 
८ या स'ख्येतरइळी लिहिले. तव्इट्टे याजकस्यळीं ८२ झाले. त्यांस द् 
नो गुणून त[ गुणाकार ९६६ यांत तजप् कला, तेव्हां न[कळी राहिले 
भ्७ड्रु’ त्यावर घेतले ९४, तव्इ[ १७९४ इ[ तया भाज्प झाला. 

आतां द्= इ भाजकस्थळचे ८३ तमिळविले,` तव्इ [झाले ८६, 
म्हणने भांगप्क्रारस्यळळीच्या ४3. चौ दुप्पट. द्यांनीं १७९ त्यांस ९ 
चा भाग जावळी, म्हणून ॰.हे भागळाकारत्थळीं लिहून, ८६ तर ठि- 
हिंठें तेव्हां ८६२ हा याजक झाला, ह्यास ’९ मी गुणून तो गुणा- 
कार १७९४ इ[ णप्ज्प १७९४ [यांत वजा केला, ळूपाकळी राहिले 

म्हुंणून वर्गेनूळ ४६२, हें उत्तर. 
उद्प्हरणळु =सॅ`र". 

१ ०२९० ०१९६ त्यांचे ळुतगेंशूळ काट. 
१०' द्'. ,२'६४'८3२०८ उद[इ इर्णात दशांश रथळेंद् होर्वी 
…ट्रेश्ड्रु म्हणून वर शून्य देऊन दशांशांतले याग 

" २ ६४ दन्[न दप्न अकाचे केले,म् णज ( मूळ 
“‘-* नि. २ प. ) दशांशांचा ’छेद नर्गे संख्या 

० ()
 

       



१ ९६ अकगणित. 

केला, आणि यागळीउ रळीतळीपयाण क्र्गेमळ् काढले. त्या उदळाइरर्णातळील 
दश[श[त देप्त भाग आहेत म्इणून वगमूळांत दोन रयळायागै 
दशांश चिन्ह केले. 

उत्तर ट्ऱ. ॰०८॰ 

सूचना १ हीं… जेव्हां वग्मिळ घरावर निघत न[इळा, तेव्हां 
नगनूकांत इन्टिच्छलळी दशांशत्यले येतळोल इतका दिलेल्या सं'ख्येदहुंर 
दशांश शून्ये द्याया. 

उदाहरण [’तेर्घरं. 
. १ ९ चे तर्गेनूळ तळीन दशांश स्यळांपयेत तरेळोनर पाहिजे. येथे 
[तहाच्या दुप्पट १९ तर द्रव्ये दिला. जसं, 

। 
हु |१२' ०र्थं०र्बं००(3-४६४॰ 

६’ऱ् | हुं°ऱ्नृ 
ध्‘छ् | _ळंड्रुइक्रुहु _ 

८४ ’ ६९२टुं` हू… ड्रुब्रू ब्लूहू’ उत्तर ६४६४ इ. 
|… ७०४- 

उदाह्ररण चौथें. 
७,३७१ ४२ ह्यांचे वमँनूहुळ तळीन दशांशरऱ्यळांपयेत कात, 

[र्मुञ्फं ,४'६॰'॰॰'<२3॰१ 3 त्या उद[इरण[त पण्॰[[॰ 

  

    

  

२ 

हें… हुड्रुड्रु‘ , क[तळोल प[इला भाग एका… 
‘ग्द्दड्रु-… ”हुद्दा… च अकाचा आला आहे. 
न्’त्त्ड्रु‘ ॰॰हुंहुंट्टेहुहूं क्गतूळांत द् द्शांरारुयठें 
४६२६ड्रु ष्ट्रहुंठुड्रुट्टहूं अ[णानयाचा == इणूत दिले- 

१ळे०3१`टुं` “ ल्या स’दूव्र्मेंक्’ ३ च्या दुप्पव् 

६_ दशांशल्यळें पाहिजेत, पका मी न दिला अ[इत, न[कळी तळोन श्यून्म 
जारतळी येऊन संइळा स्थळे गुरळी कर्बी, आणि तमैंशूळ त्रूवॅनतू काटळ. 

उतल्ऱठभ्ठव् 

सूचना २ रीं- व्यवहारी अपुर्णांकाचै तर्थत्रूळ काढणे झाल्पल्ला 
त्या अपण[कासं दशरिळारदप दऊत तग तगत्रूळ कालार्ने. 

उट्रग्हर ……ठ् त्यांचे वर्थनूळ काठ. _ 
,॰ट्टऱ्प् ४१६ \/॰०टुं… ४१वू=००२४ण्भ् हे उत्तर.



घनमळ. ॰ १९७ 

श्नभ्याम्राक्रस्तिर्र उदाहरण. 
खालळी दिलेल्या संख्पांचीं नमैंणूलैं काम. 

उ. ९०२५, १७- ',३००३ ० ००७९९. 

उ. द्,ण्ष्, ६, १२, २५. 
3 

० डररँभ्,’ है; १७2. 

९७, ४१, १९।८, ॰॥८×॥॰ 
८४१, १२८७, ६०८४, ४९०६. 
२ २८ १ ,, 
५त्र्क्तळून्क्भ्"`८ उ'. 

उ'.ध्×॰४, ०॰द्हुद्रे, ॰॰०६४, ६४०. 

उ. 

उ. 

८! 
८१
6१
 

१२,ड्रु,द्४.टुं-, १८०९७, ४प्>॰.९६` 
_२॰_०५ 3'७…९ ७॰हु_८ भ्व्_\_’ 
`२'२॰५॰" रँ००१६ड्र५रँ'ग्’२१९ 

९० उ १७६९८८४९, ६९८४८५, ७१४०९५. 

९९ उ. १ ०८१६, ७९००८००५; ५६८९१४४४. 
९२ उ. ४५३६९, ॰० ०६४, ९९८९९१६. 
९३ उ. ७४प्’भ्॰ ९९, ३३७० ९६२६, ड्रुहुं’द्धृहु, 
९४ उ'. ॰०००ऱ्स्प्'ऽद्,' ॰॰००`ग्ऽ९१द्६१ ९- ॰८५९द्. 

९५ उ. १७९० आणि ४४५१ यांच्यावरजेवै चर्गेनूळ, आणि 
नर्गेमूळांची येरळीञ यात अनर काम १, 

घनमुळ' 

घननूळ काढर्ताना खाता दिलेल्या द्ड्प् अंकांचे घन विद्या. 

थ्पाँचे लक्षांत असले पाहिजेत 
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र’[[’त'- दिलेल्या संख्यैमील एकच्या रयातचे अकावर ( । ) 
असं चिन्इ करून तेथून डळाये कद्दे दोन दोन अक टाकत तिसरे 
तिसरे अकाक्र चित् , करार्वी, त[ अशळी कीं, तळीत तळीनळू अकाचा 
एकेक भाग होइल, थेत्रटला ’भाग न[त्र कथा एक [कया दप्न अ- 
काचा होईल. संख्येत दशांश असल्यास दशांश ळिचत्इळायामून उज- 
येकहे तिसर तिस`र अकानर चित्` ९ करार्वी रँप्नटल्या भागांत 
अक कमी असल्यास दशांश रयून्ये दक्त भाग पुरा करावा.



1 ९८ अकगणित. 

न'तर डावे कइळील पद्दिलै भागांत कळोणवै नह्रतन संख्येचा घन 
नवा जातो, तें पाहून तों संख्या उजवैकर्डे भागळाकप्रस्यळीं वि० 
हावीं, आणि तिचा घन पहिल्या भागांत वजा करून न[कळो राहो 
ल तोवर दुसरा भाग घ्यावा, म्हणजे हा ननप् न[ज्य झाला. घास 
धाज्ळाक पाहिजे का काढण्याची रीप्ति. 

भागाकप्रस्यव्या जो मूळांक आहे, त्याचे नर्णचळो निप्पव् करावी, 
आणि तिच्या खाबां त्याच मूळ अकप्चौ तिप्पट एक अक पुढें जाद्दे’ 
अशळी न[त्रून बेरीज घ्यावी, हृळो भाजक होम. अळान'ळाहौ बेरीज" भाज्षांळा' 
कांतोंल वरचा एक अक साडून न[कळोवै अकॉन जितके वैळां नवा 
जात असेल, का वैळांक भागाकारस्यळळाच्पा अकप्’नर लिहावा. 

नंतर फ्द्दिल मूळ अकाच्पा वयाचे विपटोंप्त [या वैठांकार्ने गुणापें, न 
मूळ अकप्च्पा तिपटीम्र त्याच्या नगार्ने गुणार्वे, अ[[णवैळ'ळाक्राचा घन 
करून त्या गण[क[राऱऱ्गुंछा म'ळाडखा. है` दप्न्हृळी गुणाकार न घनन् ९ सर्व ए- 
केक अक पुढे जात असे [लह्रकिं नंतर त्यांची वैरळीज करून तों भाज्यां- 
कांत वजा करावी, आणि पाकळी राहील तिजवर तिसरा भाग घ्यावा 

अ[नां द्या भ्’राज्यांकप्स भाजक वरच्या रीतळीने’च कळाढाक्याचा, 
परंतु ह्या वळेस भागळाकरिस्थळीं ते दोन अक आले आहेत, वैनठ’प् 
मूहुत्र्णंक घराद्म, आणि पुनध् पनींझ्यार्णे रोनटपमैंत करावें. 

उपपाने… घनमूळ काढण्याची रोति कशळो निघालळोहें संपता… 
नण्याष्ठार्वी अ[नां आपण ३९७ ६८ या संख्येचे वरील रौनळी ममणि- 
कृति कक्त घनमूळ कळाभ्भ्दृळू आणि त्या वृर्नाचप् नर [द्ठेंल्या घन 
करण्याच्या पभ्द्नळोशां मेळ याहूं म्हणने अशळी रळीति दैण्यार्चे बीन 
हीच घन पद्धति आहे असे दिसून येईंल 

९ × ३२: ९७ ॰॰ईंप्द्द्टँ ( ३९ 
रे × हू : , ॰ ९ २७ 

र…ण्त्क्क 
3. × ३२× २ = ५४ 
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दशकांकांचा घन संह्रसांक यानपगृचा, म्इणन एक व सहस्र 
पा अकांवर खुणा करून पहिला सहृसांकाचप् भाग ९९ ह्रळावैग- 
व्या केला. या भागांत २ या महत्तम संख्येचा घन वजा जळातौ, 
म्हणून पहिला "२ चा भाग नप्तत्रून त्याचा घन ९७ हा व्य'ण्तून 
वजाकेला, अ[णि अ[ठेंल्पळा न[कळीनर दुसरा भाग घेऊन "५७६८ 
हा नवा भांज्प तयार केला. 

द्यांतल्या ५७ शतकांत मुख्यत्वै करून १ ८ त्रीकऱ् ०.४शतक 
आहेत,म् हणजे ६ द- ए आहेत, म्हणून ३. द नळी भाग पाहिला तर 
ए हा ९ एकडचांचप् भाग तांफ्'द्देल. तथापि ३ द. ए द्या पुढच्या सं- 
ख्येंगून [या भाजकांत येणारे =श्‘[तचे` विचारातन घेतर्हेट्वें,`ग् तर भाग 
न[जवळीटून मोठा लागेल, न्हृणून ३ द अ[णि ३. द [यांच वैरजर्ते 
येणाऱ्या ९७९ दराळाकांनीं भाग पाहून ९ एकडबांचा भाग लाविला. 

नंतर पहिळे भागांचे तगीसं द्रुसंऱ्पा भागळार्वे गुणून य्याचौ ति० 
प्पट घेतला (म्हणजे द्वैळ १८वैतढे) नंतर `॰फ्॰`हिंल्या ण्याभागर्वि 

ट्टसंन्या भळागळावै तपास गुणून त्पाचर्गे तिप्पटवैतलळी (म्इ ० ठ, वेळ 
भ्स्वैतलै) नंतर दुतऱ्प[॰ भागांचा घन केला ( म्हृ० ८`घेतलै ) नं- 
तर हे सर्व अक त्पांच्पास्यानांप्नमान्प् एक एक घर पुढें सरत असें 
पांडिठें, आणि त्यांची बेरीज घेऊन वरील रकपेंत॰ नजप् दिला. 
पाकळी शून्य राहिल्याने ही कृति पूर्ण झाला, 

९६४ [या संख्यैन ३५ दशक व ४ एकळेध्ग् अहित असे हृणतां 
येर्वे ह्माश्यार्णे दोन अकळी दशक व एकद्दे [वृप् संयुक्त संख्येचा 
घन केला, तर तळो तळीन अकळी संख्येचा घन हृळोईंल न ॰त्पावै घननूळ 

नरळील रोतळोर्ने कप्ढिवां येईल इतकेच क[ पहिल्या कृतळीन जो द[न 
अकळी संख्येचा घन नजप् केला, तों दशकप्चा घन नजप् कला असे 
संनजन पुनऱ् पतप् मनणिच कवि कँलळो प[ळिहूंजे. लुंप् युक्तींर्ते प[- 

॰ठे×`ग् °`॰` 
हिने नवव्या न[ठ्या संख्येचे घनमूळ् काडिबां यहैंल, हैं उघड आहे. 

अ[न'प् दशकप्चा घन सहस्त्र होवो, शतकाचा घन दशलक्ष 
होतो, [या मनप्णें मॅळोठाल्या संख्या'चे घन तळीन तळीन अकांनळी वाटत 
जळातळात. त्यावरून घनमूळ कप्ढण्पाला मोंठळी संख्पा द्दिलळी असं… 
लळो, तर तळी’त एकपारयून तळोन तळीन अफांचे भाग केले पाहिजेत.
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दशांश, शतांश, इ० संख्पांचेघनकेवै तर त्यांच्पाछेदस्यला १ ०, 
१००, असा तळोन तळीन अकांनळी वप्ढणप्ऱ्पा घन संख्पाच येतील. 

या वरून दगांश संख्येचे घनमूळ काढणे असल, तर नांतड्ळी एक 
पासून तळीन तळीन _अकांचैच भाग कल पाहिजेत, व स्थळे कनळो 
असला तर तळी श्यून्पें चढवून पुरा केल"[ पाहिजेत. 

उ. ४८९९८५४ या संख्येचे घनमूड्रुठ काठ 

  

  

  

  

  

3×3२=२७ *८’२२८’० ५`॰’०॰ ( ॰प् "" ॰ 

3×3=॰॰९ २७ हम उद्महृरागांत 

२७९ ”२२८ ` पद्दिल्यानै त्रूणंळीकां- 
ट्टे×3२"६२ = ’हें'च् ‘ तळीळ्८ ह्माअकॄपिंर 

”(3 ×द्दे3ट्टे .॰.हुऱ्ट् चित् ह्रकरून, तेथून 

` डायेंकर्डे दोन अक 
१९ ' = १९ ५ 

3४3६२ = 3८८८६रंध्` . १ट्रे७ट्टे५४० व्प्कूनृबिंसुरूअकेप्॰ 

3×3६ = ..१०८ क्रचिंहेंहृहुंकलर्धीसें. 

, 3८९८८ हं ट्रहंगश्प्नबु पहिले 

3×उदश्×न् ८१५५५२ , , द[नअक संखूनतिध् 
3×3६ ४४२: . .१७२८ सग्यप्शून्याव्रिं वि‘ 

र्मेंञ्ऱ्. . .. ॰६४ न्हृकेर्डेतेव्हां ४८, 

‘१५७२५४भ्’ऱ्१५`9२५४४ २२८,॰’०४०, असे 

४ पुणे भ्प्नग झप्ळें. 

प[ह्र ला भाग ४८ ट्टगुंत ९ चा घन वजळा ज[त[, म्हणून द् हा 
घनशूळांक भागळाकप्रस्यळां लिहुन त्पाचळा वन ९७ हा ४८ व 
वजा केला, पाकळी राहिले २१ ,त्पांवर पेंतल ९९८, तेव्हां ९१ ९९८ 
हा नपा भाज्प झाला. 

नंतर नूळांक द् [यांचे तपास द् नों गमून गण[क[र २७ अ[ला, 
\) 

त्पाचे रव[ल[ ३ ची किंमत ९ हें एक स्थळ पुढें अक जाई अ`सं 
मांडून बेरीज केलळो तळी ९७९ अ[लळी, हो भाजक होन. हिन 
९१॰९९ द्यांसं ६ चा भाग ज[त[, म्ऱ् ९णन धूहे भृळागांकळारस्थळा 
डिद्दिठे. अ[त॰[२× ३२ ×६; द्×द्×दू२3 ६3 है गुणाकार 
एकेक अक पठें जात असे एकप्रवळाला एक मांडून बेरीज केला तळी
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१९६५६ अ[ढो, तीं ९१९९८ द्यांत वज[ केला. याको राहिले 
१५७९, त्यांवर तिसरा भाग ००४० घेतल[,` तव्हां झाल १५७९५४० 
हूगंस अ[जक, ९६. हा घनशूळांक वरून पर्वापमणिच काढला, 
त`[ असळा. …… 

९ × ९६२ आणि ९ × ९६, हे गुणाकार एकेक अक पुढें जात 
असं मांडून बेरीज कळी. "२८९८८ हा भाजक अ[ला, ह्मार्ने 
१५७२९४० द्यांस ४ चा भाग कॄ[त्[[,म् इणूत पूनौप्तपार्णे ३×द्द्२ 
× ४, ९ × द्द्×४२, ४3॰` ,दृ सत्रे गुणाकार एकक अक पुढें जप्त 
असें मांडून बेरीज केलळो तळो’ १५७९द्दे'दूं४४ अ[लळो ड्ळो १९७९५४५ 
त्यांत वज्॰[`[ केला, तौढप् ४ चा अ[ला. `तव्हृ॰[बे श् घनमूळ् एक दशांश 
पाबेतळो फरकार्ने खरे’ समजलैं प[हिबे ( म. नि २ पहा) 

दिलेल्या संख्ये'तळील दश'ळाशस्थळ'ळात एकच भाग अहि,म् 
उत्तरात एका अकळाच्या याग म्हृणज्ळो४ च्या मागे दश'ळाश ळिच’न्ह्र कर्डे. _ 

उत्तर द्द्’ ॰है४ वनमूक. 
ही कवि लांब आहे तरी दुसऱ्यारी न[स अ[थळारमूत आहे त्या 

जकरबां पुढील उदहिरणें यिद्याथ्पांन“! करनां लक्ष देऊन कर[व[._ 
अम्पासग्क्तदूतप्' उदाहरणे. 

९ उ'. "३७१४८९०१९० , षुद्स्ट्रोभ्भ्’फुंदूं, 

२ उ, १३६२, ६२१४ , ९१ ०२५८९. 

, 

) 

३उ॰ ट्रेष्ट , १५०"… १`ष्हुं॰ ह्मांचींघनगुळेंक्यढं' 
४उ०द्वै ,१०० १००००००. 

५उ. ८०००, ॰१९०० , ॰॰॰०१ 

हार्मंर [या पानाच्या एका सहिवप्र्ने घननूल काढण्याची एक 
फार सौपौ रळोति घसयिलळी आहे, तिची न[हितळी अ[पल ठो॰ 
कांसप् व्हावी म्हणून तो प…टुतवळार एक उदहि रण देऊन त्या पुस्त- 
क'ळात दळाखविलळी अ[हे. भाग पहाण्यावै व वजळा करण्याचे` ज अक, 
संयुक्त संख्येवा घन करण्याच्या पभ्ट्रतळोपमांब्प् तयार करण्यास 
न[गळोल रीतळो‘त सांगितले, तेच अक द्या रळोतळोर्ने एका कपार्ते तयार 
होत ज[त[त, व शिलाप हृळो रीप्त तेवनळा पुढच्याड्ळी वाघांची मळे 
शळोथण्याच्या कावळा लागू कळिरबांयें`
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द्दानरचा राति. 

( १ ) कळार्श अतरार्ने द`[न श्यूत्ये व दिंळेलळो स'ख्या ठिह्रळीम्झ्या 
जे पुढें जळो अ[कठचांचीं तळीन सदरे भरत यावयाचीं त्या सदराचे 
हे अ[द्यांक हेंप्नोल. 

( ९ ) रीतळीपयाणें एकंस्याया उभी ऱवृण करून दिंठेंल्या सं॰ 
ख्येबे होतळील तितके तळीन तळीन अ[कडथांवै भाग कर. 

( ठ. ) डप्ये कडळोल शेवटच्या भागांत ज्या संख्येचा घन जाईल 
तों ड्न्दिछलै घननूळांचे रयलळी पहिला अक मांउ. 

(४) ह्रळाअक पहि`ल संदरतिठिहृ‘ळी, अ[णि त्याचे वरजें 
असेल त्याच्याशळी तो मिळवून त्या बेरजेंसं त्याच अकार्ने गूण 
आणि गुणाकार दुसऱ्या सदरात छिड्ळी. 

( ५ ) प[गै सांगितल्याप्रमाणे म्याचळो वरील श्यून्याशां बेरीज 
बेकन त्याबेरजेस पहिल्या अकार्ते फिरून गुणून हा गण[क[र तिसरे 
सदरातील संख्येचे२ शैवटबे भागळाखाछा ळिलहुंनळू वजाबाकळो कर 

( ६ ) वर ज्यापमणि` कल असेल त्याचपयार्णे फिरून पहिले 
व दुसरे सदरात कर, अ[णि पहि`ल सदरात आणखी घनपळळाचप् 
जो अक आला असेल या एकवार मिळोव. 

( ७ ) पहिठे संदरातजो अक आला असेल त्यांवर एक शून्य 
दे, आणि दुसरे सदरीतळोल अ[बेल्या अकावर दोन श्म्न्ये `द. तिसरे 
संद्रांर्तीठ अ[लल्या त्रजायाकळीवर पुढचे भागांतळील तळोन अक घे. 

( ८ ) टुसरे संदरातोंल अकानड्रे तिसरे सदरातळील अकांस `या' 
ग्रून पाहून घनमळूळळाचप् दुसरा अक शळोघून काढ. 

( ९ ) हा अक पहिले सदरीतळील अकांरयाला मांडून ( ४ ), 
( "० ) ( ६ ) कलमांत सांगितल्यामपार्णे फिरून कवि कर. 

( १ ० ) नतर ( ७ )बे कलगांत सांगितल्याप्रमाणे अकानर 
शूत्में नगरे` दऊन याग सांगितल्याप्रमाणे घनमुळ वरानर अथया 
जेंवदेहें सूक्ष्म आल पाहिजे बेवद्वै निंये तळो’पर्थेत पुटँ गणित करीत जा. 

( ११ ) दिलेल्या संख्येत दशांश अक असेल तर गणित 
करत[ करत[ पर्णीक भाग संपतें म्ऱ् ९णज्ळो घनत्रूलाचे अकळापुदैरें दशांश " 
चिन्ह यालण्यास विसरू नकळो.
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गणितफार लावत चळालठें म्हणजे तें र्तोकर्डे करण्याकरतां द्रुस`र 
सदरीतळोल एक अक कळाप, अ[णि पहिले सदरातळील दळोन अक काप 
अ[णि पहिले सदरात मूळांचे नबे नबे अक न मिंठढघिगां ( ४ ), 

( ५ ), आणि ( द् ) या कलमांत सांगितल्याप्रमाणे करीत जा. 
त[ळ[. आलेल्या उतराचळा वन करून पहळावळा. 
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त्या ठिकाणीं ०९६ [या रीवव्चे भ[ग[त ९ साचा वन ७९९ 
हा जळानों म्हणून घनमलाचा पहिला अक ९ आहे. ह[ पहिले स- 
दर[तळील श्यून्पखार्वी मांडून बेरीज बेतलळी तो ९ अ[लळी. त्यांस आण- 
रवळी ९ नळी गुणून गुणाकार ८१ आला, या टुसरे सदरातल्या रम्- 
न्यारयार्ली [लाह ला. नंतर बेरीज केल’ळी तळी ८१ आला, हळीस ९ या 
गुणन गुणाकार ७९९ आला, तो तिसरे सदसंतळोल ९९६ [यांच्या 
खालळो याहून वआयाकौ केलळी’, आणि पाकळी १९७ राहिले त्यांवर 
पुढचे तळीन°` अंक ८५९हेंद्देतहै. 

आतां फिरून पहिले सदरापारयून आरंभ केला. पहिठें अकांत 
९ मिळविले, बेरीज १८ अ[लळी तळीसं आणखी ९ न[ गुणून गुणां- 
कार १६९ आला, तो टुसरे सदरात ८१ खाला लिहिला आणि 
बेरीज केलळी तळी २४३ अ[लळी. पहिले सदरात आणखी ९ मिंळविष्ठे 
आणि ९७ त्यांवर एक श्यून्प चढविंल, आणि दुसरे सदरात ९४२ 
आले होते त्यांवर दळोन शून्ये चढविलळी. तदनंतर वनपळांतलप् दुसरा 
अक काढण्याकरिंबां तिसरे सदरातील अकास दुसरे सदरातळील अ॰
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कांनळी भळागुन पाहिले त`॰[ भाग ८ चा जातळो असळा सुमार झाला. परंतू 

हळा तपासत प[हत[ अधिक आहे असे समजल्यावर भाग ७ चायेतला 
तो घनवूळांतला दुसरा अक झाला. रीतळीवयावे'ळा हळा पहिले सदर[॰ 
तळोल ९७० रात मिळवून ९७७ बेरजेस ७ न’[ गुणले आणि तो 
गुणाकार टुसरे सदर'ळात ठिहिला.`ह अक वरील अकांशां मिळवून 

बेरीजस् २२६९ ९ आला, तळोस ७ नं’[ गुणून जळो गुणाकार आला 
तो तिसरे सदरात लिहिला. आणि वरील ’ अकांत वजा करून 
१ ४१ ८६ न[कळी राहिलळी तळोवर पुढचे तळीन अक "९७५ घेतले, 

न'तर पहिले सदरात ७ मिळवून बेरजेस ७ नों गुणून गुणाकार 
१९८८ आला. तों दुसरे सदरात मिळविला, आणि पहिले सदरात 
आणखी ७ मिळवून त्या बेरजेवर एक शून्य दिले, आणि दुसरे 
सदरातळील बेरजेवर २ शून्ये चढविंलळी. 

न[गळीलपमणि फिरून टुसरे सदरांतळील अकांनीं तिसरे सदरीतळोल 
अकांस भळाग्रून पाहिले तळी भळागप्कार "३ येतळो, तौ वनवूळांतला तिस॰ 
रा अक झाला. त्यास पहिले सदरात मिळवून आलेल्या येरजेस ण्ष् 

नीं गुणिले, आणि त्या गुणाकारास टुसरे सदरात मिळवून त्यांस 
आणखाँ ". न[ गुणले, अ[[ण गुणाकार १४१८६‘२७७. आला या 
तिसरे सदरात लिहिला, त्यांतळील" अक आणि वरील रकमेचे सर्व अक 
वरावर होते म्हणून वजळापाकळी शून्य अ[लळो आणि` ह कृत्य संपले. 

आतां ९७५ द्यांचळा जर वन करून पाहिला तर पुर्वी दिलेल्या 
संख्येहतका` यतप् म्हणून हैं उत्तर वरौवर आहे असे स॰म्[ज[र्वे. 

, गणित वाढत गेले असतां त्याचा संक्षेप कसा कर[या हें द[रव-’ 
विण्पाकरितां एक हुंसरे’ उदार्हेरणळु पहें करून ङ्मखबिंठें आहे' तें 
पाहिलेम् हणजे मुक्ति ध्य[न[त येद्देल. 

गणितकत्र्यांर्ने इतके म्[[त्र लक्षांतलेपार्वे कळी, जौपमैंत त्रूर्णांकाशळी 
संव'व ठेवले आहे तळोपर्थंत संक्षेप करू नये. दशांश भप्ग लागला 
म्हणजे रीतळीप्तपणि गणिलाचळा संक्षेप करापा.
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वर जे' उदाहरण करून दळारवविले आहे, त्यांना पहिले सदरा- 
पळारयून टुसरे सदरात, आणि दुसरे सदरापारयून तिसरे सदरात 
॰अक कसकसें येत गेले तें दळारवब्रिण्याकरिंतां ठिपवपांच्या रेपा 
काढल्या आहेत. त्यात जे जे वेगळांले गुणक आले बेहळी द्मख' 
विंले आहेत. पाहैल्यार्ने हळानैरच्या रीतळीपयाणें ४९७ हे तळीन अक 
साधले. `त सांवतांतां पहिले सदर १ ऱ्(८१ पर्यंत येऊन र्पोचले, 
दुसरे सदर "०४६९८७ पर्यंत येऊन र्पोचले आणि तिसरे सदरात 
९७६६४८९ हे अक वजळा झाले. आतां आम्हळी' गणितांत संक्षेप 
करण्यास अ[रंभ केलळा. तिसरे सदरात जे रोप अक उरले होते, 
त्यांच्या वर तळीन नर्वी शून्पें पेंप्यावद्द्ल, ते तसेच सल्ला टुसरे 
सदरातळील एक अक ठेकिला, आणि पहिले सदरांतांल द`[न अक 
लेकले तेव्हां टुसरे सदरात ॰.४६९८ आणि पहिले सदसंत १२ 
इतके अक॰ मात्र राहिले. पुढचा भाग ळिकनोंचा जातेंळा नो टुसरे 
सदसंतळील ५४ ५९८ पांनीं पाहिला, तेंव्ह[॰नों ८ चा जातो असे
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समजले. बेव्हट्टे पहिले. सदरांतळील कापिंलेले अकापळासन झाले मात्र 
घेऊन ८ यांनीं १९ त्यांस गुणिले. गुणाकार १ ०९ आला या टुसरे 
सदरात मिळविला, आणि बेरजेस ८ नळी गुणून ४६८४०८ हळी सं- 
ख्या आळी तळी तिसरे सदरात वजा दिंलळी. पाकळी ९१७०९ 
राहिले. आतां टुसं`र सदरात आणखी १ ॰द् मिळवून बेरीज 
”०४९०४ अ[लळी, त्यातळील वरील एक अक लेकन ९४९० राहिले. 
त्याच्या पुढचळा भ[ग ९१७०९ त्यांस कितळीचा वसतळो तों पाहिला 
तां ३. चा वसला. टुसरे सदरीतळील एक अक कापिंला आहे, 
पहिले सदरात राहिलेले द`[न अक बेहळी कामिले, म्हणजे पहिले 
सदर शूत्व झाले. आतां पहिले सदसंतून दुसरे सदरात अक 
येणें न[हळो. टुसरे सदसंतळील लेकल्याशिवप्व राहिलेले अकांस, 
तर २ च[ भ[ग वसला आह, त्यार्ने गुणून लेकलेले अकचि हा… 
तबे पात्र घेऊन १६४७१ आले` त तिसरे सदरात वजा दिले. 
वप्कळी "०९२८ राहिले पुले दुसरे सदरातील अक[पक[ दर वेळेस 
एक एक अक लेकळीत जाऊन सळाघे भ[ग[क[रापम[ण, भळाजक संपत 
तळीपर्मंत भळाग वसवळीतमे ले.य[पम्[[र्णे हळी कृति पुरी केलळी. 

अभ्यामाफांरेर्ता उदाइरपें. 

पुढील उदाहरणे विद्याथ्योनळी पहिल्या [कया हळानर सहि- 
बांच्या ̀॰रीतळीनें तोङयाया. _ 

९ उ. 3२७६८, ११५७९२५, २४७६७3१५१. 
ज्. 3२४६१७५९, ७८६१०५६3१ ८७; ५००८८४४८ 

उ, १.२९५०33 ४१७3-२८१; १3५७९९प्७रै`गुं 

उ. १२५, 3,२१९७५८3, *, 
उ", २५९९६०९3७" , २४७७९१7८६०४१॰ 

उ", १3८, 3४८८६"८`।`०॰८. ५१६४५. ०८७४२`०मुं 

७ "७". हु आणि ३१५ रु यांचा घनत्रूले एक दशांरॅळा पमँत. 
८ उ. रु आणिम्टुं ,टुंपांचीं वनशूले ॰`द`[न दशांश पमैंत. 
९ उ. .५८, ०६९४, १७ ४, १८००द्॰र्दू॰ 

९० उ. एकरूप तळीन संख्यांचा गुणाकार ६१८९९०६०४८क 
तक[ अळा`श्, त्या संख्या कोणत्या. 
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श्रेदी. 
ज्या प'काँतौल संख्या कांहीं तिपपळार्ने चढत [“कवळा उतरत 

जादूळात, म्हणजे वाढत किंवा कगौ होत जातात, त्या प'क्तळीला 
श्रेढी म्हणलात. उदळाह रण[र्थं पुढील १ ला व २ री प्’चा’ धेढी पहळा. 

श्रर्दीतौल संरपांस पँट्रॅ, पहिल्या पदळास आदि, रोनठल्पळा 
पदळास अंत्य, _पद[च्य्[[ बुस्व्पेस गच्छ', अ[णि सर्व पद[च्प[ 
बेंरजेंस प्तचँधन, असा नावे आहेत. 

श्रेढी अनेक प्रकारच्या आहेत. पका [या पुस्तकांत गाणत- 

श्रेठी त र्भांपेतिश्रेढ्य या दोन स[ग[व्[प[च्प[ आहेत. 
प[णतश्रेढ’प्’ 

प्पाश्रेठार्तील संख्या नसलेल्या अतरार्ने चढत जातात, [कला 
उतरत जातात, तिला गांणतश्रेढ्य म्न् ९पानात. अशी… 

९ लीं र, ६,१०, १४, १८, ९९, ९६,द्॰, ३.४, इ० 
ऱ्ट्रीं. ॰हुं४, 3.०, ९६,२२’, १८, १४, १०, ६, ९, ड्०, 
१ ल्या श्रेढात काणत्पाहळी संख्येच्या पुढची संख्या ४ [या 

अतरनि वाढते म्हणन हळी चलनी गणित श्रेठो आह. ॰.ऱ्पा श्रेर्दीत 
कळोणत्याहळो संख्येच्या पुढची संख्या ४ त्या अतरत्ति’ कमों होते 
म्हणून हो उतरर्ती गणितथेंढी आहे. 

ळूगणितट्रग्ट्वेंठींतळील्श्र्ऽ पदें ( म्ह० संख्या ) ज्या अतरनिं एकापुढें 
एक चढत किपा उतरत जातप्त त्या अतरळास उत्तरम् ह.णत[त 

निंयूंफ् ९ ला-गणितश्रेर्दीतोल रँळातटले पद काढणे झाल्यास, 
उत्तर एकोंनगच्छार्ने गुणून त[ गुणाकार प[हल्या पद[त चक्की 
श्रेलळी असल्यास मिळपावां, व उतरतळोश्रेढळी असल्यास वजा करावा. 

ह्मळा विचारा साठा पर’ची भ्ळीं श्रेढी घ्या हिच्या २ ह्या आदि 
पद[त उत्तर मिळविल्यार्ने ९ रे पद येतें’, उत्तरळाचौ २ पट मिळ- 
विल्पानै ६ रे पद मेर्वे, ह्या क्रपप्परून उत्तराचळो गच्छ् उगा १ 
ही पट मिळविल्यार्ने अत्यपद ३४ हैंयेहैंल कोंणतळीहळो चक्की 
गणितश्रढी आदिंपदांत अशाच उत्तराच्पळा पटीं मिळून लाबावपाबी, 
म्हणून हा मिळविंणीचा नियम चढत्या गणितश्रेढी तिपर्षी खरा 
असला पाहिजे.



१२८ अकगळिणत. 

‘ वरच्या २ चा ",[ढीच्या आदिंपदांत उत्तराचळी गच्ल उण[ १ 
हौ पट वजा करीत गैल्यार्ने तळी श्रेटळो ठांपत चालते, [यात्त रळीतळीर्ने 
कळोणतळीहळी उत्तरतळी गणितश्रेढी वांपांवपाचीं, म्हणून ह[ वजा 
करण्यास नियम उत्तरम्या गणितश्रेढो तिपर्षी खरळा असला पाहिजे 

उदाहरण.… अ[[दपद २ उत्तर २, गच्छ् १०, ह[[पप्मून सें- 
वृटर्चे फ्द काल. 

शेवटचे पद=२+२×९=२९ 

दुम्नरीं उदाहर'णें. 
आदि ॰।॰ गच्छ १०, उत्तर ५,” ॰॰ ॰॰ अत्यपद = ४५1॰ 
अ[[द '॥॰ गच्ल २५, उत्तर १॥॰,॰॰ अत्यपद = २६॥॰ 
आदि २० गच्छ् ५१, उत्तर ॰।॰,॰… ॰॰ अत्यपद = ३२॥॰ 
आदि ५ गच्छ् "४, उत्तर ५, ॰॰॰॰॰ ॰ अल्पपद : २७५ 

उपनिपस- गणित ",[र्बीत अ[[दपद त्र अत्यपद गांवो वजा- 
बाकळी उत्तरळा च्या एकोनगच्छा ड्तकळी पट असते. 

उदाहरणशूहें- एका श्रेर्दीत १० पदे अहित, आदि ५, अ- 
~ त्प १.२, तेव्हां नथठीं पदे कळोणतळी तीं स[ग 

येथें एक`[नगच्छ् ९ आहे, म्हणजे अ[ळिदपदळापुहे': ९ पदे आ`हत, 
म्हणन आदिपदरेत उत्तरप्चळो ९ पट मिळून अत्यपद झाले आहे 
आदि व अन्य हंगुंचीं वन्नाबाकळी २७ म्हणून प्रत्येक पद[चं अ'तर 
म्हणजे उत्तर = ॰द्- = २ आह. [यावरून थेंढोर्बी पदे, 
"›,८,१ १ ,१ ४,१ ७,२०,२२,२द्,२९,३ २, ही आहेत. 

दुप्तरीं उदाहरणे. 
श्रेढीर्ची पदे २५, अ[[द १०, अन्य १०६, ॰॰ उत्तर = ४… 
ऱ्,, पर्हे१२, आदि २, अल्प११२, ” उत्तर: १०. 

"नढोनीं प`द १०२ आदि २, अन्य २०४, ॰ उत्तर : २॰ 
"’ पदे ४, आदि १, अन्य २॥, ॰ उत्तर = ॰|।'. 
उदाहरण २`रं.-अ[’[दपद १०, अन्य १०६, उत्तर ४ 

व्ह[ श्रेर्टीत पदे किर्ती आहेत तीं सांग. 

गच्छ् ऱ्व्ग्न्श्‘भांदिंश्नां: १॰६४ "॰+१= ठुहू +१=२ण्भ्.
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दुसरी उद्दिरण. 

आदि २, अन्य ११२, उत्तर'१०, ॰॰ थेढीर्ची पदे: १२. 
आदि २, अन्य ५०४, उत्तर २“, ॰ ॰ "न. ष. = २५२. 
आदि २॥ अन्य १, उत्तर ॰॥॰ " "न. प. = ४. 
आदि ३२, अन्य "›, उत्तर २, " "म. प. = १०, 

विषय २र[- गणित" थेढोवै सवेंधन कळाटर्गे झाल्यास आदि 
त अत्प [यांच्मृप्वैरजेस गच्छार्ने गुणून त्या गुणप्काराचीं .निम्पट 
करावी तळी सवैघन हॅप्द्देल. 

कारण दिलेले भेटीचे पदांखाकीं र्तोच पदे उलट क्रमाने पां… 
डलळी, आणि त्यांच्या `बरज्[[ केल्या, तर त्या सर्न` तरना सारख्या 
येतात. उदळाहरणप्य॰ पटळोल` परवा पहा. 

"४ ९ १२ १७ २१ २५ २९ =११९ 
२९ २९२१ १७ १२ ९ ५=११९ 

॰२४ द्४ ६४ २४ २४ द्ष्टद्रैईं ऱ्स्द्८ 

वरील उदळाहरणांत आदि त अल्प [यांची वैरळीन २४ ह्या नये॰ 
तर सर्व पदांच्पा वैरना अ[हेत, व त्या उ [हरर्णांत गच्छ् " आहे. 
म्हणून सन वैरनांचीं वैरळोन ३.४ × ७… = २२८ आह, अ[णि ही 
प्रत्येक श्रेर्टीतळील पदांच्या ॰बेरजेवै दुप्पट आहे. म्हणन थेर्दोतल्पप् 
पदांची बेरीज म्हणजे सवथन काटक्प् झाल्यास आदि व अन्य 
[यांचे` वरजेस गच्छार्ने गुणून आलेल्या गुणाकाराचौ तिम्ऱ्पट केला 
पाहिजे. 

उदाहरण… आत प द॰[चौ श्रेटळी आहे तिचे अ[दिपद ४ द अ…. 
त्गपद १८ आहे, `तव् ॰ह[ सव्रैधन [कतळो` ह[द्दे ल तें स[ग. 

आदिंपद्ग्" 

अंत्यपद्र् १ ८ 

बेरीज २२ 
गच्छ् ८ 
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द्रुमरीं उद्घ्झ्रपें. 
आदि "., अंत्य २०, गच्ल १०, ॰॰॰॰सर्वंधन १२७० 
आदि १०,अत्य्[ २, गच्छ् ४,०’ ॰॰सर्वंघन २४ 
अ[दिं भ्,अ॰त्प १००,गच्छ् १००,॰॰॰॰सर्यधन "१०५० 

आदि ०, अंत्य ६०, गच्छ "`, " "सवैधन १५० 
नियम द्रग्- गणितश्रेटळीचे' आदिपद उत्तराच्पा निंर्ने असले, 

तर टु उतरत गच्छाचां तग ह्यांचा गुणाकार तिचे सर्पथत दळारतनळोल. 
त्या पकरणांच्पा अ[रॅभ्रीचो १ ॰ला श्रटळो [या प्रकारची आहे. 

, तळी श्रेढी उत्तराच्पा प[पप्र्ने मोजला, तर त्या मेंळाजदप्नाचीं श्रेढी. 
॰॥॰ १॥॰ २॥’ ३||० ४॥॰ "भ्॥॰ द्||॰ ७||॰ ३०० 

अशी हैंति. द्या गणितश्रेटळीचै २रेंपद १ ॥॰`य्[र्ते, द्रे' पद २||॰यैर्ते, [या 
प्रमाणे कळोणर्तेहळी पद गच्छ्पिंक्षळि ॰॥॰ नेंचकमळोयेर्ते. [यावरून हळी श्रेदी 
आरॅभ्रळापप्मून किंतळोहळी पदांची `घतलळी, तरी [हच्पा आयंतद्देचळो 
बेरीज गच्छा एवढी मेर्दु न्,ल व तिला गच्छाथार्ने गुणिले म्हणजे हें 
गच्छ् एववैहुं तिचे सर्बंट्ग्न येऱ्हुं‘ल हे सवैधन एक`ड [कला उत्तराचहुं 
न[पें दप्रववळील, यास्तव त्याला उत्तरनिं गुणिले म्हणजे रवरे’ सतथन 
येईल म्हणून 

सनैधन = टु उत्तर × गच्व्दुंन् 
असें येते, हेच वरील नियमांत सांगितले आहे. 
उदाहरण -पन् [र्थं उंच ठिकाण[ प[सन सुटला असतां, थू॰ 

मीचे अ[कर्पणळामूले, १ ले सेकदति १६ फट, २ रे सेकर्दात ४८ 
फळूट, ३ रे सेकर्दात८० सूट, द्या मपप्ण उ'चळी कमिला, तर सुटल्या 
पासून ८ सेंक'दांत कितळो डंचळो कमळोल १ 

› 'येथे दरएक सेक’दतिल्या कपणाला पद म्हटले तर ह’[ पदे 
६२ फळूट द्या उत्तरार्ते वाढत आहेत, व त्या गणितश्रेटळीवै अ[[दपद 
उत्तराच्या तिमें १६, फट अ[`ह,म् हणून १ल्पा प[सन ८प‘ग् [र्चे 
सवैधन, [कया. 

८ सेकदांतळीबं क्रनण : १६ फळूट ×टँ =१०२४ फूट, 

_ दूसरों उदप्इरपें. _ 
१ ३. "१ इ २० तिपस संख्पाचळीवैरीजं सांग. उत्तर ४० ०
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’२ ९ १०. ड्० २", पदाची बेरीज स[ग. उत्तर१८७प्’भ् 
१०५ १० ॰५ १७०९ ह० २७७ पदांचीबेरीज सांग. उत्तर २१८७॰"भ् 

चंद्राच्या नूप्टभप्गळा उ'च ठिकाणापासून सुट लेला पदार्थ, च"॰ 
दाच्या अ[कपणप्हूले, १ ले सेकंदात २८८ फट, २ रे सेकदांत 
८,६४ फट ,द्रे सेकंदात १४॰ ४० फट, यापयाणें उंची कमितो, 
तर सुटल्'या पासून ८ सेकंदात कितळी ऱ्ट्टेची कपळोल १ 

उत्तर १८४ ६२ फट 

[वंद्याथ्'पँनों पुढचे उपळिनपमु उदाइरणांनीं तयामून 
प[ह[र्वे. 

१ पुष्कळ संख्या गणितपयाणांतरम्हणजे गणित श्रेटॅ’ळात) अ… 
सल्या तर अ[दि प अल्प [यांच बेरजेवरॅप्वर त्यांपळारत्रून सारख्या 
अतरावरच्या कळोणव्याहळी मध्यपदाची बेरीज असतळो. पदे तिपप 
असल्यास मध्यपदाची दुप्पट त्या बेरजेपरॅळात्रर असते. 

चार संख्या गणितसयाणांत ( म्हणजे गणित "',[र्दीत ) असल्या 
तर आदि व अन्य द्यांचीबेरीज नघ्यपदचिं बेरजेतरोंतर असते, 

२ तळीन संख्या गणितपयाणांत ( म्हणजे ,गणितथेर्वी’त ) 
असल्या तर आदि व अन्य त्यांले `तर`जपर`[व्[र मध्यपदाची दुष्पटं 
असते. 

उदाहरण… अ[दि पद २, अत्यपद १ ० लेव् ,[ मध्यपद कितळी 
तें स[म्[. 

अ[दि अत्यपदांची `तरीज २ + १ ० = १२, ही मध्यपदळाचे 
दुप्पट आहे म्हणून मध्यपद ६ हे उत्तर. 

द्रुप्तरीं' उदाहंरव्’ळा. 
अप्दिं ५, अंत्य २०, ’ ॰ ’ , मध्यपट्=यू२९=ट्टेहु=१रॉ।' 

अ[[द १ ०, अन्य २, .. ..म॰ फ्॰ =१±२हू =१२२=द्॰ 

.आदि , १, अन्य १००, म, फ्॰=१_±१&£=1ड्रु_१=०,॰॥ 

आदि ०, अंत्य टूप्’ , . , ॰म्नृ'. प॰=षु_टॅ२9=दुड्रु=द्॰॰ 

अम्याम्राक्दृरिंतां उदाइणि 
९’ उ. एक गृहस्थ पव’तळीस गैला,` हतव्[ त्यार्ने पहिले पायरींव्ळार एक
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सुपारी, टुसरीपर २, तिसरीनर ५, ड्राळापयाणें १ ०८ प[यऱ्प[॰ 
पमं"त चढत्या सुयाऱ्या लेदिल्या. `तव्ह [ सत सुपप्ऱ् या कितळो 
झाल्या, व एक शेरात १ ० ० सुपप्ऱ्या रह[त[त. तर [न[पयाब्प् 
सर्व सुयाऱ्या [कतळो` रार र्हेप्तळोल ?. 
उ. अ[दि२॥, अत्प१`९॥।, अ[[ण गच्ल २२तेव्ह[सर्वघन काप १. 
उ. २४ तासांत घट्याळांवै टॅकि कितळी वळाजतळात तें सांग. १ २ 
तास याजल्यावर फिरून १, २, २, ह[[पमळार्णे न[वू लागतात. 

४ उ. दळोनू प[टसरीपघ्ये २५ कळोसांचै अवर हळोतें, त्यांत ज`[ न[र्गे 
होता तो दररोज १ ० कळोस चालतो, त पुकै` ह[तळा तें[ १२ 
कळोस चालतो, `तव्ह[ त्या दोघांत, २७०० कास अतर कितळो दि- 
तसांया पहूंल र्ने सांग. 

५ उ. एका ह[दास तळीन तळ होते, त्यात एका घटर्केत एक[तन२ 
घागरी, ट्टसऱ्पांतून ६ ’घांगरळी, तिसऱ्यातून १० घागरी, [याम- 
सळाणें पत्येंक नळरैतन प[णी` भले, तर तळीन९ न्ग्ळो नृळ एकदम सळो॰ 
उले तर एका दिवसांत कितळी घ’प्गरळी प[णळो येईंल तें सांग. 

॰भ्यूप्’येळितश्रेटा. 
ज्या श्रेटळी‘तल्या संख्या नेमलेल्या गुर्णोत्तरार्ने ( म्हणजे ॰पटींर्ने) 

चढत जातात, किंवा उतरत जातात, तिला णूमितिथेंढी म्हणलात. 
जर्सी… _ 

९ लळी २ ६, १२, २४, ४८ ९६, १९२, इ° 
२ रीं १९२, ९६, ४८, २४, १२, ६, ३, इ० 
त्यांतळीळ् १ ल्या चढत्या "[टळीर्वे गुणोत्तर २ आहे व २ व्या 

उतरत्या भेटीचे गुणोत्तर हुं’आहे. क्ष्र्यो कळोणत्याहळी "[ढीच्या १ 
ल्या पदास तिच्या गुणप्त्तरीरनें गुणिले तर २रें पद येतें, गुण[त्तर[॰ 
`च्या वगप्र्ने गुणिले तर ३`रं पद येते, [द्या कया घरून गुणळोत्तरप्च्या 
एकोन गच्छा इतक्या यानाने गु[णले तर अत्यपद मेहैंल. : ९.णून 

नियम ९ ल[- भूमितिथेहुंळीवै अ[[दपहुं [स गुणोत्तराचा एकोन॰ 
गच्छाड्तकळा यात करून ळूत्यार्ने गुणार्वे म्हणजे अत्ळुपपद येईल. म्हणजे 

गच्चा- १ 

.भंत्पऱ्अळादि×गुर्णोतर ॰॰.॰.॰॰॰॰॰॰.॰.., १ 

,
"
)
,
०
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उदाहरण… `भ्ग्.[म्[ति",[ढळोटें[ अ[दिपद २ व गुणळोत्तर २ आहे 
तर "५ र्वे पद काम केले १ 

अत्य=२× 3 ’=२×ड्रु=१६२ हैंउत्तर. 

द्रुसरों उदाहरण" 

अ[[दपद२यगुर्णोत्तर २तरसह[वे॰पद काय’इ 
सहग्र्वेपदऱ्द् ×२५ =द्×द्२= ९६. 
आदि १ नगुणळोत्तरण्भ्तर, ९वैपद=द्२ण्भ्. 
अ[दि १००, गुण[त्तर॰ ॰॥॰.,तर२`र'पद=२ण्भ् 
आदि २०, गुणळात्तर १॥, तर४ थें पद… … ६७" 

नियम ३ रा… नूमितिलेर्टीत शेवटच्या पदांची गुणाकाखू 

`तभून सयान अतरा वरील पदाच्या गुणाकारळा वरादर असतें[, त 
मधल्या पदाच्या वर्ण बरोबर असतो. 

ह्मा निपपाची उपपळित्त गुणाकाराच्या प्रत्यक्ष पयाणात्ररून 
विंद्याथ्याँनळी लायापळी. 

उपनिपम- श्रुमितिबेटळातौल तळोन क्रमिक पदे घेतला तर ग्र्यातळील 
आदि व अन्य त्यांना गुणाकार नध्'पस पदाच्या वर्ण बरोबर असतळो 

उदाहरण… तळीन क्रमिक पद[ पकळी आदि ८ व अल्प १८ 
तर मध्यम पद कापप् 

सघ्पमपद = ८×१८= १४४ 
मध्यमपदऱ् \/१४४- = १२ 

टष्ग्प- भुमिळा‘तथेर्टीतळील पद्य क्रमिक पयाणांत असतात. 
उदाहरणाय १ ल्या ",[र्दीर्तील पदे ६, १२, १८, हळी घेतला तर 
त्यांत ६: ॰ १२ म् १८ असे प्रमाण असते. याहळी आधळाराबे 
वरचा उपतिपस सिद्ध होतळो. 

द्रुप्तरीं' उदाहरण. 

आदिपद ४, अत्पपद ९, तर मध्यपदऱ् \/ ४×९ = ५ 
आदि १०० अल्प ६०, तरस, प. =\/`१५×॰’॰॰ऱ्॰ =द्० 

आदि २, अल्प २००, तरस, प. =\/५॰॰= ण्ळू/ऱ 

मूमिति श्रेढीतिपया जितके तर सांगितले आहे तितर्के अंकप-
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णिनांत पुर आहे, अधिक माहिती करून घेण असल्यास विद्या- 
श्र्यार्ते बीजगणित पहार्वे. 

अभ्यासांकारैगां उदाहरपें 
१, उ. ४ आणि ९ [यांचे भूमितींनध्यपयाणप्चळी २॥ पट किर्ती. “ 
२ उ. अ[दि २, गुणोत्तर १४, गच्ल ४, सबघन काय हूं स[ग. 
३ उ. आदि १, गुणोत्तर २ ग’च्छ् ६४, सर्वंघन काय येईं'ल ?. 

४ उ. अरवंट चार पदांची श्रेटळो आहे, तिचे अ[दिंपद ४, अन्य 
९, मथउळी पदे कळोणत[?. 

५ उ. आदि ९, अ'त्य ९०, गच्छ् ४, गुणोत्तर ळिकतळी तें स[ग ?. 

वरच्या १ त्या पद्धृतप्’तल्पळाबरोत्’प्रीउळा अ[दळीर्ने भागिले तर 
अ[गम्कार बरोबर येतळील ( त. म. ३ ). म्हणून. 

गच्च-ऱ हुंग्'न्ग्ग् ` 
गुणात्तर = आदि 

उपानपृम- भमितिथेढीचें अत्यपद अ[[गले अ[दिपद हा 'या‘` 
ग[क[र गुणोत्तराच्या एकळोनगच्छा एवढ्या यातळाबरोबर असतो 

उ- ळुअनूदिप्प्ट् २ अंत्यपद् ५.४, अ[पिप् गच्छ् ४, या श्रनुळीवै 

गुणोत्तर काबूत त्या दोन पदमिथलळी २ भमिति मघ्पपमाण [कया 
कँमिकपदे काहून दारवळीब. 

, गुणोत्तरै- = 3२3 = २७ 
गुणोत्तर : शृं२७ = २ 

येथें २ ६ १८ दूं४ हळी [दलेलळी मूमितिश्रेउळी आहे आणि ६ 
व १८ ही ह[च्छंलेलळी मूमिति मध्य मयाण [कया काँमकपदे आहेत. 

द्रुसरग्’ उदाहरण. 
९ ॰.उ आदि १, अन्य ४९, गच्छ २ गुणोत्तर काय ?. उ ७. 
२ उ. अ[दि २२०, अन्य ५, गच्छ ४`,॰ गुणोत्तर काय ?. 

उ: "‘, 

निंयम २ र[- मूमितिश्रेटप्र्चे सर्वथन काढणे, तर तिचे 
अत्यपद गुणोत्तरार्ने गुणून त्या गुण[क[र॰[त अ[दिपद वजा करावें, 
आणि त्या ॰तजायाकळीस एकळोन गुणात्तरार्ने भळायार्वे.‘ म्हणजे 

_भंन्य× ग्रुण्ळि`[_त्त्[र__…भा[दृ 
सस्नाक्त' "‘ गुणोत्तर… २
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कारण, २, ६, १८, ५४, १६२, ह्या श्रेटळीच्या बेरजेला सर्बं॰ 
धन म्हटले, तर ’ह्मा भेटीची २ पटबेत्र्’ल्यार्ने असें येर्ते कॉँ, 

२ सर्पधदे- = ५+१८+५४+१६×२+४८द् 
व, सर्थधन = २+द्+१८+५४+१ ६२ 
बजाबळाकळीर्ने,२ सवॅघर्नेऱ् ४८६…२ 

सर्वेधन = मुद्दे"…य् = २४२ 
असें येर्ने. या युक्तळोनै कोणत्याही भ[मतिश्रेटळीवै सबधत कळा- 

[ठ्यां येईल हे उघड ॰आहे. येथे ४८५हे अत्यपद १ ६२ व गुणो- 
त्तर द् ह्यांचा गुणाकार दारवबिंतळात, त्यांत उणे केलेले २है आदिपद 
दाखवितप्त, आणि लेदस्यकींवै २ हे गुणोत्तरीत १ तजळा करून 
येणारी याकळो दाखयियात. त्यांच्या भागळाकारार्ने सर्नथन दारवूदिले 
आले म्हणून हळीच कृतळो वरच्या पद्धलात व नियमांत दिला आहे. 

उदाहरण ९ ळ…२, ४, ८ ड्॰ श्रेटळीच्या ७ पदाचे सर्यधन काम. 
"ह्मानढीचै गुणोत्तर २ आहे म्हणून ति० १ पयाणे, 

अत्यपद७दे=२×२=१२८ 
न दि, २ मयाणें. 

सर्वधनऱ् 33…प्…× श्‘श्ऱ् २५४ दे उत्तर. 
उदाहरण २र- १,3 ,, हूं, ह“. पदाच्या "नदीचे सर्वंधन कप्दा. 
त्या श्रेढोवै गुणोत्तरड्रु आहे म्हूंणून दि १ पतळाण. 

"१ वे पद = ‘] × (…ट्वें )`॰॰ = 

न दि. २ प्रयाण. 
बुंऱ्ट्टे×हु ॰॰१ ॰हुं-ट्रेहें- 

सर्नधन ऱ्ळंऱरैत्त् =……त्,'॰` 
'3 '॰ ॰ 3 

=२ *ट्रे हे उत्तर. 
॰ उदाहरण ३रै- ॰४२४२४३४२ ड्॰ आर्क्सदसांशांचळो "नटी 

अन'तळा प[वैतळो घेतली तर तिच सबवैन काय होईल ? 
५ ५० (` ' ". “ 

[या’नटळोच रूप व्यबहप्री अपणाकात असें यनेंका, ड्रुड्रुच्+. 
४3 टु. ` " 

दु…॰ड्रु+ १॰ड्रु+टुं॰ … 3हुं+ड्॰ [या थेर्टात ,॰० ९ गुणांत्तर आढळत ऱ्ह… 

" 
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णूनहोंमूमितिथेढी आहे. हिचे सर्वंधन दाखदिण्यालास'बेतला 
आणि हिची १०० पट केळी. तर 

१००स=४९+र्दैट्वेंव्+…॰’श्+…हु+'……हुं+ड्॰ १°° १०० १०० 

व सन् [हुं’न्हेंहुं’ऱ्द्दहुंग्म्द्गुहुंट्टेग्म्ळुरँ' 
क्लप्बांकळीर्ने. ९९ स’ऱ् ४द्॰ म्हणूनर्स' : ल्दु व्हें उचर॰ 

दुसरी उदाहरण ‘ 
आदपिद १ ,अत्यपद ५१ २, गुणोत्तर २ ,तर सर्नधनऱ् १ ०२२. 
आदिपदभ् ०, अत्यपद २०’॰,४८॰ गुणोत्तर२, तर सपघन=४०९५०. 

क्षेत्रफळ” व घनफळ 

'रग `दणें, तळावदार्ने बसयिण, तक्तपळोराळो करण, घरावर काले 
॰॰घळालण, [भतळो बांघण, [गलाया करणें, इत्यादि सकारचें सुतप्र 
ग्'ळाबङळी बगरे कारागीर लळोकाचै कात मोजून त्याचा आकार कर- 
ण्यास फप्रतें गणित लागत तळाह[ क्षेत्रफळ, घनफळ, ह[[र्ची थी… 
ङळोराळो याहितळी असल्यार्ने कार्य हेंळोर्ते,म् हणून त्या स'वंघळार्ते कांहीं 

` रीति येथें सांगितल्या आहेत. 
एक हात लाव, व एक हात रुंद, अ२ळा[ जामेस एक चप्रस 

ह[त ज[ग[ म्हणतात, व ह्मामयार्णे चँ’[रस फट, चौरस गज, च"[रस॰ 
इंच, चौरस काठी, इत्याळादकादिपर्थी सतजाले. 

एक धोतर १० ह[त ल'ळाबआणिद्हळातरूंद आहे,तर त्प'ळात्प्’ 
एक हात ल[ब व एक हात रुंद असे च[रस ह[त २० आहत, 

कारण व्यक्ति दहा ट्हें’ 

चौरस ह[नांच्या तळोन 
ओलळो आहेत. 

त्यावरून असें सिद्ध होते कळी, काटकोन चौकळोनळो [कया सगां॰ 
तर भज चौकळोतळो आकतळोचै क्षेत्रफळ काढणे झाल्यास त्याची ला- 
बळो न ऍदळी ( म्हणजे लेदरूप उंची ) [यांचा गुणाकार करून जें 
येईल ले सांगांदे ( गु, त्रू’ १ [स॰ २५ पह[)॰ गुणाकार करण्याच्या 
पर्वी गुण व गुणक हे एका न[याचंतळात्र करयि. 
ळू 
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उ. एका चौकळोतळी अ[गणळाची लांबी २० फूट आहे आणि रूंहुंळो 
२० फूट आहे, तर त्याचे क्षेत्रफळ ३०×२०=ट्रे०० चौ. फट आहे. 

विकळोणाकतळोचै क्षत्रफळ काढणे झाल्यास, ड्रुयावे प[याचे ला… 
बळीला त्याच्या लतळोचीदे गुणार्वे, गुणाकाराचे’ अर्ध त्या चिकोंणाचे 
क्षेत्रफळळाबरळिबर हळोहैंल(गु॰ त्रू १ सि॰ ४१ पन्ळा ) 

उ एका चिंकळोणाकतळीचळा प[याजर २० पुकॄ लाबआहे, आणि 
लर्योची २० फूट आहे, तर त्या त्रिकाणाचै क्षेत्रफळ ह०×२०+ 
२=२०० चौ. फ. हळोईंल. 

त्रापिंज्पयाकति` क्षत्र असल्यास त्याच्या एका कणळीच्या लातळीस 
त्या कर्णांबर जे समोरच्या दोन कोपऱ्यांनून ल'ब येतळील, त्यांच्या 
बेरजेच्या अर्धार्ने गुणाये. गुणाकार त्याचे क्षेत्रफळ हळोईंल, 

.बळात्रूच्या त्राळिपज्पम आकत’ति अ ठ, 
अट: २० फ. कह=१ २फ. आणि , 
बफ=१ ० फट असे मानून अ[ले अ[हेत. ॰॰ 
तरत्याचे क्षेत्रफळन्त्रू-॰+…श्-×२० =२२० ॰ """"""" 
चा. फ. हें उत्तर क ॰ङ‘ 

बनुळ- घर्तुळति त्रिज्येये दुप्पट व्यास असतळो व्यासळाला 
‘२- १ ४१॰ ६ पांण[ गुणिले असत[ घर्गुळळाचळा परिघ येतें[. ळित्रज्येचे 
त्रगळीस ३, १४१६ याणळो गुणिले म्हणजे बर्मुळळाकतळीचै क्षेत्रफळ येर्ते. 

उ. एका वर्तुळाची [त्रज्या २|| फट" आहे तर त्याचा त्यास 
७ फट असेल आणि प[रघ २२ फट असेल. क्षेत्रफळर्नद्" )× 
३॰ १४१६: ३८, ॰.४८४द्चौ फ होईल 

उदाहरण. 
१०० ह्या लांब, ब २० ह्या उंच असा [भतळीस चुना लाबळा' 

बपाचा आहे,ब त्याचा दर, एक शास्त्र =[त[स पान आणा या… 
प्रमाणे आहे, तेव्हां सर्व चुन्याचळा आकार काय होईल?, 

१०० × २० = २००० इतके चारस ह[त जागस रग आप॰ 
याचा आहे, आणि र’गळाचळा दर, चौरस ह[त[स ०’। आणा आहे, 
म्हणून एकंदर खर्च २० ०० प[ब आणे म्हणजे २१। रुपये लागेल. 

२`रँ उदाहरण. ६० दात ल॰[ब आणि १५ ह[त रूंद अशा 
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लपरादर क"ळाले घळालप्तयाचीं आहे त, त्यात एक वारस ह[त जागे 
त २५ कळीले रप्हतळात, आणि क"[ल[च[ दर, री'कडप् हा×|| आहे, 
तेव्हां एकंदर कितळो रुपयांचीं कौले लळागतोंल १ 

लपर ६० × १४ = ९०० इतके चौरस ह[त आहे,क्एक 
हग्त जागेत २५ काले रळाहनात, तव्ह[ सन छ्परास ९० ०×२प्श्र्= 
२२५०० इतका क्रौंले लळागतळील, घ एकंदर खर्च दु…य्हुंटुंहु×हुं"|= 

५५२" आणे: द्प्’ऽठाश्री रुपये, लगिल. 
एक ह[त ल'ळाद, एक हात रुंद, व एक हात उंच असै जे भ- 

रळी'त त्यात एक घनहप्त म्हणतात. 

एक ओम १० हात लॉक्, ६ हात रुंद आणि दोन ह[त उंच 
असला तर त्याचे घनफळ १ ०×इ×२=१२० घनहळात आहे. 

कारण, खालचे ओळीत १०×द्=६`० . 
घनह [त आहेत व असे दोन थर आहेत 
म्हणत एकंदर १ २० घनहळात झाले 

  

ळूम्हृणून भरांत पदळाय'र्चि घनफळ काढणे झाल्यास ठांवीं, रुंदळो 
न उ‘चौ [यांचा गुणाकार करप्पा. 

उ’गह'स्’ ण पांहंळं, 

८० ह[त ल[त, २० ह[त उंच आणि १॥ ह[त रद्द अशी [ट्वेंळात 
बांधादयाचीं आहे, तर, तिचे काप एकंदर कितळो घनह[त होईल, 
व रोंकडळा बांरळा आणेंपनार्णे त्या कामाचा आकार काम होईल १ 

८०×२०×१||= २४० ० घनहळात एकंदर काम आणि 
२४×१२=२८८ आणे म्हणजे १८ रुपये आकार हे उत्तर. 

उदाहरण दुमैंर. _ 
एक ठाकँ ३ ह्या झोन, २ ह[त रुंद आणिएक हात अळोङ 

असे आहे ,त्पांत १ ० पागरळी प[णळी राहत, तर १५ ह[त वांग, १० 
ह[त रुंद आणि १ २ ह[त अळो'ड असा एक हौद आहे त्यांत कि- 
तळी यागरळी पाणी राहळील ? 

द्×२×१= …द्घनहप्त जागेत १० घागरी प[णी राहतें, तेव्हां 
१७`.× १०× १२=१८०० घनह्रळात जामे’त यू८°द्रु×थ्°= ६००० 
यागरळो प[णीं राहळील, हैं उत्तर



क्षेत्रफळ व घनफळ. १ ४९ 

कारागीर टोकाच्या कायाचळा आकार करण्याकरिनां द्या पु~ 
ढोल गोष्ठी लक्षांत हेघण्याजोम्या आहेत. 

तक्तपळोराळी, फरसबंदळी, श्रितळो, वयेरें [यांची नोंज्ळाणळो गजार्ते ["कत्रप् 
फटार्ने कळिरतप्त. कामाचा दर १ ० ० क्रुटाघर [कया मतांतर ठरनित[त॰ 

घडि [कया रतङळो, याचा दर हल्ला १० ० घनफठाघर ठरविनात. 
न[तळी, रतळो नगरे फऱ्पांनीं मोंज्ञतळात. १ फर[=२ घनपड्रुट्र. या 

फऱ्यालळा मण अराळीहे ऱ्ळी संज्ञा आहे. 
ह[दप्तळील [कया टळाक्पांतळील प[णळो ह[ठ्यांनळी“ [कया घनफटींत [कट्टा 

ग्यालनांत नळोजतप्त. एका ह[ठ्यांत सरासरी एक घनफूट प[णळो राहत, 
धान्याचीं पेंर्वे, कळोठरिं, भोत नगर त्यांत धान्य किर्ती राहळील 

खाचा अजयास फ`र, [कया रव'ङळो, [‘कनळा पक्के [यांना करतळात. 
एक घनहग्त जागें'त द"[न फ`र घळान्म राऱ्’ हेर्ने, व्[ पुण्याच्या एक सं… 
डॉ धान्यास ४० घनफट जागा लळागवै. 

अरेकसप्र्चे कामं द[रंळोर्ने [कया गजान न[जतळात. एक मज 
म्हणजे २४ तस लांब आणि ६ तस रुंद, एक दोरी म्हणजे ४ 
`गज्‘1’ [कनू[ १२ फट ल[द अ[[ण हे तरयूळिकया ९ इंच रुंद” 

गभावख्न येर स्ग्रूलयाननिं काटणें झाल्यास७; २२. :गभ’त्मिळा. 
येर.हे हे पनाण घेतळात, मूरेंपमायार्ने काटणें झाल्यास १ ट्रेन्द्दऱ्१ठ. २५५० हें 
प्रयाण घेतप्त. स[म[त्य व्यतह [रात १: २, ॰१४१ द्हे हे पयाण घेतळात. 
मनीं म्हणजे व्यास. 

वित्हरळोचळी खोलळी सांगणे झाल्यास अमुक पव्प खोल आहे असें 
सांगतात. एक पुरुष म्हणजे एक गांव [कया हूंफहूं ल'ळाद दळोरळी सपजावळी. 

अभ्यासांकरिंगां उसहरणं 

९ उ. १० ह[तल[घ,१०ह[तरुंदव्[२ह[तउंचअसळाओटाघळालळा' 
~ तयाचा आ, त्यास विटळा किर्ती लळागतळील. ? जर पप्येक घळीटभ् ० 

अंपृळें ल[व्[ ,द्’अंगुळें रुंद अ[ळाण द्अगुर्के जाड आहे, न विटांवै 
मत्येक थरावर न[तळोचा थर २ अ'गुळें ॰जाडोंचा द्यावयाचा आहे. 

२ उ. एक [चरेनंदळो याटळोळप् पुरवून ६० ह[त उंच आह, त्यचि 
भितळोचौ जेळाडंळी द्हे ह[त[चळी आहे व प[कळीचळा गर्भ १५६ हाच 
आहे, आणि त्या सन त्रुव्न्नास चिरे एकेक घनहप्तचि आहेत, 
तेव्हां सर्प र्चिर [कतळो त सांग.



भ् "” ॰ अंकगणित. 
३ उ. एक विहनृर २० ह[त खोल आहे, तिचे पोकळळीचा गर्भ 

१२ ह[त आहे, व वांघळीव कातळाचळो रु'दळो १॥ हात आहे, 
तेव्हां या [प[हरळीवै बांधील कामाचा आकार शंभर घनहळानांस 
१२ रुपयेपयाणें [कतळी ह[ईंल ?. 

४ उ. ८० फट अ[रस चारस एक चाक आहे ,त्पांतळोल प’त्पेक 
कॉँपन्यळाचळी एक फट अ[रस चौरस, न मथळो’ल १ ० फूट लांब 
आणि ८ फूट रुंद, ड्तकळी जांगप् सोडून न[कळीच्पा जागस फ… . 
रसघंदळी करणं अ[हे, तर ळिकतळी चारर॰[` ळिचर ल॰[गतळोल तें सांग. 

५ उ'. १ ० फट रुदळीच्या सडकेदर दप्न मलाँपयंत रत्रङळो टाका- 
दयाची आहे आणि १ ० चौरस फट जागेस एक गळाडंळो खङळो 

लागते, तेव्हां एकंदर रवडळी कितळी लगिल ?. 
उ. ६’० ह[त लांब आणि २० ह[त रुद अशा ळिदवळाणरदळा 
न्यास पटर्ह कर[तपाचळो आहे, व ४ ह[त लांब आणि प[ऊण 
ह[त रुह अशां तद’त्यास २ रुपये पडतात, तव्हे[ त्या स०[ 
पटईंस ळिकतळी रुपयांचे तके ल[गतळील. ” 

७ उ. ५ घनफूट खडी फळाडादयास एक दिवस ल[गतळो, तर तळीन 
वास म्र्हे० ३४८ घनफूट रतङळो र्फडिण्यास किर्ती दिवस ल[गतळोल१ 

८ उ. ४० ह[त ल[व्[, ३० ह[त रु॰द, आणि १ ० ह[त ओंड, 
अशा जागत गल्ला ळिकतळी राहे न्’ळोलप् एक हात म्हणजे १॥ फट. 

९ उ एक ह[द २५० ० घागरी अथवा घनफट प[णळो राह[ल असळा 
आह, त्याची तांदळो ४० फट त्र रुंदी २० फठ आहे, तेव्हां ना 

अळोउ ळिकतळो असेल तें सांग. 
९० उ. १० काठ'पा रुदळीचे एक बिया रीत आहे ,त्यावै भोनतप्लळो 

दगडाची भिंत १ ॥हे मत रु`द आणि२ह1त उंच अशी यालादयाचीं 
आह, तर तळीस रो'कङळा ५. रुपयेपमाव्ळा कितळी खर्च लळागेंल १ 

प्रश्नम्रमुदाप. 

९ प्र. एक गृहस्थ कांह [अतरापयेत चालत जाऊन तयून घो॰ 
ड‘चात्रर बसून परत आला. त्यास निघालेल्या येळळापप्मून 
परत येण्यास २… तास लळागल. तो जर पवीपामून याडहूंरा- 
दर दमुन जाऊन परत येतप् तर त्यास २|| तासांत परत येत[ 
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पभसगुदण्या भ्ण्भ्भ् 

आले असले. तों जर प[यांनळी चालत जाऊन तसप्च परत 
येत[ तर त्यास कितळी वेळ लळागतळाथ्. 

[[. अ [याने' एक पदार्थ खरेंदळी करून तों उ ह्यास शेंकदा 
१ ॰‘ रुपये नफा ॰घऊन चिकलळा. कौ त्याचप्रमाणे शैकदृळा १ ० 
रु, नफा घेऊन तौ क त्याला विकला. कर्ते त्याचपयार्णे 
नपयाचे ॰५ रु. अधिक घेऊन तो ड [याला विंकलळा. तो प- 
दार्थ पूर्वी अर्ने कितळो रुपयांस खरेदळो केलप् असळायाए . 
प्र. ,श्ट्रॅ-टुं‘हे. ह[[स अतिसंक्षेप रूपदे. १ ॰॰3[`॰[ड १५ श्मिलगद् 
येन्स [यांस अपूणोकांत गिनीचे रूपदे. अघ्या गितळोवैद् 3 ८ह[[चळो 
[कमत काल. आणि हु, दुंटुचैड्रु, १र्ढे, द्-२ड्रु द्यांचळो चँग्निकर ‘ 
प्र. न[झ्याजतळ कयात कमी ळिकतळो गोटचा असल्या म्हणजे 
त्यांचे मला वरोंघर ४ ५, १ २1कया १ ८ अस वां’टॅ करितां येतळीलड 

प्र. मी आपला २० ० रुपयांचा पदार्थ दुसऱ्यास तळोन दपपर्थंत 
यापरायास दिवा, तर त्यानै त्याच्या नोददलळा आपलप् २०० 
रुपयांचा पदार्थ नलळा ळिकतळो दिवस न[परायास द्यानाऱ 

प्र. एका २`[त[त एक घपा १५० रबेच्चळी गहुं झाले, आणिते 
४८ रुपये रव'ङळीपयार्णे विकले, दुसऱ्या थप^॰[॰ गव्हांचा दर उ- 

तरून द्द्रु रुपयांन[ खंडळो झालळा, परत त्या वर्षां" पळीक चांगले 
झाल्यामुळे त्या रँग्तळाचें उत्पन न[गल्या दयाड्तकँच झाले 
`तव्ह[ त्या तया गहूं किर्ती झाले तें स[ग. 

७ प्र. एक तका द्|| तस जाड अ[[ण इ! तस× रुद आहे, त्यांतून 

८ 

६1० घ, गजभरेड्तका येणें आहे ,तर किर्ती गत ह[द ध्यायादृ 
प्र. एका ग्रुहस्याचे गुजराथ रलवेनघ्ये, पत्येक वांटा १०० 

रुपयांचा, असे ५० वांटे होते, ॰त व्यार्ने १७० रुपयांच्या 
दराने विकून त्या पशाचळो दर २ळोकडळा ९२टुंभ भावाची ॰ठेन घे- 
ऊन शेंकङळा द्टुं रुपये टयाजार्ने `ठविलळी, तव्ऱ्.’ हे[त्यास दरसप्ल 
ळिकतळी रुपये व्याज येईल तें सांग. 
प्न'. ३ २`ळार चाहपचळी [कमत ४ २`ळार काफॉंच्या किंमतळीदरळोतर 
आहे अ[[णद् २ळोर काफोचळो [कमत२०२ळोर सळारवरच्या [कमतळी- 
बरोबर आहे, तेव्हां ९२[र चाहप्वद्दलळाकतळी साखर येइल तें" सांग.



१५२ अंक्रगणित. 

९० प्र. एक जमीन ५४ विंये, ४ प[उ, १५" काटचा आहे, दुसरी 
२९ विवै, ९२॥। काठचा आहे, आणि तिसरी ५४|| [तये 
आहे, त्यांतून खटकळ जमीन ११ वि., २ट्टे प[ङ वजा करून 
द[कोच्या जमिनीचे स[रर॰वे[ ६० भाग करणें आहेत तर 
एकेका भागांत ळिकतळी जमीन येद्देलऱ 

९९ प्र. २८८०९९१२१ ह्यांचे’ घनमूळ काट, आणि ७२६७ 
चौरस हळात व ५२ चारस तमूइतर्के ज्या चौरस जमिंनळोवै 
क्षेत्रफव्हेंआ हे,तिचौ एक बाजू किती ये-द्देल तें सांग. 

९२ प्र. जर गव्ह[चा एक द[णा येरछा तर त्यापासून द[हळा द[णे 
उत्पन होतात, व एका २[र[त ७५८० गहूं राहतळात, तर 
गव्हांच्पगृ एका द[पयापळारयून दह[ दप॰[त ळिकतळी खंबी गहूं 
होतळील त सांग. 

९३ प्र. १७ रु. २ आ. यांचे हु, ४॥ रु. चे ००३०, आणि १५ 
आण्यांवै ॰१२५, यांचळो येरळीज करून तिला रुपयांचे दश[॰ 
शरुप `द. 

९४ प्र'. सैटियेङ म्हणून एका प्रकारचे उष्णतळायापकयंत्र आहे ,त्यांत 
० अ'शांवर प[रा असतळा तव्हां प[णळो थिज्ञर्ते, व १०० अ'शांग् 
वर असत[ तव्ह[ प[ण्यास कट येतो, तसेच फारनहग्हैंट म्हणून 
दुसऱ्या एका प्रकारचे उष्णत[प[पक यंत्र आहे ,त्यांत ३२ अं॰ 
शांदर प[रा असत॰`[ तव्ह[ प[णळो ळिथजतें, व २१ २ असांवर 
असतौकेहां प[ण्यास कट येत[, तव्ह[ फळिरनहळाईंटच्या ६८ 
अंशांवर प[रा असेल `तव्ह[ सैटियेडवै कितळी अस हळोतळील १. 

९५ प्र. अडीच रुपयांनीं पण ह्या भानार्ने दूध १५ सण ॰घेतले, 
त्यांत प[र्णां [मसळन तें मिश्र २ रुपयांनंळु गण यिकावयावै’ 
आह, तर प[णळो [कतळी मिसळांर्वेर्ने 

९६ प्र. १ ० ० रुपयांची हुंडळी आहे ळितचळीसा गुदत भरण्यास १५ [द 
वसांचा अवकाश आहे, परंतु क[ह‘[ कारणार्ते दळीड रुपया शें- 
क्रङप्पयाणें व्याज कापळून आज ९९! रुपये येतले,कैंग्ह[ न[जर्वी 

आज जितके रुपये मिळप्वें त्यांपेंक्षां कमी कितळी आले तें सांग. 
९७ प्र. रुपयांचे हें त्यांची त्रूर्णांक’ळात [”कमत कात. १२ आणे ८



मभसगुद्ळाव. १५२ 

ये त्यांस रुपयांचे अपणंळीकरूप हे, आणि १ दिवस ६ चटका 
त्यांच्या [कतव्पा अ२[[वर`[वर १ घटकाप्दुंपटॅठें आहेत तेंसांग. 

९८ प्र. एका गूहस्थप्र्ने १ ०० ० रुपये ॰दउन २`[कदृ[ ‘२ रुपये घ्या' 
जप्चौ ठेव ९०ट्टे१रावर्नि ॰घेतलळी, व पुढें त्या देवीचा भाव 

९१टुं‘. रुपये झाला, तेव्हां तळी विकत ट्टसरळी ॰देव ‘२॥ रुपये 
२॰[कङ[० व्याजाचळी ९७…टुं- भ[व[`॰न येतलळी,` तव्ह[ त्याला व्याजळा- 
चा फायन् [ दरसळात्र् किर्ती रुपये झाला तें सांग. 

"),९ प्र. ८८४७२६. त्यांचे घननूळ काट व ९५९५१ टुद्देटुं त्यां॰ 
वै चवुपाँतनूळ काट. ‘ 

१ १ १ १ १ ‘ ॰ ,, हुं__-हुं=वेऱ्व्… ..ऱ्वेहुं… .ट्रे द्यांस भागजळाति अपू’ 
२ दु…ट्रे हुंऱ्ट्रॅ 'ह्,॰॰ड्रुणं[क[चरूप`द. 

२९ प्र. अ १० दिवसांत जे काम करतो, तेंच कामत १३ [द- 
वसांत करतो, तर तें काम दळोये मिळून करू लागल्यास ळिक्काळी 
दिवसांत करतळील १ 

२२ प्र. कोणी द्रुकानदप्र ५" रुपयांनप् एक हजार पर्ने पिकतळो 
तव्ह[त्यास मूळ किनतळोचे टु नफा होना, तेव्हां येकडंळान- 
फ[ कितळो, व जर या ६, रुपये १ २ आण्यांनीं हजार पयार्णे 
विकतळा तर त्यास शूळ [कनतळोवर नफळा किर्ती होता, व २`॰[- 
कडळा नफा काप पडला असतळा १ 

3८७ 3 
२३ हुंग्टुंद्रुच्ऽश्ज्; भ्हु’हूं’भ्रे र्गुड्रुहुभ् ”‘ + १४४ २१, ऱ्""हुं५… हेंर्दे, 

टुत्रड्रुदृ’ ×द्५‘ च णंभ्टुंचहुदुं, अ[णि द्द्ध्प्क्त- ९३, ह्मप् 

सवस! अतिसहेपरूपदे. 
२४ प्र. ’०१५९५१६९ त्यांचै वर्गेत्रूळ काढ, 

व १ ६९२४ ९’९४४२२ त्यांचे घनमळ काट. 

२५ प्र. थ, हूं, क, त्यां त्तिघांनळी मिळत एक क्रुरण द्॰… रुप… 
यांस घेतल, त्यांत अर्ते ५ म्न् हे२ळाळो ळू४|| महिने चारल्या, नये 
८ म्हराळी ५ महिने चारल्या. आणि कर्ते ९ म्हृ ग्ळीद्|| न[हन 
च[रल्यां,॰तेव्ह[ प्रत्येकाने किनळो` पस[ द्य[व[ ते' सांग ?. 

२९ प्र. प'घरा महिन्यांनळो ज्या रौरक्ष्याच ७५ रुपये मिंळप्वयाचे,



१"…४ अकगणित 

२७ प्र. …हुभ्त्यांस१+९ …. 
”२… २.’~ 

२८ 

३० 

३९ 

३२ 

३३ 

३४ 

त्याचे दर सळाल दर रँप्कङळा ५ रुपयेप्तमाणें व्याज कापून देऊन 
आज रुपये घेतले, तर किर्ती येतोल ?. 

१+ +द्’.’ ? ग्- 

, …,ट् हु त्यांनी भाशून भप्गळाकार द॰ 

शांरारूपांत आण. ॰ 

प्र- १२४९१७७९८ आणि ८०६७७५द्८१६१ ह्मांचौ घ॰ 

‘नत्रूले काट, 
प्र. ६० रुपये २ आणे द्येहेच चायांसदुं, दु, १४, हु, ह्मा 
पमाणार्ने काढून हे. 
प्र. १०२७ [या संख्येचे असे दोन भाग कर का त्यांचे” गु॰ 
गोवर, \” ॰६२५ आणि ५… ३७५ त्यां द`[न संख्यांचळो येरळीज 
अ[[ण वजायाकळी त्यांच्या गुणें[त्त्[र[वरँटुंळोवर` ह[द्देल 

प्र. एका ह`[द[स प[णळी येण्याच` द[न व पाणी जाण्याचा एक 
असे तळीन नळ हे[`त, त्यांत प[णळी येण[`र नळळायेका एकान तो 
हौद ४० मिनिटांत भरतो, व टुसन्यार्ने ५० मिनिटांत भरतो, 
आणि पाणी जाण्याच्या नव्याने २५ मिनिटांत रिकामा होतां. 
आतां हे निन्हळो नळ एकदम सोडले तर तो हौद भरावयास 
कितळो वेळ लागेल तें सांग. 
प्र. अशी एक संख्या आहे की जौड्रु वैटुं चा १हुं [यांना 
भागलळो असतां भ[ग[क[र १ येतो, तर त्या संख्येचा का 
काय ह[ड्ल तें सांग. 
प्र. एका गृह रऱ्यान एका व्यापळाऱ्यापळारऱ्त १ २५रुपयांच्या ७५ 
रँग्ळ्या विकत घेतल्या, परंतु तो रकम त्यास एका वपग्ळाअंला 
द्यावयाचळो असा ठराव केला. नंतर लागलळोच त्या २`1ळ्या 
त्याणें दुसऱ्यास दर शेंळळीस २। रुपये यापमाणें विकल्या, 
तेव्हां या व्यांपळारांत प[हेल्या खरेदी करणारानें कितळी नफ[ 
मिळविलाश्. [हथेव करितांनळा व्याज दर प[कडंळा दर यात ५ 
रुपये धराये. 
प्र. ८२४४ ६४ आणि८२४ ४२६२६९ त्यांर्ची वमँगुळें काठ. 

ठूप्हे प्र. १५ ह[त लांब आणि ४ ह[त रु'द असा चर ॰त्हे नगुप्ये



३८ 

३९ 

४० 

४९ 

४२ 

४३ 

वभसमुदग्प. १५५ 

दररोज १ २ तास काम करून २ दिवसांत रवणतप्त, तर 
२० ह[त लांब आणि ८ ह[त रुद असा चर ८ मत्रुष्ये दर 
राज ८ न[सप्पमाणें काम करून कितळो दिवसांत रवणतळोल [ 
प्र. वजतळो १ २ पण ७॥ "[र त्यांस दथांशांत रव'डींर्वे रूप `द. 
१ आणा ५टुं ये त्यांचे हु, त्यांस अत्रूर्णांकात रुपयांचे रूप `द. 
१००१त्यांस२९०६२५त्यांनींव१००१ त्यांस…०००२९०२२०० 
त्यांतो, व १०॰ ॰०१ त्यांस २९० २२५ त्यांनीं भ[ग 
प्र. २॥। रुपये ळिकततळोर्वे एक पुस्तक विकावयावै आहे, तें 
विकण्यावन्ल कमिशन शकला च्हे रुपयेममाणें द्याये' सामने, 
व त्यावर नफा २`॰ळाकड[ २४ रुपयेममाणें मिळांवप् अशी इच्छा 

अ[हे, तर त्याची [कमत काम हेवप्वळोऱ 

प्र. सर्प २२५ दिवस ५ आवर ४८ मिन्मु"ट न्इतकया ॰वेळांन 
३६० अश चालतो, तर तोएकादिवसांत [कतरै कळांहेंरॅ‘चालैल ?. 
प्र॰ १ ० पृरुप १२ यावका आणि २५ मुले त्यांस १५ रुपये 

यांतून हे, व असे का मुरुमास न[वकळोच्या दुप्पट व मुलास 
यापकळोच्या निये येतोल.- 

प्र. एक असा अपण'[क आहेका यास १ " च्या घमाये गुणून 
गुणाकार १७ हे च्या वगमुळळान भागला तर भागळाकार व् 3येतो, 
तेंव्हां तो अपण'[क क`[णत[_ तो सांग. 
प्र २४ ह[त ४ तरयूरु’द, आणि ९६ ह्या ६ तस ल[व्[ अशळा 
जमितप्त नका येरला आहे, व तो दर चौरस ह[तप्स ड्रु/॥ 
आणा त्यां भ[व[त्`॰[ [वकणआहे, तरत्याचळी किमतकाव` ह[हैलदृ 
प्र. २०चे८ ॰चाटुंबेऱ् इतका येटर२१०चे ,…हूंयूचे-ट्.’ 
चे… ड्रुतक्या रुपयांस विकला, तन् न्[ प्रत्येक मैढरास काप 
पङले` '०1' सांग. 
प्र एका गृहृस्याचें ळिक्काले निघाले, तव्ह[ त्याचळो [॰जदगी [`व- 
कलळो ति`च २१ ० ०० रुपये आले ते त्याच्या चार सावकारांस 
त्यांच्या कर्जाच्या पमाणान वांटूत येथे आहेत, ॰ते असे कीं 
क्रच्या कर्जास: खचेंकर्जे; ८१२ २; रक्जेकर्तांस. 
  

**१ अंरा=६०कळळा. क्षाणिभ्कळळा=२°विफव्या



१५२ अकगपिळात. 

गचेकर्नऱ् :३४ ५, आणिगवैकजनृसऱ् घच्ळोकज" 
::२ ७, तव्हे[ पत्ये’काये [ह२श[स काप येट्रॅल` त सांग. , 

४४ प्र. एक घनहऱत प[ण्याचे’ वजन १ ०द्॰ तेर भरले, तर, एक 
ह[त खोल, १२ ह[त ७ तमू लाव, आणि ८ ह्या ४ तमू 
रुद, ड्तकया प[पयार्चे वजन [कतो ह[ट्टेलऱ 

४५ प्र. एका खाणीचँ उत्पच दरसांल २२९दू रुपये १२ अणि 
५हुं ये आहे.त्या खाणात एकाचे १४ [हस्ते आहेत, त्यांज॰ 
बदल १ ०२५ रुपये १२ अणि ७टुं ये २मिळाले, तव्ह[ त्या 
खाणात एकंदर [कतळी [हस्ते आहे व मे सांग. 

४६ प्र. २० रुपयांतळी तोळग् पमायेळा शुद्ध सोन्या'त ८ आण्यांनों 
तें[ळ[ त्यां दरावै हळीण याहुन ७॥ तोठेंव् वजनाचा एक दळागि- 
ना केला, त्यांत शुद्ध सळोन चौबिंसांसऱ् अठरा त्यां पमाणार्ने 
आहे, व न[कळीर्चे हळीण आहे व तो द[[गना करावयास नडुरळी 
१०० तोळ्पांस २५ रुपयेप्रमाये'ळा दिला, तेव्हां त्या द[गिं- 
त्याची एक’दर किमत काम ह[हल तळी सांग 

४७ प्र’ १२७६४१, ॰०६४, आणि ७,ऽ .;ह्मांचळी वर्मंत्रूळें काठ. 
४८ प्र. एक लाकूड १२३ ह[त९ तस लाव, २ ह[त ४ तरयू 

रुद, आणि २ ह[त जाड असं आहे, त्याची दर घनफटप्स 
॰।८।। पमाणे' [कनत काप ह[द्देल ?. 

४९ प्र. वर्तुळ मादचि, हट्ट लाक ९० अश मानलात, व फॅच 
टोक १०० अश मानतोत, `तव्ह[ [हदूंचे ३६. ॰४५ अंश न 
फॅचां'ये` तव`टच अश त्यांच्या येरजेवरळोवर फॅचाचे कितो अश " 
हळोतळोल, व [न् हेदूंचे कितळी अश ह`[तोल तें सांग. 

५० प्र. जर एक मनुष्य एका तळासांत २०२टुं चौरस गज जमि- 
नीवरील गवत कापतो, तर २`ट्’ [वये जातनळीवरळोल गवत का- 
मावयास तळोन नमुप्यांसं ॰[कतळो त[स लागतोंल 3 

५१ प्र. कळोणी गूहस्थळार्ने ८ माहे त्यांतळी रुपये देण्याचा करार क॰ 
रून १५६ रुपयांस एक तोडळा घेतला, परंतु मालकास रुप- 
यांची निकड लागल्यामुळे दरसांल दररँरेकङप् १ ४॥ रुपये॰ 
पमार्णे व्याज कापन घेऊन याकळोचे रुपये त्यास दिले आणि



मभसहुंट्ळाय. १५… ७ 

लप्गलाच तो घ्`[[ड[ १८० रुपयांस [वळून ठाकला, तेव्हां त्यास 
दर रँ[कड[ व एकंदर [कतळो नफा झाला तें सांग. 

५२ प्र. क १२ [दवसांतज ̀काप करतो. त्याच्या तिप्पट काप 
ख ८ दिवसांत करतो, अ[[ण ख' च्या पांचपट काप [[ १ २ 
दिवसांत करतो, तर तव काप [तये मिळून [केतळो दिवसांत 
करनौल १ 

५३ प्र. कळोणळो व्यामाऱ् प[तें आपल्या मालावर रँप्कयान्भ् ०‘॰रुपये॰ 
प्रमाणे नफा `ठेंत्रून त्यांतोल क॰[ह[ माल २६ रुपयांस विकला, 
तेव्हळा त्यांत मुइल [कतळी व नफा कितळो १ 

५४ प्र. चार आणि प[च यांच्यामध्ये अवर व मिन्मुटकाटचांत २० 
मिनिंटांये अतर अ[हे, तेव्हां [कतळो वाजले असावे याचा 
दळोन उत्तरै` येतात या क`[णत[ ९ मित्मुटकाटचाच्या एकद[ अ॰ 
वरकाटळा मुले व एकदां व["॰[. 

५५ प्र. एक चारस गन जमिनात प[वणे चार प[पळीं धान्य विकले, 
तर २४ ह[त लाव व १४ ह्या रुद असा जमिनींत धान्य 
[कतळो [पकेल ?. त्यांजमिनळोपका कहेचळो चौफेर दोन दोन हात 
जपळोन न[याकद्दे ॰गेलळी आहे. 

५६ प्र. २२२ रवइळी त्यांचळो मुर्णांकात किमत काट, २ट्टे प त्यां 
द्’ळंऱ्दृरुपयांचे [कतव्या अश[वर[वर आहेत तें सांग, व ४ ०१७१ 
क`[श त्यांचळो पणप्कात [कपत काठ. 

५७ प्र एका गूहस्थळास ५ पुत्र होते, त्यांस त्यामें आपल्या अन- 
काळा २७५० रुपये रोख, व १५१ रुपयांची एकेक अशप् 
दोन हुंङळी[चठचा, एक दोन माहे त्यांच्या मुदतोचळी, व एक 
तळोन प[हन्यांच्या मुदतळीचळी, असै` ठत्रूत तोमृत्मु प[वला. त्यानें 
आपल्या मृत्युपनांत अतें [लढून लेविले ह[तें क[, माझ्या 
जिट्मळोनाट्रे वदृळोल मुलाने घेउभ्न याकळोचळी ड्तर[त[ सळाररवळी 
यांतून म्यावळो, तेव्हां त्या गुलानंळो त्या हुट्वचांर्वे व्याज दरमाहप् 
दरशकला सहप् अणिप्तमाण घरून [जदगौचळो गांटणळी केलळी, 
`तव्हे[ प्रत्येकास काम आले तें सांग. 

५८ प्र. कोणींएक्रार्ते कळ्क्’त्त्पांतळीळ् एका कारखान्य'प्त ७२७८



१५८ अकगणित. 

५९ 

६ ० 

६१. 

६२ 
६३ 

६५ 

६६ 

रुपये देऊन रंळाकहूंळा द्दुं रुपये व्माजांचे [हस्ते रोंकङळा ७७ 
भावप्र्ने घेतले, `तव्ह[ त्यांस वप[प्त व्मान [कतळी [पन्नेत्व्ऱ व 
ते [हस्ते ॰ज्ळार रँळाकडळा ७७टुं ‘मामाये विकले, तर त्यांस गुदत: 
वर एकंदर नफा कितळी` ह[ट् व मे सांग. 
प्र. ॰॰द् यांत… ॰००९ यांर्णी भाग, आणि \/॰ ॰० ०१ प[चळो 
॰[कमत प[च दशांश स्यळांपयेत वरोंवर कानू 
प्र. एका अंशांत ६.९ड्’व् मत अम्रतळात, तव्हां त्यांचीं [कतळी 
पोत्नर्ते हेप्तळील ‘- 
प्र० एका रतोत्ऽळोचळा घेर ठच्हे गत अ[हे आणि उंची ५ गन 
४ तमू अ[हे, तर तिच्या [[[तळो र्दूगविण्पावद्ळ दर वारस 
याद्वप्स्ळा १ शिछिग १दुं `पन्प्त प्रमाणे [कतळी रुपये पङतळीष्ठ? 
प्र… \/॰हु 'आणि शृंट्वें द्यांचळी वज्ञामाकळो कर 
प्र. १ ० ०० ० रुपये देऊन थेंकडळा ‘२ रुपये व्यळाजाची ॰ठेव 
२॰[कड[ ९२ भावळार्ने घेतत्ऽळी व तितकाच येसां देऊन दुसरी 
एक ठेव रँळाकडप् ४ रुपये व्याजाचळी १ १ ० रुपये भावप्र्ने घे॰ 
तळी, तर तो; ही देवींच्या व्याजाचे उत्पनांत अ'तर [कतळो 
तें सांग. 
प्र. ओंरस चारस २ ’ळामुंचळा, व टु तमू जांडळीचळा एक सळो- 
न्पळाचळा पत्रळा ठोकन टोंकून एक वारस गन ह[ड्’पर्थंत माढा 
विष्ठा, तर त्यांचीळू जांडळी [कमी रप्ड्रुळीळ ?, 
प्र: २२७७ रुपये ४ आणे ९. पचळा५७ रर्वङळी रक्बूर अस्प- 
स्यात'व्तून मुंबईस आणला, त्याला जकात मुंबई बंदरात ३`॰ळा॰ 
कङप् १ ॰`०दुं रुपयेपमाणे' [’दळी, तेव्हां दर रवंडळीस किर्ती ज- 
कात पडला तें सांग 
प्र. रुपयाची तळीन २`ळार या भावाची सळारवर आपच्माजवळ् 
२ से. ठ. म. आहे. तळी देऊन त्या मेळावदला रुपयांचा ७॥ 
गेर या गावाचा गूळआम्हळास येणें आहे, तर न[किंतळो मिळेवऱ 
प्नाकाणींएक महुंप्प दर रोज कनाहूंक यांबांतळोत १ ० कीव 
१२|| नासांत घातला, व निकडळोप्त्र् कीव पुणें मांतचि कोसां- 
२[[ २॰ २ चा पमाणांत आहेत, `तव्ह[ त[ प्रमाण १3. [दव॰ 
सांत पुणे गांतचि [कतळी कास वाढेल तें सांग.



मश्रसमुदळाप. १५९ 
६८ ॰प्र. एका ॰दवळांचा सभामंडप ॰२५ ह[त ल[व आणि १५ हात 

॰रुद आहे, त्यांच्या च्छतळाच्या १[`॰[वत[ल[ येल प[ऊणहळात रुदळो॰ 
चा वसचिंला त्यास १९४ रुपये पडले, तेव्हां दर चारस गन 
पेंलळास काप पडले तें सांग. 

६९ प्र. कोणा एका इवळामदळारास एके वर्षी त्यांच्या गांवर्वे उत्त्पन 
१९८७ रुपये झाले, त्यायेकाँ गांवरवचावहूंल त्या येथाचा हु व 
ड्रुसऱ्पा किरकोळ रवचावद्दल १ ०५ रुपये १ २ आणे काबूत 
वळाकळोच्यां येशांचौ त्याने' एक जमाव येतलळी, तळी इतकळो हळोट्वेंळो 
कळी तिच्या उत्पजांर्ने ३० वपळीत मुद्दल येसळा फिटेल, तेव्हां 
[तर्वे सळालळीतळा उत्पन [कतळी` त्[ सांग. 

७० प्र. ट्रेद्थ्आण्याचे ड्रुरुपमाचे काय आहेत 
७१ प्र. १४७०रुपये'देऊन दट्टेसळाल दररोंकड्रुळा २॥ रुपये व्याजाचळी 

हेव [कडा ७५ भावळार्ने येतलळो तर वषास व्याज [कतळो मेड्ल’द्द् 

७२ प्र. २॰[कड[ ४९ ८५६ इतका आविसजन, ४२॰ ॰२६५ ड्तनृग 
वयाबान आणि वळाकळी हुंद्ळोजव मिळून १ ०० सळारवर बनते, 
तर एक सण सारवरँत मत्येक द्रव्य [कतळी [कतळो आहे २ 

७३ प्र ळदेंन शहर ज्या अक्षत्रुचावर आहे त्या अक्षट्टतळाचायेर 
१५१ २० मैल आहे, `तव्ह [ल‘दत शहराचे दळोन्हळो बांबूच्या एक 
अश्ळाळाच्या `ररव[नृत्त[म’०॰ये अतर किर्ती, व तेथून मूर्थं आपल्या दृ’ 
श्यमान गतळीर्ने एका मिनिटांत [कतळो"` मल चालतो असे [दतेलद् 

७४ प्र. ४०२ २ रुपये द्आवेळा द्ड्रे ये चाघांस बांत्रूत दे,॰ते 
असे कळी त्याच प[हेभ्, २, २, ४, ह्या पमार्णात येतळोल॰ 

७५ प्र. ४ न[ह न्ड्रु[त[ २५२ रुपये ६ ये घ्यावयाच्या, त्याचे 
व्याज कापन देऊन आज २४७ रु. १ आ. ८ येयेतल्या, ‘ 
तेंव्ऱ्हेपं व्याजाचा दर काम या सांग. 

७६ प्र. ५२२६१ व २२" त्यांचीं ॰वगमळें आणि १७७१५६१ 
त्यांचे वतमळ काठ 

७७ प्र. ५४० रुपये देऊन शेंकडळा ९२1रुपयपमाण नळोटळी` व… 
नव्या तर [कतळी रुपयांच्या नोंटळी येतळील’रूं तोटळो` घप्पावन्ल 
दलळालळी २`[कड[ २ आणे पडतो.



१ ६० 

७८ 

७९ 

८९ 

८२ 

८३ 

८४ 

अक्रम्रणित. 

प्र. एका क्रुरर्णातोंल गवत ७ येल [कवळा ५ म्हशी ८७ दिव॰ 
सांत खाऊन टाकतात, तर तें गवत २ म्हशी व २ बैल मि- 
ळून [कतळो दिवसांत खातळील १ 
प्र २६ रुपये ८ अ[णें ६ येन्ग् हे २१ पुरुष, २१ बायका 

आणि २१ मले द्यांसबांटूव `द, अये क[ हुंळांच्या दुप्पट व[॰ 
यकळोस व बायको आणि मूळ ह्मांवै येरजेंवरॅळावर पुरुपळास, 
वेव् ह[ प्रत्येक पुरुष, प्रत्येक बायको आणि प्रत्येक गुल त्यांस 
काप येहैंल र्ते" सांग. 
प्र. क`[ण[ मनुष्मार्ने आपल्याअवलच्या सळारर्वेरयेकाँड्रु वै-रँ, वे 

- "…सांकर दर रँळारळास ४ अणि ६ ये पमाण्`॰[ विकलळी, व त्या 
विकलल्श्गृ सळाकरेचे ववृन २ सण आणि १२ २[रचि॰ टें चा 
टुंड्तर्के हेंळोतें, `त्[व्ह[ सव सांक`रचळी [कमत काय तो सांग. 
प्र. एका गाङळीच्पा चळाकाचा व्यास एक मत आहे, तेव्हां 
एका येठांत त्या चाकचि [कतों परि ह[तळोल ?. वर्तुळाचा व्यास 
आणि प[घ द्यांचं गणळोत्तर १: २- १४१५९ त्यांच्या गुणा' 
त्तरावरळोवर आह 
प्र. एका ह[दळास प[णळी येण्याचे द`[ऱ्[ व पाणी जाण्याचा एक 
असेंभ्तळीत नळ होये, त्यांत प[णळो येण्याच्या नळ्[पक[ एकार्ने 
तो ह[द ४ घटकात भरतो, व ट्टसऱ् मार्ने ५ षटकात भरतो, 
आणि पाणि जाण्याच्या तळांये २.हुं घटिंकांत रिकामा होतो. 
आतां त्यांतळोल प[हलळा नळ सोडून २ घटका झाल्यावर दुसरा 
नळ सूप्डलळा, व त्यांस एकवटिंका झाल्यावर प[णो जाण्याचा 
नळ ’संळोङला, तव्ह[ ना हौद भरावयास [कतळो वेळ लागेल १ 
व प्रत्येक नळांतूव प[णळी [कतळो येईल ते सांग. ३६१ याग… 
राचा ह[द अहिं’. 

प्र. २७२२५ रुपयांचळी `ठव दरसळाल दर२`॰[कड[ २…टु रु. × 
ब्याजाचळो रोंकद्य ७५ रुपये [या भावप्र्ने घेतली तर घेणप्सस ` 
काप व्याज पहेल ? ‘ 

प्र. टुंट्रॅ- -.ट्रे…ड्रु+टुं-व्ऱ्- -गुंट्टे…हुं॰- त्यांस अतिसंक्षेप रूप `द, व रु॰ 
पयावे ट्टे, प[वल्याच, ’हे; आणि २ आण ६, ये [यांचे ,॰ 
त्यांची बेरीज कर
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८५प्र प्र.सल[ एकजणाचे ७शि. देणे आहेत, परंतु माझ्या जवळचे 
सर्व न[णें अर्धे गिवळोचें आहे, आणि त्याच्या जवळचे सर्वं 
मागे कळीनचें आहे, तर येथे फेड्रुत टाकण्यास नाण्यांचा मों- 
वदलळा कसां करावा. 

८६ प्र. पढळील अपर्णीकांस अतिसंक्षेफ्रूप` द. 
हु+द्||ळुचेहु × ९४ट्रे \/(॰ ॰॰द्स्ण्भ्)× ( ॰॥॰ + ०”) 
एड्रु २2 १८०हुं "६"- 

९ ५. 

    

१ ८८ - .ष्ट्र|।॰ चा. .टुं 
७. 

८७ प्र. एका रतोलळीच्या [भतळोस आ तुप पेंलत्रुटीवै कागद [चक- 
टयावयाये आहे त, त्या रर्वेळालळोचहेंळा` घेर २० फट ७ इंच आहे 
आणि उंचळो १ ० फट ६ इंच अ[हे आणि `न्`कळागद[च[ रुदळो 
१ ० इंच अ[हे, `तब्ह[ कागद [कतळी लाव घ्यावळा तें सांग. 

८८ प्र. एक सण कोंळशांस १२ आणे७ ये ॰वमाप्ळो द्द्’ध्’ऱ 
मण काळांगवीं [कपत काप ह[द्देल १ व १२ रुपये १ १ आणे 
९ येह्माये२ , चा ,, "आणि १० आण्यावे .ट्रेटुं × ,॰व् ह्मांत 
अंतर [कतळी तें सांग. 

८९ प्र. दरसांल दरशेंकइळा २ रुपये व्याजाचे ट्राच्पाठेंर्वीचा 

भाव शकला ८५०/ आहे, तेव्हां २॥ रुपये० व्याजावै दरप्च्पा 
ठेंवळोचा भाव काप असला ह्मणने द[न्ह [दैयात नफा सांररवळाच 
ळोद्देल व एकात ५०० ० ० रुपये देऊनृ ॰ठेंव घ्यावयाची आहे 
तर त्यांस वपाँस व्याज काम [पळेंलवे सांग 

९० प्र. कळोणळो मनुष्यानें आपला याग दरसांल °०२० रुपयेंश्याण 
मवयार्ते दिला, आणि मक्यावहूंल दोन वप'[च[ येसळा दरसांल 
दरसँकडळा ५ रुपये व्याआगमार्णे व्याजकात्रूत देऊन आज 
घेत` वदेड्रुस त्याने' त्या कुक्रास वप्येतळोल घराचे द[गट्टगींवद्दल 
त्या सव येरळाप्चा" ’ व कळोठाराचे ड्रु[गड्रुग[वद्दल" आणि किर- 
कोळ रवचावन्ल २१ की ह्मापमाणें `दऊव पाकळी येसळा घेतलळा० 
तेव्हळा त्यास काप मिंव्याठें तें सांग



१ ६२ , अकगणित. 

९९ 

९२ 

९३ 

९४ 

९५ 

प्र. १९ फल १०3 इंच लांब, १६ फठ १ र्ड्चरुद आणि 
१० फड २ इंलुं उंच, अशी एक खोलळी आहे तिच्या [‘व' 
न[स सफेतळो` दणें आहे, तर सफेतळोवहूंल दर चारस पार्डास 

९" येन्सममाण खर्च [कतळो लायेल त[ सांग. 

प्र १६१८"` मल हे अशांत मांड, एक अशांवरेंळावर द्९-.,"व् 
मैव् अ[हेंत. … 

प्र. आमच्या जवळचे घड्याळ आज वरोंवर लाविर्टे तर 
उद्यां २॥ मिनिटे पुढें जातें; तर आज ट्टप[र[ यारा व[जत[ 
त्याचे काटे कसे `ठव[ये म्हणजे रात्रीचे १० न[जतो तें 
घङचाळ खरो` वक्र द[खबोंल ?. 

प्र. पप्याटून आगळोचळो गळाडंळी मुंवद्देस जाण्याकरिंनां सकाळीं 
६|| वळाजतां निघळालळी, की दर न[सांस २० मैल प्रमाण चा- 
लत असे. पुण्याहून द्रुसरळो गळाडळी सकाळी ८॥ वळाजत[ नि- 
मालळी, आणि [तये प[हल गळाडळीस पुंवह चे अलळीकहे ६० 
येठांवर गांठल, तेव्हां ट्टसरळो गळाडीं [कतळो येगळार्ने चाललळी 
हुंळोतळीदृ मवहेंपप्मूत पण्यापमैंत गळाङळोचे ररत्यार्ने अवर १८० 
मैल आहे. 

प्र. एका गृहस्थूप्स ४४१ ० रुपयांचे व्याज दरसळाल दर शें- 
कडा "० रुपयेपमार्णे मिळत ह`ळातें, पढें त्यातें त्यारुपपचि 
रेंलये कंपन[तळोल [हरुस` शेकडळा दरसळाल २" रुपये व्याजाचे 
शेकडा ७० रु० भावळार्ने येत`ल, [यांचे प[च वप व्याज येत- 
ल्या [वर त्या [हश्शांचा भाव रँळाकडळा ७५ रुपये झाला, तेव्हां 
त्याने त [हस्ते विकून टाकल, तेव्हा त्या सर्व खटपर्टात 
त्यास पर्घ’प्पेंक्षां नफा ॰`[कत[ झाला तें सांग. 

९६ प्र. प[च महिन्यांनीं‘ २२५ रुपये १४ आये मिळांवयाचे, 
त्यांये व्याज दरसळाल दर रँरेकङप् प[च रुपयेपमाणें कमी 

करून आन काय [न्ळिल [ 

९७ प्र. ५२१४४१ आणि ११९५५०-६६९१२१ द्यांचीं वगेत्रूर्ढे 
कप्ढ'; व ०॰॰० ० ०द्९८०००९॰अ[णिऱ्\७ ॰॰३४' °,द्द्० ०८ सां… 
`च[ वनमूळें काठ.



९८ 

९९ 

९०० 

९०९ 

९०२ 

९०३ 

९०४ 

वश्रसगुदळाप. १२२ 
प्र. प्रत्येक शेत २९ हात लांब आणि १८ हात रुद अर्थी 
काटकोन च[क[न[कृति७ श्ळार्ते २ मद्रुष्में २३ दिवसांत नांग॰ 
रत[त्[, तर १२!" काठ्या लांब आणि ९ कप्ठ्या रुद् अर्थी 
कप्टक्राम चौकानाक्कात १२ रीर्वे २७ मनुप्यै ळिकतळो दिवस[॰ 
त नांगरतळोल॰ ? 

प्र कांहीं एक काम २ पड्रुप अयवळा "` वळायकळा अयवळा ८ 
गुहे २-"॰… दिवस झ्तश्यप् वैळांत करतात, तर तेंच काम २ 
पुरुष, २ बायका आणि ४ मुहे मिळून कित्’गै येळांत करतळोलऱ 

प्र. पण्मळाहून २१ ० येल ठांव एक गांव आहे. `तथें जाण्याक- 
रनां आगळीचळो गाडी दिवसास व[र[वर २ तास ५१ मिनृर्टे झा… 
ल्यातर निंयालळो, तों प[हेल्यार्ने दर त[स[त २७ मल ॰पमप्णें 
१ २१ मल गलप्लॅंळा, पुढें दर त[स[त ९॥ मल प्नमर्णि १२१ ’ 
येल'गेलळो, अ[णि’ शेवर्टी दर त[स[त ८ येल ममप्णें ६८ मल 
॰गेलळी,` तव्ऱ्हे‘[ तळी` तथे' `कव्हां जाऊन पेंळाहौचलळी. ? 

प्र. ८६४ ह[त द् तमू लांब, आणि ६२ ह्या ६ तमू रुद 
अशी एक जागा अ[हे, तळोकितळी चौरस मज भ`रल तें सांग. 

प्र. कीणी एक गृहस्थ वळिटर्ने जात असतां त्यास अ आणि 
वहे हे दोघे शिकारी भेटहे, तेव्हां त्यांस कांहीं आहे असा 
विचार करून रिंवशांत ह[त याहून प[ऱ्हे'नो ना एकळा गोंहृरेंचे 
(हे ऱ्‘॰१ण्ष् रुपय[वै).;`ळं’॰न्॰ ने १० हु…प्टुं चे हुंळु……_ ४७ २ 

आहेत असं त्यास अ[ढळहे, तेव्हा त्याने त्याचे’भ्’, चा दुंभस 
दिंलळा, वळाकळी रळाळाहेहे त्याचे ., बस विहे, तेव्हां प्रत्येकास 
काम मिळप्हे तें सांग. 

प्र. कोणी ग्रुहूरयार्ते एकळास दरसप्ल दर रँग्कड्रुळा ४॥ रुपये 
व्याजार्ने क[हे[ पस[ ळादलळा, पुढें त्याने त्ग्नि वप'सीं व्याज व 
मृदूल सुद्धा १ १ ४७||× परत केहे, तेव्हां त्यास अ[रंभंळो ळिकत[ 
रुपये दिले होते तें सांग. 

प्र. अ आणि व ह्मा द[घांनों सर्कतळोर्ने व्यापळार आरंभिलप्, 
त्यांत श्र ने` पद्दिल्वप्र्ने २००० रुपये दिहे, व पर्टे अ[ठ म- 
द्दिन्पांनों १ ००० रुपये दिंये, वने आरंभी १ ॰॰० रुफ्ये



१६४ अंकगणित. 

दिवे, पुढें चार याहेन्यानीं २०७० रुपये दिहे, आणि पर्दे 
६ म्’ग्हिन्षांर्नो १६०० रुपये न[यारे येतहे, वप[अंत[ [हेरँहेंव 
[इतळात त`॰[ त्या व्यापारांत त्यांस १ ६२५ रुपये नफा 

झाला, नो त्व[न[ कसळा यांतून घ्यावप् में सांग. 
प्र. सहृळा वर्षांचे शेवटी चकयाद व्याजार्ने अहे[म् [स २६२५ 
रुपये पिंव्याये, अ२ळाळी आमची इच्छा आहे तर दरसळाल दर 
रँळाकङळा ५ रु. व्याआचे भावाने अ[म्ड्ळो सळावकळारप्चे येढळीवर 
आज किर्ती रकम ॰ठेंयावळोश्. 

प्र. कळोणीं गृहृस्यळार्ने १ ०० रुपये दरसळाल दर२ शैकडळा५ रु. 
वमप्ण व्याजां लावहे, आणि पहे प्रत्येक वळोस वर्षांच्या थे- 
वर्टी व्याज व मुद्दल एकत्र कटुंरूत ते पुवम् प[हेग्हूंयाच दरळार्ते 
व्याजॉ लावी, `त्[व्=हेग्[ ह्मापयाणें १००० ० रुपये भांडवल 
होण्यास किर्ती वप ९लागतळील "[ 

१०७ प्र, कप्णीं टुकळानदप्रळार्ते ५० रँळार तेल " रुपये ८ आणे त्यांस 

९०८ 

९०९ 

९९० 

येतत्हे, त्`[ ज्या बुघल्यांत हृळोतें त्यास भोक असल्यागुवॅहुं १ ० 
२`[र तल गळांहे, तेव्हां पाकळी राहिहेल्या तलावर २[कङ[ 
५ रुपये नफा व्हे[व[ अये टुक्रानदळाराचे मनांत आहे,` व्हे[ 
त्`[त्यार्ने कये` २[र [वकाव तें सांग. 

प्र. १[॰र[व गोंळ्याचे व्यासाचे घतळास जर ० ॰५२२६, यांणीं 
गुळाणहे तर त्या गौळ्यार्चे वनृफल येतें. आग्ऱ्’हे [एक वन 
इंच यातळो घेऊन [तच्पाँ अर्ध इंच व्यासाच्या जितक्या 
गें[ळ्या हे`[तळोल तितक्या केल्या, तर त्या [कतळी होतळोल १ 
आणि शिलक यातळो [कतळो राहील ?. 

प्र एका चारस जमळोनळोवै` क्षत्रफळ १८ चारस हात आणि 
७ या तमूआहे, `तव्=हे'[तिचळो एक यानू [कतळोत सांग. 

प्र. अ आणि व ह्या उभयनांना सकतळीर्ने० व्यापळार अ[रंणिला 
त्यांत व येक्षां २५ रुपये १ २ आणे थवे जास्त होते- पदे 

_द्दिरेंप्व करून मला वांट्टव घेतला, येव्ह्र .[ थवे वांटणळीस ६० 

’रुपये आणि वचे वटिंणळीस २८ रुपये आहे तेव्हां आरॅर्धी 
वत्येकप्र्ने [कतळो ळिकतळो दिले ते सांग.



९९९ 

२१२ 

२१३ 

९१ ४ 

` ९९५ 

' ९९६ 

९१७ 

९९८ 

पथसनुदप्व, १ ६५ 

प्र. १ दृ’यूहें आणि ११९५५०९६९१ २१ ध्यानीं वगमृकँ 
काल, व १९५२१ २५ त्यांचे घनमळ काळ, 

प्र. १४४ रुपये १२ पुरुष आणि १८ प[वका प[स यांतून 

`द. ड्तकँच का दर पुरुपप्सदरयाद्देच्या १ [। पट रुपये असावे. 

प्र एका मनुष्याने दोन जात[च[ बाहा, एक दर प[ह[स २ 
शिळा’लग व दुसरा दर प[ह[स ४ सिंळिग द्या दराचा ४; " 

ह्मापयाणें रव`रदौ केला, आणि या एकत्र करून दर प[ङप्स 
द्रु शिप्लग ९ येन्सपयार्णे विकला, तेव्हां त्या मनुष्यास 
रीं'कडप् नफा किर्ती झाला तें सांग 

प्न’० द्ऱसप्ल दर श’कडळा थ्ड्रु रु. त्याजांर्ने प[च वयात १५० 
रुपयांचे सरळ व्याजांत, व चकयाढ व्याजांत, अंतर किर्ती 
पडेल त सांग. 

प्र १प्’2० रुपये अ, व, क, आणि ड या चाघांस यांतून 
ये, असे क[, हे अला वचे हँदढीर्ने मिळार्वे, वलाकयेक्षां 
त्याच्याच टुंर्ने जास्त मिळावे, अ[णिकला डच्या सन्वऱद्देये 
मिळावे. 
प्र. ७७० रु अ, व, क्र, द्या तळीन असामाँस यांटून द्या- 
वयाचे, तें असें क[, अलळाजर ४ तर वलळा २, आणि अलप् 
जरद्तरकलळाप्, तेव्हां प्रत्येकाच्या यांटत्रासकष्ट्यये’ 
ईंल तें सांग. ॰ 

प्र. एकेयेळेस भर्ने वयामून येगळळाल्या दोन रकपळा, व्या- 
जाच्यावैगृळांहे भावनिं कजळी” घेतल्या. एक रकम २६०० 
रुपयांची दरसळाल दर २`[॰क्का २॥ रुपये व्याजळाचळी इळोतळी. 
दुसरी रकम २५८० रुपयांची दरसळाल दर शेंकङळा "० रुपये 
व्याजळा‘वळी हँळातळो. पुढें द`ळान्हृळी रकया मिळून व्याज मद्दल 
सुदृ'ळा एकंदर ६४ ०९ रुपये रास झाळीं` तव्हौ, तिनकळी रँक्रन 
कज्ञमक्त झाला. तव्हां त्यांच्याजवळ त्या रकया कर्बाद्वै 
किर्ती> दिवस होत्या १ 
प्र. काणळो घनगरार्ने १४ येढरैद्थ्स् प्`[`[ङ ६२ रिंळाप्लग. ५ड्’ येम्स 
त्यांस घेतलळी, आणि त्पांतळोल ६ मेंढर वत्येक येदरास १
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पॉल _१६ रिंळार्किग ह[[पमप्णें ळिड्रुकठीं, परतुं त्याच्या मनांत 
त्या सव० व्यायारांन रँळाकडळा 9 प[ङ नफा व्हेन्ऱ्प्या असें अ[हे,’ 

तेव्हां याकौर्चा मेंद`र काम किंमतळोस विक[व[ तें सांग. 

९९९ प्र. क[ट्रॅ[ एक जिनस आहे या ५ रुपयांस विकला असतां 
शेंकङळा ५ रुपयेवयाणें नोटा हौतळा, तेव्हां तों ६। रुपयांस 
विकला असतां नफा किर्ती हे`ळाद्देल व त्याची मूळ [कमत 
काय तें सांग. 

१२० प्र. कळोणळी एकार्ने २० ०० रुपये दरसळाल दर सेंकद्य ४ रुपये 
वम[र्णे० व्यार्जी लावहे, आणि त्या व्याजप्येका दरसळाल ७५ 
रुपये रवच्चीस हेत्रून न[कोचे त[ मुदठांत मिळयां, ह्मापमप्णें 
५ वर्षे चालल, ॰तेव्हृ [ त्पाजपाशां महूंल कितों ड्राठें तें सांग. 

९२९ प्र. एका प[तप्चळी रवनिसुयारळो काहृ [ वपंप्पयां ७११११७ 
हौतळो, पहे कांहँळा वप गेल्यानंतर पन: रवळिनहूंयारळो कलळी तेव्हां 
७२२६६६ नरलळो,` तव्हृ[२`॰[कड[[कतळी मनष्ये याढठीं तें सांग. 

९२२ प्र. ट्रराज ६ न[स वयाणें काम करून १२ मनुप्र्ये १५ 

९२३ 

दिवसांत कांहीं एक काम संपयितळात, तर तेच काम दररोज 
१ २टुंहें न[स वयाण काम करून ८५टुं दिवसांत संपविण्यां 
सळिकतळी मनुप्में लागतळील ?. 

प्र. अ जवळ आ'रभंळो २ पौड १० ,, शिळालग हॅति, व त्यास 
वर्ने आणखी १ प[ङ ११ सिळालग्ळाद्ये. त्यांचे ६ट्टे ’१" 
दिहे, तेव्हां त्व[जप[२[[ पया व च्या त्रेचाळळीसपट झाला, 
त्यावरून व जवळ आरंभी ळिकतळी प[ङ होते हे सांग. 

९२४ प्र. १५२२ ९९०२५ ह्यांचे वगनूळ व ०००४०५२२४ 
[चांर्चे वनत्रूळ काल. 

९२५ प्र. १२ड्रु फूल लाव आणि ६ फूट रुद असा काटकोन 
चौकानळाकॉत एक हौद आहे, त्यांत २९9" घनफूल प[णीं 
र[न्तें` त्छ्हां त्या =हे'[द[चळो खोलळी ळिकनळी त्`1” सांग, व एक॰ घन 
ड्च पाण्याने वजन २५२ ५ पेन भरतें, [यावरून तें सन 
.’॰.'याणीं ळिकनळी `कौल` त्[ सांग. 

"’,२६ प्र, एका पौडप्चळी रास प[च वर्षांत सरळ व्याजार्ने एक



वश्रसमुद्द्यय. १६७ 

॰गिनळी करावयाची आहे, तर दरसप्ल दर रोंकडां व्याजाचा 
वर काम हेयावळा [ 

१,२७ प्र जेंहूंहां प[डींचळा रोज भाडंचाचा दर १४ [आलम ८येन्स 
आहे, तेव्हां कोणी मनुष्य १६ पौड येऊन १२ [पपें १८ मैल. 
लावयेतौ, तर जन्हां गाडीचा रोज भाढ्याचा दर १६ निळा… 
[हेग ६ `पन्सपय्[त वडिल तेहां नोंच [पपें ७२ पेंळोल वऊन 
[कवी लाव येईंल "[ 

९२८ प्र. १८४०४१ ह्मासंरत्येर्चे वगमूळ, आणि४४४१९४९४७ 
.द्या संरन्नृयेर्चे घनशूळ काठ. 

९२९ प्र. काणळी कळाररवानदळारार्ने ५० पुरुष आणि २५ गुहे इतकी 
मळाणये कामावर लावलळी, त्यांत पुरुयार्ने दररोज १२ तास 
व पुलार्ते दररोज ८ तास काम करावे असा ठराव झ्ळोतळा, 
व त्यावन्ल दर न[सप्स _परुयास ६ येन्स व मुलास २येन्स 
मिळत असत, व ह्मावमळाणें दर आठवड्यांत ॰ते ५दृ " [दवस 
काम करीत, `तव्हृ'ळा वर्षाचे मनुरळीचा आकार [कतळी तें सांग. 

९३० प्र. एकार्ने २७ मेढर २० प[डॉस खरेदी करून त्यांपकॉँ १२ 
यिकल[, त्यांत त्यास दरशैकडळा २ पौड वाटा झाला आणि 
त्याचे मनांत एकंदर सर्व रव`रदळोवर २॰[`॰कड[ २ड्रु प[ङ नफा 
मिळङ्मवप् असें' आ हे, `तव्=हे’[ याकळोर्ची येढरै काम दरार्ते वि… 
काव[ तें सांग. 

९३१, प्र. तळीन टनजिन्नस २६ पॉल १५ शिप्‘हेग ५ `पन्स द्यांसघे- 
तलळा, आणि त्यावररां'कङळा २० प[ङ प्रयाण नफा [नळवळाव 

याचा आहे, तर दर न्हेग्हूंङयेलळिजजसळास काम घ्या ये तें सांगड 
१३२ प्र. द्हुं गिनळो ६ असम्मळीस वांटून ये, असें कळीये विभाग 

१, २, २, ४, "०, ६, ह्मा स'रढयांच्या पमळाणांत येतळील. 
९३३ प्र’॰ ॰००१२४६८॰९. आणि ४१ -"-हुं॰ ह्मांचीं वर्मंनूत्हे’ व… 

१८६०९६२५ द्यांये वनमळ काड्रु. 
१३४ प्र. एका न[गेत कांहीं झार्डे आहेत त्यात शितळाफळांचीं" २, 

॰पखूर्ची" दु, र[मफळ[च[’टुं’, ,व इतर वकारच‘ट्रॅ ५० त्व’प्नमप्गू’ळो 
आहेत, 'तो, न्[ सव्[ झाहे कितळी तें सांग.



१ ६ ८ अक्रफ्णिप्त. 

९३५ प्र. कळोणळी एकार्ने दरसाल दर ड्’प्कडप् _२दुं- रुपये व्याजार्ने 
कांहीं पसळा कज काढून बो दरस[ल दर ड्ळाक-दाप्’भ्रग्पयेपयाण- 
त्’यार्जी ल[वल[,त् व्यावट्रेल व्याज त्या स[वक[र[स त्व[ल[ वर्षां- 
च्या अरवैरळीस द्यापें ल[ग्[, प'रतु कुळांकदून व्याज तों सहा 
सहेन्ळा न[हृत्यानळी घेत असे, आणि ह्मापयाणें तो वपळास २०० 

रुपये ‘[म्‘[व्व्व[,` तट हे[ त्याने" कर्ज किर्ती काढर्डे` ह[र्ते तें सांग. 
९३६ प्र. कोणी ट्टकानदळार १ प[ङ चहा ५ [शालग ४ पेंन्स [यांस 

चिकळो, तैव्हे`ळा त्यास त्याच्या मूळ [कमतळीचाटुं नफा मि- 
ळत अस, पुदें` ना दर याढत्रून एकळू प"[ङ[स ६ [शालग प्रयाणे' 
पिक लागलळा, तेव् ॰हे[त् त्वळास२ ळोकडा नफा [कतळी तो स[ग 

९३७ प्र. एकॄ २[र स[क`रस ५ आणें ४ प आणि १ शेर गुळप्स 
२ आणे १"प पअसळा भाव आहे ,तेव्हां कोणी मनुष्य आ॰ 
पल्याजवलचा कांहीं शेर गळ देऊन २८ श्ळोर साखर घ्या- 
वयास इळिच्लना, व त्या ॰अदलावदठींत ३'[क`ङळा १५ ख्पव्वृं 
पयाव्ळा नफा व्हावळा असा त्याचा हेतु आहे, तेव्हां त्यार्ने 
[कतळो` रार गूळ द्य[व[ तें स[ग. 

९३८ प्र. ,॰दुच्भ्ट्प् [यांस अति संक्षेपख्प `द द्’ट्रेप् [यांस दशांशरूप’ 
. , ॰3२ट्रे, २,७०, ळूहें, ट्टेद्यांचीं बेरीज कर आणि १ड्रुचे 

,… व्’द्यांस ७" चे १हु ह्म[न[ भाग. 
९३९ प्र. मराठी चळालळीबे १५५ कोंस इंग्रजी २८० ॰…७५ मल॰[व॰ 

गेवर आहेत, तर, २२६हु इंग्रजी" तठांवरळोदर मराठी कास 
[कतळो हौतळील` त्1॰' स[ग॰ 

९४० प्र. एक रस्तळा९२७ हात द्तमूठांव आणि ६हेळात८ तरयू ,हंद 
आहे त्यास फरसबंदळी कर[वयाचळी आहे, तळीस दर चळारस ग॰ 
जास१सपया२आणपडतळात ,तेंच्हां एकंत् र खर्च कितळी लागेल?, 

९४९ प्र. एका चन्याच्या मकैयाल्याब्प् टुंवहैंस द[कठा ४५ रुपये 
प्नयाणें कहुंळोचळा हुंनळा २२५ फ`र [वकत घेतला. तो चना 
_भिजपिठा नव्हे [ दर फऱ्यास २ वनफूव् चुना तयार झा`॰॰ल[ 

हुहूपर'वु त्यांत ,",न् गाळ अस. नो गळाळ काबूत ठाकन नि… 
" वळू त्रुनळा मुंवईंहे न्ग्न १८ मैलांवर ॰नॅऊन प[चविण्यास त्याला



९४२ 

९४३ 

९४४ 

पअसपुदळाप. १६९ 

दुर मेलळास १०॰ वनक्षूद चुना `नण्यास गळाडंळीरवर्च ४ आणें 
येत असे. म`क्तद[र_[स सव रवर्च १[[गन पर्बऱ्च्या रवरेदळीवर 
तर ९० रुपये नफा मिळयावयाचप् आहे तर त्यार्ने तों चुना 
त्या ठिकाणी कोणत्या दरर्चि विकाया ?. 

प्र. एका रुपयाचे ७"" चे२,"चे २ड्रु, एका आण्याचे द्हुं 
चे ९ड्रु, आणि एका प`च ४" चे ८" ह्यांचळो बेरीज कर, 
आणि तळोस द्ट्टे पप्त्रे-८ " _चे’ ,…ह्च चे "" ह्मांनों भाग 
प्र. २००५४ अ॰णि_ ४२००२२६१ .चांचीं वगघूहुंळें’, व 
१५॰४२८२४९ अ[णि६२९०४२२७९२द्यांचींवनत्रूळें काठ. 
प्र. एक प[ड सेंप्न्याचळी [कमत एक पौड रुप्यळाच्या [कमतों- 
च्या चँब्पट आहे, व सारख्या अ[कृनोंर्चे सळोनें व रुपे घेतदृव् 
तर त्व[च[ वजनै १९ ३ १ ० ह्या पयाणांत असतळात, तेव्हां 
एक ह्प्षाची कॉम १७५० मेळो'ड [कमनळीच्या सोन्याचे कां- 
वळोएवढो आहे, तिची [कमत ळिकतळी हेंळोद्देळ " 

९४५ प्र. चांगलळी चांदी एक रुपयास १० माते २.टुं गुंता येतळी, 

९४६ 

तर ९० तळोळें २…टुं मळासें वजनाचप् चांदळीचळा एक न[व्वळा 
आहे त्याची किमत काम होईल ?. 

प्र. टेंहुंहँ‘व्त्रूटुंट्टे’श् त्यांच्या वनशूळळास ५००२५ त्यांच्या चतु- 
यातमळार्ने भाग. 

  

१४७ प्र. पुण्याहून वृंवद्देस दोन आगळीच्या पाडवा एक मनप्याचळी 

९४८प्र 

व एक सामळानळाचगें, असा एकदम जाऊन प[ह[चाव्या असा 
बेनार्ने प[ठयावयाच्या आहेत, त्यात मपुप्याचळी गळाडळी एक 

अवसंत २४ मैल जातो, व अ[झ्याचळी ५० मिनिटांत १५ 
मेल जावळी, तेन् हे[ मनुष्याचळी ’गळाडळो यारांवर दळोन व[जत[ 

.नियालळी तर सामानाची ग[ड[ कव्द्दा नियालळीन्- हृण`ज त्या 

द[न्हेळी म[गं[त न भटतद्दे तेथें एकदम प[हौचतळील ? पुणे 
आणि गुंवद्दे [यांच्यामध्र्ये अवर १ २ ० मल आहे. ’ 

॰४ न[हेत्यानों ५२८ रुपये ८_ _आणें द्यावया`च आहेत,



१७० अकगणित. 

ते दरसाल दररींकडप् ४ रुपयेप्रयाणे व्याज कापून आज 
देणे झाल्यास ळिकतळी आहे ९ ’ 

९४९ प्र. ७२०० खारांच्या चार टोळ्या आहे त्या असा कळी 
पहिल्या द्देळाळोचा, द्,दुसरळीवे, ड्रु,[त्`[सरळोत्रे,3 हे आणि चाथळोच 
.ट्रह्मळा सवळीन खार साररवै आहेत, तेव्हां प्रत्येक द[ळींत 

’ खोर कितळो तें सांग ? 
९५० प्र. ६२ फट लांब आणि ४५ फव् रुंद असा चौकात फर- 

सबंदो करावयाची आहे, त्यात ळूत्या चौकप्च्या कड्रुच्या ५ 
मूड्रुट २ इंच रुद जा`गच्या फरसबंदळोचळा दर एक चौरस या’ 
र्डास १ रु. ८ आणेंपयार्णे आहे, व द[कळोच्या फरसबंदळीचळा 
दर एक चारस यादृरिन १ रु. ६, आणेंपमळार्णे आहे,` तन्हां 
सव फरसबंदळोप्त खर्च कितळी लगिल ? 

  

सौट्वक्सिड्रेलैं प्रश्न. 

पुढील तोदविलले पभांचा समावेश या अकगणिवॉत कला 
आहे याचै कारण॰- बीजगणितळापमळाणें क्ष, व, हा इत्णाद अव्यक्त 
अक्षरे न `वत[ पभांत दिलेल्या पप्तिज्ञांच्या अनुरळोयाहूं दिलेल्या 
अकांची निळवणीं, वजळावकळो, गुणाकार, यायाकार नगरे करून 
र्झच्छ्लल उत्तर आणणहा अकयाणतळाचऱ्च एक भाग आहे. 

बीजगणित ज्यास येत न[ठ्॰[ त्व[न्‘[`[ असा जातळीवै पभ सोड- 
[वपयाच्या रळोनळीची मप्ळाहेतों अवश्य करून घ्यावी, म्हणते न[नळाप- 
कारचे चमत्कारिक प्रश्नांचा खुलासा करण्याची शक्ति त्याचे 
अ[गांत सहज येईंल, आणि त्यास फार आनंद वाटेल, 

मट्रळासेंस ‘याछापळाचै हेरक्रूल’ यातळोल अ. मास्तर राजश्री 
श्रळोनिवव्स अप्पळा यार्णा सन १८७७ या साठी अकगणितांतौल. 

’›॰स`[ङवि॰लल पश्र या न[बावै एक पुस्तक छापिंल आहे, त्यातन 
[न[कणासंकरिबां हे,[ [कत्मेक उदाहृरर्णे निवडून वतलळी आहेत. 

९ प्रश्न एका श्रळीम'त गृइस्यार्ने मरणक[ळ[ आपल पुत्रास 
आप॰ल ड्ष्ठेठळोचटु-ट्वें आणि कन्येस याकळी र[[हृललळो ड्`ष्टट ॰अश्ळाळो



सोङयिललै प’त. १७१, 

वळून दिधां. ड्रुलळाछा हुड्रुळीपेंक्षां २१ ००० रुपये जास्त मिलप्न्ल, 
तेव्हे [ त्या गूहँस्याचळो सव इष्टल [कतळो [ 

खुलासा. टुं…ग्-॰ ड्रुलळिच वांटणळोचे, तेव्हां द्'ऱ्, गुलळीच्या बांट॰ 
णीस" आल. ड्रुल[ल[ नुलळोपेंक्षां ळूह्द्रु- अ[घक मिळाले, आणि हे 
२१ ॰० ० रुपये आहेत म्हणून 

ड्द्देटींवै‘हेंट्रॅऱ्रँनृफ्रांऱ् रु. 

ळे टुंष्टय्× म्ह्रणज …ळूकुंढ् =९१॰॰॰ रु. 

भाजक सोंडपिल्यार्ने ( म्हणजे व. प. ‘द नपळार्णे, एकळी कड॰ 
पा भळाजक टुसरळी कडे गुणक केल्याने ). 

ड्ष्टटे × टू: २१००० हु × ऱ०` 

गुणक सोंडयिल्वळार्ने ( म्हृणज्ळो व. १. ४ प्रयार्णे, एकळी कडवा 
गुणक ॰द्रुसरी र्केद्वै भांजक केल्याने ). 

ड्ष्टेट : ॰२_१०००रू× २० 

६ 

=७० ० ० ० मूश् न् उत्तर. 

टीप- गुणक भाञक सळाङघिण्याचे निवप वरतळी कंस'ळात चित्रे 

आहेत, ते वैवळोल प्रत्यक्ष पमळाणांवे अ[धारप्र्ने कसे सिद्ध होतात तें 

विद्याथ्व'प्या गुरूपामून समजून त्वयि. गुणक भानक मेंष्ठालैं 
असल, अनेक असल, [कया नोंवव असल, म्हणजे तेथें त्या निव- 
गळा [ळी गरज लळाप्ळित म्हणून ते वर्थे दिल आहेत. वस्तुत: प[हेनां 
वरील प्रकारच्या सोप्याळू उद्या हृरर्णात [या [नववळावे उपयोग सहन 

गतळीर्ने आपण करीत असतळो इतकेहे निंवन वद्दिवळाटातलै आहेत. 
म्हृणन सहूज्ळा कळण्वळासप्रस्व्यळा स्वर्को [या विषयाचा उदृडुरव कोणी 
करीत नाही, वरील प्रकारच्या स्वळीं न[त्र करिंतप्त. 

२ प्रश्न एका गूहृस्यालळा पव! आपल्या उत्पजावर वर पें`[ड[- 
स ४ पन्सपनाणे' ड्नकपटळावस द्य[या लागत असे पुढें त्याचे 
उत्पन्न दुं४॰ पळोङ जास्त झाल, आणि हूंनकवटळावसहृळो एका प`[॰ 
डास " पन्स याप्रेमप्र्णे जास्त झालळा. पूवापक्षां त्याला अ[त'म् इन… 
कनटाक्सप्वद्दल ६० प[ड आवक द्ययि लळागतळात तर त्याचे पूर्वीचे 
आणि हक्काचे उत्पन काव कळाव असार्वे [



१७९ ` अंकगणित. 

खुलासा. पृवपिंक्षां आगांयें उत्पन २४०प`[ड जास्त आहे, 
सवव त्याबद्दल त्यालळा २४ ०×७ पेंन्स =१च्हे८० ॰पेन्सऱ्७ पौड 
इतका इनकवदृळावस जास्त धावा लळागत[. 

प'रनु पूव. पेंक्षां हेछो ड्नकपटळाक्सावहृल ६० प[डे जास्त द्यावे 
ल[.गत[त द्यांत वर ॰आवेंल ७ पे`[उ वजा [दल म्न् हेणते पाकळी ॰भ्हुं. 

गोंड रळाहेतध्त , हेपळूवळाच्या उत्पजावर ड्नवत्र्वटळावस जास्त झाल्वप्न 
द्यळिव लळागतप्त. हे स्पष्ट आहे. 

पुव’पिक्षां इनकमहूंळावस दर पेंळोदास द्॰पन्स जास्त वसलळा आहे, 
ण्हुंरे पौड : १९७९०पेंत्स म्हेणून १९७९० प. ‘… द्प.= ४२४० 
षे[ङहे ल पवचिं उत्पन झाल, आणि ४२४० पौड + २४० पौड 
=४४८० पें`[ङहे हे न[गळोल उत्पन्न झाल. 

’ *२४० हे एवत्रु उत्तर 
`॰"॰’८० हूं ड्रुध्झॅहें` उत्तर- 

३ प्रश्न. एकळा गृहेस्यार्ने दुसऱ्यापळामून त्याचे प[लवत्तचे“ 
विकत घेतल, पुदेर्दु त्या प[लमतेची शेंकङळा ९० रु. किमत यादठो 
तेव्हां त्पार्ने आपल र्वांव्यावेहुं ॰१६० रुपयांस दुसऱ्या गूहृस्थांस 

विकळे, तेव्हां सव न[लवत्तेची पवळीची [कमत काव [ 
खुलासा. न[लवचेची [कदूंरेंतसेंकङ [ २० याढलळी तेव्हां त्यास 

१०० रु. चे १९० रुपये वतळील, त्यान आपल्या वांठ्याचेहु हे ‘ 
१६० रुपयांस विकळे. त्याने सर्व व[ट[ [वकलळा असतळा, तर त्याचे 
त्याला १६०+८०= २४० ख्पहें आले असते. 

१२० रुपयांची पव[ची चिदूंपत १ ॰॰ अ[हे म्ऱ्हेग्णन २४० रुप- 
यांची पूर्वीची ।कवत ॰२०० रुपये हे[र्हल. ९०० ॰रुपये हेळी मालमत्ते- 
च्या- दुहुळूची पव[ची [कमत आहे ,तेव्हांठुट्रे ची [कॅनन २४० हे. ही 
सव न[लवत्त्ळोड्रेळो पव[चळो [॰कवत अ[हेहे उनूर. 

४ प्रश्न. एकळा गृहेस्वयूजवळ कांहेप् पसा हेळोतळा. तळातौ दर 
वपप्स सयाहैर्ते याउवळोत अस. ह्मापयाणें चार चार लळाटस्’यावर 
पाहेतळो नो त्यास असें सवजल का, ही जमविंललळी रकम त्यार्ने जर 
रॉकडळा ”हे रु पमाणें व्याजार्ने ठेंविलळी तर त्यास एक वर्षांचे व्याजावै 
६७". रुपये मेतळोल. तर त्यांच्याजवळ पहिला" वसा [कतळीअसाया [ 

खुलासा. द्रसाल दररोंकद्वग् ५ रु… पयाणें त्यास व्याजाचे
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द्छाश्र्, रु. येतळील इतका पैसा त्यांच्याजवळ ४ थे वर्षांचे रीवर्दी 
जमला, म्हृणजें द्७ण्ऽ×१ [› ०+णु=७५० ० रु. इतका जगरँ'प्र. 

हे[ पैसा गुद्दलप्ची ४ वेल सयाद्दे हेळोऊन याउललग् आहे म्हेणून 
पुद्दलचिहेंट्रे चे "` "` चद्वैश्चे’टुंऱ्प्ण्भ्” रु.॰ 

गुणक सोंङपिल्वळार्ने. 
गुद्दल: ७५०० रु. ….- हैं… हू - -३०७॰.रु॰ हेउचर. 

५ प्रश्न.व’[ कांहीं एक [कपत देऊन ९० घळोहैं विकतयैतल. 
नंतर त्यातळीलभ् ञ्घेळिङ [वकल त्यात मला ६०० रुपयांचा नोटा 
झाला, पुल या न[कॉ राद्दिलल सव वळिङ .८८७३० रुपयांस विकन 
ठाळिकल. या व्व[प[र[त मला मूल रवरेंदळोचे रकनेवर २॰[कड[ ॰.॰भ् 
रु. नफा झाला. तर माझी नूल॰ची रनरेंदळो [कतळो रुपयाची होतळी ९. 

खुलासा ६० वडि‘ ८८५० रुपयांस विकले त्यार्ने, ३० 
पेंडि [वकल` तव्हे[ न[टा ६०० रु. झाला हे`[त[ का मला जाऊन, 
त्या ६० र्वोडचांची मुल [कमत मिलळालळी, आणि ९० थोडचांच्या 
खरेंदळो वर १ ० ॰ दा २०. प्रयाण नफा मित्राला, हाणने ९२|| 
पोहुचांची मूल [कनत फाजळोल मिळांलळी. म्हणून 

६०० रु. + ६० व[.म्ऱ्॰[[क. +ण्×२||व[.मू.[क. :८८५॰ रु. 

स्वठांतसर्ते ( म्न् हेणजे, व प १लवन्यू`र` ,याअन्वव ऐक्रळी कङळोल तर॰पा 
चिन्हे वदलन ट्टसरळी कहेंतेंल्यार्ते) ’ 

८९॥॰ धों.म.[क॰ :८८५७ रु. -द्॰॰रु= ८९५० रु. 
गुणक साउयिल्याने'. 

१ पो. मू. कि.: च्लाऱ्नू : १०० रु. 
९० चौ. मू. [क.ऱ् ९००० रु. हेउत्त्ळार. 

टीप… वरना स्वल[तर[च[ [नवस कसांत [दलळा अ[हे त्याची 
[वद्धतळातैवल्या प्रत्येक प्रत्यक्ष प्तमळाणाच्या आधाराने [वद्याश्ऽयंळीटुं 
नॅ[ गुरऽयामून समजून घ्यावळो. अनक संरव्याच स्थलांतर करण 

असल, म्न् हेणजें` तव वरील प्रत्यक्ष वयाणपिंक्षां याच नियमांचा 
उपयोग करण सळोद्देचे" ह[ते, म्हणून हा नियम येथें दिया आहे 
पाकळी वरील पकळारच्या सोप्या उद[हेरणांत या विषयाचा वपवळो-



१७१ अकगळिणत. 

ग सहज गतळीर्ने आपण करीत असतळो इतका हा नियम [नव्वशऱ् 
बाप्ररणुकॉत येणारा आहे. 

६ प्रश्न. एकळा मनुप्पार्ने एक वेल २१ रुपयांस विकतघेतला. 
परंतु तो [करून विकून टाकावा, अशी त्यळालळा इच्छा झालळी, 
अ[[ण मनांत हे क”! वप् ज्या [कनतळीस [वकप्वयाचळा तळी‘त रँग्कडा 

१ २" रु. तरी कमी कल तरळी मुल रवरट्ळोवर अ[पणास २`1॰कद्य१२॥ 
रु. नफा मिळावा, तर त्वप्र्ने व[ बेल [कतळो [कनतळीस विकानळाऱ 

खुलासा. मुळ खोदौवर त्यास रँग्कडप् १२|| [नलवळावयावै 
म्हणजे २१ रुप्रपांवद्द्ल त्यात २१ × हूं…हुंहु'गुंऱ् ऱद्र्ट रुफ्ये मि… 
ळांहै पाहिजेत, 

आणि [नकरळो जरळी रँदेकडंळा १२|| रु कमी झा टळी, म्हणजे 
१०॰ च ठिकाणी ८\’॥ रु. जरळो [नळांल वरळी चालतळोलट्रम् हेगून 

८७||ऱ् १०० :ऱ्ऱ्रद्ट्टे ऱ्एइड्रु ×…हुं-हुतैऱ्स्७ रु. 
उत्तर त्यावेळी व[ वेळ २७ रुपयांस विक्रावप्. 

’ \१ प्रश्न. एका येण्याच्या ढुकळानळी दोन प्रकारचे गुलळातळी अवर 
र्हेप्र्ते; एक २॥। रु. व['०व्[ भावाचै आणि दुसरे १॥। रु. तेंळोव्या 
भायार्चे'. त’[ अचरँ त्त्यार्ने [वध करून २ रु. तळोक्रा याप्रमाणे 
विकलळी तर दर वप्व्व्वप्स प्रल्येकळो नफा तोटा काय काय र्हेळाद्देल १ 
आणि अशा प्रकारचा व[ट[ हे,[कॄ' नव असा तर त्याची इच्छा 
अतेल तर त्वप्र्ने त्यांचे मिश्रण कोणत्या प्रयाणार्ने कराव ? 

खुलासा. प[ऱ्हे’ल प्रकारचे अक्षरांत त्यास नर वप्ळ्याम्र ॰प्प्!’ 
रुपया नोंटळा हौ’ड्लरूंअप्णि टुसरे प्रकळारचे अक्षरांत त्यास दर व[॰ 
ळयात’ ॰॰। नफा हेप्ड्ल; म्हणून त्यात फाइल प्रकारचे अत्तर एक 
र्तोलळा` वऊन त्यांत दुसऱ्या प्रकळारच अत्तर तळीन गोळे मिलत्रार्वे 
वव्हां नफ्यावप्टचळाचळी वरोवरळो हेळोहैंल. 

८ प्रश्न. एका गवळ्चळार्ने ७१. गेर दूध विकत दिल, ॰॰लँ 
११ भाग दूध आणि १ भाग न[णी असें मिश्रण हौतें. त्यांत 
अ[णरवळी [कतळो प[णळी घळातल म्न् हेणज्ळो ९ भाग दूध आणि १ भाग 
पाणी असे मिश्रण-` हाद्देल ?,
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खुलासा. उदाहरणा प्रमाण पाहतां. 

१९ भागं = ७९ शेर मिश्रण. 
तर १ भाग = ६६ शेर पाणी. 
आणि ११ भाग : ६शेर दूध. ‘ 

अ[नां दूध तितक’च` ठत्रून त्यात अ[णरवळी पाणळी मि[,ळात करून 
मिश्रणांत ९ भाग ट्टधास १ भाग प[णळो झाल पाहिजे. म्हणून 

भाग. भाग. शेर. शेर. 
९ हु १ ॰ ० १६६०७१ 

या वरून ६६२ शेर ट्टघांत ७," .;शेर पाणळी घळातल पाहिजे. या 
७दुं शेर पाण्यात पुर्वीचे ६शेर पाणळा आहेच-,म् हणून त्यांत आणखी 
१…ड्रुशेर पाणी घातल म्हणजे इ[च्लल प्रमाणाचें मिश्रण ह्ळोट्टेक्त 

९ प्रश्न दर शेळोस "२ रुपये याप्रनळार्णे एका वम्जप्रांत एका 
धनगरर्नि काह [ शेळ्वळा [वकत` घतल्वळा, अ[[ण वरील शेळ्पांवै हु 
इतक्या शेळ्या दर शेळोस ". रुपये या भावाने ट्टसऱ्वळा न[जारांत 
विकत घेतल्या, नंतर एकद्र शेंळ्या त्याने ४८ रु. डंझन प्रमाणे 
विकल्या त्यांत त्व[ल[ हुंहूंल खरेंदवर ४० रु. नफा झालळा. तेव्हां 
प्रत्येक नातळीप्वळा २1…या त्यानें [कतळो [कतळी [वकत वतल्वप् हेप्त्पा. “ 

खुलासा. त्याने सव शेलचांचळी सरसकट विक्ररळी दर श्ळाळीस 
४ रु, याप्रमाणे केळी. 

प'रनु प[हेल ध्वळापारांत य्यार्ने तळीन रुपया'नळा एक राळळी याप्र- 
माण रवरैदळी कलळी होवळी` तव्हे[ व्यास दर `२1ळींस एक रुपया नफा 
झालळा’ , म्हणने प[हल व्यापारांत त्यालळा शेलचांड्तक रु नफा झालप्. 

दुसऱ्या ध्वप्पारांत दर शेळोचौ रव्रिद्ळो ५ रु. प्र. अ[हे; तेव्हां 
या [वकरळी’त दर शेळोस एक रु. नोटा झाला अ[हे. प[हल शेलचां॰ 
च्या द्वैब्‘तववळा ट्टसऱ् या शेळ्वळा ह[ल्या म्हणून पाहे हुंल शेळघांवै 
[वकरळी’पारदून त्यास [जतवत्र् रुपये नफा झाला त्यांचे, … २दुसऱ्या शे- 
ठ्यांचें यिकरळीपारपूत मोठा झाला. 

म्हणून घनगरप्स काय तो खरळा नफा झाला तो पहिल्या शे- 
ळचांच्पा दुंऱ् च्या विकरँ’प्त झळालप्. वाकळोच्याबिकरींत नपयातौठ्याचळी 
रपारनळी झळाळी,
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परंन वरळील उदप्हरर्णात त्याचा नफा 9० रुपये झाला म्ऱ्हे’ 
गांगितल॰ अ[हे, म्हणत पहिले रवरदळोचा हुं- म्हेणजे ४० शेंळहुंग 
असे म्हेटल पाहिजे`म् हणून … 

१लळी ख`रदळी ४० शेलचा × २ =१ २०शेलथांचळी हळोतळी, आणि 
९ रळी खरेदी १ स्ष्ऱ्शेलचांचे ॰॰हुं : ८० शेठ्यांचळी होवो हेळो उत्तरे. 

१० प्रश्न. सोने व रुव्प् मिळून गठडळी एकाजवल वजनांत ९ पेंळोल 
हेळोतळो. तिची एकंदर [कनत २१८ पे`॰[. १२ शि. ६पे. होवो, द्या 
गठइळी’त सळोन्याड्तर्के रुपे आणि रुप्पाड्वर्के मोने अर्थी जर _र्वी 
उलट प्रवळाणळार्ने वज्ञनांत असतीं तर तिची एकंदर [कनत १९९ 
प[. १० सि ६प. हेळोतळी १ अ[स सचि'वस्ओंसरुक् मिळून 
[कमत ४ पें`[. ८ [२[. ‘… पन्स झळालळी असतळी. तर एक ओंस 
सळोने' व एक अ[स रुपे पांचळी वैगळळालळो [कमत कावकाव असतळी’इ 

फुंलासा. प[हेलळी गठदृळो व दुसरी गठडंळी [या एकत्र केल्यावर 
९ पेंळोङ सळोर्ने व ९ पौ'ङ रुपें अर्धी हेळोतळोल व त्याची [कपत ३१८ पें`[. 
१२ रिंळा. ६`प. + १२९ पौ. १० शि. ६पें. =४४`८ पळोइ ४ शि. 
होईल, 

९ षे"[. तो. + ९ पे"`[. रु. 9४८ पौड. ४ शि. 
व १ पौ. सौ.+ १ पे`[. रु. ११९ पें"[. १६ शि. 
१२नं[ भाशून॰१ औं.तौ.+ १ ओं. रु. = ४ पेंळो. २’ शि. 
उदाहरणा प्रपाव्ळा. १ ओं. तो. + २ औं.रु॰ =४ व’[.८ शि. १ ॥पै० 
वजायाकळीनें. १ औंस रु. : ५ [स. १॥, व. 

ही [कनत वरच्या कोणत्याहेळी वशेनरींत टेवळावळी म्हणजे वतें कीं. 
१ औंस सौर्ने : द् पौ. १७ [२[. १ ० में. है उत्तर. 

१९ प्रश्न. एक काम थ मनुष्य एकटा २७ दिवसांत संपरं 
विवप्, [ततर्केच काम करण्यास दुसऱ्या व मनुष्यास १७१ दिव- 
स लळागतळात. अ[त[ त्या कानावर अ मनुष्य १२ दिवस रवझ्या, 
नंतर दुसरा व ननु'प्व ५ दिवस रवपलळा, आणि मग [तसऱ्वप् एका 
क मनुष्याने व काम ४ [दवसाँत संपघिल, तर एकटचा कर्ते सव 
काम प[हे ल्वप्पारयून शेवटपर्घत [कतळी [’दवसांत संपविल असर्ते‘द्र
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खुलासा. सव कान २.७ × १". = ४०९ वरिल तर, 
अचै रोजचे काम = १७० मेतळात. 

वर्षे रळोजर्वे काम = ९७ `य्[त[त. 

अव १९ दि. काम: १२ × १५ = १८० येतळात. 

बर्वे ५ दिवस काम: ". × २७ = १ ३६ येतात. 
व र्दोघां मिळून काम = २१०० येतळात. 

सर्व काम = ४००३ वरिल अ[हे. 
कर्वे ४ दिवसांचे कान = ९० येतात. 

‘व कर्वे रोजऱ्वे काम = ९२॥ वनात. 
४०७ 

सर्व एकट्या कर्ते करण्यात = ड्त्तां = १८ [द. लाग- 
तळील` हे उत्तर. 

९२ प्रश्न. कचे रोजचे कामाचे अधाड्तकँ अचे काम होत 
असे, ह्या वप्षां मिळून क[ह[ एक काम १ ० दिवसांत पु`र' केल, प'रवु 
अ जाऊन त्याच्या बद्दल जर व काम करावयास अ[ल[ अकॉँ, 
तर त दोघे [तळून तेंच काम "० दिवसांत पुर करिंते. [या वरून 
अ आणि व हे त्या कळापावर "७ दिवस असते, आणि राद्दिलल 
कान एकट्या कला स'पायायें' लळागर्ते, तर त्यास कितळी दिवस 
लागते"! तसेच अ, व,अ[[ण क यांच्या दररोज काम करण्याच्या 
शक्ति कर[ळा कसा होत्या ?. 

खुलासा. सव काम द्× १०×५=१७भ्० वरिल. 
तर. अ+क [या दोघांचे रोजचे' काम… … टेंक्रॅश् = १". येतात. 

परंतु क, हा अचे दुप्पट कान करितो यामुळे अ अ[णिक 
या द्ळोघां मिळून अव तिप्पव् काम सैल, म्हेणूनू, 

भव रोजचे कानऱ्यू ….ड्रुऱ्ऱ् ". येतात. 
आणि कर्वे रोजचे काम: १ ॰येतळात. 

अ[नां त आणि क हे दोघे तेंच काम ". दिवसांत संपबिं- 
तप्त, म्हणून, 

ब+क्र पांचे` रोजचे काम =भ्ऱ्°=द्० येतात. 
प'रनृ, कर्वे रोजचे काम १० आहे म्हणत, वचे रोजचे काम 
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९० मेल. तर्तेचअ, व, क पांचीं र`[जच[ कव्ने'ण्भ्,९०, १०म्हे णजे 
१,४,२ या प्रन[ण[र्ने` वतात. 

अ+व मिळून दररोज ५+२०=९`श्र् काम करिंतात. 
अ+व`हे प[च दिवसांत ९×२९=१ २५. काप करतात. 

रिळालक काम = ऱ्ठु’, 

तें एकट्या क्तमं संश्याश्यासट्वें ̀”` = ९॥ [दवस लळागतळोठहें 
उत्तर. 

१३ प्रश्न. एका ठिकाणाहून दोन गृहस्थ एका वेळीं ताहेर 
पवून विरुट्र [वगांता चालते झाले,: हणून त्यांच्यामध्ये २. तासांनॉ 
४० नद्यांचे अतर पङल, त जर एकाच ['व’-[ने एकाच रस्त्यार्ने 
चळालल असते, तर त्याच्यात १ ।। तासांत ९भेव् अतर पडल असर्ते॰ 
॰तेव्हे[ प्रत्येकाची दर तासांत कितळो ळिकतळो चाल हौतळो ल सांग. 

खुलासा [वरुटु [द्सांनां `ग्प्ल तेव्हां दोघांत २ तासांनळा ४० 
मैल अ'तर पङलटु, तर एक तासांत २० मैल अतर पटेल. 

एकाच [द’रँळिन चालल असते तर १ ॥ तासांत ९ `मल अंतर 
पडतें, तव्ह[ १ तासांत ६ मल अतर पङल असतें'. 

अ जलद चालणारा आहे असे न[निल, तर तो एक तासांत 
व पक्षां ६ नल अधिक जळातेंळो असै` ह[त, म्न् णूहेत, 

ते [वरुटु दिंसांस जातात तव्हे[ हेंग् ह[वच्या ड्तकँ दुसऱ्या 
दिरळोस ’चळालन शिताव एका तासांत ६ `मेल पुल जातो, आणि दोघांत 
२० `येलचिं अतर पडते, म्हणून, 

२० ॰६= १४ ही लचळो दुप्पट चळाल झळालळी,म् हणून व हे[ एका 
तासांत \,भेल चळाललळा, अ[णि अ हळाठु त्वपिक्षां ६॰` नल अधिक 
म्हणने एका तासांत १३ मेल चाललप्हे उत्तर. 

९४ प्रऱ्थ्न. दुपारचे १९ पासून १ पांच्पांनघ्पे' अवरकाटप् 
व मिनिटकांठा शांत ९०. [सनिटांचे अतर र्केव्हां-अरोलऱ आणि 
या तासांत हेळी गोंष्ट [कतळीवां र्हेळाहैलश्. 

खुलासा. घदृघाळावै चक्रांत अवरांचे १९ भाग असतात व 
मिनिटांच ६० भाग असतात, या वरून व मिनिंटकांटळा अवर-
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कछ्येप्च्या पुढें अनेक तव्हां द्या दौहेळोत ॰."भ् [न[नटांचे अतर प- 
द्मवपावै अ[[ण न[र्गे असेल `त०हे[ द्या दौहेळोत ९९ [न[नटांचे अ॰ 
तर पह[वयाचे परंतु चक[त ६० भाग असतात म्हृगून २०, नि. 

निटे न[र्गे असणें अ[[ण ३५ मिनिटे पुढें अस'णे याचा अर्थ ए. 

कच अ[हे, म्हणून या प्रभांत दोन उत्तरे अ[ल[॰ म्हणजे अनरकां- 

टलुंप्च्षा पुढे मिळूनिटकांटप् एकदां २५ मिनिटे कव्हे[ असेल आणि 
एका [ द्ल्’ऱ् मि”. र्केव्हे[ असेल. 

१२ व[जत[न[न् हे `दोन्हेळी कांटे १२वर असतात म्हणने च- 
क्राच्वळा अ[रंभौ रयून्व मार्गी असतात. नेमून अवरकांटळा १ भाग 
पल जळानो तितवपांत [न[नन्कांठा १९ भाग पुढें ज[व[, म्हणजे 
मिनिटफांटा अवरकांव्याच्या पुढें ११ भाग जाण्यास १२ मिनिटे} 

लागतात, व १ भाग जाण्यासहुं’, …ड्रेमिमिटँ लळागतात. 

द्या वरून [ननिंव्कांठा अवरकांटबाच्या पुल २०5 भाग जप्- 
ण्यास ॰.ण्भ् × टुं-ड्रु [न. = २७ …वृक्तद् मिनिर्टे ल[गतळोल, आणि ३९ 
भाग जाण्यास ३१७. × हें, [न.ऱ् ,[ननिर्टे लळागतळील॰ 

म्हणून १९ वाजून गेल्यावर ९७ …… ११मि[`नन्॰न्[न’[ एकदां अ- 
वर क[व्[ व मिनिटकाठा यांच्यामध्ये ॰.म्’भ् [न[नर्टाचे अतर असल, 
आणि १२ नंतर २८ ट्वश्व्, मिनिटांता फिरून त्या कांटघांनध्'ये २७० 
मिनिठांर्चे अतर पडेल अर्थी दोन उत्तरे अ[लळी. 

१६ प्रश्न. एका गूहेस्यार्ने ८भ्’ष्० सुयाप्तिनिब्राम्हे णांचळी सया' 
रळाधता केलळो, त्यांत प्रत्येक ताम्हेणळास ॰।/ अ[[ण प्रत्वक सुतासिनळो- 
स ।॰ [या प्रमाणे दक्षिणा दिंडी, एकंदर दक्षिणास्ण्भ्द्ध् रु. झाली. 
तेव्हे [ यासयारळाघनैत पुरुष [कवी होते आणि [स्त्रया [कतळो होत्या ?. 

खुलासा. २५६।॰ रु: २०५० चवल्याआहेत. अ[बांवजनळा- 
न[र्ने जर दर न्नाम्हेणास एकच चवलळी, आणि दर न[हैंस एकच चवलळो 
[देवो असनों, व न्नाम्हे णांचळी संख्या [तप्नव् अ[[ण न[वकांचळो दुप्पट 

अशी वप्लळाविलळी असती तर द[क्षणचळी रकम [ततकळोच‘ राहून जेव- 
णार मंडळी चवल्पांड्तकळो म्हणजे २०५७ झालळो असतळो, तसेंच पुरु- 

प व तावका प्रत्येकळी दुप्पट दुप्पट वळालप्विंर्को असतो, तर जेवणार 
॰मंडळो दुप्पट, म्हणजे २ × ८ण्भ्० =१७००,ड्न[लळी असतौ,म्हेणन
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३. न्ना. ॰सं. + ९ सु. सं. = २०५० नगुष्र्थे'. 
९ व्या. सं. + २ बु॰सं॰ = १७०० मनुप्यै. 

वजप्वळाकळोर्ने. १ प्रा. सं. : द्ष्ष्० म. 

१ सु. सं = ८५०म.- ….६९०व[=०ष्०० 

उत्तर ३०१० आहे ण अ[[णण्ऽ०० टुयाळासनळोषोलगंतल्या होत्या. 
९६ प्रश्न. ९४०० रुपये अ, व आणि या या निवांत न[त्रून 

देण्याचे अ[हेत. वै अतेर्को, कम, अ आणि व द्यांच्वप्येरजे 
ड्तबैड्रु रु, मिंकाघे, अ[[ण अता, व आणि क्र त्यांच्या येरवच्या 
अपाँइतके मिळावे, तर एकेकाचे व’॰[ठणळोस [कतळी [कवी रुपये येतळील. ? 

खुलासा. उदप्हेरणा प्रयाण पाहे,त[. 

अवै रु. + तये रु. ऱ्कवे _रु. 
प्रत्येकळीत वन्वै रु. मिलयिल तर, 

अवैरु. +वचे रु. +क्रचे चरु. = ॰.कचेरु. 
ततेंच. ब'चे रु.+कचे रु.=ऱ्रअ च.रु 

प्रत्येकींत अचे रुपये [मलविल तर 
अचेरु.+वचेरु.+कचेरु.=द्‘अचेरु॰ 

यावरून असें स्पष्ट होते" कळी, 

॰.क्रचेरु. =२अचेरु. आहेत. 
२ अ[[ण द् पांचळा ॰सांयारण गुणाकार ६ आहे, तर एकंदर 

रकमैत अ आणि व याचे मिळून ६ भाग वरिल तर क्रच्या व[॰ 
टणींस ६ भाग येऊन एकंदर १२ भाग ह[तळोल त्यात अच्या 
न[टणीस ४ भाग, वच्या न[टणीस २ भाग, आणि याच्या ताटणळोस 
६ भाग, असे एकंदर १९ भाग येतळोल, पर’त एकंदर रकम ९४०० 
रुपये आहे, म्हणून एका भागाच्या न[टणळोस…… रे,“…‘न् रु. = ९०० 
रु. अ[ल,म् 

अत्रे णूव[टणींवै…४ भाप 

  

४ × ९०० रु.: ॰८०० रु. 

वचें……- ९भप्ग=९×२००मू : ४०० रु, 
कवे…-… ६भ[ग=द्×२॰॰रु. = १०२००रु 

एकंदर २४० ० रु.हेउ`त्तर॰
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१७ प्रश्न." एका गूहेस्यळानं अ[पलळो ५८६० ० रुपयांची माल, 
नता अ[पलळी बायको, तळोन मुलगे, आणि चार नलळी, यांस वांटून 
दिलळी, तळी अशी. २ मलग्पांचें न[टणीस ३ मृठींच्या वांटणीड् तर्क 
रुपये आहे, आणि त्याच्या न[वकोंच्या बांटणळीस एक मुलगा 
आणि एक मुलगी यांच्या न[टणींच्या बेरजेच्या अयाड्तकैं ॰रुनये 

आले, तर प्रत्येकाच्या यांटणळोस काव अ[ल. ? 

खुलासा, २ आणि २ यांचा सांघारण गुणाकार ६ आहे, 
म्हणून दर एक मलळाचळी प[टणळो ६ भाग समजा. 

२ नलगें म्न् हेणजे १ ९ भाग हेतळीन मुल॰[च्व[ भागप्बरोवर अप्` 
द्वैत, म्हणून प्रत्येक नुलळीच्या न[टणळोस ४ भाग येताल० 

एक नलया आणि एक मुलगी म्हणजे ६+४= १० भाग ,याच्या 
अर्धावरळोवर त्याच्या यावकळोच्या वांटणीस ५ भाग येतळील. 

म्हणून एक यावकळो म्हणजे "› भाग, तळीन नलये म्हणजे ३×६ 
भ[.=१८ भाग, आणि चार मलळो म्हणजे ४×४ भा. =१६ माग, 
अ`स एकंदरप्भ् भा. +१८ या.+१६१[[. =ठ×९ भाग ड्तकळो सव’ 
न[लनत्तळाद्द्नप्लळी. परत सर्व न[लनत्तप् "३८५० ० रुपपांचळी आहे, म्हणून 

‘९९ भाग- … ५८५० ० रु. 
०८5००व्, 

व ‘१ भाग : =…दुंक्रु’…"… …१०३०० ऍ. 

, तावकळोच्या न[टणळीचेण्ऽभांग= प्भ्-×१"भ्॰ ० रु. =७०.० ०रु. 
॰उत्तरे मत्येक्रमुलप्चे व[०चे६१[[ग ६=×१५००रु. =९० ॰॰रु. 

प्रत्येक मृलळीचे वळा०चे४ भाग: ४×१५० ०रु. =६०००रु. 

१८ प्रश्न. एका देवकांत क[हे[ श्रीमंत अ[[ण कांहीं परळीव 
असे ठोकप्चळो १ ० ० मंटुंळ्ळो जमढी हेंळोतों. त्पप् ठिक्रम्णळा असा ठ- 

रप्व झ[ल[ क[ सर्व श्रळीम'त लळोकाता [पळून इतका पसां काव्याया 
कळी, प्रत्येक गरळोव मनुष्यास ["/। मिळेल. याप्रनळाण श्रोन’त लळो- 
कानींयेसां जमा करून गरनृव लळोफांस [दलळा तेव्हां प्रत्येक क्षी- 
नतास यात अ[णे आणि एक ये ड्तकॅ द्याल ळागल, तेव्हां त्या 
जयाघांत श्नळोम'त [कवी होते आणि भरीव [कवी होते?. , 

खुलासा. १। अ[णा = १`ष्`ये, ७ अ[. १ ये. = ८भ्’ष्क्.



१ ८२ अंकगणित. 

१५ आणि ८५ पांचप् ल. सा. भाज्य = २९५ आहे. अ[नां 
ळे "' ' (` "‘ ….५' ळे ' 

एक [ठकाणा ९५". पयाचळा थन झालळा अस न[[नल तर तये 
यू…टँ” =‘९ ड्तक श्रीमंत पाहिजेत. 
हूं," हें… = १…७ड्तर्क गरीब णाहजेंत. 

आणि २॰॰॰ ही एकदर मंडळी प[हिग्जें 
सारांश एकंदर २० मंडळींना २ ’,[ळोन'त आणि १७ गरीद प[- 

हिंजेत, तर, 
१ ० ० मंडळीत त्यांचे प[चपट म्हणहेंन १". श्रीमंत आणि ८७६ 

मरीन ड्'तकँ असल पाहिजेत हुंरुपष्ट अनि. 
९९ प्रश्न. ८२. न[प अ[स वजनाचे स[न न[दल तर त्या मों- 

नदठा ९६ टन लळोखंड विकत मिळते. लप्खेद्द्यपेंक्षां सळोनॅ [कम- 
तळीनॅ कितळी पट अधिक आहे ९ 

खुलासा. एका चाप प`॰[ङ[त९७६० नान ग्रेन अ[हत 
एक्रप् अपा- प[दांत ७००० त्रप्प’ ॰प्रेन 

एक अया. पेंळोदृ- … क्तद्व्हुं-ड्रु-ऱ् किं त्र[.पे`[. 
न एक टन: ९९४० अ०प्`|`॰।’. 

॰.॰द् टन`ल`ळाखंड= ९६ × २९४० अ ॰.पेंळो लोखंड. 
= ९६×२२४०× डुष्ट्र-हुत्रार्यो. ठोरवंङ. 

न. ८२त्रळा. ओं. सोंने'ऱ्ट्रॅ › ट्रे॰त्र[पे`[॰ सप्र्ने. =द्द त्र[॰प्`[`॰[. सळोर्ने 
आतां. त्र्[.`[पें`[.मो॰न= ब्रूड्रेन्रंभांश्चंध् ना.प[.लळोखंड॰ 
म्हणून नरँळातरळी न६ ठ. व ४ प्रयाण, 

१ या पें[.सळोन= …झिंहुंदृश्ऱ्यूहेंट्टे-डॅव्ग् ६×६ना॰ पौ. लळोरनंङ. 
=भ्…॰५×श्ट्न्॰-*-॰…×-* त्र[.पौ.ल[रवेदृ॰ 

= २८२४६९ ना. या. लळोरदङ.‘ 
म्हणजे स्ऱ्राप्तरळीमे सळोनै’ लळोरव'ङपिंक्षां ३८२४द्॰ ९ नवीन नहळाग आहे. 

२० प्रश्न. एका ननुष्यार्ने एका कानावर ९९ मजूर लोक 
वाविठें ह[त. नका पुरुष दररोज १स्तळाप्त काम करीत, वाप- 
का ९ तास काम करीत, अ[[ण गुल ८ तास कान करीत. या 
कामाबद्दल त्यांस त्यांर्णी १९ तास कान केल तर दर पुढ्यात दर 
नाईंच्पा ‘… र्ने मिळे, आणि दर वाईन दर नलमिक्षां त्याच्या 
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,… ’र्ने अधिक मिल. [या कामावर एक’दरळीर्ने दर रोजची जो 
नत्रूरळो द[पांस मिळे तळी सत्रे पुठांच्या द्ररौजच ननुरळीच्यारकमेच्या 

ड्रुप्फ्व् असे, आणि स’न यापांना दर सेन "ष् अ[ण [नळ- 

विल तर सन पुरुष दर रोन १९ अ[णे [नलत्रळीत [या वरून 
त्या कामावर प्रत्येक जातळोवै [कतळी ळिकतळो नवृंर ह[त १ 

खुलासा. एका नऱ्त्र्ळास दररोनचळो भर नजुरळी जर @ मिलन… 
लळी, तर त्याच्यानृतळोपांभार्ते अ[धक म्ऱ् हेणचे ॰। दर द[हँचीं दररो- 
जचळो भर नजुरळो ॰हौद्देल, अ[[ण पुरुफाचळी त्याच्या [दढळीर्ने म्ऱ् हे॰णज्`[ [= 

होंद्देल, परंन पुरुष दरराज १९ तास कान करळो, द[ईं ९ तास 

कान कर[,॰ आणि पुलगळा ८ तास कान करो, म्हणन दर पुरु- 

नळार्ने दररळाज ६ अ[॰ मिलविल तर दर द[ट्रॅ दररॅ[ज॰ ., …`श्×४= 
३. अळा. मिलतळो, व मुलगळाछ् ‘श्×द्= ऱ अप्. निळ्या, 

अ[त[ सर्व वाया [नबून स’न नठांच्या नजुरळीच्याटुप्पट मिल… 
दळीत अ[णि सर्वे द[या ण्भ् अ[ण तर ॰सवै पुरुष १९ अ[णे [नळ्कोढा 

ह्मा वरून पुरुष न[या आणि मुलद्यांच्या रोजच्या [नळ्कर्तां १९ 
अणि, ". अ[ण, व ०.॥ अणि, [या ननळाणांत असत. 

[या तिघांच दर ६ अ[णें ठ. अ[णे व ९ अ[णे त्या मनप्र्णे 
असत, ह्यावरून [यांच्या संख्या ९. ,… व १॥- ह्मा नन[ण[त असत, 

[या [नहीं मिळून "४९ नपुय्पें कायादर र्हेप्तळी [यावरून त्यांत, 
२४ पुरुष होते. 
२० बायका होत्या. 
१". ड्रुल हॅठीं. 

एकंदर ळुदूं मजूर होते 
२९ प्रश्न. एक काम ८०६० यार्ड कांत ९४ दिवसांत पुरे क- 

रण्याचे आहे त्या कानप्नर १८ नपुप्यै ११ दिवस खनलप् 
आणि त्पांनप् ६३ ० यार्ड कान न[त्र पुर केल. याकळो र[[हलल 

कान पुद्गांत संषण्यास कायाषर अ[थक [कतळो नपुष्यै ल[,व्[[व्[[ 
लप्गतळील [ 

खुलासा. अकरा दिवसांत ६६० यार्ड कान १८ ननुप्पांनां
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केल अ[णि न[कों कान ५९० यार्ड आहे", न पुदतळीचे दिवस १६ 
आहेत, म्हणन 
व्यस्त. ११ [द. : १३ दि. हें 
सन. ६६० यार्ड. ॰५९० या. 5’ 

नका १८ त्रूयाचा अ[हेंत म्हणत, २४ ह्मांतन १८ दबा जातां 
६ राहतात हा नवा न[णसें ल[याव्[[ हे॰ उत्तर. 

२२ प्रश्न- एकॄ ससा अ[फ्ल्या ८० उडया क्रुव्पाच्पा॰ पढें 

आहे. त्यांच्या मागे जो कुत्रा लागला अ[ह त्याच्या दोन उडचै! 
जितक्या दळांत ह[नात, [तत’नया वैळांत सशांच्या तळीन हँळानात, 

परत ससळा जितका जागा दोन उ ज्यांत वेतळो, तितकळी कुत्रा एका 
उड‘ळोत घेता, तर पुल सथाच्या [कतव्या उङळीला त्यास कत्रा ग[॰ 
टोल तें सांग. 

खुलासा. सणाच्या दोन उडषांड्तकळी क्रुत्र्याचौ एक उटी 

लांब आहे, तस्यात सथाच्या तळीन उङचांच्या `॰नेळांत कुत्रा दोन 
उडचळा न[रितौ, म्हणजे सशांच्या च[र उडचांड्'तकळो जागळा घेतो, 
म्हणजे सथाच्या तळोन उड्चांत कुत्रा त्यास त्याच्या एका उङळीड्- 
तर्फे अ[टोंपना अल म्हटल पळाळिहँजे. अयात ससा आपल्या ८० 
उडचा क्रुव्पाच्या पुल अळिह, [ततकँ अंतर न[हर्ते करण्यास स२[[- 
चा ८० × ३ = ९४० उडत्रा न[सव्या लागतळील, म्हणजे सशांचे 
२४० ल उडळोस त्यालळा कुत्रा येऊन प[ठळीळ 'हे उत्तर. 

.२३ प्रश्न. एका हींदांत ४७८`४ ग्यालन प[णी सहल. तो ९" 
फूट खोल आहे, आणि त्याची लांबी रुंदी सळाररदळी अ[हें,॰त्`[व्ह[ 
ठांतळी रुदळोचें न[प कान असापें ?. 

त्याचपयाणें त्या द्दीद्मचळो कांबळी ६ फट असली व ॰रुदौ खो- 
लळीच्या दुप्पट असलळो तर तळी हूंद्ळो किंतळी फय् असेल [ एक ग्या- 
लन पाण्याचे न[प ९७७, ९७४ व. इं. अ[ह. 

खुलासा. हँप्दप्चे न[प ४७८४ त्या. आहे. 
ल[व्[[ × रुदळी × ३० इं. = ४७८४ न्या. 

= ४७८४ × ९७७-९७४ घ. ॰द्. 

::१८न: उ=ग्×४ननुष्थें
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प'रबु कांबळी प ऎदळो या स[र’रऱ्या आहेत म्हणून, 
(ठांया )२ × ३० ई. = १२९६४७८८१६ प. हे. 

१६२६४७८८१ ६ घ. हे. 
  (ठांबी)॰` = . 

२० द, … 
लांबी = \/ ४४९१ ॰७०९६१ चौ. इ. 

= ६६'४९ हे, 
= ". फू. ६५ हे. हे एक उत्तर. 

टुसरे ७९द्दे.×'ऍदळो×रवें[लळो=४७८॰४ ’ग्या. 
= ४७८ ४×९७७ ९७४ घ. हे. 

प'रवु खळोलळो हृद्ळीच्या अयाने' आहे, म्हणून, 

७९×हूत्र्दळी×छ् = १६९६४७’८८१ ६ न. ॰ड्. 

१६२६४७८८१ ६ घ. इ. 
  ॰॰न् २ = . 

रु ळी ॰ २६ इ. 
रूंदी : \/ ३६८४-६६३२ चौ इं- 

: द्०॰७॰भ् इं 

: ण्ष् फू. ०,७०१ इ. हे टुसरे उत्तर. 

२४ प्रश्न. एका कत्राफ्टरळानें ३ मैल लभिळोचळो सङक ४ न[ह- 
त्यात पुरी करून देण्याचा नकावैतछा, आणि त्या कायापर 
त्याने १६६ न[णतें ल[[’नल’[. एका न[हन्याच्या तेनर्टी प[हतो. 

तळी, फक्त अर्धाळूळाल सड`कचे’ कान झालल दृष्टीस पङल. तेव्हां 
न`क्तदप्रार्ने एक न[हेम्याचळो अ[गरदळोमुनत न[[गतलळी, तळो त्यास 
ळिनळांलरै तर तितक्या पुदतळात सदकैचँ कान सपविण्यास नर्केद्म- 

र[ल[ अ[णरदळी क्रितळो मपुप्में क।॰न[व्[र ठेयाया लप्गतोंलश्. 
खुलासा. अर्था`नल सठक बांधण्यास १द्६ ननुघ्यांनळा एक 

महिना लप्गलळा, तर शिलक ९॥ मेल सट्व'क बांधण्यास तितकेच 
मनुष्यास आणखी ९ महिने लळानतळोल हें स्पष्ट आहे.



१ ८६… अंकगणिता 

परंतु तळी सङक आणखी चार नहित्पांनों पुरळो कर[नयाचळो 
अद्दि, तेण्हृळा 

". न[हत्यांना पुरळो होण्यास १२६ मनुष्में लळागतळात तर `तत- 
तळोच सङक च[र न[हे न्पांनळी पुरी हे.`[ण्या’स ॰ळिकतळी मनुष्पें छागतौल 
म्हणजे "…व्ट्रे×…"`… …१७० ननुष्में ळांगतोंल 

पयाचप् १द्द् मनुष्यै कामावर आहे व म्हणून १७०-१द्द्ऱ् 
६४ मनुष्में अधिक `दन[व्[[ लळागतद्देल, हैं“ उत्तर. 

२५ प्रश्न. एक रवॅळालळो १४ फठ लांब आणि १ ० फूठ रुंद 
अशी आहे तिच्या ज ननोंदर भर १ १ ड्'र्चाचळो घळालपिंयाचळो 
अ[हे, प'रबु तळी. एक १० फूट रवळोलळोचां न[टळोळो विहळीर रतणळून 
त्यांतळून न[तळो काढत तिची ळूयालळात्रयाचीं आहे, तर पुढील न[[हतळो 
सांग. 

( १ ) भर [कतळी घनफट लगिल ?. 
( २ ) [द[ह रळीचळी रुदो म्हणने व्यास कितळीश्’ 
( ठ. ) [प[ह रळीचा’ दर किर्ती हृळोड्ल ?. _ 
( ४ )त्या [द[हरळो स१[`॰।नत[ल[ चळारस कुंपण पातल तर त्याचळी 

एकंदर लांबी [कतळी` ह[र्हत्’ऽ 

खुलासा. खोलळोच्या जमिनींत ठांभळो रुदळो अ[[ण खोलळो 
यांच्या पुणाकाराड्तकळी भर घालावी लळिगल म्ग् हेणन, 

१४फळू. ×१०पळूव्. ×फ्॰द्रु. टु…हुं‘ऱ् १स्८हुं॰` प. फ. ड्तकळीभर 
झालळीहे ऱ्न्’ प[हल उत्तर. 

[वहिंरळीचे पळोकळळीवै घनफव् वरील भरळीड्तकैं असल प[द्दि- 
जेत, दर्गुलपोकळीच घनफळ: ० .,०८५४ × ( व्यास) × खोलळो, 
हें अहि, 

यांत पोकळीर्वे घनफळ १२८दुं प. फ आहे आणि खळोलळी 
१ ० जून असलळी प[[हजे॰ म्हणळून 

१९८डू- घ. फ.= ०\[›८"ष्४×(व्य्न[स)२ ×१० फ. 
१९८ड्रु च[ फ. = " ८५४× (व्यास) २ 

  

४फट्र मुयारें'हें टुसरे उत्तर
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॰थेरऱ्व्या. ×द्॰१४=४पड्रुळु ×३०१४=१९॰५६ पत्रूऱ्हें ति. उ०’ 
चौरस कुंपणळाचघिर = बिद्दिरळीच्या व्यासप्चळीचौपड 

=४ ×४फळूट=१६णूटहैंचप`यैउत्तर. 
२६ प्रश्न. एका गांवांत र[हण[`र लोकांची संख्या दुसऱ्या गां- 

न[त रळाहणरि लोकांच्या संख्येच्या दसपहूं अ[`ह. पुल न[हेळानळारळीवै 
याख्यार्ने प[हल्या गांवांतळील ,.वृ कमी झाले अ[[ण॰ टुसरे गांवांतल 

’ १५० लळोक’ कमी झाले. तरी त्या गांयांतप्ल लळोकाचळी सख्या पव्’[`॰[`॰ 
पनप्णच एकाचळी दुसऱ्याचे दसपड रळाळाह लो, तेंव्हे[ याख्याच्या अ- 
गळोदर पत्येक गांयांत लोकांची संख्या कितळी हळोतळो [ 

खुलासा. याख्याच्या पूर्वी आणि नंतर गांवांतळील ठोकाच्हूंऱ 

संख्याचे नयाण जितकँर्चे [ततकच आहे, म्हगून त्यांतळोल मानक. 

हळी त्याच पयाणान झाला पाहिजेत. ड्रुसऱ् या गांयात याख्या`न 
१७०० लळोक ̀व्ल तर प[हल ग[प[त त्यांचे दसपट म्ह० १५० ० 
लोक `गल पाहिजेत॰ आणि हे ठोकसूख्येच्या .र्दु वरळोपर अ[हत, 
म्दणन १ ल न[वांत द[ख्याच्या पपाँ १५०० × ९… … ७५०० 

लळोक असचित, आणि दुसऱ्या गांयात ष्ट'ट्रेटुं °=७५० ठोक अ- 
सल प[जेत. 

२७ प्रश्न. एका कापडया-यार्ने कापडन्च दोन ग`ठ्ठ विकत ॰घे- 
तल. त्या दोन गठ्ठयापका ज[ लह [न हॅळातळा त्यात जितके यार्ड का- 
पड ह`[॰त्"[, त्यांच्या दुप्पट ॰पेत्स एका याडास पडत असा जांनांचँ 
कापड ह[र्ते. नळोठा गठ्ठळा होना त्यात जितके यार्ड कापहूंहे ̀[तें [त- 
तकेच `पन्स एका याडळास पडत अशा जातळीचै कापड होते. मोठ्या 

, गठ्यांत जितके यार्ड कापड हँकिं त्याच्या प[ऊणपट धाकट्या ग- 
ठ्ठघांत होते. तथापि कापडयाल्यास धाकटे गठ्ठयादढूल ३१ प[ड 
२ पेंन्स, गोट्या गट्टचपिंक्षां जळास्नु ॰द्याघे कागल, `तव्ह[ सत्येक ग॰ 
ठ्ठचांत कितळो [कतळी याड कापड होतें ?. 

खुलासा. मेंठि गठुघांत जितके यार्ड कापड हळोतें तितकळी [क- 
नत एक यार्ड कापडळाचळो आहे म्हणून सर्व कापडळाचळी [कनत त्पां- 
तळील याडळोचे नयाड्तके `पन्स झालळो. 

याकटया गठ्ठभांत जितके यार्ड कापड हळोर्ते त्तितक्काचे ट्टप्पड 
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पेन्स एक यार्ड कापदाचीं [कनत, म्हणून त्यांतळोल सन कापडपचळो 
[कनत पार्टीचे _दग्र्पचे टुपटीड्तके` पन्स ळू,द्द्नळालळी. - 

परनु न`[`ड गठ्ठचांत जितक यार्ड कापड आहे त्याच्या प[ऊण 

पट धाकट्या गहुंचांत कापड आहे- म्हणून पोल गट्टगांत जितके 
यार्ड कापड आ`हे, त्याच्या प[ऊण पडळोवै पपाँच ड्रुपठळीड्तक पन्स 
धाकटे गंदृयाचळो [कनत झालळी. 

धाकटा गठुळा आणि थोरला गष्टा यांच्या [क ॰नोंत २१ पौड 
२ पन्स, म्हणजे ७४४९ `पन्स ड्तका फरक आहे. 

आतां, मोठया गठचांत जर ४ यार्ड कापड आणि धाकटे ग्ळा`॰ 
ट्टचांत त्याच्नृळा प[ऊणपटम्ह णजे द् यार्ड कापड आहे असें` पतल, 
तर ४ चा तग १६ इतके पेन्स मोंठ्या गठ्यांतळील कापद्मचळो [क- 
नत झळालळी, आणि २ च[ पण ९ आणि ९ ड्रुण १८ पेंन्स ड्तकळो 
किमत धाकटे गठ्ठचाचीं झालळो. १६ आणि १८ यांत दोन प॰ 
न[चा फरक आला. 

[कनयात ९ `पनळी फरक पडण्यास नोढ्या गठ्यांतळील ४ या… 
॰ ड'[च[ तग कर[या लागला, तर [कनत[त ७४४२. पण `हतका फ 
रक पडण्यास मोठया गठ्ठचांत जितके यार्ड असतळील त्या सयाचा 
तग कर[या लगिळ, म्हणून, 

मोंड्रुया ग ट्टेचांतळील द्रु_ ४२×७४४ऱ्` 
सर्व याड'[च[ तग …द्द्ळं 

: ४ग्`×३७९१ 
: ४२ × ६१ २ 

म्हणून तगैनूळ काढिल म्हणजे 

मोठया गद्वाचांतळोल कापड = ४×६१= २४४ यार्दु झाल, 

आणि. धाकर्टेग. कापड… … २४४× …… =१८द्यार्ड झाल. हें उत्तर, 
२८ प्रश्न. पका ननु'ड्रुयान ६० ०० ड्रुपपांनळा ४० ० जनळावरें 

विकत घेतलळी. त्यांत कांह ॰[ बैल न काहीं ड्ग्ळचा र्हेळात्पा प्रत्येक वै. 
ल[ल["\.॰ रुपये, आणि प्रत्येक २`[ळ[ल[ १ ० रुपये, असे पडले तर 

लागे प्रत्येक ज्ञानाचा जनावरे [कवी [कतळो [तक-न घेतठीं ल न[ग॰
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लुंलासा' जर सनच बेल विकत` घतल असते, तर ६००० 

रुपप'ळात हे” ° ° …… -१ २० बैल विकत आले असते, परंतु एक वेल कमी 
करून त्या [॰ठेंकळाणा प्’ष् श्ळाळचळा यातल्या असल्या, तर एकंदर [क 
मन तितकळोच राहून एकट्र जनावसंचळी संख्या मात्र ४ न[ वादळी 
असतळी, 

परंतु अ[पल्यास १९० बेठांचीं ४०० जनावरे कर[चयाचीं 
आहेत आणि एकद्र [कनत तितकळोच राखण्याची आहे,म् म्हणजे 
४००- १९० = ९८० जनावरे याडयिर्णे आहे. , 

परंतु एक हुंळाळु कमी करून "० रेंळाळ्या घेतल्या म्हणजे एक… 

दरात ४ जनावरे याढ्यात, तर न्[८० जनावरे वाढविण्यात श्हूं° 
= ७० वेल कमी कल पाहिजेत, आणि त्या नळोक्क्का ७० × ५ 
= २००० ॰शैळया यातल्या प[ळिहवूत. 

अथातू १२० वेठांतून ७० बल कपळो कल म्हणते ”०० वैल’ 

राहतात, अ[णि त्याब्रहूंल द्हुं’ड्रु० तेळ्या अ[ल्या म्हणजे द्"ष्॰ + 
"०० = ४०० एकंदर जनळावरँ हे`[नात, म्हणून, 

उत्तर ”०० बैल व द्५० शैळ्या ड्तकळो जनळावरें विकत घेतर्का. 
२९ प्रश्न. ६० ० पुरुप आणि २२१ ० पोरं ६५ दिवसांत 

[जनक कान करिंनात तितकँच कान ५.९० पुद्प व ११७० प`[`रं 

यांच्या ह[तून १ ०७ ळाट्नसांत ह`[त अ[ह, तर असें द्मस्वीप कळी, 
एका वैळांत दोन हुरुपांड्तक काप तळीन पेंरिं करूं शकतात 

स्वलासां. दिलल पुरुप च पेंळार याचें काप ६५० दिवसांत ६५ 
पट होईल व १ ०७ दिर्वेसांत १०७ पट हळोद्देल’ म्हणून 

६५×६० ०पृ॰+६५×२ 3 १ ०प`[॰=१ ०७×५ २०पु+१ ०७×१ १७`०र्प`ळा. 
म्हृणने 3९००० हें + १५०१५०पळो =५५६भ्०पु॰ + १२५१९०पो. 
रथ, १७०१५०पा॰ …॰ १२५१९०पोहें =प्’५च्हे`ष्'०पु. …3९७००पु. 

२४९६०पळो. : १८ ६४०पु॰ 

८‘२९० न[ भा. द्या = स्पु. हेंउत्तर 
अयया ६७० आणि १०७ यांचा साधारण गुणाकार ६९५५ 

आहे, व आपण एकद्र कान तिलक` अ[`हे असें न[[नल तर 
६०० पुरुप+ ९३१० पें[`रं ह[१ दि. त दुट्टे’हुंहु- …१०७ 

काप कस्वळील, 

 



१-९० अ'कगळिणत. 

"०२० प. +१ १७० फे" .[१ दि. तत्रुपुफुंऱ्द्प्ष्कानकरर्तीदृहुं र 
वरील र’कसेंस १२ या गु[` ल अ[णि खालचे रकनेस १५ नों- 

गणिल तर, 
७८०० पु + ६००२० पें[`र १ दिवसांत १०७ × १२ = 

१६९१ का. करतळोल. 

७८०० पुरुप + १७५५० पो. १ दिवसांत इ५×१°भ्=९७ण्ष् 
कान करतळील. ’ 

वरील रक'मैंत खालची रकनण वनळा कलळी म्हणजे १२४८० पेंरि 
१ दि. ४१ ६ काम करत[ल,म् , 

१२४८पें[`र १ [द. ४१ ॰द्ण कान करतळीलम्ह मून ११७० पेंळिर 
१ दिवसांत २९ ० काम करतोंल, परवु ५२० पु. + ११७० पेंळा`र 
१ दि. ६०० काम करतात, म्हणून त्पांतळोल ११७० पोरांर्वे कान 
वजा दिल म्हणजे… 

००९० पुरुप एका दिवसांत ९६ कान करिंतळात अल झाल. 
म्हणत १ काम करण्गांस २० पुरुष लळागतात ‘असै दिसते. 

परंतु एका [ट्वसांत १ १७० पें[`र ०५९ काम करिंतळात म्हणून 
एक काम करावयास पें[`॰र २० लागतात अतेंहळी दिसर्ते. 

स[र[२[ २० पुरुपांचें’ कान २० पें[`॰र क[रत[त म्हणजे २ पुरु॰ 
यांचे काम द् पेंरिं ॰करितातहैं उत्तर झाल. 

३० प्रश्न एका मनुष्यार्ने काह॰[ रँळाळ्या व क[ह[ मेढ्या असा 
"२७० रुपयांस विकत घेतल्या. अ[ता त्यार्णे जितक्या शळ्या तित- 
क्याच मेठ्या, अ[[ण [जतनया` नठ्यावितवयारँळाळ्या, अशा विकत 
घेतल्या असल्या, तर त्याला ६००० रुपये पङल असत. तर रँळाळींचळी 

किंमत २॥ रु॰ होता, आणि वर र्नेढळोचीं २" रुपये हे`[त[, तेव्हां 
त्याण्'ळा शळ्या व र्मेढ्या [कतळी [कतळो रव`रद्ळी` कल्या ऱ 

खुलासा. प हल्यारर्वंरद्यत [जतकळो एकंदर जनावरांचळो संख्या 
त्तितकरँच दुसऱ्या रवॅरेद्द्यतळील जनप्वरांचीं संख्या आहे, फक्त एका 
रवरेंद्द्यत जितक्या २`1'०-०या तितक्या नढ्या ट्टसऱ्या रफ्रेंदॉत आहेत, 
आणि पहिल्या रवरेंर्दीत जितक्या मैठ्या [ततवया रीळ्या टुसरे रव॰ 
॰रॅर्दीत अ[हैंत. 
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म्हणून द्`[त्हे ग्[ रवरेद्या मिळून जितक्या २`ळाळ्पांचौ [ततवया` न… 
ठ्यांवो ॰रॅवरैद्ळो झालळी, अ[[ण दोन्हळो खरेद्यांचळो एकंदर रकम 
"२०३० + ६७० = ७९० रु. झालळी 

परंतु एक शैळी व एक पेटी मिचून [कनत २॥ + ३॥ = हु 
रुपये होता; म्हणून ७९० रुपपांत पत्येंक तऱ् ̀ हच[ १२० जनावरे 
विकत पेंतहेंर्दी येंलळी, प'रतु दोन् हेळो रवरेद्यांत जनळानसंचळो संख्या स[र॰ ' 

खोच आहुम् हणून प्रत्येक रव`रद्`प् १९० जनळावर'ळाचळो झालळो असें 
म्हटल प[ळिन्हे‘ ते. 

आता प[न्हल रव`रदांत [जतकया मैंठ्या [नतवयाच` रळाळ्या अ- 
सल्या म्ग् हेणने ६० मेढचा व ६० रीळ्नळा असल्या, तर र्नेढ-गांवै 

६० × "२" = २१० रु. अ[[ण शेंळ्पांवै ६० × २|| = १५० रु, 

मिळून एकद्र ९१० + १००० = ३६० रुपपांचळी सौदी झळालळी 

असतळी, परतु वास्तविक खरेदी २७० रुपपांचळो झाली आहे, आणि 
मेंढळीचौ [कनत शैळीपक्षां जास्त अनि हे, म्हणून या रव`रर्दोत रीळ्माँ- 
पेक्षां` नठ्या अधिक` घतल्या अळिहतन्ने हे उघड अ[ह॰ 

आता एक शेंळीं काढून [तच्या [नकार्णी एक नळी घेतलळी, तर 
जनावसंचौ संख्या तितकौच राहून द्॥ - २||= १ रुपया एकं- 
द्रळात [कनत वडिल. प[हलळी रव`रदो २६० ख्पयांपक्षां १० न[ अ- 
धिक अ[॰ह,म्हणून त्या रवरेर्दीत १ ० शेंळ्या जाऊन त्या ठिकार्णी 
१० ॰नढ्या अ[ल्या असांव्पळा असें दिसतें. 

म्हणून प[हल रवॅरर्दीत ६० - १० = ००० २ळाळ्या घे॰॰ 
तल्या ॰गेल्या आणि ६० + १० = ७० इतक्या नद्या [वकत घे॰ 
तल्या असल्या प[ळिहजेत. 

३१, प्रश्न. एक टॉक १ ९० ० ग्यालन प[णी न[वै इतक होते. 
त्यांत ध, त आणि या या तळोन तौट्या एकसळारख्या चळाळू असल्या 
म्हणजे में २४ मिनिटांत सन भरून जाई , प'रतु अ हळी न`1टळी जर 
एकटी सोंडिंलळी तर तिला क एकटे तळोटीपेंक्षां हौद. भरण्यास ६० 

[न[नढ' जळास्तळी लप्गत, व अ आणि व त्या दोन नोंटचळा तर एक… 
वन सोडिल्या तर त्यांच्या नघून एका [न[नटळात [जनक प[णीं येहैं



भ्द्रुई अंकगणिता 

त्यापक्षां १० ग्यालन क एकल न[ठ’द्वैनन कनळो घेई; `तव्ह[ महँयेकं 
तौटळीन` तं टांर्के वैगळळाल [कतळी [कतळी [न[नटांनळी भरल असतें. ? 

खुलासा. थ, द, क या तळीन ताटचांनळी २४ मिनिटांत १२० ० 

त्यालन `’प[ण्॰[[ येजे, `तव्ह[ एक मिनिटांत तिघां मिळून ”४० ग्पाळन 

पाणी येतेंद्दे स्पष्ट अ[ह 

परंतु अ आणि न द्या ताटघांतन दर मिनिटांत जितके प[णीं 
येतें त्यापक्षां क ताटींनून १ ० ग्यालन कनळी मेल, म्हणून अ आणि 
व द्या तौटत्तलून दर [न[नठास द्० ग्यालन आणि क ताटॅळो'तन २० 
ग्यालन असं एकद्र एका मिनिटांत [तघांनून ५.० ग्यालन प[णीं 
येर्ते असें म्ऱ् हेटल प[द्दिजे. 

कन तर [न[नटास जर २० ग्यालन प[णळी येत आहे तर हौद 
भरण्यास म्हणजे [तघांत्रून १२० ० न्पालन प[णळो` यप्यास १…ट्रे-…°‘॰ऱ्- 
६० मिनिटे लळागतळोल,`ह एक उत्तर 

कं नोटीलळा है।ट् भरण्यास जितका वेळ लप्गतळो, त्या'पेंक्षां अ“ 
एकटे त[टळील[ २० मि, अधिक लळागतळात, परंतु या ताटीप्त्रुप् हौद 

भरण्यास ६० मिनिटे लागतात, म्हणून अ तौट्टेळीळळा [ततका ह"[द् 
भरण्यास ९० मिनिटे लप्गतळोल,` ह टुसरे उत्तर. , 

अ में १२०० ग्यालनांचां हौद ९० मिनिटांत भरतो `तन्,ह[ 
त्यांतून एका [न[नटांत ’हें-प्ळंष्ट- … १२दुं~ ड्तक ग्यालन’ पाणी मेल 
असें "म्हटल पाहिजे. , ` ॰ 

अ न[टींर्ने एका मिनिटांत १द्दुं- ग्या. प[णी येनें आणि थ व 
ह्या न न न[टया मिळून दर मिनिटात २० व्या. प[णळो मेल: .व 
त`[ट[न दर [ननिट[स॰ ३०-१हुंड्रुन्१६ड्रु त्या. अ[ल पाहिजे, म्ह 
णून तिन १२०० ग्या चळा ह"[द् १२००…१६हुं= …७२मिं. इतक्या 
र्वेलळार्ने भ्र`रल,न्‘ `हे` द् र उत्तर. ' 

३२ प्रश्न. अ हा आपला न[ल तलळा ११७० पौड. १९ शि. 
२ पे. इतक्यालळा बिंकतळो, आणि त्यास दर न[कडळा १ ० पेंळो'ड नफा 
होतो, व ह[ तोच माल दुसऱ्यास यिळिकनों, आणि त्याला रँम्कउळा 
१ ० `पें[ङ. नोटा ह[तळो, तेव्हां गवळी खरेदी कितळी `पें[ड'[च[ आणि 
बचळी विंकरळी कितळी र्पोडॉचळोकॄ
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खुलासा, ११० पेंळो'बांलळा जर १०० पॅळो’ड मूळ खरेदी, तर 
११५पौ. १९. [स. २ `पन्प्त प[नळा गुळ रवॅ`रद्ळी क्राय असावी १ 
उत्तर १ ०५-८-9 अचळी मुळची खरेदी. 

१ ०० ष्`[`॰[ङ[ल[ तर ९० विकरळी तर ११७३ प्`[`[॰ १९ निळा,,ऱपें. 
पास पिकरळो कितळी असावो [ उत्तर-… 

१० ४… ”भेव्ड्तकळी बच्पा विकरळीचीरक 
६३ प्रश्न. एका गूहस्थांलळा तळीन नलळी होत्या' एक सात क्षी- 

चळी, दुसरी तक नपाचळो अ[णि [तसरळो हुंक्तकरप्त्रपोची. प्रत्येक" गुढी- 
पुं १ २ वै वपा” २० ० ० 6. मिळावे अशा तजवळीजो न[ठळा रुपये हुंपां` 
र्केत दृरसळाल ट्रशैकडळा "० ल. ब्याजापनळार्णे` ठविंल. व्याज चकक्प्ल. 
तर ब्षांर्केत रकन किंतळो लविंलळी तों सांग. 

खुलासा. ७ नूपाचे नलळीस द् वपानीं रुपये ळिनव्याक्याचे , ९, 
वर्षांचे नलळीस ४ पषं[न[ हेंपये सिव्यावयाचै, आणि ११६" वर्षांचे 
नलळीस २ वषं[न[ मिळावपावे. 

(१, ०५ )२= १० ०१०२५ 

( १,०५० )": १,२१३५२६२५ 
( १-०भ्’ष् )६= १’द्३७९१ २५९७६२५ 

  

म्हणून 

भ्हें१॰॰॰२ळुव् = २७२१ ०१ रु, हे अकरा वर्षांचे नुलळीवद्ल. 
ऱ्ड्रेड्'द्वैहुंऱ्हँ = २४७२२` रु. हे नऊ त्रपाँचे गुलळीबद्ल. 
द्वड्रेठर्केटँद् = २२४२-१९ रु. हे यान वर्षांचे गुलळीतड्ल. 

७४२५०६ व्. एकंदर व्य'ळार्केत `ठविल पाहिजेत. 

३४ प्रश्न, एका गृहस्थांजवळ दोन घोडे आणि एक उतन 
मकारचँ `’भ्००ख्पय्ळो [’कनतळीवै जळीत असे तळीन पदार्थ _ होते. हें 
जीन जर एका घळोङचात्रर यातल तर त्यासुट्रां त्याची किंमत ठ्ठ० 
सऱ्पा घोड्यांच्या दुप्पट हळोहैं, आणि ल जोन जर दुसऱ्या थोडया- 
वर घातल तर त्यासुट्रां त्याची [कनत प[हल्या घोड्याच्या [तप्पट 
हैप्र्ह,॰तव्ह[ त्या घोड्यांची वैगळांलळी [कनत काप असावी "(



१९9 अंकगणित. 

खुलासा. जिनाचौ [कनत ५०० रु. अ[॰ह, तेव्गं पद्दिल` या… 
'०॰-पावर जीन प[तल तर…… 

१ ल` पा. र्कि+म्ष्०० रऱ्.=२ पट२रेषो.[`क. 
प्रत्येक पासून १००० मिळविल तर, 

१ ल पोगींक. +’१"ष्०॰ हु =२१ट२`रपो॰कि.+१०००ह्॰ 
टुसरे पेंळाडयावर जीन पातल तर… 

२रेपो.[क +५०० रु: ३ पव्भ्ल ल`..[[“ 
दौन्हळा न[र्जूसं २ नळी गुणिल तर… 

२ पट २॰रॅ पें[॰[”क. + १००० (१ = द्पट १ल योकि. 
पलु. २ पट२रे पो..[`क+१००० रु: १ ल थी.[“क.॰+१"ष्००रु 

॰ ६पव्१लघो.[क.=१ लपो,[क॰.+१`ष्॰॰रु 
दौ॰न्ह`[ वाचून १ल पो [क. वजा दिली तर… 

५ पट १लघ्`[[[‘क.= १५०० रु. 

म्हणून १ लघ[.[क. =२०० रु. हेएक्रउचस् 
अ[ळिण द्०० +ण्भ्प्० :८००=॰एदूफ्व्ळू॰रॅर्वे[॰ कि, 

म्हणून २`र पौ. [’क. = ४०० रु. हैं ड्रुसर उत्तर. 
३५ प्रश्न दोन संरया अशा आहेत कीं त्यांचळो बेरळोज २० 

ह`[त, नूळाणि एकळीचग्१ ब्लू, हु आणि१ ६- हे एकंड्रु रळीर्ने ट्टसरळीचे" श्, ,…द्वै … 
आणि,". न'ळाबे बेरजेनरळोनर आहेत. तर त्या दोन संरन्ग्पा काणत्पा‘दु 

खुलासा. टु +, १+ हु : हुंग्टूटेंष्टेर्ट‘ = हुद्दे… = १ यावरून 
असं [झाल कळा, एका संख्येचे २१, दुंआळिणट्टे न[‘वळो बेरळीजन्या 

’संरव्येंड्रुतकळोच आहे. . 
टुं+-ट्रे +ड्रे=दु±ट्रे±बु= हु: १॥यात्रर०ऱ्न अमेंदिनल 

का, ट्टसं`र संख्येचे टु, ड्रे अ[[णटू यांची बेरीज घेतलळी तर त्या 
संख्येच्या दिढीर्ने येते, परत हळी बेरळोज पहिल बेरजेड्‘तकळो 
आहे, म्हणून टुसरळी संरव्पाळु पहिल संरटयेबेक्षां [ट्ढळीर्ने लहळान 
असंलळी पाहिजे. 

ग्ऱ्हणजे पहिलळी संख्या जर तळीन तर दुसरी संख्या दोन अल 
असल पळाहिजे. नळा दौहोंचौ बेरळीज ॰भ् होते, आणि आनचे नभांत 
तळी बेरळोज ३० आलळो प[[हजे ग्प्हणजे द्पव्अधिक अ[लळो पाहिजे.
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म्हणून झ्ळिच्छ्ल्या संख्या३›×ध्,=१८अ[णि२×द्=१२ 
[या झाल्या. 

३६ प्रश्न. एका गांवांत दर क्यों ४५ अनळापाँत एकॄ असळानळी 
मरण पावला, अ[ळिण गांयावहिरच्या प`द२[[त दर तपास ५० व 
एक असानळो मरण प[वतन्ळा. गांवांत ल[कयरतळी १८५७५ आहे 
आणि बाहेरील मॅदशांत ७९२५० इतकी आहे. तर गांबांतल व या… 
हेंरचे मिलन एकंदरळीर्ने नरणारांची संख्या १ ०० ॰॰ व्हावयास 
कितळी तप ळूलळागंतळीलप् 

खुलासा. गांबांत ल[कसंख्या १८६७०० आहे, आणि वर्षांसं 
४५ वकळी एक नरतळो, हघ्प्तभ्-र्टे‘ट्वें; : ४१५ ही एका वपात 
नरणारांचीं संख्या झळालळी.इफा 

न्याचपनप्णें गांयायाहैरचौ एका वप[॰त नरणळासंचळी संख्या 
”…भ्द्श्टुं’रूं = १५८७. साठी, 

एकंदरीर्ने गांबांतल व वहिरचे एका वर्षांत नरणारांची संख्या 
१५८५ + ४१५ = २००० झाली. 

म्हणून नरण[र[चौ एकंदर संख्या १००० ० व्हावयास ", वर्षे 
पाहिजेत हे उत्तर. 

ड्रु\१ प्रश्न. दोन झाडांवर क[ह[ पोपट त्नसल इति. एकळा झा' 
द[नरचे पोपट दुसऱ्या झाडळावरच्या पोपटांसं असें म्हणाल का, 
जर बुनच्यातल ७ प[पट अ[नच्पांत आले तर अ[म्हळी तुमच्या 
तिप्पट होऊं. त्यास ट्टसऱ्या पोपट'ळानप् अल सांगितल का, जर 
तुमच्या नघोल \० पोपट अ[नच्पांत येतोंल तर तुम्ही अ[म्ह’ळो सं' 

ख्येर्ने सारखे होऊं. तर प्रत्येक झाडांवर कितळी कि॰तळी पोपट हैति, 
तें सांग, 

खुलासा. प्नभांतळोल ट्टस`र नतिड्रेळापनप्र्णे फ्द्दिलै झाडाक्रचे 
सात पो॰पट गेल म्हणजे टुसंर झाडावर " पोपट वाढणार. पोम्हळी 
झाडांवर आतां बाहेरचे सात सात पोपट आणून यातल तर प- 
[हेल झाडावर वुट पदृललळी भरून येऊन दुसॅरे ॰झाडळाक्र मात्र १४ 

पोपट अधिक हेंळोतळोल, म्हणन, 
प. झा. पो. = ट्ट. झापो. + १४ 

आणि टु. झा. पो॰= प. झ[॰पो॰ … १४
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आणि या पोहळीकर्डे सात सात पोपट कनळी केल तर 
टु. झा, पो. -७=प झा. पो.…२१ 

प'रनु, पभांतळोल पहिल पतिज्ञेपयार्णे टुसऱ्पांतल ७ पोपट प॰ 
हिल्गांत ॰अळाल म्ऱ् हेणजे पहिल्यावर, द्रुसऱ्पांतळोल शिलक रप्हतप्त 
त्यांचे तिप्पट होतात. 

म्हणजे ’ 
प. झा. पो. + ७ = ठ,(ड्रु. झा॰पो.…७ ) 

परंतु टु. या. पो. - ७ = प. झा. पो॰…२१ 
१, हा पो. +_७ = २ ( प. झा. पो.…२१ ) 

= २ ( प. झा. पो. )…इश्र्` 
प. झा. पो. : द् ( प, झा. पो. )-७॰ 

प.झा. पो.+७०= द् ( प. झा. पो.) 
॰` 

आतां, पद्दिल झाडावरचे र्पोपर्टात७० सिळविंल्पार्में जर त्तिप्पव् 
पोपट` ह[त अ[हत तर ७० हे प[पटांवै दुप्पटळीहूंरॅळावर असल पाहि- 
जेत, म्हणते प[हल झाडळावरचे पोपट २", असल पाळिहजेत,हें 
उत्तर. 

पहिल्या झाडप्पेंक्षां दुसऱ्या झाडावर १ ४ पोपट कमी आहेत, 
म्हणून २५…१ ४: २१ ह ट्टसंऱ् या झाडप्वरवे पोपट हें टुसरे उत्तर 

३८ प्रश्न. सावनदिवसं २४ तासांचा असता, न[क्षत्र दिवस, 
२३ तळा.ण्ष्द् [न. ४… ०९ ते. इतका असत`ळा. अ[नां एका न[क्षत्र- 
ळिदत्रसाचे जर २४ तास कस्मिल. तर न[क्षत्रकळाठांत सावत दिंव' 
साचे न[न कल द[रतयालश्. 

खुलासा. २२ तास ५.६ मि. ४०९ ते. यात २४ तास, तर 
२४ तासांत कापदृ 

उतर=२,श्॰.हुं……हँ॰श्,……ट्र…॰ ९=२४त[. "ऽ. नि. टूट्टेद्वैर्देहुंट्रेड्रुड्रु सें.हुं “ उत्तर. 
३९ प्रश्न संत्री लळोकांचळो एक टळोळळो एका ठिकाणाहून टुसंऱ्या 

ठिकाणी जावयास नियालळो. त्यांच्या जवळ अनसंळानग्रो त्यांस 
नजलभर पुरे हूंतकळी ह`ळातळी. प'रवु वटिंत त्यांच्यावर छापा पडंन 
त्यांतल १५० ल`ळाक न[रल मल… ॰अळाणि त्यांच्याजवळ जळी शिलक 
अ’नसंळानग्री हैळातळी [तया , छुटलप् गलळा. अ[त[ पाहतप्त तळो ब्यान
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असें सनजल कळा पवी दर ननष्यास जितके ख[वयास मिळत 
असे तितकँच जर "`,दिंल तर त्यांच्याजवळ पव ठिकाणा परत 
येऊन र्पोचण्यापुरर्ने न[व अन शिलक राहिं" होते, आणि त्यांनीं 
जर तसाच पहै कूच ॰कल[ असतप्, तर ॰नेमिल ठिकाणींबेकन 
पोचण्यास त्यांना दर न[णम्रा पवी [जनक अन मिळत असे 
त्याच्या प[ऊणपट द्या'र्जू ल[गल असर्ने. तर पहिल ठिकाणांतूत 
किर्ती ल[कस्किळो टोंळळो नाहे र पदृळळी तें सांग. 

खुलासा. छापा पडल्यावर जे अन राहिल तें परत येण्याचा 
त्रूपाचेच दराने पुरल असल, आणि त्याना पुल कूच `कलळा असतप् 
तर यायैक ननप्यास प[ऊणपट अनावर ळिहेंळार्वांह कर[या ल[गतप्, 
[यावरून पुढचा ररुतळा जर चार दिवसांचा असला, तर माझ्या 
रस्ता तळीन दिंवळासांचा होना, व एक'दर नजल ७ दिवसांची होतळी, 
अल म्हटल पाहिजे 

सात नजठांपरतळो त्यांच्याजवळ अजसानग्री हैळातळी म्हणून 
छापा पङलळा त्या वेळेस त्याच्या जवळ-रु, अन्क्सळानप्री र[[ह 

तिचा, 3… छुटठा `गलळा तेव्हा त्यांच्या जवळ,, चेरै , = ड्’, सामग्री; 
र्साहेंलळो, 

हळी सामग्री सहिलल लळोकांप्त परत येण्यास तळीन दिवसांपुरतळी 
हौतळी, म्हणजे राहिलल लोकांस ,, :द्ऱ् छ्, ड्तकळी सळानग्री ॰रळोज 
खर्च ह[द्दे असे झाल, प'रत छापा पडण्यापपाँ दरर`ळाज७ १ररळूळानग्रीचा 
खर्च होई म्हणजे ,हु, हैंळार्ह. ॰तेंव्हां सहज लक्षांतबेर्हल कळा ,}, बद्दल 
हां, रवचँ होऊं ल[गल[ म्ड्रुणजेहुं खर्च कमी झाला अतें म्हटल 
पाहिजे. परंतु हा कमी खर्च न[णर्ले कनळो झाल्यानळें होऊं ल[गलळा, 
न[णतें १५० कनळो झार्ली. तेव्हां पवळोच्या ट`[ळ[हुंळील न[णसांवै "’ 
शांवरळोवर १५० ननुय्यै अहित अल दिसतें. म्णूहन १५०×९ 
=१ ३५० हा पवीचा सव टॅळोळींतळोल न[णसै असल[ पाहिजेत. 

४० प्रश्न, एक पुस्तक असा रळीतळीर्ने छापल ॰गेल आहे की, 
प्रत्येक पत्र'प्त विवक्षित अ[ळी आणि प्रत्येक अ[कं‘ळात विवक्षित 
अक्षरे अर्थी अहित. अ[त[ पत्बेक पत्रांत जर तळीन तळोन ओळी 
अधिक असल्या, आणि प्रत्येक ओकॉँत चार चार अक्षरे अधिक
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असतीं, तर नत्येक पत्रांत २२४ अक्षरे न[टलळो असर्ती, आणि 
प्रत्येक पर्वात दोन दोन ओळी कमी असल्या, अ[णि पत्बेक ओ- 
ळं‘ळात तळीन तळीन अक्षरे कमी असतळी, तर प्रत्येक पत्रांत पर्बंपिंक्षां 
१४५ अक्षर कमी झालळा असता. तर पत्पक पत्रांत ओळी किमी 
होत्या, आणि प्रत्येक ओळीत अक्ष`॰र कितळी` ह[त[, नीं सांग. 

खुलासा. पद्दिल्यार्ने प्रत्येक अ[ळळात चार चार अक्षरे यातला 
असतळी तर एका पत्रात ळिजतकळो अ[ळांर्ची संख्या तिच्या चौपर्टभ् 
इतकी अक्षरे वप्टलळी असतळा, अ[[ण ओळी तळीन वाटल्या म्हणून 
एका अ[ळप्त जितका अक्षर, त्यांचे तिप्पट अ[णरवळी अक्षर वळाढलळो 
असतळी, अ[णि शियान१ २अक्ष`रवप्टलळो असतप् म्= हणून प्नतिहेंरपनप्व्प्, 

४ पट ओळींची संख्या + २ पट एका अळोळींतळील अक्षरे 
=२२४ -१ २=२१ २, 

त्याचननणि ओळी व अक्षरे कमी झालळो असतीं तर, 
२ पट ओळींची संख्या + २ पट एका ओळींनळील अक्षरे 

=१ ४५+६=१५१, 
पळिहल सनळीकरणळालळा पोहळोनळी गुणिल अ[ळिणट्टस ट्रसऱ्यास [तह‘प्नीं 

गुणिल तर, 
८ओ. सं. +द्एकाओ. अ. =४२४ 
९ओ. सं +द्एकाअ`ळा. अ. =४५ठ, 

वजळावळाकळी करून एका पत्रांतळील ओळींची संख्या २९ येते हें 
एक उत्तर, 

आणि ४ पट ओ. +द् पट एका ओळींतळील अक्षरे =२२४- 
१ २=२१ २ आहेत,म् म्हणजे 

४×२९+३ पट एका ओर्कीतोंल अक्षरे = २१२ अ[ट्टेत, 
म्हर्णन तळीन पट एका ओळ‘व्तळील अक्ष`हे= २१ २…११ ६: ९६ आहेत, 

म्हणून एका ओळीतील अक्षरैऱ्ष्व्दुऱ्द्ऱहें ट्टनरै उत्तर.
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