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" €Definiciones.- .\

1. €Dizefe defcribir fe vna figura rectilinea é

otrafigurareéilinea quando cadaangulo
delafigurainfcriptatocaacadalado dela
figura en laqual fe defcri be.”

. 5‘ D ela mifmamane -
ravna figura fe dize
defcribirfe a otrafi
oura quadocadavn
lado de la defcripta

alare dondg tocaﬁ oy

-

cadaan gulo&caaueﬂaencuya derredor
fe defcribe. <= g e |
retilinea fe dize defcribirfe €
vn circ uldb{iﬁﬂﬁ?cadiéﬁgulo delafigura

infcriptatocaa la ¢irctiferécia del circulo

de vna figura re@ilinea quando la circun-
ferencia del circulo tocaa cadaangulo de
aquella en cuyo derre dor fe defcribe.

El

o r

4 €Vncirculo,fedize dfcribirfe al derredor -
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y " 'EVCLIDES.
{El circulo fe dize deferibirfe € vna Egm 2

rc&llmca quando lacirctiferécia del circu
lotocaa cada lado de aqm:l[a, enla qualfe

defcribe.:

‘ Dizele deferebir(e vna ﬁgurarc&ﬂmca al
dcrrcdor dewn circulo quando cada Jade
dcla que fe defcribeal derredortoca enla
““circunferencia del circulo.

7-7 € Vnalincarectafedize aflentarfe,quan-

do fus extremidades caenenla circunferé

cmdelarculc o 7 g2 o 8 Dk, B
Problema.1. Prﬂpﬂf cion. 1,

-' g‘ Envncirculo dado aflentar’ vna hnca rc&a
Y8 oital avnalineare&a daéa quf:nﬁ es mayor

quecldiametro del circulo.:

éeSea el circulo dado.ABC.y la linea re&a dada que no es
mayor que el dia.metm {ea.D. C@nuwne aoraen el circulo.
A B C.aflentaravnalinea re - -
Gtaygvalalalinearefta.D. . 7 -
Tirele el diametro del circu- el \
lo.ABC.yfea.BC.Sila,BC./ =~~~ [+ e
es vgv#lala D.ya eitahechof = .
lo que fe propone. PGrﬂHEf‘II et \’
el'circulo dado.ABC.Eftaal™ e
fentadalalineaBC.ygual a \ =
- lamifma, D.Perofinomayver  \_ e B
éslaBC.quenolaD. Pnnea |

e por la;3.del.1)]a.C E. Vgllﬂl ala.D.y {'ubre EI centro.C. yel

ef; acto. CE (porlatercerapeticion.)delcribafe elcirculo.
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LIBROQVARTO DE |
E'A7Z.ytire(c1a.C A.Puss porque el cencro del ¢irenlo.E 4 - |
Z.es el punfto.C(porla quinze definicion del.i.)es ygnalla |
CAala.CEyalamima.D.esysnalla.C Elusgo (porlar, |
comun fentencia)tambien la. D, es ygualala.A C.luego € vn
circulo dado.A B C.efta-affenrada [a.C A. yguala la linea re
¢ta dada.D.lo qual conuenia hazerfe. | |

| | | anbiema._i. | ; | Prqpnﬁciﬁn;zﬁ, ) | 2
€Envncirculo dado deferibir vn triangulo |
de angulos yguales alos de vn triaoulo dado. |

e&Seacelcirculo'dado.A B C.y el triangulo dado fea. D E Z;

ERE RECER. _ _EEme A Eoa g

» conuiene pues envel circulo dado.A B C.defcribir.vn triangu
i lo de angulos yguales alos del tridgulo.D E Z.Saque fe(por
i | la.r7.del.3)vaa linea re&a','que toqueal circulo. ABC.y fea
i 1A T.ytoquele en.A-.('yd

A

Eqr la.23.del.1.)hagafe fo- —
il orelalinea retta.A T.yfo ™
il bre el punéto enella. A ¢l
| angulo.T A C.ygualal an-
gulo.DEZ.y fobrela linea
recta. ALy fobreel pii&o
i en ella.Ahagafe el angulo’
il 1 AB.ygualalangnlo.D Z
E;porlamifma)y tirefela f————"2 X, i
B C.Pues porqueal circulo. A B Cle toca Ia lincarefal AT
y defde el tocamiento.A.dentro dél circulo fe facalalinecare
| ¢ta.A C.luego el angulo. TA C{porla.rdel. 3)esygualal ad
- gulo que efta encl alterno fegmento.AB C.y elangnlo. TAC
. es ygual alangulo.D E Z.Juego el angulo.ABC. esyéua} e
angulo.D EZ.y tambi€ por efto el angulo.ACB.es ygu'al al k
angulo.D Z E.luego-tambien ¢l anguloquerefta.B A C.es y-
gunalal que refta,E D C,luego el triangulo, A B C,es dejangu- !
bos yguales al triangulo, DE Z, y efta defcrito el triangulo,

CAB

O PA

# .
!'“ - .
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EVCLIDES, =0
-ABC.enelcirenlo dado, AR C,luego envn circulo dado fe
ha dafcrito vn triangulo de angulos ygualesalosdevn trian
gulo dado. '

| I_’rnbfema.g. Propoficion. %
{Al derredor d vn circulo defcribir vn triagu
lo deagulos yguales a los devn triagulo dado

e Seaelcirculo dado. AR C.yel triangvlo dadofea.DEZ
conitene deicribir al derredor del circulo A B C. vn triangy
lo equiangulo al triangulo.D E Z.eftiendale 1a.E Z. por vna
y otra parte afta los punttos.L.T.y tomefe (por la.1, del. 3o}
el centro delcirculo.A BC. -

y{ea.K.ytirefe como quie

j=
ralalineareéta.K B.y haga . g
fe{parla.zg.del.:.)ﬁ::brela \ 3;:/ LT

Inearelta. K B.yenel pun-
ctoenella.K.el agulo.BKA

A, NG ’
“ ygualalangulo . DE I y el \\K/ |
angulo.B K C.vgualal an. R .
gulo.DZ T.y porlos putos M \B| N |

ABC(porla.17.del.2) tiréfe linens reCtas que toquen al cir
2lo.ABC.y fean.L A MM BN.N C L.y porquelas lineas
reftas.L MM N.N L.tocan al circnlo.A BC. enlos punctos
ABC.y defde el centro. K.fobre los punctos.A-BC. fe tirard.
Jas lizeas reCtas.K A.K B.K C.luego los angulos que eftd en
los sunc¢tes.A BC.fon rectos)y porglos quarro anguios del
- quadrilatero.A M BX.[on y8Uales a quatro rectos »porg ¢l
quadrilatero.A MB K. (e divi e en dos triangsules, delos qua
leslos dos angulos.K A M.K B M-fon dos re¢tos. Lueeo los
angulosque reftan.A K B. B M Adonyguales a dos rectos.
Y los agnlos.DE LDE Z.porla treze del primero, {en y-
guales ados re& os,luego los anguios. AKB. A M B.{on
yeuales a los angulos , DELD E Z. de los qvales elangnlo

K 2 AKB

=y e — — T
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A K Biesygualal angulo:DE Llnegoel angulo /A 1 B.que
refta: es ygual alangulo que refta.D EZ.Dé la'miima imanes
rafe demoftraragnetambienel angula L WM. esygualaly
gulo.D Z E.luego el angulo querefta.ML N.es ygualalan-
gulo que refta.E DiZ:luego El_triangiﬂG.L M N.esel E'quidﬂ
gulo altrianguloiD.E Z.y.defcribele al derredor del eirctilg

A BC.luegoalderredor devncirculo dado eftadefcritova,

triangul o- 2quiangulo a vatriangulo dado.Loqu al couenia-
hacerle.. J

Problema4.  Propoficis.4.
€En vntriangulo dadodefc ribir vocircuio.

&2 Seael tridgulo dado.ABC.es m enefter Eﬁl-?t'fii'igul-_m AB
C.d efcribis vn circulo.Cortenle(por la.g.dekis.) los angulos-
A BC.A CB.pormedio conlaslineas rectas.BD.D C.q con:
carran enel pun&o.Diy{aquenfepor la.1s.del,1,delde el pu:
&o.D.fobrelas mifnas lineas reftas.A B.BC.C A.las perpé
diculares. DE.D Z.D Lyporquesygual el angule. AB D, al:
angulo.CBDy el angulo.BE ;g sy T fie
Djrelto esygpalalangulore | \ it
£to.BZD.Souyalosdostria O S
gulos;EB D.Z BD,queticad N
los dos angulosyguales alos
dosdgulos,yel vn lado ygual
-alvaladoesafaber.B D.elgl:
es comun a ellosy oppueflo a- ¢:
os angulos yguales.Luego los demas |
““rendran ygualesalosdemaslados.
1a.D Z.y porefto tambienly D 16
tambien 1a.D E.esygnalala. D 1.1y
fon yguales entre fi(poerla primer
delcripto vacirculo fobre e] e ne
©.DZ.o D3 Lpaflaraporlosdema
necasrectas. A B.BC.CA. porqu

X4

ados(porla.z6.del. 1.
Luegoda,DE. esygnal a
sygualala.DZ.porlo gl
egolastres DE.DZ. DL '

a comun {entencia) Iuego
r&D,fegun el efpacio.DE
s punctos y tocaraa las li-
elosangulos-quezeftan en - |
los/

.
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“enlos punftos.EZ1. {'r.m re€os.Porque filas corta, cdera en
el cirgulo lalinea facada en angujos reftos dela extrr:m:dad
del diametro'del circulo,lo quai fer impoflible fe vio claroa
rriba érf la:16.del.3 Iuegﬂ el circulodefcrito fobre el centro
D.y elefpacio.DE.o D Z. 0 D1. no corta a las lineas reétas
AB.B.C.C A.Luegotocarlasa,por el corelario dela mifma,
yeﬁara defcrito el circulo enel triangulo.A B C,Luego en c-l
trianauio dado.ABC. eita dci:.mtn elcirculo.E ZL1lo qual cﬂ
uenia hazer{g i T _

Problema.s. Prnpnfcmn ; |

qAl dtrrcdor de vn trian gulo dado dcfanIr

vicirculo,

?&Sea el triangulo dado- A
B C. conuiene al derrédor
deel triangulo dade A B C,
deicribir-vn circulo, Cortenr: /. ..
felas lineas recias. A BAC.. .-
por medio eni los puuc tos.D. . |
E(porla decimadel primero -
y.defdelos punftos.DE. fa-
quenff(pm la.x . del prime-
ro)DZE Z. enangulosre- - i
Ctosiobre.AB.AC. ¥ eftas cgncurren u dentm del trmngu-
lo:A BC.oen lalinearetta3C.0 fufra delalinea recta. BC
Concurranpueslo, Pmneru dentro del milmo triangulo en’
el puntto.Z.y cirende(por la primera pet_ir:mn) 7B7Z CZA
y porque esvenalla,A D.a Ia B D,y comunta.DZ.y en an-
gulos rer}us Luego labafis. Z”pﬁr la quarta del primero )
es ygnalala bafis.Z B, dela 1r:f'm1 manera denioltraremos
que tmnbmnia C Z E‘E ygual a 1&. A Z pm lo qual ia. Z B. és.

: 30 ygﬂﬂi

b
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youalalaZ C.laegolastres - 7~y 70l
Z A4 ZB.ZC. fonyguales en SpE Gl gt
trefi.luegodobre el centro.Z
y el efpacio.Z A.0.Z B.0o.ZC.
defcrito vn circulo paflara
port los de mas punltos:y ef- .
taradelcrito el circulo al der -
redor del triangulo. AB C.
defcribate ya como.AB C.
Pero concurran laslineasre
&tas.DZ.EZ.fobrelalineare
¢ta.BC.enel punéto. Z.co-
mo efta enlafegundadefcri
pcion,y tirefela.A Z . y de-
moftraremos tambiendela
mifina {uerte que el puntto
Z.es el centro del circulo de
{cripto al derredor del tria-
gulo.ABC.Concurranpues :
laslingasreXas .DZ.E Z. '- A
fuera del mifmo triangulo.A B C.en el punéto.Z.otravez,co
mo eftaenla tercera deferipcion:tiren fe las lin eas-reétas.A:
Z.Z B.Z C. Y porque tambien es ygualla. A D.aYla.D B, y co:
muny enangulosreftosla.D Z.lwego labafis. A Z.( por 12
grartadel primero es ygual a la bafis. BZ.Dela mi{ma mane
ra demoftraremos tambien que la,CZ.esygual ala. A Z.lue
gootravez fobre el centro.Z,y el efpacio. Z A.0.ZB. 0.ZC.
deferitoyn cirenlo paflara por los de mas punéios, y eftara:
defcrito al derredor del triangulo. A B C.defcribafe pues,co
mo.A B C.luego al derredor de vn triangulo dado efta defs’

erito va circulo,lo qual conuenia hazerfe.

X - Corolario K |

" &% Y es manifiefto que quando dentro del trian -

gulocae elcentrodelcirculo, el angulo.B A C.queefta en
amayor fegmento de circulo,es menor que refto y quando
cae

et o s
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‘caeenlalirearcéia. B Ciel angulo eftando enmedio circu-
“loes re€to.Pero quando caeel centro fuera de lalinea re-
~ &aB C.el angulc.B AC.eftando en menor fegmenro de cira
¢culo,esmayor que re€to.Porlo qualtambicn quarde el an
gulo dado fuere menor quereto,laslineasreétas. D Z. E Z
concurren dentio del milmo triangulo, y guando es reéto,
fobrela.EC. Pero quido mayor quereéto concurren fuera
_delamifma.B Claq wal'conutmo hazerfe, - g s~ §

Froblema. 6. Propoficion. 4.

€En¥ncirculo dadodefctibir vn quadrade.
e Seacel circulodado. ABC D © es menefter enel cirenla.
A B C D.defcribir vin quadrado . Saquen {elos diametzas
delmifmo circulo.ABCD. - T
enangulos reGtosentre fi, .
ylean.AC.BD.ytirenfe.., .
AB. BL. CD DA.Ypor-
queesyguallaBE.ala.D .-
-El(poria decima quintade .- -
fnicion del primero). Por
gue.E.esel centro,ycomun
‘yenangulosretosla. E A, ;
Luegolabalis.AB. (por la e |
-quartadel primero) esygual alabafis.A D. y pot-efto tamo
‘bien cada vna delas dos.BC.C D.esygual acadavna de las
.dos.A B.A D.Luegoes equilatero el quadyilgtﬂrc}. ABCD.
.Digo que tambien re_&angulﬂ.l’urque la lineare&a. B D.
es diametro del circulo. A B.C D.Luego el angulo es de
‘medio carculo. Luego el angulo. B A D.es re&g {peﬂa
3L deltercero )y por efto tambien cada vno de los angulos
contenidos debaxo de.ABC.BC D.CD Aesre&o. Luego
i K 4 = esrefia
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esreltingulo el quadrilatero. ABC D.yeftade moftrado §
tambien equilatero,luezo es quadrado(por la.30.definicion
del.r.) y defcripto enel circul 0.A BC D.lo qual contirio ha-

. 2erle.
Problem a.v. Propoficion,7.

CAl dcrredor.de vncirculo dado defcribir vn
quadrado.

& Seaelcircnlo dado.ABC D.es menefter al derredor del
circuio.A BC D.deleribir vn quadrado. Saquéle dos diame
trosdelcirculo.,ABCD.énan- =z Y i b <
gulosreftosentre i,y fean.A C
B D.yporlospunttos.A.B.C.D
por la.17.del.z.tirenfe lineas re- »
Ctas quetogquen al circulo. AB. g o
CD.y {ed.Z KX T.T L1Z. pues
porque lalineareéta.Z Ltocaal
milmo circulo. ABCD.enelpi g
€to.A.y defde el centro.E. haita’ ;
el puncto.A.deltocamiéiofalelalineare1.E A. ln egolos
angulos que eitd jito ala.A.fonreCtos,por la.18.del.2. y por
efto tambien los angulos que eftan cerca delos punttos.B.
C.D,fonreltos.yporque el angulo.A E B.es re€to,y tambié
¢l angulo.E B Lesrefto.Luego.I T.es palelaala. A C.porla.
| 28.del..y poreftotambienla.A C.es parallelaalaZ K. dela
‘mif{ma maneratambien demofraremos que cadavna delas
dos,1Z.T K.esparallelaala,B E D, luego fon paralelogra-
‘mos, [ D, IC.AK,BK.Inegoygualesla.l1Z.ala, TK.yla.IT.
ala.Z K.porla.3 4.del.i'y porques ygual1a.AC,ala,BD.yla
AL.esygualacadavnadlasdos I T. Z K.y 1a.B D.es ygual
acadavnadelasdosdZ. T K. luego cadavnadelasdos.IT
£ K. s ygual a cada vnadelas dos.] Z.TK.luego ¢l quadrila
4 ‘ : ; - tero

I
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‘tero.Z 1.TK.es équilatero. Digo que tambien reftangulo
Porque.IBE A.es parallelogramo,y el angulo. AEB. esre-

o, lucga tambien es recto el angulo.A I B.por la. 3 4.del.1.
- dela milma manera también dt?inﬂ {(traremos que los angu-
los. T.K.Z. fonteCtos,luego esretangulo el quadrilatero.Z
1T Z.yeftademoftrado-que tambien equilatero,luego es
-quadrado:y al derredor del circulo. A B C D.efta defcripto.
-Luegoal derredor de'vinn circulo dado efta defcripto va qua
-drado,lo qual conuenia hazerfe. |

Problema.$. Propoficion.8,

gEn vn.quadrado dado delcrib#t vn circulo.
@2 Seael quadrado.A B C D.conuiene.enel quadrado.AB
C D.defcribir va circulo,cortele,por la.ro del.1. cada vna §
las dos.AB. A D.por medio enlos punétos.E.Z.y por el pun
€to,E.turefle.E T.parallela acada vna'delasdos.AB. D C.
‘porla.3 r.deliny por elpunto:Z.tirefle.Z. X paralela a cada
‘'vnadelas des.A'D.B C.porla.srdel,rluegoes paralelogra-
‘mocadavnodeftos,AK,K- = . © - |
BAAT.TDALIDBLIC,Y gr——

A

les ladosfuyos conuiene afa
ber los opueftos fonyguales

porla.34.del primeroy por -
que:AD .esygual ala . A e
B,yla.AE,eslamitaddela . |

ADyla,AZ.esla mitadde |
la,AB,luegoygualesla AE |

ala,AZ,porlo qual tam- © B
‘bien las eppueftas(por la mifma)fon ygnales. Luego 1a,Z L
esygualala.EL,Semejantemente tambien demoftraremos
quecadavna delas dos,I T.I K es ygual a cada vna lasdos
Z LIE luego las quatro,IE,IZ | TIK, fonyguales entre fi,
¢ por la,1,comun fentencia) luegodefcripto vn circulo fobre
el Fegtra;liegun el efpacio,IE,o,l Z,0,l T,0,l, K, paffara
taim




tambien por los demas punctosy tocaraa las lineas redtas,
AB.BC.CD.ID Apporque los angulos Geftan en los pictos.
E.Z,T.K.fon reffos.Porque fi elcirculo corta alas lin€as.AB
BC.CD'DAla Enea;ﬁ-ﬂeﬂqg_ﬁ angulgs rectos defde la extre
midad del d_is.;.r;ltt-m_t;aﬁ_rir&.ﬁﬁgtrp,_dei_tm;ifmﬂ circulo,loqual
(porlaaé.del.3.)es impoflible.Luego {obre el cétrod. yelefl.
pacio;1E.0.1Z. o1 T.o LK. defcritoyn circulo no corta alas
Jineasreétas.A B.B C,D C.D Aluegproca las,y efta enl qua
drado.A B CD.luego en voguadrado dadoy lo que demas
fe figue.io qual conuenia hazerie. -
¥ I{}blﬁm%g;_. I’mp;}ﬁ{;i@ Qe 7
'y :_--;-."3-.;-- Zgoen e S IR T ed 4 .ef

g AL Jerredor de va quadrado dadédéfcribir
G h CIrEBlO. s ape . s w e o
£e:Sea elquadradodado.A B C D.conuiene al derredor del
quadrado.A B C D .defcribii vn circulo. Tiradas las lineasre
étas. A C.B D.corten (e entre ien.E.yporque esygualla.DA
ala.A By comunla.A C.luego las dos.D.A.AC. fon yguales
slasdos.B A.AClavnaalao ™+ 7 i e ;
tra,y ia batis.D C.es yeualala
bafis.B C.Luego el angulo. D
A C(porla.8.del.1jes youal al
angulo.BAC. luego el angulo
3 AR.efla dinidido por medio
conlalinea. 4 C. Delamifma

mmaneratambien demoftrare- e L~ . 3
mos gue cadavnodelosangulos ABC.BC DC D Amﬂﬁﬂi
uidido por medic conlaslineas rectas AC.DB.y p{}ﬂlﬂﬁ; el
w angnlo.D A B.es ygual alangulo.AE Cyy el angulo.E A B.es
1 mirad del angulo.D A B.y el angunlo.A BE.es mitad del angp
lo.A BC. luegoelangulo.EAB.esygualal angulo.E B A:pﬁr
lo qual(por 1a.6.del.1.ellado.E A.es ygual al lado.BE.Dela
@mi{ma manera demoftraremos Elca.&a. vna delasdos lincas
| | o reétas
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r&as.E A EB.esygual acada vna delas dos.E C.ED. Lue-
5@;1;55,{11_13.&}4@1%&;E-B.-E GC,E D.fonyguales entre fi. Luego
{obieclcéntro.E.y el.efpacio,E-A.0.E B.0.E C,0.ED. defcri
to vicitculo'paflaraporlos demaspun@os v fera deferito
al dﬂrﬁﬁﬁfdgl quadrado.A B C D.Deicribalc como, ABC
D.Luegoal derredovde vivquadrado dado efta defcrito vn
circule. Lo quél-icﬁijufiiﬂfﬁ#iﬁf‘f O R

- Problemairosi - Propoficion.to,

Fopmenttil pob 2 Rl g, SAE] Hoo s ]
q Hazer vn ttlaf_l.g;ﬂlﬂ_ yj,fglfc‘@lcsfque tenga ca
davno delos angulosdefobre la bafis dobla

do dcl’quc refta.

e Tirele vna lincare
fta.AB.ydiidale(por:
lavndecimadel.z.) en
el punéto.C. demane-
raque el re€tigulo o -

prehédido debaxo de / \
la.AB.ydelaBC.fed | |
yegual alqu adraddq?]f: 3
{ehazedela.CA,ylo-\ -
breelcentro,A.yelef
pacio, A Li.(por la ter-

l

cera peticion ) defecia. + N\
bafe el circulo . BE B,
yaflientéfe & slcirculo 1531

BDE.lalineareéta.BD.vpuslalare&alinea. AC. 12 qual
no es mayor que ¢k diematzo delcircuio,B D E. ( porla vri.
mera del quarto)y tiren e AD.D C y (peor L2 quinta del.g.)
defcribafe el circulo. A C D E.al derredor del triznoulo, A C
~ D.Y porque el reGtangulo que fe contiene éehaxo 'E}lela, AB.
ydela.B C.es ygual al quadrado que fe haze dela. A C. Por

que
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?ue afli {e admitio efto,y la.A C‘esygual a la:BD; luego el g,
e contiene debaxo de la.A B,y de 1a.B C.esygnalal quadra.
do que fe haze dela.B D.Y porque fuera.del circulo.A CDE |
{e toma vn pun&o.B.y defde el mifino punéto.B.fobre el cir -
culo.ACD E.cayeron las dos lineas rectas. BCA.BD. y'la.
vna dellas le corta y la otra-cae,vel contenido debaxodela,
A B.y dela.BC.esygualalqy adrado dela:B-D.luego(porla,
37.del.3.1a,B D.toca alcirculo.A C D E, Pues porque. BD,
letoca en elpunéto. D.y delde el punéto.Didektecamiento
{e tiro la.D C.luego el angulo.B D C.(por la.32. del miimo). |}
es ygual al queeftaen elfegmento alterno’del circulo, qu es’ |
al angulo.D A C.Pues porque esygual el angulo.BDC.alan, |
gulo.D A C.pongale comun el angulo.CD A.luegetodo el |
angulo.B D A.esygual alos dos dgulos.C-D-A.D A C.yalos
dos,C D A.D/A C,es ygual el angulo exterior.BCD (por la
i 3z.dcl.i)luegoelangulo.B D A.es ygual al angulo.BCD.y.
el angulo.B D A(porlaquintadel primero)es yguatal angu.
lo.CBD.porque el lado. AD(porla quinze definicion del pri.
mero) es ygual allado. A B. Por lo qual tambien el angulo- l
D B A(por la primerd comun fentencigresygual al angulo.:
B C D.luego fon yguales entre filos tresangulos.BD A:D B
A.BC D.Y porque es ygual el angulo:D B C.alanguto.BCD. |
feratambien ygual el lado.D-B.al lado:DC.y B D(por lafu
poficion)es ygualala.C A.luego tambien la,CA.es ygual a:
1a.C D.por lo qual tambien el angulo .€ D A(por la quintar
) del primero)es vgual alangulo.D A C.Luegolesangulos.C.
D A.DD A C.fon el doblo del angulo,C A:Dipero el angulo.B-
C D-es ygual alos angulos.CP A. D AGluego tambié elan
S gula.B C D.eseldoblo de%fnguiﬂ.{: AB.yesyguatelangy; |
i 10.B CD.acadaviodelos dosangulosB DA DB A.Lusgal |
| tambien.cada voo delos angalos 8.5 4;22-B A . esel.doblor
del angulo.D A B.luego efta hecha'el triangnlo y{ofcéles.A
i B D.que tiene cada yvno delos angules defobre labafis. D B:
- doblado del querefta.Loqual conuino bazerie. oo 0
AL : 5 et sidde CEBRAOETL G L Lrrwieitpoyead Proble:
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Problemair 1, Propoficion.1y. |
. i ' : : ' by 4 ;
gEnvn circulo dado deferibir yn pentan g0
no zquilateroy zquiangulo. A

ss-Sexel afculo dado;ABCD E.es menefter en el circulo.
A B.C D E.defcribir vn peatagono xquilatero y equiangu-
lo,tomefe(por la.16.defte Y vn triangulo y fofceles ,yfea.Z
IT.quetengael angu  ne Dign Ry
lo qﬁaiquiera defobre i
la bafis-doblado al §
refta,ques.Z:y defcri- .
bafe pogla.z.del,4,en
~ elcirculo,ABCD.el |\’
tridgulo, A C.D.ygual
enangulos al triangu--
Io,ZIT,detalmanera -

q alangulo.Z.{fele ha s — I

ga ygual elangulo.CA Diy cadavinedelos dos angules.A C

'D,C I3:Ale haga yguala cadavno de los dos angulos. T.y af

si cadavnode los des; AC D;C DA es el doblo del angulo,

C-A D,Cortelle,por lanouenaidel primerocada vno de los

dos-angulos. ACD.CD A.por medio cé1as lizmeas reftas.C
E,DB.y tirenfe,A B,BC.CD;DE, E A, pites pord cada vno
delos dgulos; AC D,C D A, es el doblo del angulo,CAD.y ef

- tadinididos por medio ¢& las hneasreétas, CE, D B, Inego:

los cinco agulosq fon,DAC,ACE,ECD,CDRB,B D A,{on

“yguales entredisy losangulos yguales efti fobre yenales cir

cunferécias,poria;26,del,3,luego fon yguales entre filascin
cocircunferencias,AB,BC,CDDE,E A va yguales circii
ferentias,por la,29,del mifmo fe eftienden yguales ineasre
&tas.Luegolas cinco lineasreGas. AB.BC.CD.DEE A.[o
ygnalesentre fi.Luego equilatero es el pétagono.ABCDE.
- Digo yaque tambien equiangulo, porque la circunferencia.
- A B.esygual ala circunferencia.D E.P ongalexomun.BC D,
T gF Luego

Ty
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Luego todalacircunferencia.A BC D.es ygual a todala cig..
cunterencia:E D CB.y efta fobre la circunferencia. A BC i I
elangulo.A E D.Y fobre Ie{'cirﬁ'cur:f'erﬁc:?a.E_D CB.eftaclan
gulo.B AE.luego tabien el angulo.B AE. es ygual al angule
A ED.y por eflo cada¥no delos angulos.A B C.B C D.CDE
es yguala cada vno delos angulos.B A E.AE D.lu ego el pen
tagono.A B C D E.es equiangulo,y efta demoftrado q tabia
equilatero,luego & vn circulo dado efta deferito vu pentago
1o equilateroy equiangulo lo qualconueniahazer fe.

e

Prab_lema.rz; | - Prﬁéﬂﬁcion.lz- |

€ Alderredor de vn circulo dado defcribirva |
pentagono cquilateroy zquiangulo, - |
esSeaelcirculo dado.A B CD E.es menefter al derredor dl
circulo.A B C D E.defcribir v pentagono équilatero y equi
angulo.E ntiendanfe los pun&os.A.B.C.D.E. de los angules
del pentagone deﬁ;riptq(pﬂrIa.lz.deluq.) detal manera que
(porlaprecedice)fean yauales ' [ RRLA S s
las circunferencias. AB.B C.CD
D EE A.Yporlospun&os.AB
CD E.feantiradas(porla.17.41
.PlaslineasreCtas I T.TK.RKL T
L M. IM. quetoquen al mifimo
circuio. y tomefe el centro del
mifmo circulo.,ABC DE, y fea
Z.(porlardels)y tirenfelas li . NS 09 '
neas reﬂas.ZB.ZKlZC.ZL.ZD- RSBl TNy
y*pmrqu& lalinearedta.K L-toca enel pmm‘?t 0.C. al circulo. 4 |
BCDEycdelleelcentro.Z ., fobre el mifmo tocamiento e
tirola.Z Cluego{por [a.18.del.2.Ja.Z C.fobrela. K L.es perpé
dicular,luego es re&o cada vna delos angilos f eftanenC.Y
Pﬂl‘

Ay

e ——
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| por eftolos angulos que eftan enlos pfiét c}s.B.D'. {or re€tos
yposque elangulo.ZIC K.es refto.luego el quadrade de la.
Z K.esygualalos que fe hazen dela.Z C.y dela.CK ( por a.
a7idela)y poreftoalosque {e‘hazen de Ia.? B.ydela.BK.
esygual el que{ehazedela.Z K. (poriamifina.) luego los
que fe hazendela.Z C.y dela.C K.fon yguales a los que {eha
zen dela.Z B.y dela.B K.de los quales el gfe hazedela.ZC es
ygual al i fe haze dela.Z B.luego el Grefta que fe haze dela
CK.esygual algrefta que fe haze dela.BK. | uego ygnal es
Jla.CK.ala.KB-Y porques ygualla.Z B.a la.Z C.y comula.Z
Kluegolas:dos.BZ.Z K.fon yeualesalasdos.CZ.Z Ky la
bafis.B K.es ygual ala bafis.C K.luego el angulo.B Z K.(por
la-8.d¢l®)es ygual al angulo. K Z C.y el angulo.B K Z.alan-
< gulo.Z K C.luego el angulo.BZ C.es doblado alangnlo.K Z
C.y elangulo.B K C.al angulo.ZK C.y por efio tabien el an-.
gulo.CZ D,es doblado al angulo.CZ L.y elangulo.D L C.al
angulo!Z L'C:Y porqlacircunferencia. B C.es ygualalacirs

conferécia.C D.el angulo.BZ C(por laz7:del. 3.)es ygual al
angulo.CZ D.yelangulo.B Z C.es doblado al angulo.KZC
yelangulo.D Z C.al angulo.LZ C.luego el angulo.K Z C. es
ygualal anguloL Z C.luego ya fonlos dos triangnlos.Z KC
Z L C.quetienen los dosangulos ygualesalos dos an sulos,
 yelvnladoygualal v lado{porla.26.delr.Yycomd deellos
que es. ZC.efto es,que es a ellos comiluego losdemaslados
tendran yguales a los demas lados, y elangulo que refta ai
angulo que refta.Luego ygualeslalineareGta. K C.ala.CL.

y elangtilo.Z K C.alangulo.Z LC.yporqu:esygualla.KC,
ala.CL.luego esdobladala.K L.ala.KC. y por efto tambié
fe demofirara que.T K.esdobladaa la.BR. y porque efta de
moftrado §.B K.es ypual a)a.K C.yla.KL.es dobladaala.nC
yla.TK.ala.B K.luegola. T K.esygual ala.K L.De la mifina
manera tambien {e demoftrara que cadavna delaslineas.i T
1 Ivf.*ML -esyguala cada via delas lineas. TK. K L. ltiego es
| fqﬂﬂﬂtﬁrn el pentagono.lTK LM.DigG q tabien equiagulo
P“I'q}w elangslo.Z K C.es y§ual al angulo. Z LK.y efta de.
o mofira




~ Z.esygualal angulo.DCZ.luego B
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demoftrado que el angulo.T K L.es doblado al angulo.ZKC
y el angulo.K L M.es doblado al angulo.Z L C.luego edangu
lo.T K L.esygual al angulo.K L M.Semejite mente fedemo |
ftrara tambien que cadavno delos angulos. K TLTIM.IM
~ L.esygualacadavno delos angulos. T K L.K L M.luegolos |
cinco angulos que fon TK.T KL:KLMLMC.MIT. fon
yguales entre fi.luego es equiangulo el pentagono. IT KLM
efta demoftrado que tambien equilatero,y efta defcritoal
dcrredor del c:rculﬂ A B C D E lo qual conuino hazer fe. : E

Pmblem: I;-. % . _ Propnf‘emn r;

¢Envn pentagono dado cqmlatcro y qué.n
| gulc) dclcnblr yacirculo, . - - 0yt 49 t

&ySea el pentanmm dadn eqmla.tem y eqmangulm& BC D
- E.es menefter enel pentagono. A BC D E.defcribir vn circus ‘,
lo.Corte fe(por la.g.del.1.)por medio cada vno delos anfxuﬂ
los.B CD.CDE.conlaslineas rectas.C Z.Z D.y defde EI pi|
- &o.Z.enel qual concurrenentre filas lineas rectas.C Z. DZ
 Tirenfelaslineas re&as ZB.ZAZE. Y Pﬂrquf' es ygua.l la!
BC alaCD ycnmunlaCZ lue .-

e0las dos,B C.C Z.fonygunalesa g e ,‘\
lasdos.DC.CZ.yelangulo.BC 2%

9

Ia bafis.B Z(por rla. 4.del.r.)esys Y "
gual alabafis.D Z. y el triangulo

B C Z.al triangulo. DCZ. vlosde 1
mas angulos {on yenalesalosde
mas angulos debaxodelos qua.

les fe Ei’czﬂndenyguqles lados.lue

go ygual es el angulo.CBZ.al an
gulo.C D Z.Y porque el angulo.C DE.es el doblodel anguls

CDZ.y elangulo. C DE.es ygualalangulo.AB C.y el agulﬂ
| CDZ
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C D Z.al angulo,CB Z,luego el angulo.CB A.es doblado al
angylo.CB Z.luego el angulo,A B Z.esygual alangulo.Z B
C.Luego el angulo.A B C.efta dinidido por medio conlali-
nea reéra.B Z.de lamifma manera tambien {e demoftrara E'l
eambien cada vno delos angulcs.B A E.AE D.efta dinidide
por medio conlas dos lineas reftas.AZ.Z E.Saquenfe,por la
.1z.del.1)defde el pticto.Z. fobre laslineas.A B.B C.CD.D F,
EA,las perpédiculares, ZK.ZT.ZLZL.Z M.y por que es
ygual elagulo. T CZ.al angulo.1CZ.y elanguloreCctoZ T C
ygual atangulo re€to.Z IC.lon ya los dos triangulosZ T C.
7 1C.§ tiené los dos angules ygualesa los dos dgulos el vno
alotroy elvnlado ygualalvn lade,porg, CZ.es comunde
llos eftédido debajo de vno delos yguales angulos.luego ten
drd los demas lados ygualesalos demas lados(por la.26.¢l.x
lnego es ygualla perpendicular.Z T.alaperpendicular,Z 1.8
lamifma manera tibié fe demofirara §ecada vna delaslineas
ZL.ZM.ZK.es ygual a cada qual delasdos.Z T.Z 1, luego las
cinco lincas reétas.Z 1.Z T.Z K.Z L.Z M.fonyguales entrefa
luego fobre el centro.Z.y el efpacio.Z Lo,Z L.o,Z M.o Z K,
0.Z T .defcriptovn circulo por la:3.peticion vendra por los
demas punftos,y tocara alas lineas re€tas. AB.BC.CD.DE
E A.(por elcorolarso dela.i6.del.3jporque los angulos que
eftan junto alos punétos. K. T.L.L,M,fon re€tos,porque fino
las tocare,fino que las corta acontecera quelalineatirada
dela extremidad del diametro en angulos rectos caera den-
tro del circulo,lo gual {er impc:fsibie efta demoftrado ( por
~ lau6.del.3)lnego fobre el centro.Z.y el eipaciovno delos pa
¢tos. K. T.1.L.M,defcripto va circnio,en ningia manera cor
taraalas lineas reStas,AB.BC.CD.DE.E A. luegotocara
las(por el corolario dela.(16.del.3.)defcribafecomo. KT1
L M luego enel pentagone dado equilatero y equiangulo el
ta defcrito vn circulo.Lo qual conuenia hazerfe.

Pi‘abl.ema..xq;. | I’mpéﬁciﬂn.q "
L Alder
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€Alderredordevn pentagono dado zquila-
tero y equiangulo delcribir v circulo, e

g Sca el pentagonodado equilatero y equiangulo.ABC DE,
conuiene alderredor del pentagono.A B C D E.delcribir vn

circalo.Corte {e(por la.g.del, 1) por medio cada vno delos

anguios.BCD.CDE.conlasdoslineas.CZ.D Z. y defde el

puntto.Z.en que concurren las mifmas lineas reftas afta los |
punctos.B.A.E.tirenfe laslineas re&as.Z B.Z A.Z E.Se meji |

temente a la precedente fe de
moftrara que cadavino delos

R~. |

|
I

i=

angulos. CBA.BAE.AED.
es digidido por medio,conca  E/
davnadelaslineasrettas.ZB
Z ALZE.Y porque es ygual el
- angulo.BC D.alangulo CDE
{por la fappoficion)y el angu
lo.ZC D.eslamitad delangu
1o.BCD.yelangulo.CDZ, -
es mitad del angulo.C D E.Lusgo(por la.7.comun fentécia) |
elangulo.Z-C D.esygual al angulo.Z D C. Porlo gual t3bie
ellado.Z C.es ygual al lado.Z D.(por la.6,del. 1.) De femeji |
te manera fe demoftrara que tambien cada vna delas lineas |
ZB.Z A’ZE.esygnalacadavna de las lineas.Z C.ZD.luego
las cinco lineasrectas.Z A.ZB.Z C.Z D.Z E.fon yguales en-
tre fi.Luego {obre el centro.Z.y el efpacio.Z A.0.ZB.o.ZC,
0.Z D,0,Z E, defcrito va circulo(por la.3,peticion ) paffara
por los de mas punétos,Y eftara defcrito al derredor del pé
tagono,ABC D E que es equilatero y equiangnlo.Defcriba
{ey{ea,ABC DE.luego al derredor del pentagono da.dﬂ__fi
-es quilatero y equiangulo efta defcritova circulo, Lo qual
~ gonuenja hazerfe, ~ e

Problema.s. Propoficion. 15. ,



EVCLIDES. ™
‘@En vncirculo dado defcribir vnhexagono
zquilateroy equiangulo.

2o Seaelcirculodado . ABC DE Z, conuiene enel circulo
dado,A BC D EZ,delcribir vn hexagono equilatero y equi
angulo.Saque fe el diametro del circulo mifmo.A BC D EZ
y lea,A D,y tomefe(por la primera del tercero)el cétro del
- circuloyfea.ly fobreel centro, D, "
y el'efpacio, D Lpor la,3,peticio def’ T
cribale elcircnlo, C1E T, y tiradas _ /2~ l
laslineas reCtas, E1LIC,Ffiendanfe
afta h:ms’%unéi’:cas_._BJij'tirenfe}ﬂ B. N
BC,CD,DE,EZZ A,Digo que, A \ -
BCDEZ, es hexagono equilatero |

; | Y8

y equiangulo, Porque el punélo, |, ° / i

escentrodelciculo, ABCDEZ, _,,/ '

esygual(por laguinze definicio del | B - i

 primero)la,lE, ala, I D, Ytenporq \ g
elpunéto, D, escentrodel cireulo, N\ . =

‘CIET, es ygnal (porla mifma)la e

“DE;ala,DLy IalE efta demoftra- J o

dqque es ygualala,] D,luegola,l E es ygualala,E D(porla I
primera comun { enﬁnc:aﬁ;.regﬂ ¢s equilatero el tri angulo, i
E1D,Luegolostres EHgHIGElH}’GE}EﬂD esEIDIDEDE] t
fonyguales entrefi. Porqueporla quinta del primero ) los 0
angulos de fobrela bafis delos triangulﬂs y folceles, fon y-
guales entre fi,y los tres angulos de] ¢rian gulo(porla,3yz.del .

Primero){on ygrales ados rectos.luego el angulo, E1D. es {

ﬁltert:iﬂ dedos rettos.S emejgnteméte rabif demoftrarem oS | ;‘%
que elangulo,D1C.es el tercio de Jos re€tos,yp orglafinea |
recta,Cleftado fobrelaE B(por la,13,del,1,de ambas par- &
tes hazelos agulos,E1C,C1 B,yzgualesa dosre&os luego t2 i
bi¢ el angulo que refta,C 1B, es el tercio de dos retos,luego 1
. losangulos.EsD.DIC.CI B.fon yguales entre fi;porlo qual 1
* Lz~ los Iﬁ
i
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los angulos opueitos qlon.BIA.AIZ.Z [E{onygualesalos |
miimos,E1D.DIC.CIB. por la.15.del.r.luego los feysangu |
los. EID.DIC.CIB.BIA;AIZZIE.fonyguales entrefiy |
los angulos yguales eftan fobre yguales circunferencias,por
12.26.del.3.luego las feys circunferécias.A B.BC.C B.D E.E.
Z.Z Afonygualesentre fi.y debaxo de yguales circunferen
cias fe eltienden yguales lineas rectas(por la.z9.del milmo).
Luego las {eyslineasretas. AB.BC.CD.DE.EZ.Z A.fony
guales entre fi,luego es equilatero el hexagono.ABCDEZ. " |
Digo rambien que equiangulo. Porqne la circunferécia. AZ |
es ygual ala circunferencia.E D.jnntele por comun la circun
ferencia. ABCD.Iuegotodala.Z ABC D.esygualatoda
1a.E DC B A.y fobrelacircunferencia ZA BCD. eitaelan-
gulo.ZED.y {obre la circunferencta.E D C B A.efta el angn
lo.A Z Eluego el angulo.A Z E.es ygual al angunlo. D EZ,
Dela mifma manera tambien e demoitrara que tambienlos
demas angulos del hexagono.ABCIDEZ,efto es,cadavno
delosangulos.ZAB.ABRC.BCD.C DE.fonyguales acada
vino delosangulos.A ZE.Z E Djluego equiangulo es el hexa
gono.ABC D E Z.y efta demoftrado que tambien equilate

“ro,y efta defcripto enel circulo,A BT D EZ,luegoenclcircy
lodado,A BC D EZ efta defcripto vir hexagono equilatere

y equiangalo,lo qual coauenia hazerle,

| Corolario.

€Dcaquics manifiefto. A
que cllado delhexago-

nocs yeual al emidia- 70 | X%
. ' | ' A
los punétos. A.B.C.D.E i/
E <c

metro dlcircule.y {1 por "
7. .tiramos lineas qucto. - \ - ‘ //
enalcirculoyfe deferi NSt/

q-___ TR St RIS - A S ' bira

B

i
¢
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biraal éerrcdor del circulo vn hexacrono s,
quilateroy. equiangulo,lo qual fe {ccruu ade
lo dicho-enel pemawﬁn@ Y denias deft@ por

_____

lo que f%mc}fmtc;ncntc efta dlcho enel pen-
thagone inferibiremosvh ClI‘C’l’Ll’O en el hexa
gono dado; Y Te defcrlblrcmos aI dcrredor lo

qual conuenia hazer fc
‘ Froblemaas: Prﬂpﬂﬁmnn 16.

€En wn circulo dh&oﬁc[cr ibir vna ﬁgura de

.Jri--l' :1

quinze angulos cqullatcm y eqmangula

gSca el circulo dado.A B C D,mnmene enel circulo. ABC
D.defcribir vna figura de. 15.angulosequilatera y equiangu
la.defcribafe enelcirculo,ABCD.¢llado.A C. devn trian-
gulo equilatero,y del pétagono.equilatero ellado.A B.en el
arca.A C.luego de los fegmentos queel circnlo.ABC D, fue
re quinze yguales, de los tales la c1rcunferenc;a AB C.quees
el tercio del mifmo cir -

culofera cinco, ¥ fa cir
ciferencia.A B. quees ;- A0
la quinta parte del T e

culo fera d tres. Luegﬂ,' fo Bt
lareftante.BClerade fr- - 03/ . #

dos yzuales. Cortafe Ia 3 S A \
BC.(por lac.re}ﬂtadeli | S S -\ E}
tercero) pormedioen {00 |
E. lﬂeg{} cadavna delas A /
dos circaferécias.BE.E i . &7
C, fera laqumcena pLe . - i =1
del miimo circulo. AB
CD. Luego {iaffentare

L 3 °~ mos
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a10s & el circulo.A BC D.las lineas rectas.B E,C E. o yguales
a ellas(por la primera del quarto)eftara enel defcrifa
vnafigura dequince angulosequilatera y equian g
, gula.Lo qual cduenia hazerfe.Dela mifmaluer
te como-en el pentagono,fi porJa diuifion ]
delcirculotirarémos lineasquetoqué -~ |
‘al circulo, fe defcribira alderredog = 7. 7170
del circulo vna figura de quinze
“angulos equilateray equian -
gula.Y por la'demoftra
*.¢ion como enlos pen
tagonosdeferibt’, - g1
 remosdentro |
P i oY Y yaliderres
| dor de
| via

figura dé_* qu-?nzt angulos

equilateray equian
gulavncircule.

C*)

f Fin del q&artd hbro.
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