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I have computed this Table {o far, that the Reader
may fee in what manner this Method Approximates ;
this whole Work, as it appears, cofting a little more than
threc Hours time.

V. Proprietates quadam [implices Se&ionum Coni-
carum ex natura Focorum deduéte 3 cum Theore-
mate generali-de Viribus Centyipetis 5 quortm ope Lex
Virium Centripetarum ad Focos Sectionum tenden-
tium, Velocitates Corporum i illis - revolventinm,
< Defcriptio Orbium facillime determinantur, Per
Abr.. de Moivre, R.S. Soc.

‘It DE Axis Tranfverfus Elliplcos, 40 Axis alter,
v 3 & Ccentrum Sectionis. Sic P punctum quodvis
in circumferentia ejus; P Q Tangens curve ad P, oc-
currens Axi Tranfverfo ad 2; pun&la S, F Foci; C P,
C & {emidiametri Conjugata ; -7 /7 Semilatus reGtum
ad diametrum P C; P G normalis ad Tangentem, cui oc-
currat / G, perpendicularis ipfi P C A, in pun&to G, ut
fiat PG radius Curvature Ellipfecos in pun&to P: fint
ctiam 87, CR, FV perpendiculares in Tangentem
P _demiflx: Jungatur SO, & demittatur in Axem
normalis P L. His pofitis, Dico quod,

I. Reclangulum [wb diftantiis ab utroque Ellipfeos Foco,
fve SP XV F cquale eft quadrato Semidiametri C K.

Demonftratio.
PSq=PCg-CSqg—2CS X CTLper r3 1 Elem.
PFg—=PCqg-4-CSq-+2¢C8 x CL per 12, Il Elem.
Unde FSq+PFg—=2PCq+2CS89g
fam P S - P F—=DE =12 CD; acpropterea

PSq-t-PFy-t-2PSx PF=4CDy. Quare
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PSXPF=4CDg—2FCyg

) [
oy

Quate tranfporendo,
-2 C 8.

AcDimidiando P§xPF =2{Dg —FCq—C

Eft autem C S guad. == CD quad. — (O qued, atquea

LPESXPF=LDg-CCqg —PCy.

SedCDg¢ 4+ COg=FCqg--CKg.per 12. Vi Conic.
Apollonii.

Quare PS x PF=CKgq. &Q.ED.

il Diffantia & Foco SP eft ad perpendicularem in Tax-
gentems demillam, wt Semidiameter Conjugata C K ad Simi-
axcin winicm GO

3

> YO

)*,

[

1
13

g
<o

[

Demonftratio.

Ob fimiiia Triangula SP7T, FPV, etit PS: PF::
S7: FV; ac componendoPS--P Ferit adS7 - F7,
& earundem dimidia CD ad CR, ut P § ad S7. Unde
CDxCKerit ad CAXCXuwPS ad S7. Sed
C R x CK xquale eft reCtangulo {ub Semiaxibus € Din
€0, per 31. VIl Conic. Proinde P Seftad S7utC D in
CX adCD xCO, fiveur CX ad CO. Ac pari argu-
mento demonftrabitur P 7 eflc ad 77 in eadem ratio-
ne. 2. E. D.

. In eadem etiam eff ratione Semiaxis Tranfverfus CD
ad normaiem &centro C ad Tangentem demifjam, five ad C R.

Etenim cum re@angulum CR x C X zquale fit re&-
angulo CD x €O, utijam ditum eft, erit cvdroyoy
CDadCRutCXadCO. QE.D.

IV. Semidiameter quavis & C eft ad diffantiam puniti
P fozo S, fivead S P, ut diftantia ab altero Foco FP ad di-
midinm lateris re(ii adVerticem P pertinentis, frve ad P .

Hoc autem manifeftum eft ob Propr. I. cum nempe
quadratum ex C X zquale fit re¢tangulo fub S P x P F.

V. Rectangulwm Semiaxium CD XCO eft ad quadratum
[femidiametri conjugate CK, nt CK ad Radium Curvature
in-puncto P, five ad P G,

Sunt



( 624)
Sunt enim Triangula PCR, PG H inter {c {imilia,
unde C R et ad PC, ut {emilatus re@um P / ad P G:

- . C
hec eft, per premiffam Proprietatem [T, ¢D x CU CXKCO

CK* CK?
n “A°  parral_ o8 p
CRetad PC ut > — P F7ad TDxCO = PG,

proinde avaroyoy CDXCO:CA*::CA: PG, QED.
THEOREMA GENERALE L

Vis centripets ad idem punitum S tendens, in Curvis
empitus, eft femper proportionalis Quantitati -p——é%cﬁ

Hoc Theorema ante plures annos a me inveftigatum
& cum amicis communicatum, propriis demonftrationi.
bus firmavere Geometrx Clariffimi D. . Bersosllins in
A Lipfe s D. F. Keillinsin harum Tranfacf. N. 317, &
D. Fac. Hermannus in Phoronomii {ud pag. 70. quos vide.

Scribendo-autem € A% pro PG, per Propr. V; & g—%
juxta Propr. 11, pro S 7 ; (b datas {cilicet C D, CO) erit
Vis centripeta tendens ad focum Ellipfeos S, {cmper ut
Sl’)(C/'("1 &.SPJII o
C—-—-——-.]{S XS{_;, 10C € Lat:g—l';s ve EF"’ nempe reciproce ut
quadratum ex SP. Undepatet quod fi Sectio fuerit Ellip-
{is motu corporis deferipta, erit Vis Centripeta ut quadra-
tum diftantiz 3 centro Virium reciproce. Ex his Proprieta-
‘tibus confequunturCorollaria nonnulla notatunonindigna,

Coroll x. Pelocitas Corporis in Ellipfi revolventis, 4d
punctum guodlibes P, oft ad Velocitatem revolventis incircnle
ad eandem diffantiam S P & centro Virium, in (ubdupla ra-
tione diftantia ab altero foco PF, ad Semiaxem tranfver[um
Setionis, five ut media proportionalis inter PF ¢ C D
ad C D.

E{t enim velocitas revolventis in Ellipi ad diltantiam

§7, ad Velocitatem revolventis in Circulo vel Ellipfi ad
dift-
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diftantiam Semiaxis C D vel SO, ut CO ad$7; hoceft
per Propr. 1. ut o/ P F ad v/ § P. Veclocitas autem re-
volventis in Circulo ad diftantiam € D eft ad velocira-
tem revolventis in Circulo ad diftantiam S P, utv' S P
ad ¥ CD. Ex zquo igitur, Velocitas revolventis in El-
lipfiad diltantiam S P, eft ad Velocitatem revolventis in
Circulo ad eandem diftantiam ut v/ P F ad ¥ C D.

Coroll, 2. Ex datis Velocitate in Ellipfi, pofitione Tangen-
tis, & centro Virinm [eu Foco, facile eft determinare Focum
alterum,

Sit enim Velocitas Data R; ca autem Velocitas qui
deferiberetur Circulus ad datam centro diftantiam § ¥ fic
Q; ac per Coroli. precedens, Reft ad Q uev/ P Fad v (D,
adeoque 22cftad RRwtCDad PF, &2 22— RR

o M
T e

eritad RRut S Pad P F: Datur autem S P; dataeit
gitur P F magnitudine. Darur ctiam pofitione, obangu-
lum 7 P F angulo § P 7 xqualem. Datur igitur punctum
F alter Focorum: Quo invento pronum eft Secionem
defcribere.

Si vero £ R R majus fueritquadratoex @, 2 @ 9 —RR
fit quantitas Negativa, & loco Ellipfeos Trajectoria de-
{cribenda in Hy perbolam tranfit. Eritque RR — 2 2 £ ad
RR ut S P ad P F diftantiam alterius Foci, ad alterum
Tangentis latus ponendam, ut habeatur Focus F. Pro-
prietates autem omnes quas in Ellipfi demonftravimus;
mutatis mutandis ctiam Hyperbolx competunt. Fig. Il

Quod fi accideric 2 Q =zquale effe dimidio quadrati
¢x R; evanclcente quantitate 2,2 2 — R R=o0, quarta
proportionalis P F fit infinita: proinde Trajectoria de-
cribenda Parabolica eft, Foco {cilicet altero in infinitum
abeunte. Axis autem Traje@oriz pofitione datur; eft e-
nim ipfi P F parallelus, exiftente fcilicet angulo F P ¥
angulo dato S P7 zquali.

Coroll. 3. Velocitas revolventis in data Setione Conica
4d diftantiam S P eft ad Velocitaten ejufdem ad diffantiam ali-
am S X, ut media proportionalis inter FP & § X ad me=
diam proportionalem inter 8 P & F X, Velo-
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; P ,
Velocitas enim in P et uwg-p (per propr. 11.) & per

candem, Velocitas in Xeft ut v/ %.Unde manifetaelt

propofitio. ' i '
Coroll. 4. Ratio.etiam Velocitatum duorum Corporum in co~

dem Syfbemate, [ed in datis Conifectionibus diverfts, revelvens
tinm, datis wtrinfque o communi Orbium Foco diftantiis, ope
Corollarii 1™, ftatim obtinchitur.

Cum enim Velocitas corporis in P {it ad Velocitatem
in Circulo ad eandem diftantiam § P, utv/ P Fad v/C D
& in alia fuppofita Conife@ione, cujus Semiaxis ¢4
& Foci, f; ad diftantiam 8 p Velocitates illz fintut v/ p f
ad v/ ¢d: Velocitas autem revolventis in circulo ad di-
ftantiam S P fit ad Velocitatem in Circulo ad diftantiam
Sputv Spadv §P; Compoficis rationibus, erit Veloci-
tas in P ad Velocitatem inp,ut+ #bF xX¢d X Sp ad
vVpf x CDxS L., Quod (i Seio illa altera fuerit Pa-
rabola, erunt ¢4, pf infinitz, {ed in ratione 1 ad 2 ;
proinde ratio Velocitatum: erit ut v/ Fx Sp ad
Y2CDXS?.

Coroll. 5. Quod fi in Eyperbols punctum P abeat in inff-
nitum, ex precedentibus manifeffum eft, Felocitatem nltimam
ac minimam, qua cum corpus in aternum afcenderet, aqualem
effe ei qua, ad diftantiam C D Semiaxi tranfverfo equalem,
Circulum defecriberet.

Coroll. 6. Ex data diftantia & Foco, datsr quogque Pofitio
Zangensis, five angulus S P T, [ub diftantia S P & Tangense
P T contentus.

Eft enim. (per propr.IL) PSad § 7 ut C X ad CO five
ut 8P x P F.ad CO, arque ita Radiusad Sinum anguli
SPT. Atin Ellipfibus Circulis affinibus prafiaret angulum
P T,cjufdem complementum ad quadrantem, inquirere :
Hujus autem Sinuseft ad Radium wivV SP x P F — CO q
adV S P xPF.

Geroll.
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Coroll. 7. Atque hine confequuntur Velocitates quibufcam
diftantia S P crefcunt vel decrefcunt. _
Nam cum, ex Corollario prxcedente, V. SP X P F fic

ad JSP x PF—C(O0 g ut Radius ad finum anguli PS7,
ac in eadem fit ratione Velocitas Corporis in P ad Ve-
locitatem momenti ipfius $ P ; Velocitas autem illa in

P fic (per propr. 11) ut ¢/ g—;-; clifis (uperfluis, eric

PxPF_C . -
v SP X <7 Cogq Velocitati, qua crefcit vel decrefcit

diftantia § P, {emper proportionalis.
THEOREMA GENERALE IL

In omni Trajecoria Curvilinea Velocitates angulares circa
centrum Vivium [unt reciproce proportionales quadratis. diff ane
tiarum a4 centro.

Nam ob Se@orum minimorum Areas xquales, arcus
angulis minimis {ubrenfi five Bafes, {unt reciprocé ut Ra-
dii: Anguli autem minimi quibus Bafes xquales fubten-
duntur {unt etiam reciproce ut Radii. Proinde anguli Sec-
torum minimorum Ared ®qualium, funt inter {¢ reciprocé
in dupla rationeRadiorum, five ut quadrata diftantiarum.

Coroll. 8: Hinc Velocitates angnlares revolveniium in di-
werfis Ellipfibus datis comparantur inter [e.

Velocitates enim angulares quibufcum ad diftantias Se-
miaxibus Tranfverfis equales <irculi deferiberemtur, func
. . . . . I
rcciproce in ratione fefquialtera Axium, five ut COvVCD'
Velocitates autem angulares has medias habent Corpora
revolventia, cum quadrata diftantiarum @quantur rectan-

gulis fub femiaxibus Ellip{en. Ideo (pet Theor. IL.) erit
dCDxCO a 4 <9 C que
SPqadb DxCOu e ep 2 §rgxveD © 1

quidem Quantitas eft ut Velociras anguli ad centrum S,
motu re@x S P, tempore quam minimo dato, defcripti.
Coroll. 9. Velacitas angularis qua circumgyratur Tangens

P T, fivevectain Tangentem perpendicalaris ST, eft ad Pew
locitatem



( 628)
Bcitatem angularem re@e S P, at Semiaxis tranfverfus C D
«&d diftantiams ab altero Foco P F,

Demonftratio.

In Figz. TUI. Sint puncta P,p, quamproxima inter fe;.
du@ifque S P.Sp, fint P7, p¢ dux Tangentes, ad quas
demitcantur normales § 7, S'#; iifque parallele ducantur
radii Curvature PG, pG coeuntes in G: ac defcribarur,
cencro S & radio S P, arcus minimus P £ occurrens ipfi
Spin £. Manifeftum eft angulum P Gp xqualem efic
angulo 7 87, five angulari Velocitati normalis S7. Eft
autem angulus P Sp angularis velocitas re¢t= § P ; quare
angulus 2 G p eft ad angulum P S p ut-angularis Veloci-
tas ipfius S 7 ad angularem velocitatem re= $ #; hoc
\ PP"PE S PE e e ‘o
eft, ut5=ad p o Sed Pp. PE::SP.ST::CK:CO

cxy ,co0

(per propr. II). Hz igitur. Vielocitates {unt ut FG ad P

o, CK3 ‘ cx
Pro P G feribe CDXCo (per prepr. V.) ac P fiet
CDxCcO co

CDxCO CDxCO . .
Tky — FPsxPF WS pgypp oritad 5y,
five, deletis fuperfluis, C Dad P F, urangulus 7§t ad
angulum P §p, five Velocitas angularis Tangentis ad an-
gularem Velocitatem ditantiz S P : proinde Velocitas
qua circumgyratur Tangens, femper proportionalis eft
COoOxv¥.CD
trFxSPq

quantitati

Plerague horum Corollariorum -ex- aliis -Conicarum
Sectionum Proprietatibus deducta, Vel facile deducen-
da, inveniet Leétor . in Sect. III. Lib.1, Princip.
Nat. Philofophiz.
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